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ANTELOGIVM. 

Inter schedarum collectanea , quibus elapso longi iam tem- 
poris intervallo studia mea consignaveram, duo potissimum 
prelo paratae erant lucubrationes . Harum prima , instante 
meritissimo Praeside Equite Antonio-Mario Lorgna, prodiit 
Veronae anno proxime praeterito in Volumine V*». Actorum 
Societatis Italicae (i); altera est, quae nunc in lucem publi* 
cam editur patriis typis ornata . Commune earum argumen* 
tum depromptum esse liquido coi»s»*e-c3c-€alculo Tntegrallura, 
uti technice vocant Matheseos cultores ; veruntamen valde dis- 
sitae ac toto ferme caelo diversae disquisitionum species, qui- 
bus utraque delectatur. Dum' etenim Veronensis ad univer- 
sum spectat Calculum Integralem, quippe quae de conditioni- 
bus loquitur, quibus poatis aut denegatis vel Summae capax 
Iit vel Summa careat Aequatio quaelibet aut Functio Diffc- 
rentialis, Florentina vicidim 'diihcillimam quidem, sed unicam 
Integralis eiusdem Calculi partem complectitur, scilicet illam, 
quae praeter Circulum et Parabolen arcuum Sectionum - co- 
nicarum opes quaerat atque praeddium (2). In hoc autem 
conveniunt quod utraeque sublimitatem loci, in quo a pri- 
mis ' eorum auctoribus conlocata fuerant haec inventa analy- 
tica , adeo complanent, ut Elementis redituta quodammodo 
videantur. Eidem igitur ratione, qua conditiones, sine quibus 
irrita foret invedigatio Integralis Diderentialium, ad rudimen- 
ta revocavi doctrinae Curvarum (3), non didimiliter Inte- 
. a gralia , 
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gralia, quae consequantur a perimetris Ellipscws et Hyperbo- 
lae, tutissimo tramite nunc deducere experiar ab adfectioni- 
bus Circuli. Ars vero omnis ftudiumque in Scientiarum digni- 
tate promovenda non tam inventorum copiam , quam aptam 
eorundem sedem & ordinem respiciar neceffe cft, ne forte 
quae facillima fint, e longinquo petantur, neve rationales 
disciplinae principiorum multitudine confundantur atque fa- 
tiscant . Ut enim qui problema tractet ^ ab Euclide, Apollo- 
nio , aut a primis Algebrae fontibus ndn -difficiliter haurien- 
dum , inftituti sui munus implere ncutiquam, censendus efiet 
fi obliquos nimium canonas et calculorum farraginem adhi- 
buerit (4), ita etiam arbitror Scientiarum syftema valde per- 
turbatum iri semel ac quae unum et idem line vcluti diversa, 
fuerint agantur, quae liinplicia ac venuda suapte natura Cnc 
contorqueantur ( 5 ) , neque satis conftet de rerura cognatio- 
rte ct intimo foedere, quo saepcaunKto ut primo adspe- 
ctantibus diliunctae videantur, nihilo tamen minos inter se 
coniuicnt amice (6). Eapropter ntaxirao semper in pretio ha- 
bendi erunt immortales illi duumviri Galilaeus atque Ncwto- 
nus, quorum primus perlevibus Geometriae principiis suffiil- 
fit, sed mirum in modum locupletavit, et ad vitae commo- 
da augenda perduxit absque fucis ec inglorio pulvere Philo- 
sophiam (7), alter au^iciis felicioribus (8) atque unica vi 
centripeta duce novum paene condidit Universum (9). 

Haec iamprtdem medicanti praeilanttffimam non * modo 
mihi contigit Exponentialtum omnium , Logaritbmorum , et 
Functionum Circuli provinciam , hactenus a Cartesii Algebra 
segregatam, ipfi Algebrae rcftitucre (10), verum etiam Logi- 
Aicam Curvam describere in Albo Parabolarum (ii). Qua- 
draturas arithmeticas Brounckeri , Wallisii, Leibnitii, alio- 
rumque 
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rumque ab unico fonte derivare (12), Series infinitas quam- 
plurimas, vulgatas quidem, sed per diversa itinera diliractas 
coniungere in unam (13), Summam diderentialis Logarithmici 
absque praesentia Hyperbolae reperire in Calculi penore {14), 
aliaquc non admodum levia inventis addere occafionc pcrinll- 
gnis, in quo tum versabar, argumenti, confiliique suscepti co* 
rum, quae potiffima rei mathematicae capita fint, imperium 
amplificandi. Quod quum nec fine aliqua Geometrarum com- 
mendatione (15), nec sine amicorum plausu receptum fuerit, 
non abs re fore putavi experimentum idem de sublimiori etiam 
Mathesi proferre, ratus ad abftrusara valde ac moleftam Inte- 
gralis Calculi partem haud parum nitoris et decoris adcelTu- 
rum fi ab unica tertii Elementorum Euclidis propofitione (16) 
originem ducere videretur. Praeterquai»4ju««l4figenfrvfre5 acu- 
untur, ct animum subit rara voluptas in contemplanda rerum 
omnium succcfiionc, earumque praecipue maxima per inter- 
valla diffitarum unitate detegenda, occurrit etiam ut ii, qui 
optatam meram contingere satagant avidifiime , nova quae- 
dam , nec oppido insubide traducenda , in itinere configant , 
scientiaque ipsa promoveatur . Stimulis hisce excitatus sedu- 
lam itaque navavi operam, ut quii ab aliis tradita perpolien- 
do, qua Transalpinorum ct noftratium naevos emendando (17), 
qua nova adiiciendo, nec ob nimiam bonae frugis molem quod 
in argumento primas tenebat in abscondito maneret , nec con- 
tra ob nimiam paupertatem atque ftcrilitatem Exercitatio illa 
vilesceret. Quibus aurem subfidiis profecerim , quo ordine pro- 
cedat res, quae scitu utiliora, quidnam novi fignanter inter- 
spersum, quae aliorum vitia caftigata (18), non cfl huius loci 
praefari. Enimvero mathematice scripta non fine vulnere con- 
trahantur } adeo ut ne a Synopsi quidem in calce huius Excr- 

a 2 cita- 


Digitized by Google 



X 


citationis adpoHta exactum, et omnibus nutneris ajbsolutuin 
argumenti specimen expcctandum Hc , sed rude potius totius 
Operis lineamentum ac promtuarium. r • 

Duo tamen dc induilria potiilimnm curae habui , fide- 
lem, scilicet, et ad rationem temporum auctorumque iura 
tuenda adprime facientem enarrationem dum hiftoricum age- 
re oportebat (ip), ac modefium fimul et impavidum oratio- 
nis genus dum religio erat a quorundam placitis non diifen- 
tire (oo) . Profecto , fi quid ego iudico , bonarum artium et di- 
sciplinarum omnium hsfyirxi dicendi sunt non tam qui no- 
vis illas ditaverint adcdlionibus, quam qui ab erroribus do- 
ctilllmorum etiam hominum, qui forte irrepserint, eas expur- 
gatum iri curaverint. Quod tametfi hac nofira praesertim ae- 
tate, quae scatet illitteratis litterarum detractoribus (ai), pe- 
riculosae plenum opus fit aleae, nihilominus laudandum arbi- 
tror, dummodo vitium biceps evitetur, a quo proclive et fa- 
cile cfTugium . Primum etenim nefas efi imitari miserrimos il- 
los nugarum insectatores, qui in severiori scientiarum cultu 
incomtum mordeant verbum , aut captantes tantummodo ina- 
nia (aa) aures omnium latratibus impleant, perinde ac fi ser- 
mo eflec potius de vocum delectu , quam de apta rerum di- 
cendarum fignificarione et dignitate, nec quidpiam exifierec 
scitu dignum praeter veneres atque flores eloquentiae et poe- 
scais (33). Alterius vitii remedium in eo pofitum eft,utnon 
contumeliis, sed rationum pondere de aliorum lapsu senten- 
tia feratur. Dedecet namque virum Mathematicum futile mu- 
liercularum dicterium, plebis ve insanientis (24), vel locuto- 
ris alicuius impudici labor improbus ; et contra qui rem polc- 
micam agens cafie atque urbane obiiciac, ac ne languida fiat 
oratio , modico etiam Atticorum sale obiicienda intersper- 
gat 
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gat, omne punctum tulide eruditorum suffragiis censendus 
erit (as) . . . ' 

Quidquid autem iit de temporum iniquitate, emumve,' 
qui idgenus (ludia despicatui habeant, alacri: nihilominus ani- 
mo et pro virili mea ad' hanc Spartam ornandam adccdere 
non dubitavi. Movemur enim, nescio quo pacto, inclytorum 
hominum, qui nobis praeiverunt, exemplis, lisque locis, in 
quibus eorum, quos admiramur, adsunt vedigia (a6). Quum 
igitur Patriae meae nec praeclara dednt Geornetriae monu- 
menta in aeternum duratura, nec qui a Mulis severioribus 
alti laetique sublimia petant, idque in deliciis habeant, quod 
alii (lultitiam nuncupare audent (27), natum exinde , ut quod 
in Adversariis meis brevi manu atque iuxta morem fedinan- 
ter descriptum fuerat, quanta potoj dilige nrin x>imiiiiiavcTimy 
et advocatis' undique subddiis suppleverim , quo facto ita prae* 
ter animi dedtnationem in ampliorem molem excrevit , uc 
alia varii argumenti, quae (imul in lucem emittere meditabar, 
in aliud tempus differrem. Et sane pcaelidium mihi maximum 
adtulerunt Academiarum per Europam celebriorum Collectio- 
nes nuperrimae , aliaque remotiffimarum gentium Volumina vel 
ad raritatem redacta, vel ingenti numerata pecunia compa- 
randa (a8) , quibus frui inter domefficos lares lingulari equi- 
dem benelicio Auguftiflimi Caesaris LEOPOLDI ll^.- conces- 
sum mihi, fuit libentiffime ex Bibliotheca oli m Palatina , nunC 
Phylices et naturalis Hilloriae Musei Florentini. 

Levia haec forsan, et 'aliquorum palata minus 'grata, 
quae in praesens publici iuris facienda curavi . Sed non is ego 
sum, qui cedro digna promere valeat, seque et sua sola mi- 
retur (39) } semperque ablHnui (nec inconsulto) a Mithema- 
tum laudibus impendas colendis, quandoquidem uno pene 
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versiculo tritam illud et in ore pueris habitum Galilaei e/Ta- 
tum panegyricam orationem omnem concludit (30) . Ceterum 
iC, quae Mathematicis scripsi, in eorum cedant commodum 
atque utilitatem, satis cro beatus. 

Utinam quae iudu Principis 'Optimi Maximi composui 
ConHlia, minime poenitenda, typis excudere licuiflet; nullus 
enim dubito qiiin communi adprobationis calculo et me bene 
aliquando de Republica meruisse in aperto condaret. Pluri- 
ma quidem, quae subditorum commercia et arvorum adeinent 
ubertatem, aut vias demonftrabant per ardua montium pate- 
faciendas, aut fines Etruriae regundos, aut portus in oris 
maritimis amplificandos, aut folTas navigabiles ab inchoato 
educendas: alia, quae populorum saluti publicae consecrantur, 
vel paludibus exsiccandis providebant, vel aquaeductibus ope- 
re quii concamerato, quh arcuato oxilruendis, vel fluminum 
exundationibus corumque vadis aggerum et pontium mole 
coercendis: pauca vero ad Hydrauliccn polcmicam pertine- 
bant, quam a. primo utique .fludiorum tempore semper sem- 
perque odio habui . Sed Principe ipso in regnandi artibus phi- 
losophantc , publicarumque rerum propugnatore ct vindice, 
maiora etiam adgrcflus de re censuali (31), de iuribus civium 
servandis, de imperii maiellatc tuenda, de legum ferendarum 
archetypis, aiit latarum vitiis, fi quae fuerant, quorum omnium 
autographa in Archivorum loculis iamdudum repofita prelo 
subiiccre nefas effet. Quae fi quibusdam fortalTe modeda mi- 
nus aut nimis aeduosa visa fuerint, neutiquam ego, sed ve- 
ritas. ipsa .obiurganda (32). 

...I Exercitationes ' aliae ','quibuscum labor idc societatem ini- 
verat, tineas' quasdam brdiniS quarti complectentes a Bcrnar- 
do . Sragclongoio vix Ja limine salutatas (33), et de Thoma 
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Perellio loqWntcs aliquot atftc anaos^ viti functo ». ii^on de 
usu Logifticae in thcqria «t, praxi sonorum V brevi prodibunt . 
N,equc' imparati adeo sunt Tracfiatus duo.dc Gochlea et fun* 
damcntis Mechaniccs, ut^solemni litteratorum ritu mihi ho- 
die, spondere vetitura -fit quantocius ad itnem osque perdu- 
cturum, dummodo et otium ^uppetat^et infif ma id finat ocu- 
lorum vis in diuturno Reipuhlicae servitio perquam maxime 
debilitata. Adcedent excerpta Praelectionum Academicarum, 
analectaque demum ad Phyficen- mathematicam pertinentia, 
quorum poftrema, tum quia errores ioluftrent graviflimos de 
re praesertim aedificatoria et aquaria, in quos 'lapsi sunt ne- 
scio quo fato, quo ve artis miraculo homines eruditi (34) aut 
saltem maximo in pretio habiti (35), tum quia pacato scrc- 
noque vultu, ut philosophum decet» vetita t ra -trotHumT infl- 
dias repellere molefiiilimum plerumque fit j probatiores et cor- 
dati viri vel me senio confectum in vulgus edere, vel ami- 
cis cx tcftamento commendare hortatum confiliumque huraa- 
nifiime praebuerunt (36). Quod si fecerim, et impavide fe- 
cerim aliquando, veritatem obtefior nihil aliud praeter amo- 
rem Patriae praesentiflimum habiturum , ne forte omnia , 
quae ab Italis hac tempefiate in Italia scribuntur aut fiunt , 
ii qui ultra , Alpes et Mare degunt Italis omnibus pdacuific 
arbitrentur (37), . 

Fuit haec fludiorum meorum ratio, hi fructus sunt (38), 
haec vota et promilfa solvenda . Sin autem- nec honefia pau- 
pertas prohibuerit , nec spem fefellerit opt^s diu , sed ite- 
rum iterumque intermififus divinae ^ Palladis cultus, confido 
omnia haec amoenillima celerrime ac praeter expectationem 
absoluturum . Praesertim fi laborum molefiiae sublevandae adiu- 
tores eos impetraverim , quorum consuetudinem ct familiari- 
tatem 
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tatcm ubicumque itfi Hi’ pergratam fuifle memoria repeto, quos 
inter V aut, ingenii aciem spectes, aut omnigenae eruditionis 
copiam i aut eximias animi dotes, maximi facio Angelum de 
ludicibus Patricium Arretinum in Patrio Seminario Matheiin 
cum omnium plausu docentem, et Aloyfium Bombiccium in 
Florentina* Curia Advocatum, a natura fimul et arte ita 
exornatos, ut in. publica commoda peccet nili propitior utri* 
que adrideat fortuna. Dum igitur et fadidiosae contextus ty- 
porumque conlationis, et schematAin sere sculptorum taedii, 
et implexi plerumque calculi repetendi, et quamplurium Vo- 
luminum ad doctrinae atque auctoritatis fidem pervolutando- 
rum cura fuerit alterutri demandata, additamenta non deerunt, 
nec observationes praeceptionesque novae cum' iis coniungen- 
dae, quae a prima iurentute abunde satis, sed nulla dispoH- 
tione ac sede servata, nulla temptorls 'iaetura facta, congclTi, 
manumque ideo exorant, quae recte minus scripta deleat, 
suppleat omilTa, obscuris nitorem, inamoenis gratiam, diffi- 
cilibus explicationem, cunctisque ordinem tribuat et verita- 
tem. Quo neque maius dellderare, neque unquam adsequi 
pofTem: sunt enim hae disciplinae, quas propius tracto, tum 
satis superque periucundae inllar omnium magnarum rerum, 
quarum, altitudo nos ubique delectat, tum a priscis usque 
temporibus, quum nuda veritas adhuc placeret, maximo sem- 
per in honore habuae ita ut earum praefidio vigerent artes, 
summumque inter' homines certamen elTct ne quid profutu- 
rum sacculis 'negligeretar (39) < < 
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N O T yE 

IN ANTELOGIVM. 

(i)TTitulo distinguitur Prodromo d* Osservazioni sopra il Trat- 
tato di Calcolo Integrale puhhlicato i/i Parigi dal Sig. Marchcse De 
Condorcit V anno M.DCC.LXV. (pag*. 130““. ct seqq. usque ad 
occasione admoneo emendandam esse lapsum Prac- 
&tionis Volumini secundo additae Institutionum Anatyticarum Vin- 
centii Rk>:ati et Hieronymi Saladini , <\u\ pag*. X“*. editionem pri- 
mam illius Tractatus ad annum.MJiCCTJjJtVf*”. TCluIerunt . Do- 
cti autem viri hunc Prodromum norunt ita potius inscriptum 
Memoria sui Cakolo Integrale pubblkata in Verona a spese della So~ 
cict^ Italiaaa 1 ' anno M.DCC.XC. cum adiuncta epigraphe TnN 
nONQN riANTA . Plura enim in Veronensi editione typorum men- 
da inveniuntur, quorum quae Tnsubriae potius, quam Etruriae 
linguam sapiunt, libenter omitto; sed tria potissimum corri- 
gam, quae oifendunt Analysin, praeter S' vice S in linea 5*. 
pag**. Ad pag’”*. 150'"*“. pro d(?=(d(?-Kii/)=o scribendum 

erat dG ~{dG -i-ddI)~t-ddI—oi rursum in v. 14'". pag’*. 160 est 

Vdx'—+<ty' . ^ A tf ^ \ 

Vice — — , ct in pag*. 162". j exstat vicc 

contra fidem autographi. Pag**, vero 143’*. 145“- habent 

5. 6. pro 8. ac 9. ; pag*. 1 58. curva superficie vice Curva , Su~ 
perfide-, Notaeque in pag'*. 133. 147. ct 161. male scriptum con- 
tinent 414. pro 441., 26. pro 96., atque 547. pro 347. Adde 147. 
pro 127. in Nota p**. 157”**'. 

b . (2) Ob- 
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(2) Obstupui dum legerem Iu Elogio Alcmberti, quod con- 
tinet Historia Uigiae Scicniiaruin Academiae Parisiensis anni 
M.DCC.LXXXIir*. editionis M.DCC.LXXXVI''., diligenter enu- 
merata praeclarissimi iJlius Geometrae inventa de Calculo Inte- 
grali p’*. 85. 86. 109., sed ea omnia omissa vere pnicherrima, 
quae de Formulis agunt a rectificatione Curvarum heic memora- 
tarum dependentibus. 

(3) Principium revera unicum, quo innititur Prodromus an- 
tea dictus, in eo situm est, ut si quaelibet arca Curvae detur 
ABCD (Fig*. 1*.), ipsaque varietur quoniodocunque, sed infini- 
te- parum, quo facto evadat A(2C}, sit tota variatio B/BDif, ae- 
qualis Summae partium coacervatarum E/ 3 £E,Ef^F,F<pj'G, G^itH, 

ete. , quod resolvitur in Axioma purum Euclidis. Consu- 
latur Adnotatio 3“. eiusdem Prodromi. Qua occasione observan- 
dum etiam censeo Disquisitionem Fontainii sub titulo Addiiion 
ii la Methode pour la solutiori des Problimts de maximis et mi- 
nimis, in Actis Academiae Parisinae ete. anni M.DCC.LXVII'. 
editis anno M.DCC.LXX””. haudquaquam infirmavisse , uti mens 
erat Auctoris, Calculum Variationum a Ludovico De La-Grange 
Tourniero ingeniosissime concinnatum. Ceterum Historia mathe- 
iU.-)tica passim edocet celeberrimis etiam speculationibus invidiam 
Turpissimam reluctari. Exemplum videbis perinsigne in variatio- 
num memorato Calculo sublimiori , si totum perlegeris Disserta- 
tionis initium Sur la Methode des Variatioris par M. De La-Grange 
ad pag*“. 163''“. Voluminis IV*. d^fccl/aneorum Academiae Tau- 
rinensis . 

(4) Dum Pisis essem studiorum caussa vertente . anno 
M.DCC.LXr. , perinde ac si novum fuisset, circumferebatur 
Problema de recta ABC (Fig*. 2*.) ita ducenda a dato puncto A 
in Peripheria Circulari data AGLHM , ut segmentum eius BC 
sit radio aequale . Problema autem istud Quaesitorum primum 
iam fuerat a Praeposito Claudio Comierso, homine Gallo, sed 
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r^to fermc sacculo tum elapso Mathematicis Italis in certaminis 
larmum tnissorom, quemadmodum liquet ex Opusculo Vincentii 
Viviani Florentiae edito sub annutn M.DC.LXXVIl"®,, cui titu- 
lus Enodatio Problematum Gallicorum etc. Nihilo tamen minus 
idem Problema implexis atque admodum prolixis calculis algc- 
biaicis resolutum nonnulli studiosorum Analyseos mihi ostende- 
runt dccimumsextum aetatis annum agenti. Algcbra relecta illud 
extemplo enodavi hunc in modum. Emissa chorda AON per- 
pendiculari ad diametrum positione datam LVM , Centro O , 
Axe transverso AN describatur aequilatera Ilypcrbola RAQSNT; 
deinde Axe GVH, ac Pararactro, quae radio GV sic aequalis, 
dcscri^batur Parabola Apollonii KLGMI. A quatuor intersectio- 
nis. Curvarum carundem punctis P,G,K,I emissis normalibus 
ad diametrum, scilicet PB,GV,KF,IE, et a puncto dato A 
ductis rectis ABC , A VD , AXF . AZE , Iwtc^ uulve rsalTtcrTroblcma 
solvent. Revera ex Parabolae proprietatibus esc PB media har- 
tTionica inter segmenta LB,BM; ex adfectionibus autem Hyper- 
bolae PB aequalis AB: igitur AB est media harmonica inter 
LB.B.M, et idcirco ex natura Circuli BC media arithmetica, 
nimirum aequalis radio. Idem de ceteris; sed punctum V de- 
monstrationis non eget utpotc centrum Circuli. Ludus iste pue- 
rilis, cuius fama in Academia Pisana percrebuit, maximum olim 
mihi conciliavit honorem nescio quo pacto , nisi forte dixerim 
summopere laudatum ea tempestate qui geometricam Analysin et 
Synthesin nosset. Omnium denique plausu acceptus iterum fui 
quum Academicos ipsos monuerim hoc Problema idem esse cum 
antiquissimo Gymnasii Platonici de anguli triscctionc, idcoque 
facile revocandum ad intersectionem unius tantummodo Conica- 
rum et Circularis Circumferentiae. Quid autem dicam de sub- 
tilissimo Tinscau? Hic ut Theorema demonstret, a quo pendet 
mensura omnigenarum Superficierum , praemittit Lemma e’”*, in 
eleganti Dissertatione (pag*. 5513.) Voluminis IX'. Collectionis 
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inscriptae Memoirei de Mathematiques et de Phystque pre'scnce's a 
r Academe Royale des Sciences par divers Savans etc. editionis Pari- 
siaae anni M.DCCLXXX'. , quod Lemma, Sphaericorum ope ab 
eo demonstratum , nihil aliud est quam Theorema vetustissimum 
Pythagoricum Trianguli rectanguli. Quid de Bossuto? Qui in 
Collectionis eiusdem Volumine 11 °. de frustis disserens Conoidis 
Parabolicae, praesidio Algebrae toum agit rem Synthesi facilli- 
ma demonstrandam , ne omissa quidem trita et omnibus no- 
ta proprietate Conoidis illius, nempe quod sectiones Basi per- 
pendiculares Parabolae sint eaedem cum genitrice rotundi Soli- 
di dati. 

(5) Autumant Scriptorum quidam pu/cr/tui/ms cssentiajn re- 
positam esse in formarum lineamentis molliter inflexis, aut un- 
das aurarum spiritu agitatas imitantibus, vel ut Graeci aiebant 
SfOKoyTottJut. In hanc scncenciani iverunt qui etiam illud Hesiodi 
E‘Ai«:o/jAt'ipafpsf ( Winkelmanni Volumen l"™. Operis celeberrimi 
Storia delle Arti dei Disegno etc. pag*. 3(^7. editionis Romanae an. 
M.DCC.LXXXIir.) pro oculorum palpebris Venere dignis sunt 
interpretati. Opinionis huiusce coryphaeus est Historiarum pictor 
insignis Hogarthus Anglus, qui In sua Analyse du Bcau, quam 
legi galllce translatam , obscuros versus Plinii senioris ( Lib. 
XXXV°. Cap. 6°. Hist'^. Natur'''.) haud parum oblique intellexit, 
quos ad fidem contextus Codicum antiquorum rectius interpre- 
tari studui una cum aliis illustrationibus Rerum Geographicarum 
Strabonis in Selectis Physico mathematicis hactenus ineditis . Quid- 
quid autem sit de pictura, statuaria, aliIsque artibus delecta- 
tioni ac voluptati inservientibus. Scientiarum omnium exposi- 
tio non per curva et obtorta , sed per recta et breviora proce- 
dat necesse est ad earum dignitatem, ^cilltatem, infi^eixv, cc 
veram pulcritudinem consequendam. 

(6) Consulantur Epistolae elegantlssimae Philalethls in 
Opusculum de Papyri Herculanensis interpretatione , quo ex 

Theo- 
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plirasto alilsqne Graeciae scriptoribus melioris sotae , et icone 
saepius adposita illud A. Persii Flacci (Sac. III*. v. 30.) £^o u 
intus, et in cute novi exornatur. 

(2) Sapientia, fopU, scientia, cognitio, contemplatio manca 
quodammodo atque inchoata est si nulla rerum actio consequatur : ea ' 
autem actio in aliorum commodis tuendis maxime cernitur . ( Cic. de 
Officiis Lib. 1 “. C. 43. 44.). 

(8) Newtonus fortasse philosophorum unicus, qui „ viris 
ante £itum carus traduxerit leniter aevum ,, (namque „ alii vi- 
tam, dum moriuntur, agunt,,), impune et laudatus veritatem 
docuit , quinimmo pro veritate docenda honores divitiasque cu- 
mulavit. De tous les hommes , qui ont ose’ voir plus loin que le 
vulgaire , il est peut-itre le seul, qui dans- le cours (Tune longue vie 
ait ohtenu dans sa patrie les distinctions dues h son merite et a set 
travaux. Touie l' Angleterre eut pour lui une iieatcatioa^ AoM-il <t 
joui sans trouble et sans interruption . (Londres Tome premicr pag. 
454.). Ex adverso Galilaeus et in prima iuventutc, et In virili- 
tate, et in extrema senectute, etiam oculis captus, sustulit in- 
sidias hominum tqalefcriatorum , occubuitque exui a Patria sua 
amplexus inter et oscula Torricellii ac Vivianii. 

Ilelas! la verite' si souvent est cruelle, 

On Vaime, et les humains sont malkeureux par elle. 

(Fran. Volt. ) 

» 

(9) Ad rem facit Petrus Ludovicus Maupertuisius ita scri- 
bens. I.e spectacle de tUnivers devient bien plus grand, bien plus 
beati , bien plus digne de son Aiiteur lorsquon sait qu’u/i petit nom- 
bre de loix , le plus sagement eiablies , suffisent a tous ces mouve- 
mens. (Artic. 11 ’. Dissertationis de legibus motus et aequilibrii ad 
pag”. 286. 87. Voluminis Actorum Regiae Berolinensis Academiae 
pro anno M.DCC.XLVl’., in lucem editi an. M.DCC.XLVlir.). 

C Elegantius 
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• « * *♦ . ’ 

tiegantius tamen ct Sublimius Alexander Popius vernaculo idib- 

mate scripsit ' ’ ' • - ■ 

Naturam, legesque suas nox atra tegebat: < 

Sit Netvtonus , ait Deus , et lux cuncta fuerunt . 

(Ex versione Io. Salvemini CaBtillionci.) 

. i 

(io) Omnia deducuntur a notissima Formula , quam vo- 
cant Binomii Ncwconiani, in meo Opere Florentiae edito an. 
M.DCC.LXXXir. Magnitudinum Exponencialitan etc. Hac autem 
occasione adnotandum puto haud recte Cl. Aepinum in Demon-- 
stratione generali Theorematis Neivtoniani de Binomio ad Poten-- 
tiam indefinitam elevando , quam inter alia continet Volumeft 
VIir“". Novorum Commentariorum Academiae Petiopolitanae pro 
annis M.DCC.LX°. ct LX 1 “. editum an. M.DCC.LXIII"’. , adseruis- 
se (pag*. 170.) demonstrationem ordinariam illius Formulae sal- 
va vernate complexam non esse eos casus, quibus m (exponens) 
non fuerit numerus integer positivus. In Algebrac etenim Ele- 
mentis passim exstant demonstrationes per aequipollentiam eiusdem 
Formulae dum exponens fuerit etiam vel integer negativus, vel 
fractus positivus et negativus, ac sine iufinite-parvi suppetiis, 
quum ex adverso idgenus praesidium effugere non contigerit Ac- 
pinianae. (Vid. N°®. 11. p*. 174.). Istud etiam latuisse miror 
Franciscum Pezzium, qui occasione versionis Gallicae /ntroiurno- 
nis Euleri in Analysin Infinitorum Voluminis P. , quae versio pro- 
diit Argentorati anno M.DCC.LXXXVl". , ipsomet et Krampio 
curantibus , demonstrationem protulit in Tomo V°. Memorabi- 
lium Societatis Italicae anni M.DCC.XC. formulae illius (pag'*.423. 

$ 

24. 25.) (CoS.2=£\/^ . Sin.z)' = Cos. -L-zvt\/~i.Sin. -^z.(Vid. 

Lconardi Euleri Dissertationem in Volumine XIX“. Imperialis 
Academiae Pcuopolitanae pro anno M.DCC.LXXIV*, ad pag*“. 

»03., 
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103., atque meum _OpitS Magaiiudinum Expoimualmhi' olc. ad 
pag7- 203. ) ” I ' 

(11) Sic exposui in Capite VIII”. Operis praecitati n“. 345. 
p’*. 509, 516. Qttod miraculo proximum videretur , E vangelistac 
TorriccIIio si ad vitae auras rediret, utpote qui Logisticam ex 
adverso Hemihyperbolen nuncupaverat in MS. Anccdotorum eius, 
qtiae simul iuncta adservantur ' Florentiae in Bibliotheca Regii 
Physiccs Musci'.' Logisticam ipsam prouti liniitcm Parabolarum 

CO 

consideranti , scilicet, Aequatione gaudentem = .y, facilli- 

mum etiam est mensuram invenire cuiuslibet Frusti Solidi rotun- 
di iniinite- longi inter duos Circulos ad axem normales compre- 
hensi, quam ibidem neglexeram. Revera huiuscemodi Frustum dif- 
ferentia est inter duo Solida infinite -longa, et idcitCO-=-P.>’ 

-P . ji'* . -^ = P (7* -y’ ) • = medietati Annuli Cylindrici vel Cy- 

lindri , qui Basim habeat differentiam Basium Frusti Jai/, et Al- 
titudinem Subtangenti aequalem, quemadmodum Hugenius alii- 
que scripserunt. Idem de reliquis omnibus a Torricellio et Gran- 
do demonstratis. 

(12) Tota res pendet ab Hyperbolae proprietate, quam pri- 

mus omnium explicavi in Capite \T°. Operis. memorati §°. 252“. 
Eo in Capite, p“acter quadraturam a Cartesio datam (in Excer- 
ptis cx eius MSS. ), quam summopere illustravit Leonardns Eu- 
lerus in citato Volumine Vlir. Imperialis Academiae Petropoli- 
tanae (Vid. Annotationes in locum quendam Cartesii ad Circuli Qua- 
draturam spectantem p*. ceteras, quae mtd non erant insti- 

tuti, nempe synthcticaSj omisi, quibus praecellit ingeniosissima 
ab Outhicro tradita in IL. Volumine Collectionis Academicae, 
de qua superior 4*. Adnotatio loquitur., Dum autem Eulcrus de 
Quadratura Cartesiana disseruit, oblitus fortasse fuit Seriem il- 
lam 



irn 

]ana infinitsni • ■ . ... 

Cot. p . Cm. — f . Cos- — ^ . Cos. -rr ® . Cos. —r'). etc. 
a 4 o i6 

zsSec.p.Sec.-(p.Sec. — o,Sec.-^s>.Sec.-^(l) ctc.= — 7-^ — > quam 
^ 4 16^ Sw.2(p ^ 

hoc in loco demonstrat ( ad pag*“. 165'*”. ac Num“ et IV*“.) 
ope Calculorum diffcrcntialis, integralis» et logartthmici , a se 
ipso multo antea fuisse simplicius explanatam. (Legatur Disser- 
tatio De variis modis Circuli quadraturam numeris proxime exprimen- 
di ( pag". 234.35. 3*5.) in Volumine IX°. pro anno M.DCC.XXXVII'”". 
edit. M.DCC.XLIV". veterum Commentariorum Academiae Petro- 
politanac). Sua etenim antiquior Series A = 


Sin. A 

Cos. -i- A . Cos. -i- A . Cos. -jr A . Cot. -V A . Cos. A . etc. 
a 4 8 10 32 


facto A = 2^, 


vertitur in reccntiorem 


a® 


Sin. 2 9 


Illa Series anti- 


Cos. ® . Cos. — ® . Cot. — ® . Cot. -rr 9 • Cos. — r o . ctc. 
a 4 o IO 

Sin. A 


quior innititur solummodo Aequatione 


Cot. ■ 


i 


— 2 Sin. — A, 


quae adeo facilis est, ut si Fig*. 3**. inspiciatur, ubi sit arcus 
BD = A, bifariam divisus in C, statim liqueat propter Trian- 
^ gula similia FlC , EBD proportio FI:IC:;BE:BD = 2DO, vel 

Cos. A : I :: Sin. A : 2 Sin. A , orta (quemadmodum hic expe- 
rior) a natura ipsa quadrantis Circuli ABD, videlicet ab Eu- 
clide. Sed eadem Series, ubivis gradum sistat, ipso innititur prin- 
cipio, nimirum Euclide. Exemplo sit expressio 

Cos. A . Cos. A . Cos. A . Cos. ^ A . . . . Cos. ^ A, quod Produ- 


ctum 
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ctum per methodum ipsam Eulcri adaequat 


Si». A 


Casus 


a". Si». • 


autem singularis, dum Series abeat in infinitum, iterum oritur in 

... - Sin. A Sia. A 

hypotnesi t3 n=co; namque tllico fit t — = = 


00 . sin. ■ 


00 . - 


uti superius. (Conferatur Dissertatio, quae exstat in 

I““. Parte Voluminis IP. Actorum Societatis Italicae a.d pag*”. 123. 
et seqq., in lucem editorum Veronae anno M.DCC.LXXXIV". , 
et signanter pag‘. n6. laq. , ubi ipsamet antiqua EulerI metho- 
dus tum pro Serie Cosinuum, tum pro alia Secantium, Eulcro 
tamen innominato, adhibetur.) 

(13) Quidam Geometrarum Litteris mihi .scriptis expostula- 
verant communicationem demonstrationis Theorematis illius Se- 
ridum infinitarum, quod continet Adnotatlo in calce p^ag*'. 396“*. 
Operis Magnitudinum Exponentialium ete. Facillimum sane Theo- 
rema, sed „ eo ipso illustrius quod desideratur „ . Petitioni hu- 
manissimae sic satisfacio. Prima Serierum i--^ ^ —jr~ 

. . 2-3 2.4.5 

i-3-S 


2.4 6.8.9 


' 2 4.4.6.6.8.8.10.10. ete. I p .... 

- ete. — ex dictis in pag*. 

3 - 3 -S- 5 -:-Z- 9 - 9 -'>- ete. 4 ^ ^ 


394'*. Altera vero Series eiidem in pag*. 396'V exposita 1 - 


i.t 


1-1 1-3 

2.2.4.4 


t t.».3-3 5 7 ete - 3 35 £3 

2. 2.4. 4.6. 6 2.2.4 4.6.6.8.8 ‘ 4 ‘ tO "36 "64' 


ete. : 


per ibidem ostensa. Est autem =z igitur et Pro- 

ductum earundem Serierum , quemadmodum enunciavi. Ex mea 
insuper Formulae Binomii consideratione illud facile demonstra- 
tur, quod prae ceteris legitur in Cousini Lectionibus (Cap. IV. 

. I. pag. 122. 23.), scilicet, (g-f-t) =g -wng ( ) -v 

\ Q h / / 

d 
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m.m-+ i »» / 

-777-*^ ( 

(14) Nova hacc Theoria legitur in X"”. ac postremo Capi- 
te, et praesertim in 39“™. ad pag 6o«. 3. Operis praedicti 
Mugniiudinum Exyonentialium ac. Eo solummodo rem perduxi, ut 
Cb/i4tjuj ab aliis hactenus neglecta Calculo restitueretur. Quo 

facto est La -*- -Ln-t-C (ubi n ex hypothesi valo- 

rem significet variabilis *• eo casu , quo evanescit ) = L (-^) 

Hatm. Harm. , / .v \ ... 

-f 00 -00 =L^ — j. Ista Consfj/if/s omissio in vulgata me- 

thodo Analystarum origo et caossa fuit, propter quam integra- 
Jia dilfercntialium Logomctricorum servitute Hyperbolae in an- 
tecessum liberari non potuerunt. 

(15) Amicorum hortatu perantiquam Epistolam ad fidem 
autographi, invitus tamen, profero, quam mihi scripsit Romae 
^ic nona Maii an. M.DCC.LXXXIII'. Franciscus Jacquierus e 
-Minimorumi familia SS"'*'. .Trinitatis in Monte Fincio. Io amo 




\ ,m- 


• 2 w 

- 'i 


' g-k-t / 


etc. 


trofpo Ic Matcmatkhe per non dare le ben ma itate Iodi ali' eccelLen- 
te e profonda Opera, colla quale VS. Ili’”*, d arricchito le Scienze. 
Mi ralkgro eolla sua _ Pattfa , la quale , per messo suo , non solo 
nianticne , ma accresce i’ antica e non piii interrotta gloria in questo 
genere di stiidj., Io ho letto coa somnia, attenzione diverse parti le 
piu interessanti dei suo Libro, che contiene molie cose niiove e su- 
blimi, Io ammir<j'il suo talento, ed il suo ingcsno inventore . Le sco- 
pcrte, che io bsservo ' nella stta Opera, daranno luogo ad altte bellis- 
sime invenzioni, delle quali la sua mente e fertilissima. Aspetto con 
impazienza le altre sue produzioni , le quali saranno nuove ricchczze 
nclU Matematicke , cd una conferma dclla somma venerazione ec. ec. 
Virqrum clarissimorum Sebastiani Canterzanii et Gregorii Fon- 
tanae Litteras humanissimas datas Bononiae ct Papiae die 2’. ac 
- ' 3'*. Fc- 


Digitized by Google 


x\v 

3'*. Februarii eiusdem anni M.DCC.LXXXIII". praetermitto liben- 
ter, non secus atque Academiarum Londinensis, Mantuanae, 
Taurinensis, Palatinae -Rheni ad me missas vertentibus annis 
M.DCC.LXXXIIl'". LXXXIV". et LXXXV°, , meoque labori , 
quantuluscunque fuerit, satis abunde plaudentes. ( Vide Adno- 
talionem Exercitationis , quae sequitur, ubi altera recen- 

setur in argumentum idem Epistola anni M.DCC.LXXXI"'. ) . 
Quae dum procul dubio vanitatis notam praeseferunt , veniam 
precor si peculiari ratione permotus heie potius in vulgus 
edere , quam ut par erat ab eorum communicatione abstinere 
censucrim . Praeterquamquod „ negligere quid de se homines 
sentiant dissoluti est animi ( Cic. de Ofilc. ) 

(16) Est Propositio 35'“. Libri III". Elementorum. (Vide Se- 
ctionem IIP'"', huius Exercitationis in 65'°.). 

(12) Mentiri nescio: librum, 

Si malus est, nequeo laudare, et poscere 

. (luvenalis Satyra IU'*, v. 41 42.) 

Adde quae docte Salmasio olim scripsit Huetius ( Dissertations 
sur la Relig. et la Philosoph. T. 11 °. p'. 444.). Adversarium hunc, 
si tu me audias ete. Consilium sane laudabile in eos, qui erro- 
rem passi atque moniti veritati potius, quam errori ferias dice- 
re studeant. Discant aliquando homines isti quomodo sancte co- 
lenda sit veritas a familiari exemplo incomparabilis Leonardi 
Eulcri , qui quum anno M.DCC.LXXIX". consultus a me fuerit 
dc quodam lapsu suae Intioductionis in Analysin Infinitorum, Lit- 
teris (quas adservo) datis Petropoli Nonis Septembris non modo 
mccum consensit, verum etiam mihi humanissime gratias egit. 
(Pag*. 522. Adnot. (*) et (**) Operis Magnitudinum Exponentia- 
lium eic.). Idem ab Alembcrti comitate ac modestia exspectan- 
dum mihi equidem pollicebar dum huius Exercitationis 43 

nondum 
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nondum e vivis ereptus perlegisset: idem a CI. Gregorio Fonta- 
na pluries in commercio nostro epistolico expertus sum, et exper- 
turum confido a, vere eruditis cordatisque omnibus viris, a quo- 
rum placitis inposterum urbanissime declinare mei muneris esse 
arbitrabor. 

(i8) Sunt profecto errorum nonnulli, quos reprehendere ne- 
fas esset. Idgenus menda aut typorum negligentia, aut Librorum 
editionis defectu, aut Operum recentiorum raritate, aut rerum 
sylvac iamdudum conditae minus recta fide , aut denique expres- 
sionis ambiguitate inducuntur: verum tametsi passim occurrant, 
nihilominus nec mentis lapsum, nec fallaciam doctrinae ostende- 
re valent. Hoc exemplis domesticis comprobandum duco, ne for- 
te molestiis in me agant ii , qui aliquando naevos detexerint 
nunc describendos. In meo MS. Magnhuiiniim Exgoncntialium cic. 
dum Kocnigium memorabam, manu exaratum erat Lcibnitii suc- 
cessorem Mauperntisiitm , loco Leibnithim ut in Opere legitur ad 
num“”. 320. in calce pag“. 468'". vel typographi vel typis adsi- 
stentium oscitationis ratione. Commata praeterea omissa in pau- 
cis ipsius Operis exemplaribus ad pag‘”. XXXir". Prolegomenan, 
et omissio litterae D' seu puncti bisectionis rectae LD in Fig*. 
3“. Tab“. I“. dubium movebant an de harmonica potius, quam 
geometrica proportione sermo fieret. Identidem in Proleg"'*. pag*. 
XVr*. v. 21. est Epocha M.DC.LVII. vice M.DC.XLVII., prou- 
ti recte scriptum in altera pag*. 397"“. Praeterea ad pag. LIV'*'". 
omissi fuit alterius Operis lacobi Gregoryi citatio, illius nimi- 
rum, cui titulus Geometriae pars universalis, et de quo mentio 
facta est in alia pag*. 371*. In Prodromi superius citati con- 
textu (vid. Adnot. i*™.) mea manu descripto loquebar de Calcu- 
lo Dilferentiarum partialium, atque Functionibus discontimiis. Sed 
in citationibus, quae in calce sunt Adnotationis 17™'. seu (i) 
ad pag’”. 137“’"'., scriptum exstabat {Vcd»'. il Tomo /".Miscella- 
nea Taurinensia edito nel I 759 *> Piccrche di M. D' Alemben 

cd F.nlcr 
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ed Euler sulU Corde vibranti etc. etc. neli’ Histoirc de 1’ Acade'<nic 
Royate des Sciences et Belles - Lettrcs de Bcrlin <um/ 1742- 

1748. e 1750., le Reflexions dii prlnio sur !a cause gendrale des 
Vcnts(i747.) e 1’Essai d’one nouvelle Theorie sur la resistance 
des Fluides (i752.)> la Memoria di M. Cottsin tra quelle ddla R. 
Accadcmia dclle Scienze di Pari^ de/ 1772. olire l’ altra di M, De 
Condorcet net Volume dd 17^0. , e puella di M. De La Place nel 
Tomo dd 1773., la Memoria XXV'. di M,- D'Alenibert nd Volu- 
me IV° . de’ suoi Opuscoli, una di M. Monge nel T. V* . ddle Mc- 
langes ddC Accadcmia Reale di Torino eic,, la Memoria di quest* 
ultimo nd Tomo VIT. e la sottilissima Dissertazione di lui mede- 
simo sur les Fonctions arbitraires continues ou discontinues etc., 
ch"e la IIP. dd Tomo IX*. Mdmoires do Mathdmatiques et de 
Physique presentds etc. par divers Savaiw (da p*. £45- « i^i.) 
pubblicato a Parigi nel 1780. «c. V Antigrapharius prima forsan 
auctoritate, contentus iceteras praetermisit, non secus atque in 
Adnotatione altera ( /> ) ad pag'”. , ido’”". {miserat. Cousinum , qui 
post Montuclam Galilaeo iniuria succensuit (pag’*. 348”. ac 361°”. 
Partis 1". Legons de Calcul differentid et de Calctiilnte'gral) de 
Brachistochrona et Catenaria . Seriem Iohannis Machinii pro Circuli 
dimensione semel atque iterum nunciavi tum in iisdem Prolego- 
menis ( pag’. Lll*,), tum in Capite VI°. (pag*. 339.) ipei Ope- 
ris Magnitudinum etc. ad fidem Synopsis Palmariorum Matheseos in 
lucem editae a Wilhdlmo lonesjo- vertente 'anno M.DCC.VT/, 
ac praesertim quintae editionis'Londinensis anni M.DCC.LXXII'. 
Shcrwii s Alathcmatical Tables. Nesciebam cum Montucla in pag'*. 
159'"’ ac 160"“. Ilisioire de la quadrature du Cercie etc. illius de- 
monstrationem Serici ' fuisse, diim scripsi, iam typis vulgatam 
in Appendice Dissertationis De signi negativi in Algcbra usu Fran- 
cisci Maseresi Angli , atque in Treatise on Mcnsiiration Caroli 
Hiutoni, quum ea tempestate Florentinae omnes Bibliothecae 
carerent nuperrimis Voluminibus Transactionum Philosophicarum. 

* 'e Editio 
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Editio aa:era quinta Sherwini ita &HacitcryScri6m cxposuoral 

i6 _ jj(_ ■ J_. '1^ ' 4 _ i^- _f_- _|i cic.', in qui nec or- 

5 S39 3 ' 9‘ “39‘ 5 SS =^39 ' . 

do, ncc progressionis lex adparcbant,’ pro valorc Circumferen- 
tiae , supposita- cius. Dianictro= i , Ppstmodum. igituV occasionem, 
nactus pervolutandi- Partepi IP™, yqluminis LXVp'. Transuctio' 
/lu-n-anni M.DCG.L.?iXyi^, ^ emissam sequente anno^ 

non solum .d^mopstr^atam .feclUimc Seriem Machinil, std etiam 
eius veram expositionem cognovi-, . Illa etenim Series est dua. 
bus ex partibus conflata quarum altera primae subtrahatur , 
nimirum. Circumferentia^,^ ,., . • i; a.? 

’ i / Jl _'ii_ "lL cte Y 

“+ V 33S». 3<«35^* iS-339* r-aae’./ j , 

Circumf'. = l(-j'“ 5 ^)" 3 \.S> 239'/ sV, »39’/ ^39’/ 

ctc.', quae ’qWantum'iberrct a> Shcrwiniana nemO non videt. Fun- 

dat^nwi iirerVscriei est altera'Scr^s Mti^ma Leibnltii T-y 

T’ 


■v 


vel reductione facta , 


II _ H ^ cte Namque , ‘si’ ' ponatur tangens T = 


et pO' 


* 1 
, ( 


ihe^tcm' rcVocetur;’ Occantem Circumferentiae 

.r=*-,ui,.dl&rc».i.«l Inter, quadruplum Areut. euius ungeus 

■i, er’ Afdim. eulut tungeus Seriei «erirut ubuude pure- 

bk ‘, Idem dicfndoni.de uUi. adoedum eonvergenrlbes . Carolo 
,H«reono>Ut»|in.Ep.?t»'a »‘'.««”''1'“"' Reg.ae Some.at.r Lon- 
i„ Js a Sfer«ia„qu.m Vclnmen illud - 

,q„u fe,.n« mcrhpdo nn.t^»^^P» ^/CLa.iou. Cr 

adhibita usque ab anno M.DCC.XAAvn . 

variis viodLS Circuli quadraturam numeris proxime exprimendi ^ 
livtolnis IX*. veterum Commentariorum Academiae PeiiopoLtana . 
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Ex. dictis consequitur nec editionibus quidem Britannicis perpe- 
tuo fidendum esse , quamvis Glasgueiises . praesertim editiones 
Typographeii Fouillisiorum , Virgiliusque Birminghami impres- 
sus omnium eruditorum votis primas teneant in re libraria 
Transalpinorum. Eandem ob caussam, quum Opus meum scri- 
bens Maynituiinuni etc. nihil a)iud vidissem de egregio Thcorc- 
xnacc oLo=o, aut A-La* = o dum x evanescat, sive, quod idem 
est, oLxi — o, praeter conclusionem equidem perfunctoriam a 
Lcouardo Eulero traditam in Parte I*. Miscellaneorum Berolinert- 
sium Continuationis VI". seu Voluminis VII"”. edita .anno 
Ii(j.DCC.XLIir°. (pag\ 145). eisi ergo x <ir infinitum, tamen cius 
ilogariihmus 1 x est ex minimo infinitorum ordine, hineque fit olx 
= 0), hoc argumentum tractavi in num'‘. 148. 129. ac pag”. i66. 
68, Capitis IV. nescius Eulerum ipsum longe fusius atque, uti- 
lius rem omnem a fundamentis extulisse in pereximia Disserta- 
.tione Partis prioris Actorum Academiae Petropolitanae Sdeiitiarurti 
.pro anno M,DCC.LXXVIII''“. edit. M.DCC.L.XXX. (a pag*. loa^*. 
u?quc ad quae Dissertatio titulum habet De infinitics 

diffinitis gradibus tam infinite - magnorum , quam infinite • parvorum . 
Quantum haec doctrina profecerit a Guidonc Grando, qui sae- 
culp ipso ineunte (M.DCC.X. ) scripsit Opellam cum titillo Di- 
.squisitio Geometrica de infinitis infinitorum et infinite parvorilm^ordi- 
^nihus, ad Eulerum usque, ne verbis quidem oxprimi potest. 
Nonnullis fortasse obscura visa sunt quae de Hyperbola adno- 
tavi uti CoDchoide Trianguli in Prolcgomenis antea dictis ( pag’. 
^XXXIII'*.), proptcrcaquod Proportionis . interpunctio proprietati 
.Hyperbolae non semper respondeat in versu 26". Hoc autem qui 
dixerint aequalitatem perturbatam, quae ibidem, punctorum o{^ 
indicatur, non animadvertisse viderentur. Eadem Prokgomena una 
cum Alemberto decernunt (pag*. XXXVI*. et seqq.) relationem 
Exponentium duarum quarumvis Rationum toto cado diversam 
esse 3 relatione Logaritbmorugi duorum Aqtcccdcntliim , si Ra- 
tiones 
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tioncs ipsae , salva aequalitate , ad eomttuinctn Consequentem 
reducantur. Censores quidam clandestini emunctae naris idgcnus 
ratiocinationem non satis intellexerunt, perinde ac si sermo fuis- 
set de sublimi Mathesi. Exemplo tamen facillimo res conficitur. 
Sint duo Rationes numeris expressae m:i, n:i. Indubium esc 
carum Exponentes, vulgato sensu, esse m,n, dum contra Lm,Ln 
sunt in admodum discrepante Ratione. Diversi etenim Numeri 
nunquam sunt eorum Logarithmis proportionales. Qui autem Ra- 
aionum Exponentes uti Indices Potestatum considerare voluerint, 
ita ut eidem manente m': i , altera Ratio n : i vertatur in /n*"; i , 
tum,'£icto m Basi Systematis Logarithmici , i:r foret in Pro- 
portione Logarithmorum pertinentium ad Numeros m , n vel 
Exponentes vulgatos Rationum datarum. Sed illa Exponentium 
consideratio ab Euclidcis praeceptis aberrat. (Vid. Encydopediarn 
Parisiensem in Voc’’***. Saison, Exposant) . Aliis denique, qui Ad- 
notationes eiusdem Operis in calce pag'"™. i^jo. et compa- 

raverint cum Operibus ibidem citatis Wallisii ac Viviani,aqtia 
haerebit ad significationem verborum non caute adtendentibus . 
Namque in carum postrema locum illum, ubi Vivianus lauda- 
vit Seriem Leibnitii , adpellavi Isagogen, scilicet Introductionem, 
tametsi locus ipse sit potius ad finem , quam ad initium Opu- 
sculi Vivianei De Fornicibus. Hoc sane eo animo scripsi tum 
quia Titulus a Viviano adpositus Formazione e Misura di tutti i 
Cieli ec., cum quia argumenti rectus ordo expostulabat id pri- 
mum esse , quod postremum legitur in Opusculo ab Auctore 
septuagenario in lucem emisso, quum prius de structura, ac 
deinceps de mensura Fornicum disserere oportuisset. Verba Wal- 
lisii sunt ea, quae transcribo. Tota vero fgura, quae contineri 
supponitur {aut supponi possit) quatuor convexis IJyperhotis ( sibi 
mutuo , ut et asymptotis rectis , post infinitam distantiam concurren- 
tibus) toti figurae Ellipticae respondet , hoc autem discrimine, quod 
in Ellipsi quatuor partes sibi mutuo concavitatem obvertant et 

se 
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H mutuo continueiu, dum Hyperbolae coningatae convexitatem si- 
bi obvertunt, neque suis asymptotis rectis, nisi post infinitam di- 
stantiam , occurrunt , aut occurrere supponuntur ( Prop. 43'*. De Se- 
ctionibus Conicis nova methodo expositis edit. M.DC.LV. ) . Quod 
in una Ellipseus perimetro absurdum est, quum analogia, si 
quae sit, intercedat tantummodo binas inter Hyperbolas coniu- 
gatas et disiunctas, atque binas Ellipses coniugatas, forte fortu- 
na sibi invicem congruentes, veluti iisdem litteris in Fig*. 4**. 
exprimere studui. De qua geminatae Ellipseus copulatione non 
ingrata alibi locutus sum in Adnotatione (ail) II*'”. Sectionis. 
( Vide in Volumine LV°. Transactionum &c. Londini editarum 
an. M.DCC.LXVI®. Epistolam Tiso Theorems &c. Eduardi Wa- 
ringii ad Carolum blortonum Regiae Societatis Scientiarum). 

(ly) Mathematica recte scribere, riteque ad sensum aacto- 
rum intelligere, «t dum argumenti ratio id expostulet interpre- 
tari , nemini nisi viro Mathematico datum est. Quinam etenim 
adprobare unquam posset dum perlegerit pag*. Voluminis P. 
ita inscripti Letiere sopra V Jnghilterra, Scozia , e Olanda , ac Flo- 
rentiae editi anno M.DCC.XC., tutte le sue linee (dcliMnglese) e 
le rette e le oblique, tutte son qua rivolte (alTInghilterra), perin- 
de ac si obliquae lineae lineis rectis aeque adnumerandae non 
essent {Scilicet ut possem curvo dignoscere rectum Horat. Epist. 
11 *. Lib. II'. V. 44.)? In Elogio quodam Galilaei hi versus oc- 
currunt ,, ineguale gravitazion* dei co)pi nei vaij punti dei nostro 
globo, quindi le congetture sulla figura di questo (globo) Quam 
impropria, et in Mathematicis facultatibus peregrina sit haec 
expressio, humanioribus tantum litteris contenti tatis noscere 
nequeunt. Coniecturam revera, aut quaestionem movere de figu- 
ra Globi idem somnium esset ac de £gura Trianguli , Circuli , Cu- 
bi etc. ete. Non ita si quaestio, aut Coniectatio de ligura Tel- 
luris, de hgura Planetae, in quo sumus etc., expressa fuisset. 
Rursum idgenus dictio, quae legitur in Elogio Lcopoldi Medi- 

/ CCS 
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CCS ab Etruria , teiogUer te 6 remi soloecismus est in Mathesi . EIe>' 
gantiarum harumce typis paratum elenchum habeo, nomine ta> 
mcn Scriptorum, Opcrumquc titulo detectis, ad hoc tantummo- 
do consequendum quod citationum veritas pateat , mendaque ca> 
stigata magis in aperto ponantur. Ex adverso GabrIeI Crame* 
rus, egregius Geometra, erudite docteque disseruit de Hippocra* 
te Chio in Cammcntaiiis Bcrolinensis Academiae (a pag’. 48-2'’. 
nsque ad 499"“".) relatis ad annum M.DCC.XLVIH’"*”. , Bougain- 
villius de Pythea in Volumine XX””. Academiae Parisiensis la- 
icriptionum , Litterofumque humaniorum, Heinius de Anaxagora ia 
Berolinensibus Aali annorum M.DCC.Lll'*'. ac LlII’'. etc. etc. • 
(Vide quoque Adnotationem sequentis Exercitationis) . 

(20) Ne monitum quidem Dietionarii Eneydopacdki in artif- 
calo C6ne etc. satis fuit ad expellendum a Geometriae templo 
errorem perquam maximum , hac nostra praesertim aetate tot tan- 
tisque luminibus inclyta. Conum scilicet scalenum, non scens 
ac rectum, a revolutione Trianguli generari. Quis itaque Geo 
metra sanae mentis immanis huiusce mendi scriptorem non re- 
dargueret in Romana editione an'. M.DCC.LXX"'. Operis Cle- 
menti XIV“. dicati, et ad Tirones in Architectura recte rito 
que instituendos conscripti, cuius titulus est 11 Vignola illusu a- 
IO ec., dum pag'. 4'> Speciminis Geometriae non modo Conum, 
verum etiam Cylindrum obliquum rotatione Trianguli , et Paral- 
lelogrammatis genitos adhrmare audet, id fortasse adprobante 
Matheseos sublimis ec mixtae publico Professore? Quis a Momu- 
cla non dissentiret semel ac viderit in pag'. 634". I'. Vniuminin 
Mathematum Historiae nuncupatura inter antiquos Prospectivae 
scriptores Pieuo dd Boigo San-Stephano en Jtalie , ipsum nempe 
Petrum ddla Francesca dc Burgo Sancti -Sepulcri (quem aliqui 
censent Biturgiam veterem in Etruria nova) laudatum, ut ille 
adserit, ab Ignatio Danto ex Dominicanorum familia, Pictorem 
sui temporis praestaatissimum , pluribusque ia Patria et per Ita- 
liam 
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lleim totam pictis tabulis celeberrimum vertetue saeculo XV°., 
Magistrum Lucae Pacciolii Ordinis Minorum Sancti Francisci , 
.^c quo idem Montucla ad pag*“. 455'“”. iam scripserat esse dc 
Burgo Sancti Sepulcri „ parce quii eioic du Bourg du Saint Se'pul~ 
cre en Jialie memoratumque non sine honore ab Equite Geor- 
gio Vasaro in Pictorum vitis ( Tom*. I". pag*. 260.), a Christia- 
no Wolfio in Volumine V“. Elementorum Matheseos , a Cardinali 
Furictto in Opere notissimo De jWusms , aliisque sexcentis? Pro- 
.fccto Plebs Sancti Stephani, Portus Sancti Stephani etc. , sed 
nunquam, quod sciam, Burgus Sancti Stephani in Geographia 
Italica occurrit. 

(21) In 0'S)irafi*a)v Collectione fideli enarratur Indiarum 
Orientalium Dynastam ita olim eloquentissime atque acutissime 
cum Famulo suo colloquutum esse de Philosophorum, taedio aver- 
tendo. Mon ami , ces gens D sent pernicieux. On ne ptut se per- 
metire la moindre injustice sans qu’ iis la remarquent. Cest envain 
qu un masque adroit de'robe notre vrai visage aux regards les plus 
pergans. Ces hommes en passant ont l’air de vous dire: Je te con- 
nois , Messieurs les philosofhes , fespere vous appiendre qu’ il est 
dangereux de connotere un honime de ma sorte. Je ne veux pas ttre 
connu. Testantur etiam Itineraria quamplurima Luclani Monu- 
mentum in Heliopoli aut Colonia lulia Augusta Caclesyriae 
conlato sre concivium exstructum hanc insculptam epigraphen 
habuisse 

4>OBOS KAI EAEOS. 

Quid iste fert tumultus, aut quid omnium 
Vultus in unum me nuces f 

Namque in malos asperrimus 

Parata tollo co:nua. 

OT MFAF. I MOT. 

(Q. Horatii Flacci Epodon Ode V*. v. 3. 4., atquC Ode VI'*. 
r. II. la.KEdii. Vcn. i54J>-)« 

Plurimas 
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Plurimas idgenus sententias adtulit et recensuit amplissime Ro- 
bertus Woodius taro in Opere eximio, cui titulum fecit The 
ruines of Palmyra, othervise Tedmor,in the Dcsart, editionis Lon- 
dinensis anni M.DCC.Llll". , quam in altero Les Ruines de Bal- 
tee, autrement dite Heliopolis dans la Coelosyrie anni M.DCC LVII®*. 
Ceterum qui de Veritate etc. optime meriti fuerint Bclisarii 
nunquam obliviscantur necesse est, nimirum, strenui illius excr* 
cituum ducis et Gothorum victoria inclyti animo semper in- 
tueantur calamitatem oportet a Marmontelio disertissime expres- 
sam, et a Van-dikio depictam arte adeo mirabili, ac pene di- 
vina, ut Belisarius ipse, oculis captus, stipemque rogans, videa- 
tur haec dicere Tabulam inspicientibus Les hommes vraiment 
grands doivent faire des sacrifices de leur fortune, de la favair des 
Crands , et mime de la consideration comemporaine , (Consulantur 
Histoire du Bas - Empire par M. Le Beau = Considerations sur let 
moeuTS de ce siecle par M. Duclos, et Tom. Operis a Gro- 
sleyo editi vertente anno M . DCC . LXXl"*. sub titulo Londree 
pag*. sa''*.). 

(22) ..... Vox, vox, praetereaque nihil. In egregio Opere 
de mensura Baseos ad dimetiendum Meridiani Circuli Gradum 
prope Londinum, quod sub manus habui nuperrime versum ex 
Anglico in sermonem Gallicum , et sic inscriptum Description 
des Afoyens employes pour mesurer la Base de HounslowHeath 
dans la Province de Middlesex publiee dans le Volume LXXVl. des 
Transactions Philosophiques par le Alajeur General IVilliam Roy ,, 
a Paris M.DCC.LXXXVII. = par M. de Prony =, Praefatio tradu- 
ctoris ad pag“. et Adnotationem { i ) Bcccariam Dominica- 

norum Ordinis nescio cuius ( ie Pere Beccaria Chanoine - domini- 
cain) filium nuncupat, dum contra norunt omnes Clericum -re- 
gularem fuisse Scholarum - Piarum . Parvi hoc autem momenti 
aestimandum est, quum bonarum Artium , Scientiarumque Reipu- 
blicae nihil intersit cuinam Regularium Instituto Philosophus 

adseriptus 


Digitized by Google 


XXXV 

adscriptus fuerit. Eandem ob caussam qui losepho Pigro, in Ma- 
thesi adprime versato, quamplures errores ( fortasse typographi- 
cos ) obiiceret, tam occurrentes in Praefatione, quam in conte- 
xtu sui Operis Arithmetici ( Nuove Tavole degit Elementi dei Nu- 
meri ec. ) Pisis in lucem emissi anno M.DCC.LVIII”. , frustra ei 
succenseret, pretiumque laboris, a Traytorensio ct Fontencllio 
( Histoirc de 1' Aciide'mie Royale des Sciences de Paris etc. poitr Can- 
nee M.DCC.Xyil.) admodum commendati, infirmare non potis 
esset. Biennio post evulgatam Theoriam novam Magnitudinum Ex- 
poneniialium etc. Mathematicus quidam ( non ultra Sauromatas ) 
me monuit citavisse Postuma loannis BernouUii , quasi nesciverim 
Collectioni huiusce Operum omnium Lausannae ec Genevae edito- 
rum anno M.DCC.XLII"*". superstitem fuisse Bernoullium, quip- 
pe initio anni M.DCC.XLVIII". c vivis ereptum j dura octuage- 
simum - primum aetatis annum agebat. Iterum iterumque meum 
Opus pervolutanti mihi occurrerunt in pag'*. 33'J*. 353’’. 4V2'**. 
Anecdota loannis Bernbullii, ct in pag'. 27*. Postuma Fratris na- 
tu maioris lacobi , quae revera publici iuris facta fuerunt ad cal- 
cem Voluminis II'. cius Operum anno M.DCC.XLIV". , recen- 
sente atque inlustrante Gabricle Cramero. Veruntamen si me 
fefellerit iterata pervolutatio, ac forte fortuna semel in tanta ci- 
tationum copia Postuma lacobi cum Anccdotis loannis permu- 
tasse mihi contigerit, quodnam Mathesi detrimentum adeessit? 

(23) Si locutionis gratiam, si rerum dictarum ordinem, si 
cultum urbanumque scribendi stilum , perfectamque Logicam de- 
sideres, nullum Opus polcmicum Galilaei celeberrimo Trutinato- 
ri comparandum ( 7 / Saggiatore) Romae primum impresso verten- 
te anno M.DC.XXIII'®. in Horatium Grassium lesuitam , meo 
saltem indicio, hactenus novit Italia tota. Florida hlc equi- 
dem omnia sunt, nativoque lepore ct festivitate plaudenda. Non 
ita sentiendum de leviusculis illis scriptoribus , quorum cura fue- 
rit invido morsu persequi nexus nalla, trallorocc-, aliaque non 
• g absimilia. 
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absimilia, quae nauseam moveant. Quod eo magis etiam in re 
grammatica vituperandum censuerim quum loannis Lamii , ser- 
monis Italici orthographiae peritissimi, auctoritate repelli facile 
possent. ( Chariionis et Hippophili Hodoeporici Par. 1 . Florentiae 
M.DCC.XLI. in Deliciis Eiuditorum pag*. 260. v. 3. 4. ct rursus 
pag*. 284. V. 13., quarum primum Volumen lucem' publicam 
vidit vertente anno M.DCC.XXXVI". 

(24) Nihilo tamen minus Hi motus animorum, atque haec 
certamina tanta Pulveris exigui iactii compressa quiescunt. Bcrnar- 
dus Fontcncllius a Boilcavo acerrime accersitus, et ab Academia 
patriae linguae atque eloquentiae illius insidiis rciectus nunquam 
satyricis eius scriptis respondit, si quaedam excipiantur in Elo- 
giis suis academicis Dangeavi et Valincourtii admodum levia , 
ac se pene invito exarata. Senecae de Philippo Macedonum Rege 
aurea exstat sententia „ S'i quae alia in Philippo viitus , fuit ctxontu' 
mellarum patientia , ingens instrumentum ad tutelam regni „. Eruditos 
honestosque decet viros exempla haec imitari: scriptores etenim 
omnes ab hac animi moderatione et tranquillitate declinantes nec 
doctrinarum robore, nec doctorum auctoritate castigari meren- 
tur ( Vid. Adnot. praec. et Q. Hor. Flac. De Arte poetica ad Pi- 
sones v. 282. 283. 330. 331.). Ad rem facit Liber cedro dignus 
Benedicti Menzini ad Franciscum Redium archiatrum De litera- 
torum hominum invidia edit. an. M.DC.LXXV'. Non equidem hoc 
studeo bullatis ut mihi nugis Pagina turgescat , dare pondus idonea 
fumo. ( Persius Satyra V“. v. 19. 20.). Ce n’ est , en tout gcnre , 
que dans la mediocriie’ de ses talents quon trouve un azyle contre 
les poursuites des envieux. ( In Praefatione Operis De P Esprit ad 
pag*". IV'*". editionis Parisiensis anni M.DCC.LVIII". ). 

(25) Licuit, semperque licebit neque severius, neque tem- 
perantius aliorum Inventa perpendero, et dubitationes exponere, 
si quae fuerint. Imitabile exemplum praebuit CI. De-La Gran- 
ge, qui omissas a Condorceto in Sectione II'*'. Partis 1 ”*'. Cal- 
culi 
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euU Inicgralis nonnullas Intcgralium formas differcntialibus Ae- 
quationibus respondentes iterum iterumque expertus Condorcc- 
tum ipsum amicissime ad eas supplendas excitavit atque perduxit, 
quemadmodum liquido constat ex Opusculo Eddirassemetu sur 
le Cdlcul Jniegral Lutetiae Parisiorum impresso vertente anno 
MJ)CC.LXV'I 1 ”°. Quum primum legerem Petropolitanae Acade- 
miae Collectionem in Volumine IX°. Yeterum Commentariorum 
alacri animo pervolutavi Friderici de Moula Dissertationem De 
Maximis in Figuris reciilincis . Praeterquamquod in re simplicis- 
sima neque Algebrae, neque Calculo infinite - parvorum locus 
erat, prouti inter alios ostendit Opusculum cedro dignum Tho- 
mae Simpsonii, non potui quin etiam cognoscerem et duo prae- 
sertim Lemmata (pag‘. 139*-) et duo simul Theoremata (pag*. 
149’. ) elaboratis demonstrationibus Analyticis exornata nihil 
aliud esse nisi facillimas Geometriae Elementorum Propositiones. 
Unum etenim horumce Theorematum , ne de Lemmatibus lo- 
quar, est notissimum Ptolemaicum pertinens ad Quadrilatera Cir- 
culo inscripta: alterum autem novum de Quadrilatcris ipsis sic 
breviter in Fig*. 5“. demonstro. Propter angulos BAC ac BDC, 
qui simul iuncti ex hypothesi duos rectos conficiunt, quod etiam 
valet de angulis ABD,ACD, atque ob oppositos angulos in E 
aequales , docet Euclides esse Triangula BAC-4-BDC;BDC::AD; 
DE::BA.AC-+-BD.DC:BD.DC,necnon ABD-r-ACD:ACD::BC: 
CE:; BA .BD-+ AC. DC: AC.DC. Sed invicem comparatis gemi- 
nis Proportionibus consMC ex Theoremate elementari alia Pro- 
portio DE : CE : : BD : AC = BD . DC : AC . DC . Ergo AD : BC : : 
BA . AC-fBD.DC :BA . BD AC . DC , veluti Moula repertum 
habuit. Quod additamentum Theoremati vetustissimo Claudii Pto- 
lemaei in Libro P. Almagesti editionis Venetae M.D.XXVIIl., 
aut Neapolitanae ( M.DC.V. sub titulo Claudii Ptolemaei Magnae 
Constructionis Liber primus cum Theonis Alexandrini Commentariis 
etc.,) loannis Baptistae Porta ubi Theorema celeberrimum maxi- 
mae 
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ffjjt’ superficiei Polygonorum et Polyhedrorum regularium inter 
isoperimetra primum occurrit a pag*. ai*. ad 33''“. ( Montucla 
in T. I". ad pag"". 304'*'". editionis huiusce epocham haudqua- 
quam cognovit ), hac ratione demonstratum omnem rigorem ser- 
vat Euclidcum, nec Geometrico penori nomen potius Syntheseus, 
quam praesidium adrerre censendum est, quemadmodum ex ad- 
verso contigisse mihi videtur constructionibus linearibus Proble- 
matum, quae exstant in pag’’. Si"*. ct 218”. Dissertationis ce- 
tcroquin sagacissimae Condorceti Essai d’une Methode pour trou- 
ver Ics loix des Phenomehes d’ apre's les obsemations ad calcem 
Libri vere aurei sub titulo Experiences sur la resistancc des Flui- 
des , Parisiis editi anno M.DCC.LXXVII"”. auctoribus Alember- 
to, Condorccto, ct Bossuto, quum nihil aliud significent nisi 
Calculum ipsum Analyticum Figurarum veste decoratum . ^adem 
Condorceti Dissertatio me quoque dubium aliquot abhinc annis 
detinuit circa methodum ingeniosissimam resolutionis universalis 
ab eo traditae Aequationum gradus paris, quae vocantur conrer- 
ilbiles , ab illustri transfuga Gallo Abrahamo Moivrco jn AEscel- 
laneis analyiicis de Seriebus et Quadraturis editis anno M.DCC.XXX"*". 

iamdudum consideratarum sub forma ^ -t- niy" "-4- 

1 =0. Namque pracstantissiinus Auctor ad hoc con- 
sequendum animadvertit vi y esse necessario tam , quam 

e ‘ , ideoque ad Sinus et Cosintis Angulorum referri. Revera 
nescire me fateor qua de caussa eodem fundamento posito non 

F -F 

innitatur etiam altera hypothesis rj _y = e , et =e , quae ad 
Cosinus ac Sinus analogos Hypcrbolicos ducit vel Angulorum ex 
Lamberti dictione transcendentium Nota) , ira ut Aequationes 

omnes convertibiles potiori iurc dici debeant resolvendae ope 
Formulae generalioris, quae Thomac Simpsonio placuit ( Miscella- 

ncou s Tracts „ London M.DCC.LVII. „) , nimirum = M 

suppo- 
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supponendo ri M = c aut . (Consulatur Theoria nova Ma- 

gnitudinum Exfoiiennalium ctc. pag*. 487"*. ct seqq., ubi omnia 
produnt a Formula Ncwtoniani Binomii, de quo generalissi- 
mam dudum vidi demonstrationem posthumam lo. Andrcae Se- 
gneri in Historia Berolinensis Academiae a pag*. usque ad 

42‘'*“. Voluminis ad annum relati M.DCC.LXXVII”"’. ) . Imperi*- 
tiae fortasse meae adseribenda est altera dubitatio in demonstra- 
tionem petitam ex vulgaribus Algebrae regulis ab eruditissimo 
Sebastiano Canteraano Bononiensis Scientiarum Instituti a Secre- 
tis, de forma, scilicet, A=tBt/^ algebraicarum Quantitatum 
omnium imaginariarum. Is enim in Parte secunda Voluminis II'. 
( "20. et seqq. ) Actorum Societatis Italicae primum statuit 

(§°. 6°. pag. 72<5. 27.) Quantitatem radicalibus radicalium etc. 
utcunque involutam , ubi praeter magnitudines quasvis reales 
aliae quoquomodo exsistant reales per multiplicatae, reduci 
semper posse ad formam A=tBv'^. Deinceps (§“. 7°. p*. 727.) 
ait Ogni valore dell' incognita (T un Equazione Sara sempre una quan- 
ti ta, o una formola, qualunque poi siane la forma , espressa in qual- 
che maniera per le quantita cognite , o vogliam dire per li coefficien- 
li de’ termini dell’ Equazione stessa. Denique (§°. 8’°. pag*. 728.) 
principium hoc inconcussum universale ita circumscribitur, ut rk 

qualunque poi siane la forma Radicis y= in Aequatio- 

ne gradus paris 2r(2m-t-i), nempe Quantitatis utcunque datae 
per s extremum Aequationis ipsius terminum, atque per alios 
terminorum eoefficientes, involuti alcuni di questi in for mole della 
, forma A=±By^^, rcvoectur ad formam in d". expressam, 
quae et minus universalis mihi videtur, dubiumque saltem hae- 
rentemque Lectorem linquit, nisi prius demonstretur cuiuslibet 
Aequationis Radices formam peculiarem algebraicam in eodem 
6*^ adsignatam induere debere , quod meo saltem iudicio 

h Canter- 
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Cantcrzanus non ,fccit in sua Lucubratione, dc qua nunc agi- 
mus, sic inscripta Dimoni azionc dcUa liducibilitd d' ogni quaniitu 
immaginaria algcbraica alia forma adatiata ad tin Trat~ 

talo dementare della natura delle Equazioni. Hoc ncquiclem obti- 
netur (nimirum algebraicc, universaliter, ac sine praesidio Fun- 
ctionum Circuli) a laboribus Alcmbcrci in Aetis Bcrolincnsis Aca- 
demiae ad annum M.DCC.XLVr"”., nec a studiis ceteroquin exi- 
miis Leonardi Euleri in Commentariorum veterum Academiae l’e- 


tropolitanac Volumine VI’, ad annum M.DCC.XXXI1““. , ct in 
novorum IX°. ad annum M.DCC.LXII""'. , atque in Capite IX"“. 
Voluminis I'. Introdueiionis in Anaiysin Inf nitorum , neque ab hu- 
ius Capitis Additamento, quod in clegantissima Commentatione 
De Functionum algebraicarum integrarum Factoribus trinornialibus 
Tcalibiis Franciscus Theodorus Aepinus protulit anno M.DCC.LX"". 
aut LXl"", a pag. iSi""*. usque ad i8p’“. in Tomo VIII". Abvo- 
Tum Commentariorum Academiae ipsius Pctropolitanae . Plus aequo 
religiosus atque sollicitus mihi etiam videtur ( iure dicam, an 
iniuria, nescio) summus profecto ct in mathematicis disciplinis 
illustrandis versatissiraus Antecessor Gregorius Fontana dum in- 


iirmac Theorema e' 


= I -t- -t- • 
a 3 4 


ctc. in pag". 133*. 34*. 35*. 36*. Partis 1". prae- 


citati II*. Voluminis Actorum Societatis Italicae. Profecto Theo- 


rema istud ab Eulcro evulgatum in Tomo IX°. veterum Commen- 
tariorum Academiae Pctropolitanae pro anno M.D^C.XXXVII®’. 
(vid. Theorema 19““. (pag‘. 187. 88.) Dissertationis, cuius titu- 
lus esc Variae observationes circa Series infinitas), et a me post- 
modum in calce pag". 352'*". Operis Magnitudinum Exponentia- 
lium etc. iisdem pene Euleri verbis transcriptum, oritur ab alio 
equidem indubitato (Theorema 7“"'. Coroll. I. pag*. 174.) i -f 



= = supponendo 

hoc 
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hoc 00 = ctc. ( Consulatur Dissertatio 

De Jnjinito etc. Lhuilicrii Genevensis, praemio decorata die pri- 
ma lunii M.DCC.LXXXVI. ab Academia Scientiarum Berolinen- 
si ) . Ex ista veritate consequitur altera r» i. i. i. 

-i-etc. = LLeo , quam tamen Aequationem, eadem forma ac va- 
lore , et iisdem literis cum eruditissimo Gregorio Fontana, Eu- 
lerus ipse ita exposuerat et demonstraveratA-t-iB-4--^C-t- ^D-i- 

-^E-i-4-F-4--^G-i-etc.=L(L(i ■+ i -i- 1 -n -i- 1 -i- 1 -+• i -i-etc.)>, ad- 


dideratque esse ri h- etc. ( = A) quasi ho- 

garithmum ri i -i- .^-4- y etc. = 00^; quod evin- 
cit fore etiam ad mentem Eulcri et 1 '. c'. ab Eulcro desumpti 


±w-L. 
5 7 


I 

it ' 


1 

'li' 


• etc. 


= quasi I ■+ — 


l . T 1 J 

3 4 5*^6 

-I- - 5 - -i- etc. ad hoc, nt conveniant inter se duo praedicta Theo- 
remata. ProHti enim in Aequatione Logarithmica omnibus nu>- 

meris absolutus valor est A-t-n=:L( — -i-A-t-A-t-i 

334567 


-+• etc.), ubi A= 06^,, n hnitus et admodum parvus, ita etiam in 
regressu ad Exponentialcs omnibus numeris absolutus valor est 
«*■*■"= I v- 4 -etc.non secus atque ad men- 

tem Fontanae , quemadmodum recta iubet verborum Euleri si- 
gnificatio , et contractiones denotant vacuaque in Serici calce 
relicta:. Scopus autem et argumentum, necnon sensus et consequen- 
tia ( 1 . c.) illorum Theorematum non erant Aequatio perfecta at- 
que numeris omnibus absoluta, sed potius demonstratio trium di- 
versi generis Infinitorum 00, 00^^, quae in aperto ponitur aut n 

in computationem veniat, aut n negligatur. Meditanti mihi scru- 
pulum in tractatione Infiniti haud parum admirationi fuit doctissi- 
mum eundem Scriptorem ia eodem Volumine Societatis Italicae 

(Lcm- 
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(Lemma 1 “'". pag*. 424'*.) disseiMisse de Serie infinita Cos.x-¥ 
Cos. 2jf -t- Cos. -f Cos, i^x Cos. ^x etc. , eamque -a se demonstra- 
tam supposuisse perfecte aequalem — quum omnibus notum 


sit, qui recte Infinitum versaverint, falsam hane esse aequalita- 
tem ab acutissimo La-Grangio in Theoria sonorum et chorda- 
rum vibrantium primum contemplatam { MIsccll. Taurin. T. I. 
an'. M.DCC.LIX'. ), et toto iure ac pro virili sua oppugnatam ab 
Alcmberto, praesertim in Mcmoiia. I*. Voluminis I'. et XXV*. Vo- 
luminis IV'. Opusculorum (pag". I5<5. 57. Supplementi) , ubi futi- 
litatem irridet Mathematici nescio cuius, qui Calculum probabi^ 
Ilum ad Summae cius Seriei et parallelae Grandianae veritatem 
adserendam ausit experiri. Interca ad moderandum lectoris tae- 
dium libet illius animum hilarare oblata comparatione pag'*"". 
344'*'. 372'**'. 374'*'. ac 35)0'"’'. Capitis VI'. Operis mei Magnitu- 
dinum etc., ex qua recte inita fluit 2 ( i -1- -J- -4- — — -t- 
‘ ^ 3 S 7 9 II 


— 2.3.S.-.1 1. 13.1;. cfc. 
I.24.6.1al2.l6. ecc. 


dum contra 2(1 


— ■+ etc. ) 

-t-— - etc. , eodem manente Numeratore a nu- 

13 ' i.4.+8.i >.i2.i 6. etc. 

meris omnibus primis invicem multiplicatis conflato. Erit itaque 


3 5 7 


11 


- 4 - 1-— - 4 - — l-etc.: 1-- - 4 - 


1 

IT' 


I 

''3' 


etc. 


:: 1.4.4.8.12. 12. 16. etc.: 1.2.4.6.10. 12. l 5 . etc. = oc^; I ; a- 
deo ut haec duo Producta valoris infiniti Infinita tamen prae- 
beant diversi ordinis atque speciei, sive limites sint Rationis qua- 
cumque data maioris ex parte Infiniti, veluti passim occurrunt 
Geometris ex parte Infinite - parvoru m . 

(26) Cicero de Legibus initio Libri II'., ac de Finibus Libro 
V°, Consulantur quoque duo Opera celeberrima ab Humio An- 
glice scripta Essais moraux et politiques = Sur V origine et Ics progres 
des arts et des Sciences, et sur le caractere des Nations . Ceterum de 
mirabili exemplorum ac monumentorum in concives virtute atque 

cllicacia 
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cfHcacia nemo dubitare umquap potcrit> si forte excipiantur Ct’/u 
ylas curieux de rcscriptions pendant Icur vie, que d' inscriptions apres 
leur moTt, uti habet Aubigneus in Appendice ad Historiae suae 
duo prima Volumina. 

(2't) Narrant Alcmberto adhuc puero philosophorum nomen 
pluries audienti curiositatem obvenisse petendi Qucsc-ce quun 
Philosophe mediis in nubibus haerens? responsumque habuisse Ccsi 
un fou, qui se totirmcnte pendam sa vie, pour quon parle de lui lors- 
quil n’y sera plus. (Vid- Historiam Academiae Scientiarum Pa- 
risinac pro anno M.DCC.LXXXIII'". ad pag*". Nihilo ta- 

men minus Peritia mihi Jit amor ^ Si vivo et valeo, suum est. 

(28) Eruditorum pene omnium paupertas, non modo Libro- 
rum collectioni , verum etiam saepenumero otio litterario procu- 
rando impar, ab humillimae in Proceres servitutis obsequiique 
defectu originem ducit, iuxta illud Romanorum Toga rara. Dum 
au^ern Libros memoro, bibllomaniam luxuriemque typographieara 
nunquam optasse fateor. Pretiosa haec etenim sunt, et potius in 
pinacothecam, quam bibliothecam immittenda. Profecto quac- 
nam artis- miracula ex Bodonianis praesertim typis prodire in 
dies nim videmus? Quidnam Parmensi editione elegantius Poeti- 
cae Coronae ( Prose e Versi per onorarc la memoria di Livia Doria 
Cataffa) in lucem emissae vertentibus annU M.DCCXXXX 1 V‘°. , 
LXXXV”.? Qujd dicam de geminis Anacreontis editionibus eius- 
dem temporis, labores Stephanorum, Tourneborum, Morelorum, 
^ietatumque typographicarum Parisiensis et Londinensis, qua- 
rum postremae nuperrimum debemus Platonem Graeco-latinum , 
exsuperantibus? Quid de Kennikotti Angli maximae impensae 
herculeo molimine sacra Biblia.ad MSS. Hebraicorum hdem, va- 
riantibus undique conlatis lectionibus, et Voluminibus totam per 
Europam quaesitis, restituendi? 

. (29) Siculorum veterum erat in ore, dum antiquo libertatis 
impetu rapiebantur, idgenus vanissima dictio de illius Insulae 

i cive 
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cive „ Nil maius generatur ipso,, nec viget quidquam simile aut 
secundum, „ 

(30) La Geometria serve, se non alirc , per misurare i gofji . 
( Consulatur Opus vere ludicrum 11 Pecorone di Ser Giovanni Flo- 
rentino editionis Mediolanensis anni M.D.LXXXIV'*.) 

(31) Cum quodam fusius olim disceptavi de vera 

significatione Graeci verbi s-ipee, quod ille censum et vectigalia 
interpretabatur, ideoque cum sensu confundebat alterius vocabu* 
li Sxrui; , iniuria quidem ex auctoritate Xenophontis, Isocratis, 
atque Demosthenis. Revera idem est ac mutuatio, aut pe- 
cunia quaesita ab iis, qui tantummodo tempus commodent, aliudve 
idgenus remedium extremum pro salute tuenda Rcipublicac. Haec 
prima fuerunt de Censu studiorum meorum rudimenta. Cetera 
iussu PniNXiFis in patriis grammatophylaciis adservantur . Eidem 
de re epistolas scripsi , et accepi vicissim Jabente anno M.DCC. 
LXXXII''". a meritissimo publicae occonomes cultore, olim Au- 
gusti Caesaris Domini mei a Consiliis sanctioribus. 

(32) Plus aequo, uti arbitror,, homines eruditi Plora- 

vere suis non respondere favorem Speratum meritis (Ilorat. Lib. II. 
Epist*. P. ad Augustum v. 9. 10.). Namque nefes est viris do- 
ctis tot tantasque antiquorum sententias intermittere, aut pertur- 
bare, quot Horatius Flaccus, C. Vellcius Paterculus, C. Corne- 
lius Tacitus, Suetonius Tranquillos etc. amplissime collegerunt, 
et poctica rhetoricave arte mirum in modum exhilararunt. Qui 
vero plura desideraverit de nobilissimo hoc argumento adeat 
Opusculum editum Neapoli anno M.DCC.LXXXIV'®. ,, Memoria 
„ suile strade pubbliebe della Sicili^ di Carmelo Guerra „ cum epi- 
graphe Prius est esse quam esse talem. Idcirco in ore Doctorum 
(quae nominis inclyti antiqua laus hodie saeculi vitio plebecu- 
lam sonat) est illud olim a Persio argute dictum (Satyra VI*. 
V. 57. 58. 59.) : quaere ex me, quis mihi quartus Sit pa- 

ter , haud prompte, dicam tamem adde etiam unum. Unum etiam, 
terrae esc iam Jilius. . (33) 
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(33) Neminem latet auctorem istum, primum omnium. Tra- 
ctatum scripsisse Dc Lineis quarti ordinis — in Memorabilibus Regiae 
Scientiarum Academiae Parisinae ad annos M .DCC.XXX™”’. , 
XXXT"'. relatis (a Pag*. 158". usque ad ai-j™"’. et rursum a 
363'*. ad 434'*”’. in Voluminum primo, atque in altero a pag. 
10"*. ad 50"””'.). Fundamenta doctrinae heic iecit Bragclongnus 
tribus partibus Sectionis I*'. Academia Scientiarum Parisiensis 
ulterius progredi pollicita fuit pag*. 70”*. Historiae suae in Vo- 
lumine aiini sequentis M.DCC.XXX 11 ‘“. At nihil amplius usque 
ad hoc aevum de Cl. illius Auctoris laboribus lucem publicam 
vidit. 

Nullius in eerJa = Societatis Scientiarum, quae Londini 
est, celeberrima inscriptio. Eodem redit Numisma Alamanni Ri- 
nuccini CI. Ferdinando Fossio editore atque interprete. 

(35) Qui errores doctissimorum hominum emendare curave- 
rint illud semper cordi habeant Ncwtoni effatum Ut omnia can- 
dide legantur, ct defectus in materia tam difficili non tam reprehen- 
dantur, quam novis lectorum conatibus investigentur ct benigne sup- 
pleantur, enixe roga. (Vide Praefationis calcem in 1 *. editione 
Principiorum Mathematicorum Philosophiae Naturalis). 

(36) In vetustissimo Codice papyraceo Bibliothecae Palmy- 
renae Opus exstabat , id testante Longino rhetore , Zenobiae 
Reginae Administro ct ab Epistolis latinis, olim Fabio Maximo 
consecratum , atque ita inscriptum De methodo curandi morbos ex- 
pectatione . 

(37) Fasciculus praelo paratas sigilloque munitus titulum ha- 

bet Quanto sia difficile e delicata P applicazione delle Matematiche 
pure alia Fisica, et epigraphen a Satyra VII*. luvenalis desum- 
ptam (v. 51. 52.) : tenet insanabile multos Scribendi cacoethes , 

et aegro in corde senescit. 

(38) Si non a la mesure des choses , au moins h la mesure de 

ma vue. (Montaign. Essais T*. editionis M.D.LXXX. Lib. IT. 
Cap. X“.). (39) 
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(39) La grandcur est une cause universelle de plaisir (a). 

Tout cc qui est grande a droit de plaire aux yeux & a 1 ' imagi- 
nation des hommes , ( T. I. De t Esprit ad pag“. 239. 240. 24t. 
Edit. Paris. an‘. M.DCC.LVIII*'.) . Qui Londini sunt rarissimam 
illam diem, qua Solem extra nebulam nubesvc splendentem ad- 
splciunt, summo gaudio perculsi glorious day nuncupare solent. 
Idem arbitror de Veritate, semel ac densam errorum caliginem 
dimovere possit, ferendum esse iudicium. Nihilo tamen minus 
colenda viriliter atque servanda Veritas , proptereaquod VIRTVS 
semper EGREDITVR VICTRIX, ut legi in Numismate celebri 
Friderici IU". Borussorum Regis, Berolini cuso, aut cudendo, ver- 
tente anno M.DCC.XLV”. { Ilistcire de l’ Academie Royale des 
Seicnces et Belles- Lettres de Bcrlin=zAnne'e M.DCC.XLVl., et rursum 
Histoire etc. deptiis son origine jusqii a prc'sent = a Berlin M.DCC.LII. 
in Tabula lU'.), quo praestantissima laborum Herculis Centau- 
romachia ad vivum expressa fuit. 


EXER- 
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D I S Q_V I S I T I O 

DE VERA FVNCTIONVM DIFFERENTIALIVM ORIGINE 

QVA HVM INTEGRALIA A RECTtHCATIONE PENDENT 

ARCVVM ELLIPSEOS 

ET HYPERBOLE APOLLONIAN.^ 

i 

■4+M — K>«- -KM- 

r^LAsivs Fsscalias, vir equidem nimmus , et ingenii acumine Ma 
thematicorum sui temporis nulli secundus, iwqua ab incnnabnlis Geo- 
metriae Limitum (i) auctor fuit celeberrimi huiusce Theorematis, vi- 
delicet, Summam leciarum innumerarum, quae a puncto ubilibet posito 
(si centrum et infinitum excipias) extra vel intra Circulum ad eius cir- 
cumferentiam ducantur , aequalem esse Superficiei Cylindri circularis obli- 
qui sive icaUni , ex dato puncti situ facillime determinandi. Theorema 
istud elegantissimum eo redit quod summa praedicta ab Ellipseos Conicae 
vulgaris perimetro derivetur , tametsi Andreas Tacquetus lesuita Gtome- 
tritm practieam scribens non viderit Cylindri scaleni Superficiem eandem 
esse cum Superficie Cylindri elliptici (2), nimirum utramque ab Elli- 
pseos rectificatione , seu ut Graeci dicebant VuSuvj-rr pendere. Neque hoc 
idem sensisse videntur Aegidius Personnerus Roberrallius et lesuita alter 
Antonius Lalovera, utpote qui praeclara inventi ante omnes in Tractatu 
de Indivisibilihus (3), ac in Veterum Geometria promota etc. (4) de Fi- 
guris Cyclocylindricis istas plerumque pares demonstraverint Superficiei 
Cylindri scaleni, sed nullam mentionem inierint complanationis (5), nec 
mensurae eiusdem Superficiei ope Ellipseos ab antiquioribus Geometris con- 
templatae . Quod sane miraculo proximum iurc censuit Georgius Krafftius 
in Volumine XIV'. veterum Commentariorum Academiae Scientiarum Impe- 
rialis Petropolitanae de Superficie Cylindri et Coni scalesierum disserens (6) , 

A quum 
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quum iamdiu notissimam fuerit ex Sereno Antissensi Cylindrum cir- 
cularem scalenam a plano sectum lateribus et axi quomodolibct occurren- 
te< ideoque et ad normam posito, Ellipsiii Apollouianam suppeditare. 

In eo tamen Krafftius erravit quod inter superioris aevi Geometras, 
qui non animadverterint cognationem Superficiei Cylindri scaleni et Elli- 
pseos conicae perimetri, nec unum Pascalium exceperit (8). Iniuria eqai- 
(lem , quum in Epistola sub iicto nomine Dettonvillii ad Christianum Hu- 
genium (9) de omnigenarum Cycloidum , quae a Circuli revolutione na- 
scantur, perimetris agens, earum non modo dimensionem, vel protractae, 
vel contractae forent, a Superficie Cylindri obliqui derivaverit, verum 
autem ostenderit apertissime cuinam Ellipseos datae arcui Cycloidales ipsae 
perimetri, aut illarum quaecunque partes, sint longitudine aequales (10). 
Quin etiam in eddem Fpbtola Pascalius monuit ideo perimetrnm Semi- 
cycloidis primariae (11) parem esse iuxta Christophorum Wrennum (13) 
duplo diametri Circuli genitoris, quia Ellipsis illa, tum evanescente Axe 
coniugato, se vertat adamussim in duplum Axeus transversi, aequalis et> 
casu diametro generatoris. 

Huc dictam sit non ut KrafTtium plus aequo redarguam, nec novae 
particulam laudis accedere censeam Pascalio , de omni re litteraria tam 
optime merito, ut nullum ei par elogium (13), sed ad supplendam tan- 
tummodo Wssoriam Mathemacam a Montucla traditam ubi memorans Pa- 
scalii inventum de Cycloidum seessvdariarum rectillcatione silentio praete- 
rit Theorema ingeniosissimum universale, a quo ipsa dimanet, et Super- 
ficiem Cylindri scaleni (14). Quod sileminm quanta venia dignum existi- 
massem si quaestio moveretur de omissa a Montucla inter Robervallii re- 
perta Superficiei Coni rcj/ea/ mensura (15) , quum deperdita fuerit, ec fi- 
dei solaro auctoris consignata fatente Lcibiiitio (16), tanto magis reprehen- 
dendum putem in Scriptore historico dum loquitur de Theoremate Pa- 
scalis Insulas Britannicas, Leodium, atque alibi misso, et a Robervallio, 
Petro Fermatio, ac Renato Francisco Slusio, Geometris illius aetatis eru- 
ditissimis, labente anno M.DC.LVIII. magna cum admiratione recepto (l';). 

Quidquid autem fuerit de minus nota , aut neglecta Pascalis doctri- 
na tts argumento pertractando Cycloidum omnimodarum , eam multis 
abhinc annis prae oculis habens statim cognovi fontem esse geometricum, 
a quo sponte fluant Integralij , quae ad teclilicaiioacm Ellipseos et Hy- 
perbolae 
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perboUe referintur. Fandamentnm igttar Integralium , quae lulius Caro- 
lus Fagnanus primas omnium exhibuit ad rectillcaodam Lemniscatam Ia* 
cobi et lobanuis Bernoullii (l8), eorumque a Colino Maclaurino (19), 
Iohanne Alemberto (20), Vincentio Riccato (21), Leonardo Eulero , An- 
drea Lexellio (22), et Iohanne Francisco Malfatto (23) nuperrime pervul- 
gatorum in uno Theoi-emare Pascalii positum est. et adeo positum, ut 
dum universa haec Theoria fundamento illo deficiente contortis saepe me- 
thodis , et obliquis substitutionibus innitatur , fundamento tamen suo su- 
peritructa nativum ordinem servet, mirumque nitorem praeseferat , ac ve- 
nustatem. Nec' me pudet quae ocyus inveneram, serius admodum, quam 
par erat, litterariae Reipublicae consecrare. Primum etenim occurrit quod 
natura sim ficilis ad meditandum, sed ad gloriam scribendo aucupan- 
dam difficilis, schedarumque potius mearam contemptor, et uno verbo 
uctnii^iTe^tof. deindeque tanta menti obversabatur argumenti huiusce foe- 
cunditas, er elegantia, tanta rerum dicendarum copia, ut paucis horis 
subcesivis, quibus adversaria mea perscrutari, «t vacare Mathesi datum 
est, frequentissime luanum operi admovere vellem, haudquaquam possem. 
Praecipue enim intererat obsoletas non suium et prolixas demonstrationes 
a Pascalio datas, nOnnullasve deperditas restituere, aut novo ordine con- 
cinnare, verum etiam non pauca addere de Cylindris rectis et obliquis, 
de Cylindrorum et Conorum analogia , de Cyclocylindricis , de Linearum Per- 
lei quibusdam (24), de Curvis in re mathematica elegantioribus, de Co- 
nicis Sectionibus, de Magnitudinum finitarum Limitibus, de Ellipsium pe- 
rimetro, aliisque, propter argumenti similitudinem, aut ad Syntheseos In- 
finite - parvorum pomoeria promovenda, quae sub caelo Italico Britannico- 
que sunt admodum in deliciis (25). 
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SECTIO r\ 

/,V QrA BREVITER AC DILVCIDE DEMONSTRATVR 

THEOREMA PASCAL.! 

CVM ALIIS ADFISIBVS IN IPSIVS THEOREMATIS ORNAMENTVM . 

1 . Ea est cuiitscanque Cylimlri scaleni singularis affectio ut innucnera 
huius latera , utpotc axi parallela , aequaliter inclinentur ad planum Ba* 
ais , ciHciantquc angulum inclinationis aequalem illi ab utroque laterum 
in Plano ad Basim normali positorum cum communi ipsius Plani et Baseot 
sectione efformato. Sic itaque (Fig. 6.) Cylinder scalenus cuiuslibet spe- 
ciei et magnitudinis ACELBDFM , uiusque Superficiei quadrans AGCBHD, 
initio sumpto a Plano AEFB ad Basim normali. Elementum Superficiei 
cylindricae circularis scalenae, sive, quod eo redit, ellipticae rectae, erit 
area Parallclogrammuli GHKI . Eductis itaque a. B, H perpendicularibus 
ad Planum Basis BO,HP, erit ex praemissis GP constans et aequalis AO. 
Ducta vero PQ normali ad Tangentem Baseos GIC, Elementa docent fore 
HQ altitudinem Parallclogrammuli GIIKI, cuius area c=CI.HQ, sive = 
G/( , aut (ob Triangula similia orthogonia PGQ, NGR) = 

GI{,y/ilG'~GP^R')~SV(,-\/nG^CP\AS') si describatur radio Baseot 

g/T* ci^ 

AS uti diametro Circulus AFSV , ac demum ==: Sl''(V IIG'— AO^. AS. AT) , 

AN' 

posita ST ai normam diametri, =SV( \'BO'-rAO'—AO\^) . 

~AN 

a. Nunc assumatur in diametro AS, vel in ipsa qnomodocumque 
producta punctum ubilibet X, a quo vcluti foc» seu umbilico ducantur 
rectae ad totam Peripheriam AVSV, quarum una XS. Habemus ab Eu- 
clide XS — ‘^XN'’i+JiS^IXNM' = VXN^^^ZNNf^^iXNNf. dummo- 
do Z sit Centrum memoratae Feripheriae , = ^/XN'-+iXZ'{AN—AT~) = 
\'XN'-s- iXZVAN—aXZ . Xf . Quod idem est ac si dicam more Pascalii ele- 
mentum Summae a foco X digredientium innumerarum rectarum esse 

sz( VxN^TxzrjN^^zTxr) . 
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3 . ^git\irJ'sP’(VXN’-*-2XZ.AS- iJz.AT)— fst^W BO'-i-AO'-M\^ 


sive = utrilibet medietatum integrae superficiei Cylindri staltni a Pla- 
no CDML, per Axem NY Diametrumque Baseos CL perpendicularem al- 
teri AE transeunte , sectarum, dum fuerit altitudo Cylindri BO=-XS, 
et AO = iXZ .AS i quarum conditionum prima altitudinem Cylindri quae- 
siti determinat, secunda obliquitatem, duoque simul latus vel axem Y^f 
aut BA — s/^<Z;.'a 6 ^ = '^XN^^^Z~^=^XA'=XA ex Elementis. 
Exinde nascitar constructio perquamfacillima , et elegans , quum rectarum 
a foco maxima XA latus , minima XN altitudinem Cylindri praebeat • 
atque AO' sit =XA' — XN' . Descripto autem Circulo diametri XA, 
etaCentro Z minoris CircuU dati educta ad diametrum ipsam normali 
ZT , erit /}0==22T, quum sit AO = ^J,XZ . AZ = V^472r* = 2ZY . 
Nec modo Summa rectarum sioe numero a foco X emissarum , et in infi- 
nite- parvos arcus sy ductarum par est semissi Superficiei Cylindricae de- 
terminatae CALMDB , verum etiam illius quaelibet partas huius homolo- 
gis et proportionalibus partibus peraequantur; adeo, ut emissa quacum- 
que rectarum XS, iunctaque NS, ac producta usque ad G, latus Cylindri 
C// secet Superficiem Cylindricam in duas partes B/IG/f, CHCD, quarum 
prima par sit Summae rectarum a foco X quo ad Arcum AS, et altera re- 
siduae Summae quo ad Arcum SN . Idem intelligendum si partes aequales 
et proporiionalitcr sectae non a puncto A, et latere AB, sed potius a 
puncto N, seu lateribus ML,CO numerentur. 

4. Hcmicylindro autem secto ope Plani ad axem NY sive lateribus 
AB, LM ctc. perpendicularis, enascitur Scmiellipsis conica AF1A0, cuius 


XN 


maior Axis A© = Ci = 2.^1N, et Axis minoris dimidium ,AN 


Nam educta «hi' parallela NA, similia sunt Triangula orthogonia ,ADO, 
ideoque T<b seu AN: 9 A','. AB: BO'.’. XA'. XN ex dcmotistratis in §. 3°. 
Huius Semiellipseos perimeter, eiusque quaelibet partes in latus constans 
AB, aut axem NY ducue hemicylindricam Superficiem /ra/rao/w , eiusque 
partes dimetiuntur atque complanant; unde fit Sumnum rectarum XS a 
foco X in arculos Sy, eiusque quaelibet parces, Rcctangulo AB sive 
A"A.AnA0, eiusque homologis partibus aequales esse. Caussa exempli 
Summa rectarum ab XA usque ad XS ductarum in arcus infinite -parvos 

ab 
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•b A ad S=^A’/l.Anj Summa ab A'A 7 =A’/ 4 .nA; et sic de ceteris in 
infinitam. Quapropter Summa praedicta > quomodocumque in parces divi- 
ta , dependet a rectificatione Arcus Ellipscos ApoUonianae , magnitudinis 
«t speciei datae. Quod io epilogi formam prae oculis puaendum, graphi- 
ceque «splicandum censeo perquamfacillima constructione (26). 

5. Data sic Circuli circumferentia ABCD in arcus aequales tine nu- 
mero divisa, et innumera divisionis puncta rectis a dato puncto X emis- 
sis iungantur ( Fig. 1 ). Per centrum E ducator recta XAEC, et a pun- 
ctis extremis diametri AC normales seu tangentes CY , AG . Secetur CH 
;==.CA diametro Circuli dati, et coniuncta recta JfH, describatur Semiaxe 
transverso CH=CA = CK, et Semiaxe coniugato AL-=-Al Ellipseos co- 
nicae medietas MLN. Erit Summa rectarum ab X in circulares arcus in- 
terpositos infinitesimos , qni totam simul concludunt Peripheriam ABCD, 
aequalis Pectangulo rectae maximae XC in perimetrum Hemiellipsis NLM. 
Et circumscripto Semicirculo NCM, ductaque a pancto A qualibet Chor- 
da AS in circulo dato, ac protracta usque ad concursum T, si ab hac 
Radii extremitate emittatur TF normalis diametro MN, quae secet in O 
perimetrum Semiellipseos, erit Summi rectarum in arcnlosetc., initio 
aumpto ab XA usque ad XS, aequalis Rectangulo XC.NO; ita ut sit 
Summa ista partialis ad integram in ratione Arcus NO: SOLMi et sic de 
ceteris partibus in infinitum tibi proportioualiter respondentibus , aut in 
quacumque determinata ratione secandis (2;). 

.6. Dum autem libeat Summam toties citatam Rectangulo eiusdem 
Rectae XC in perimetrum integrae Ellipseos aequalem adsignare , palam 
fit istud consequi bisectit in P,Q Semiaxibus datis AM,AL Ellipseos su- 
petius contemplatae , descriptaque simii: Ellipsi PQRF . Est enim, ex Cur- 
varum eiusdem familiae similitudine, perimeter NLM nRQP = RQPFR . 
Quinimo Ellipsis ipsamet minor non modo suppeditat integram Summam 
«tc. = ATC. PQPf'/? , verum etiam quamlibuerit eius Summae partem ab 
XA ad XS aequalem Rectangulo XC . ZRY , qui Arcus ZRY determinetur 
ducta primum Recta AO, ac deinde Chorda ZY parallela Tangenti El- 
lipseos in R , vel N, sive perpendiculari ad maiorem Axem PR. Ne- 
mo etenim non videt per Theoriam Conicorum, et Curvarum omnium 
similium, esse Arcum AO = 2R^ = ZRF, ideoque XC.NO = XC.ZRY i 
atque ita de ceteris sine limite (28). 

7. Variatio 
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•f. Variatio distantiae /at/ X a centro X Circuli dati (Fig. 6 . ) argu- 
mentum suppeditat elegantiae plenissimum, quod aliquantisper contem- 
plari non ingratum erit Geometris. Basis omnium Cylindrorum variabiliuoi 
variato situ /oci X constans esc, utpote quae radium habeat NA aequalem 
duplo radii ZA Circuli dati. Obliquitas vero cuiusque Cylindri, eiusquu 
Latus vel Axis variabiles sunt ea lege, ut BA = YN=XA, et Sinua 
XN 

anguli BAO'= YNE = Supposito igitur foco X in infinitum distan- 
te a dato Circulo AUNy, Cylinder fit infinite-longus, sed rectus, quuin 
eo casu ^ sit ratio aequalitatis . Dum focat X ex infinito procedens 

accedat ad E, obliquitas semper augetur, fitque angulos 5 / 10 = 45 °, si- 
ve semireetns, quando sit focui in X' , et AXxXN ut diagonalis ad la- 
tus Quadrati. Fit angulus idem BA0=^o°' foco X transeunte in £. Dein- 
ceps progrediente foco ab E versus N, obliquitas crescit, fitque maxima 
in N, obi angulus BAO in nihilum abit, et Scmisuperficies Cylindrica iti 
Planum vertitur formam habens parallelogramml mixti LAClfNyf, aequa- 
lis duplo Quadrati rectae NY', sive diametri AiV Circuli dati (29)' Q'’® 
in casu praecipue adnotandum partem quamlibet Summae rectarum ex foca 
N in arculos, uti ab A ad V, aequalem esse homologae pani Parallelo- 
graphi, nimirum AClEN-== NfiixY’ = NA .CYZ-^ N A . AS^. Absumptis gra- 
dibus omnibus obliquitatis Cylindri in progresso foci X,X\ etc. extra Cir- 
culum , denoo incipit homologa obliquitatum series procedente foco a pun- 
cto N usque ad Z Centrum eiusdem Circuli dati /IC/iVf^. Consultis etenim 
formulis universalibus §. 3”., si focus in pancto statuatur, erit sem- 
per AX" latus seu axis Cylindri /f<s/r»/, qui gaudeat angulo obliquitatis Si- 
X"N 

num- rectum habentis = et cuius Superficiei dimidium (eaesistente 

e 3 dem Basi ELAC) adaequet Summam rectarum innumerarum XS", etc. b 
pancto X’’ intra Circulum veluti foco digredientium , et in solitos arcus 
Sy infinite parvos ductarum. lidem obliquitatis gradus, qui amplissimo li- 
miti conveniunt a foco X infinities remoto usque ad punctum N , conve- 
niunt etiam limiti arctissimo a pancto eodem N usque ad Centrum Z, 
sed ordine inverso. Et ea quidem lege, ut dato quolibet puncto seu /i- 
co X‘" inter AT ac Z , si in protracta diametro assumatur post Recra» 
AX",AN tertia AX' harmonice proportionalis (30), futura semper sit 

obliquitas 
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obliquitas Cylindri respondens interiori fo(t X" eadem ac illa respon- 
dens X'" foco exteriori. Habetur enim propter harmonicam proportionem 
X'"N X<'N 

— Sinui obliquitatis in utroque Cylindro. Summa itaque 


rectarum X^S per arculos quo ad exteriorem focum A"' ad Summam recta- 
rum X‘"S per arculos etc. quo ad ficum interiorem X'" erit ut latus vcl 
axis unius Cylindri X^A ad latus vcl axem alterius X'"A , sive in ratio- 
ne rectarum maximarum X'AiX"A\ aut ex proportione harmonica mini- 
marum A"iV-. A"iV, sive, ex notissimo Galilaei Problemate, cuiuslibet 
X'S\X"'S, vel ZX^iZN, aut ZN-.ZX", quod est anum Pascalii Theo^ 
rematam (31). Foco denique X" cadente in centro Z, Cylinder eva- 
dit rectus, lltque Summa radiorum in arculos datae Peripheriae aequa- 
lis Semissi Superiiciei Cylindricae rectae, cuius basis Semicircumferentii 
LAC, latus seu axis AZ , vel integrae SupcrAciei recti Cylindri basim ha- 
bentis AUNy , et altitudinem AZ ■, quod etiam Elementa suadent. Si fo- 
tus X', X’’, etc. ex altera centri parte progrediatur. Superficies Cylindri- 
ca denoo in scalenam se vertit, eodem modo et ordine renascentibus obli- 
quitatis gradibus tam intra, quam extra Circulum datum, sed inverse 
consideratis rectis XN, XA etc. etc. , nec negativis ad morem Analysta- 
rnm , aut positivis angulis separarim animadversis (32) . 

8. Consenso vere admirando cum antcactis speculationibus prospectos 
idem, sed iucondior, renovatur in Ellipsibus Superficies illas Cylindricas 
repraesentantibus (Fig. 7.). Et primum occurrit notandam Ellipses omnes 
aine numero, variam puncti X sirti, per universos possibiles specienim gra- 
dus transire, nnumque semper axem datum MN, aut PR communem ha- 
bere. Dum X infiniiies recedat a centro £ dati Circuli, in aperto est 
punctum intersectionis / confundi cum Af , et ideo Hemiellipsin MLN ean- 
dem esse cum Semicirculo circumscripto MCS , Ellipsinque PQfiF cum Cir- 
culo PQR^ sibi pariter circumscripto. Promoto puncto X,X, etc. versas 
A, diminuitor continuo tam Seroiaxis Coniogatus AI, AL, etc. Semicllipsis 
inscriptae , quam Axis pariter Coniogatus Ellipsis integrae similis , donec 
in ob rectam HA, Semiaxis et Axis Coniugati evanescant, et ideo 
Semiellipseos perimeter in Axem Trans venum convertatur, sive in re- 
ctam lineam MNv= 2 CA, Ellipseosque similis PQRF in zPR = MN==2CA, 

ati superius, vel duplo diametri Circuli dati. Ex quo sponte RaltJ' AS etc. 

= CA. 
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= CA.2CA=r:2CA* , sivt daplo Qaidratl diametri Circuli ABCt), uti in- 
nuimus $. 2°. Inter A et Centrum E selecto quolibet puncto X", ducta- 
que recta HX' l", fit AI' Semiaxis Coniugatus Ellipseos eodem manente 
Transverso Axe MX! =-2CA, qui Semiaxis a nihilo incipiens in A sem- 
per augetur procedente X' versus £, et in £ fit aequalis AN sive CA, 
ubi Semieltipsis in Aequilateram aut Semicirculum abit . Quae Semiellipsium 
(et ideo integrarum etiam Ellipsium similium communi Axe Transverso 
PR = AC gaudentium) nova Series in intervallo AE Radii Circuli dati 
homologt repetit Seriem alteram antea explicatam in immenso intervallo 
puncti X ex Infinito prodeuntis usque ad A, sed ordine inverto (33). 
Constat etenim Semiellipses , Ellipsesque, easdem tum esse pro puncto 
exteriore X, et interiore X", quum Al-=Ar', sive quum CX-.XA'.-, 
CX" •. X“ A, scilicet, quum CX,X" X',AX' sint in harmonica proportione, 
quod ex Elementis eodem redit ac esse in proportione harmonica XC, 
AC,X"C, et in geometrica EX" : EA‘. EX H . In hac autem Constru- 
ctione commodum perqnammaxime et elegant accMKt quod traiecto a 
pancto X Centro E nulla obstet impossibilitas (35), nec desinat Semiel- 
lipsiam aat Ellipsium continua progressio. Hoc . tantam discrimine quod 
Semiellipses Semicircolam MCN, Elli|»esque Circulum P 0 £< 1 > == / 4 BCO Cir- 
culo dato, non amplius circumscriptam, sed inscriptum habeant. Posito 
namque inter £ et C poncto X'”, et emissa recta HX‘" AM = CA 

Semiaxis minor seu Coniugaius emstans novae huiusce cuiuslibet Seroiel- 
lipseos, eritque Semiaxis Ttansversus sive maior variabilis =/</"'; quod 
ipsam etiam contingit similibus Ellipsibus integris, sumendo dictorum Se- 
miaxium dimidia . Semiellipsis itaque NAM et Ellipsis tuta SAPS con- 
veniunt pancto X"‘, atque adeo conveniunt, ut suppositis punctis X"',X" 
aequidistantibus a Centro £, sit Semiellipsis NAM similis Semiellipsi NLM, 
sed inversim descripta., quod etiam de Ellipsibus integris RAP 3 , RQPP 
sentiendum esc . In ea quippe hypothesi consequimur proportiones AA : 
AM = AI'":CH::AX"’:CX"‘ = CX":AX'‘::CII: AV — AM-.AL. Tribas 
igitur modis, si detur panctum quodlibet X extra vel intra Circulam ABCD, 

exprimi poterit fxs etc. , cuius triplicis expressionis usam uberrimam 

inferius videbimus. Sit enim punctum X'-, et primum erit JX'S etc. = 

B XC. 
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Xc.NLM=X'C.RQPy. Secetar £y'ita,nt liiit XE‘. AE: X"E^ .{tut- 
que EX"=.EX''. Quibus omnibus upte paratis habetur X'S etc.= 

~ f *"• ~ ~ 

— ^7^— . . A'AAf. Quod postremtun dubio caret, quum 

ostensum iam fuerit esse perimettos similes NLM: NAM'. X’"C: X"C . Et 
ipsa valet propottio quo ad perimetros integras similium Ellipsium RQPyi 
RAPS . Duae igitur Ellipses similes communem Axem habentes, at in una 
maiorem, in altera minorem, eidem Problemati satisfaciunt. Ncc tantum- 
modo Ellipsis duplex totum hocJx'S etc. repraesentat, sed etiam partes ho- 
mologae undequaque consentiunt . Ad hoc obtinendum sufficit radio cuili- 
bet AO perpendicularem ducere ^ 17 ; critque semper Jxs etc. ab /1 ad 5 

tam ==XC.AO, quam . d^"'C. An ; eademque ratione jXS etc. ab 

AF 

./1 ad S tim'=XC .ZRY , quam=-y_;j^ X"'C.nAr, emissa DF normali 

ad AC {,26). Ellipses autem istae NAM, RAPE etc. eo magis a Circulis 
inscriptis recedunt, quo punctum X'" ad punctum C propius accedit, et 
in puncto C limitem habent, quum vertices A . A in infinito se abscondant . 
Quo in limite nec in falsum abit inconcussa veritas Geometriae (37). Esc 
enim ultimus limes perimetri Semiellipseos i^AAf tangens inhnice-Innga A''P, 
cuius dimidiam, propter similia semper Triangula HC X'" r",AX"', et pro- 

CA* **CA* 

portionem o:CA:CP^, fit -jj- , idcoque tota = ■^— , et Summa 
rectarum egredientium a puncto C in arculos etc. Circumferentiae datae 
CBAD, quum sit =CX"', A^^Adf, evadit = 2C/I* , uti de puncto^ 

/ AE 

XS etc. = t;;,£ • X"C . NAM converti- 

AE 

tur pro puncto eodem C in Summam etc. rectarum ab A = -^.2CA'‘ = 

aC/t* , puncto X' tum abeunte in A quum X'" abeat in C vel X" in .. 4 , ut 
sarta tecta sit Harmonica proportio rectarum XC,AC,X"C, necnon proportio 
Geometrica EX":EA:EX~, de quibus antea loquebar. Superato extre- 
mo diametri C a puncto X'', Scmiellipsium Ellipsiumque eadem series, 

sed 
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sed retrograda, redit; quod adeo iacilUmum est, ut explicationis non 
egeat. 

9. Dignam potius existimo qaod Geometrae admirentur ab uno hoc 
simplicissimo Pascalii Theoremate, aliquantulum exornato, ea omnia deri- 
vari, quae ope motus reptntis aut rtptorii , ac Curvarum, quas vocavit 
muUigibbas, loannes Bcrnoullius, et post longos Calculi finitorum atque 
indnitc-parvorum labores Leonardus Eulerus dedere ad proximam invenien- 
dam aequalitatem perimetri Ellipscos conicae, et Circularis peripheriae (38). 
Libet in re amoenissima paulisper immorari. Coniungebat Bernoullius 
( Fig. 3.) in eandem lineam rectam duos Semiaxes BC,CA cuiuslibet El- 
lipscos datae, ac super AB, eorum sammtm, veluti diametrum describebat 
Circuli Semicircumferentiam . Qua Semicircumferentia divisa in quosvis 
numero aequales arcus 3,4,8,15,32,64 ctc., ductisque a puncto C ad 
omnia divisionis puncta rectis lineis, addrmabat Lineam rectam Mediam 
arithmeticam rectarum ad puncta imparia pertinentium (in Schematis 

exemplo i — ^ ^ ) fore radium Circuli , 

cuius Peripheria prnxime maior EUiptcoi datae Perimetro, Mcdiamquc 

arithmeticam Summae rectarum ad divisionis' puncta paria ductarum ct 

... . C2-rC4-PC6-i-C8-pCio-HCi3-* Ci4-py<D, 

radii .40 ( nimirum ^ ; esse radium 

alterius Circuli Circumferentiam habentis proxime minorem Perimetro 
ipsius EUipseos, hosqne Limites arctiores esse, quo magis augeatur nume- 
rus divisionum descriptae Semiperipheriae . Sed universalius Eulerus Li- 
mites istos in unum componens adseruit, eidem hypothesi facta, radium 
Peripheriae circularis proxime aequalis Perimetro Ellipscos Apollonianae 
exprimi a Formula generali 

40-t^Ci-s-C3-4-C3-pC4-PC5-l-C5-l-C7-+C8-+C9-4-CloH-Cll-fCl2-»Cl3-tCi4->-Ci5-»ete . 

n 

quicumque fuerit divisionis numeras a, et hoc in immensum adaucto per- 
fectam haberi Perimetrorum EUipseos et Circuli aequalitatem . Cuius pul- 
cherrimi Theorematis Isoperimetrici , et in praxi geometrica perquammazi- 
mae utilitatis (39), demonstratio non e longinquo petenda esc , quum 
sic ipsum Theorema Pascalii. Ec re quidem vera, si concipiatur descripta 
tota Peripheria diametrum habens AB , erit na numerus arculonim ae- 
qualium, Summaque rectarum omnium in arculos quo ad fotum C'par.fiec 

B 2 pro- 
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producto unius areuli in Summam earundem rectarum. Tgttur (si 7 Cir- 
cumferentiam Circuli radio l gaudciuem indigicet ) obtinebitur ex prae- 


nissis jci 


missis ICA -+ aCt _t- 2C2 • 


■ aC4 -I- 2C5 — etc. ■ 


• AD . T 
•Ca in — — ae- 


qualis dimidio Perimetri Ellipseos , cuiu» Semiaxii Transvenui AB et Con- 

CA.AB . . „ /-/<D-sCf-sC>-t-C3-4-C4-*-C5-Vete. 

lugatus — iacto AD. 7 r.J ^ 

= CB in Perimetrum Ellipseos similis, quae Semiaxem maiorem habeat 

AD, et minorem Exinde oritur Proportio geometrica CB'.AD‘,'. 


Circumferentia Circuli, cuius 'B.iiwJ- 


',4D-l’Ci-S’C»-l-C3-S'C4“t'Cj • 


■. ad 


Perimetrum Ellipseos praedictae. Sed ut C£:.dO,ita esc Perimeter Ellipseos 

CB CA AD 

similis Semiaxe transverso CB gaudentis et Coniugato ^ — =CA 

ad priCilirtae illius Ellipseos Perimetrum. Descripta igitur Badio 

-+Cu-s*C3-*’C4-tC5 “T etc. e* • n 

J ^ Peripheria circulari, peraequabit Hti Pe- 

rimetrum Ellipseos , cuius Semiaxes fuerint CB et CA , dummodo sit * in- 
finitus, ac summopere ad longitudinem illius Perimetri adpropinquabit si 
n praegrandis etc. (40): quod paucis demonstrandum assumpseram. 

IO. Alio praeterea modo exponi potest Theorema illud Euleri, ut 
eandem adquinc rectarum in Circulo excencricarum Summa universalita- 
tem, quam habet ipsarum Pro/factam in eximio Rogeri Cotesii Theorema- 
te (41). Si etenim Ellipseos datae Semiaxes ( Fig. p.) CB , CA in eidem 
recta iaceant , et super ipsorum difftreatiam AB, veluti diametrum, descri- 
batur Circuli Feripheriae medietas, dividaturque in arcus aequales, nu- 
mero ir, eductis a puncto C rectis lineis ad divisionis puncta singula, erit 
AD Fig**. 8“. = CD Fig**. 9*'. = Semisummae CB,CA. Verum Elementa 
docent quamlibet rectam C 9 ex puncto C parem esse Ap \n concentrico 
Circulo ex puncto A (42), sive Cp in Fig*. 8”. Ergo 
'v<D-sCi-vCi-t-C3-*-C4-*.C5-Vetc. • o, 

^ in Fig*. 8* = 

in Fig*. 9*., unde liquet posteriorem for- 
mulam. aeque ac priorem, suppeditare Radium Circuli aut proxime aut 
vere isoperimetrici cum eidem Ellipsi adsignata . 

II. Sed 


f 

r- 


O^Ci*vCi'^C3^C4'^C5 ctc. 
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II. Sed etiam reerificatlo Cycloidum contractarum et protractarum 
. (ne dicam de omnimodis a Circaio genitis Epicycloidibas aac Hypocycloidi* 
bus iuxta Hdpiialiam ope eiusdem Pascalii doctrinae rectificaodit ) , quae 
praecipuum erat Pascalii Theorematis argumentum , eumque subsidio Cal* 
culi, hodie deperditi (43), adlaboranrem ralde detinuit, mira quadam 
facilitate restitui poterit . Tota res‘ pendet a Tangentium Cycloidum 
omnium theorice, quam ego ab unius Lineae rectae affectionibus dedu* 
ctam in Adversariis meis olim reposui (44), et nunc pulvere excusso tran> 
scribo fideiiter. Hemicycloidem primariam ABC ( Fig*. 10.) relatam ad 
Semiperipheriam genitoris GEB omnes norunt vicem gerere aequicruris 
Trianguli rectilinei . Tangens igitur ad punctum D in tangente genitoris 
EF necesie esc ut abscindat EF= ED-, quapropter angulus FDE = 
FEH 

——^=BEH, et tangens ideo DF parallela chordae genitoris EB. Eodem 

modo in Cycloidibus secundariis Hemicyclois ad Semiperipheriam relata 
genitoris sui repraesentat Triangulum scalenum specie datum. Quae spe* 
cies ea est, ut in contracta (Fig*. ii.) sit DE ad EB in ratione constan- 
te minoris inaequalitatis Baseos AC ad Peripheriam genitoris BEGH, et 
in protracta (Fig*. 13 .) in ratione pariter constante, sed maioris inaequa- 
iitaiis. In utraque igitur Curva Triangulum Tangentiale DEF specie da* 
tum erir, quod fieri nequit nisi pars £F tangentis Circuli genitoris sem* 
per adaequet respondentem arcum BE , ut in CycloiJe 'communi (45) . 
Diviso itaque arcu quolibet genitoris EBIf, determinato a producta recta 
DE, in puncto /, quod ita eum secet, ut Chorda EI oA Chordam IH 
sic in illa ratione constante vel minoris vel maioris inaequalitatis , erit Et 
parallela tangenti DF, quum similia evadant Triangula DEF,EIH ex 
Euclide. Quod punctum I non iJem manens, sed perpetuo mobile pro 
qualibet DE, et facillime determinatur ex Elementis, et in v/Visr/vm pun- 
ctum fixum convertitur sequente modo. Fiat Radius genitoris OG ad 0 ^, 
ut Genitoris circumferentia ad Basim Cycloidis contractae seu protractae, 
iunctique KE, et ad istam educta normali EI, haec dividet arcum EBH 
in puncto quaesito, ita, nimirum, ut sit ET. IH'.'. 0 K'. 0 G [^ 6 ) . Eddem 
ergo lege, qua in primaria Cycloide Chorda GE, ab extremo Axis ducta, 
est semper perpendicularis Tangenti DF, non dissimiliter in Cycloidibus 
secundariis recta KE, a puncto immobili Axis, vel eius protractionis, K 

emissa, 
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emissa, normalis est ad Tanjentem DF. Habetnr enim Triangolam EOK 
in centro 0 Genitoris simile tam HIE, qnam FED, ob aequalitatem an* 
guloram EOK , EIH , DEF ex Elementis, et EKO , HEI propter KE per- 
pendicularem ad EI et KOB ad EH (4“) . Ex quo proportiones emergunc 
AC-.BEGHWOKiOGWOK-.OEWEI-.IHWDE-.EF , methodusque facilli- 
ma oritur ducendi Tangentem in puncto D vcl educta DF perpendicu- 
lari ad KE, vel parallela ad EI, quae cum KE angulum rectum effi- 
ciat (4S). Hisce iam positis, quum tangens DF ad FE , ideoque et ele- 
mentum curvae Cycloidalis omnimodae ad elementum circumferentiae Cir- 
culi genitoris rationem eandem habeat, quam KE ad radium EO, erit 
etiam tota Fcrimeter Cycloidalis ADBC ducta in Radium EO aequalis 

ete in arculos universae genitoris Circuli Peripheriac . Haec Summa 

pro communi Cycloide Fig**. cx §§. et 8’°. par est a&B* =: 

4GB. £ 0 , et ideo fit tota Perimeter ABC= \GB, ac Semiperimeter AB 
=: 2 GB, nccnon ex ipso §. j"'". Arcus quilibet BD =^2BE , quum habea- 
tur^ KE etc. ab E ad B = GB.B£=2fl£.£0 = BD .£0 propter de- 


monstrata superius (49} ■ In ceteris vero Cycloidibus erit per iam dicta 
in §. 8*“. Perimeter tota ADBC in Radium genitoris OG aequalis Perime- 
tro Semiellipseos conicae XYZ ( Fig*. l 3 -)> cuius Semiaxis transversas TAT 

/CG 

= BG axi sive diametro genitoris, et Semiaxis coniugatus Ty = j^.BG, ' 

ductae in rectam A'B. Valet igitur haec proportio, nimirum , Curva Cycloi- 
dalis ADBC ad Curvam Semiellipticam XYZ ut KB:OG, vcl miKBtBG 
= TX, sive ut Perimeter Semiellipseos LMN limilis descriptae XYZ et 
Semiaxem transversam habentis TL = 2KB, Coniugatum = 2£G , 

tam in protracta, quam contracta Trochoide. Aut si integram mavis Elii- ' 
psin , ea quoque praesto est in altera Ellipsi PQRl^ simili duabus descri- 

TL 

ptis et Semiaxe transverso gaudente TP ■= — = KB, sive Axe transver-. 


to PR = zKB , et Coniugato QF'=2KG . Hemiellipsis itaque LAM, aut 
Ellipsis PQRF , partesque earum homologae iuxta §. 8*“"., Cycloidali pe- 
rimetro ADBC, eiusque partibus peraequantur. Et Semiaxes Axesve mira 
facilitate inveniuntur, quum pares sint Lineis datis 2KB , 2KG (50). 

t2. Multa coronidum ad instar a praecedentibas derivantur. Ac pri- 
mum 
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wum observiindum redit in Cycloidc primaria, propter rectae KG evanc- 
tcentiam, Ellipsin PQRI^, utpote Coniugato Axe carentem, in bis Trans- 
versum Axem RP commutari , iJeoque longitudinem Semicycloidis illius 
esse =.PR = 2./<B=i2GB (Fig*. lo.) daplae diametro Genitoris. Quoil 
ipsum paucir immutatis et ab Hemieilipsi LMN sponte fluit (51). Dima- 
nat etiam Theorema, curiositate nulli secundum, quod datis duabus Cy- 
cloidibus, una contracta, et altera protracta (Fig. 11. 12.), adeo compo- 
sitis, Qt Basis unius AC adaequet Circumferentiam BECH genitoris alte- 
rius, et vicissim, Cycloides istae ABC sint isopcrimetricae (52). Punctum 
etenim, seu focus K in quavis secundaria Cycloide ille erit, qui deter- 
minet Radium O/f Circularis peripheriae Basi AC longitudine aequalis. Fly- 
pothesis autem suppeditat KO in contracta aequalem BO in protracta, OB 
in contracta parem KO in protracta, et ideo KB'=:-KB in utraque Cycloi- 
dum, et KG = KG, nempe aequales erunt in una alteraque Curva Se- 
miaxes Ellipseos (Fig*. 13.) PQRf' eandem cum contracta et protracta 
Cycloide habentis perimetrum . Ellipsium denique istarum contemplatio 
pro dimetienda Cycloiduro perimetro in mentem revocat Ellipsim pariter 
conicam pro arcarum mensura (53) . Semibasi AG et Diametro Genito- 
ris flG vcluti Semiaxibus circumscribatur primariae Cycloidi (Fig*. 10.) 
Hemiellipsis ALBMC. Huius area ad illam inscripti Semicirculi radium ha- ^ 
bentis GB erit in ratione AGiGB, in qua ratione pariter erit ad duplutn 
Circuli genitoris BEGH . Eapropter area ALBMC ad triplam aream geni- 
toris, sive ad aream totius Cycloidis ADBNC, se habebit ut AG ad .Axem 
BG cum dimidio, scilicet in r.nione Circumferentiae cuiusvis Circuli ad tri- 
plum Diametri, vel ut quaelibet Circuli Feripheria ad Perimetrum inscri- 
pti Exagoni (£4) , aut in ratione Baseos AC Cycloidis ad eius Arcum 
ADBN , cuius extremum N determinetur ope ordinatae PN doctae a 
puncto P bisectioiiis Radii OB, non secus ac pro obtinendo Hugeniano 
Segmento quadrabiti , in quo puncto N, ob latus Exagoni BR aequale 
Radio, evidenter Arcus Semicycloidis BC bisecatur. Non aequa in Cycloi- 
dibus secundariis facilitas , sed nequidem difficultas manet huiuscemo* 
di , quae Geometrae fastidium moveat , Area etenim cuiusque Cycloidis 
ADBNC aequalis est inscripto (55) simul -Triangulo rectilineo ABC et Cir- 
culo genitori BEGH. Ellipsis autem conicae medietas ALBMC, quae ha- 
beat Semiaxes AG ,BG, est ad Circulum genitorem BBCH ut AG ad OG , 

Circulus 
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Circulus ipse genitor ad Triangulum jtSC cum Circulo genitore ut OG 
ad OG -+zOK: ergo ex aequo Area Scmicilipsis ALBMC ad aream Cycloi* 
dis ADBSC erit ut Semlbasis Cycloidis AG ad Summam genitoris Radii, 
aive Semiaxis, OG — t-aOK. Quae nunc reperta arearum Proportio non mo- 
do mirabilem exhibet analogiam inter Ellipses rettificatficei et qa/iAralriits 
I Cycloidum , quum utraeque puncto eodem K sint innixae , verum etiam 
isanifesta':i facit casum illum singularem in Cycloide rua/rar/a , perfectae , 
nimirum, ac geometricae aequalitatis arearum Cycloidis et Semiellipseos, 
qui casus contingit dum OK sit tertia Proportionalis geometrica post dif- 
ferentiam Semiperipheriae genitoris ac diametri BEG — BG , et Radium 
OG , scilicet, quum ratio determinans AGiGEB eadem sit ac Radii cu- 
iusque Circuli et Difierentiae inter Semiperipheriam atque Diametrum, 
quippe tum Lanulis AD,DB, necnon CN.NB te mutuo peraequantibus. 

13. Haec omnia, quae parerga sunt Theorematis Pascalii, facem prae- 
ferunt ad maiora. Contemplati hactenus sumus focum, a quo rectae in- 
numerae ducantur ad Circuli circumferentiam , in eodem huius plano 
iacentem; nunc autem in Fig*. d*. punctum u extra planum Circuli poti- 
tam contemplemur. Formula § a', manet nihilominus inconcussa . Fit nam- 
que ^ post emissam a dato puncto u ad planam Circuli dati AUNi' per- 
pendicularem datam uX , ductaroque per Centrum Z rectam XNZA, 
quaelibet rectarum etS = -*■ 

= HXZ .AT i adeo ut /ico A' in fecum u permutato 

unlla in formulae compositione mutatio consequatnr . Didert enim tan- 
tummodo postrema haec expressio ab illa $. 2'. in Quadrato uN' , quod 
in priore erat XN' . Differentia autem ista patefacit Summam innumera- 
rum rectarum quae lateri sunt Coni scaltni Basim habentis Circulum 
At^NU, Verticem *, Altitudinem oiA', ductarum in arculos aequalem 
esse Superficiei Hemicylindri ccaleui , cuius basis sit Semicirculus idem 
CAL, htut vel axis uA, altitudo uS, et sinus -rectus anguli obliquita- 
icN 

tis ^ , eSdem manente longitudine rectae AO uti pro X puncto ichno- 

graphico, quum Euclides statuerit AO = = V XA' — A.V*" . 

Ellipsis pariter conica, a cuius recti fica tione Summa ipsa dependet, in eo 
tantum discrepat, quod pro foco X, seu proiectione orthographica puncti 
to, ratio Axis transversi (qui manet idem tam pro u, quam pro X, vi- 
delicet 


/ 
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Jclicet ad coniagatam sit XA'.XS, dam pro puncto sobliaii a 

Cit vA:uN, nimiruni maximi ad minimum laterum in superficie Coni 
obliqui iacemium . Omnes igitur affectiones, quas antea in $§. 3°. 4''. 5°. 
et 6°. fusius exposui vcl ad dimetiendas ope superficiei cylindricae, vel 
ope Ellipseos Summas rectarum a focis emissarum in plano Circuli ad eius 
Circumferentiam, et quamlibet harumce partem , conveniunt eodem modo 

etiam focis extra Circuli planum sitis, ita ut J'e»S,Si' etc. =»/l in Pe- 

rimetrum Hemiellipseos, seu integrae Ellipseos, et sic de partibus pro- 
portionalibus in infinitum, quemadmodum ob»iam fit praeterita repeten- 
tibus. Quinimo, dato quolibet Cono scalrim , et secto ope Plani 

AcaN ad Basim normalis facillimum erit invenire in diametro Baseos , eius- 
que productione, puncta y,t, focos vicarios suppeditantia, adeo ut ipsa- 
met specie Superficies Cylindrica , ac ipsaemet magnitudine et specie Elli- 
pses conicae (56), quae Summis rectaram vS in arculos SI', aut dS’ in Sf' 
repraesentandis ratisfaciant iuxta §§. 7““. et 8““. , inserviant quoque ad 
Summam consequendam, eiasve partes, rectarum a /vre u progredientium . 
Bisecio etenim angulo AioN ope rectae ux, et ad istam educta perpendi- 
culari , pancta occursus v,t erant foci vicarii quaesiti. Habentur quip- 
pe cx Theoremate elementari Proportiones geometricae 

Ai-.^iN-, et ideo ratio transversi Axis ad coniugatum ^ pro rectis in su- 
perficie Coni Scaleni eadem manet ^ rectis emissis a fo- 

co V, seu 6 in Circuli plano. Summa igitur rectarum in Cono ^uS.Si'ctQ. 

= ctc.=^/ 0 S.Sf' etc.= ^/vs.srctc. = f/ 5 . 5 f' 

etc. (5^). Qjo rite concepto Summae rectarum in Cono quolibet, nequi- 
dem recto excluso (58), a Sammis rectarum in Plano Baseos facillime de- 
terminantur, atque unum et idem sunt duo Problemata hactenus expli- 
cata , uti fusius in $. 20™’. schematibus novis adpositis palam fiet . 

14. Huic commodo perinsigni accedit proprietas elegantissima , quain 
silentio praeterire nefas foret. Panctum idem d ct analogum v non uni 
obliquo Cono uSUAl'S vicarios focos praebent , sed innumeris Conis sca- 
lenis cUdem Basi gaudentibus, quorum vertices w, u',u",u'" etc. siti sine 

C ia 
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iu CircoU periphcrk diametrum habente ni (59). Per doctrinam ete- 
luin Galilaei (60) descripta peripheria est loeut geometricas occursuum re- 
ctarum ab extremis punctis A,N ductarum, quae eandem servent ra- 


uA wA 

tionem ; quapropter — ^ 


Av 


ih ' « 


i?'N W '' 

niversi hi Coni ad easdem Superficies Cylindricas, et Ellipses easdem re- 
feruntur, Inter Conos istos sine numero quisque videt illum altitudinis 
maximae Sy , alterum, cuius vertex A imminet perpendicula riter puncto 
N, Conorumque paria, uti altitudines u''i,u''n aequales habentia. 

Fons autem huiusce Theoriae de Conorum scdJtnorum familiis unico pun- 
cto vicario ( respondentibus (nam aliud y ex primo dimanat, quemadmo- 
dum in §. 7°°°,) altius repetendus est, nimirum, a pulcherrima cuiuslibet 
obliqui Coni proprietate, quae doctrinae t Galilaeo traditae veluti ap- 
pendix toto iure uoncupari poterit, tametsi nec in veterum, nec in re- 
centiorum Geometria ipsius vestigium invenerim. Dato quocumque Cooo 
scaleno (Fig. 14.} AODLAi, cuius altitudo AB, maximam laterum AL, 
minimum AO, et C panctum in producta diametro LO adeo positam , UC 
LC:CO'.’AL’.AQ, si ex vertice A ducantar latera Coni AD, AD" etc. , et 
a pancto C rectae CD,CD' etc., erit semper constans ratio inter /ID, CD, 
seu AD',CD' etc., scilicet, aequalis rationi datat AL:CL, vel AO:CO, 
Non solum igitur Circumferentia circuli BAC locas est occursuum rectarum 
sine numero AL,AO etc. eandem rationem geometricam habentium, et 
in eodem Circuli plano sitarum, sed etiam peripheria ODLM ad illam 
normalis est locus alter occursuum rectarum AD, DC etc., quarum ratio sic 
«adem ac AO:OC. Tota res pendet a minus noto Theoremate elementa- 
ri, quod ad Problemata more veterum Analyseos resolvenda mirum in 
modum perducit. Theorema est quod dato Triangulo OAC oxygonio , si 
ducatur AP perpendicularis Uteri AC, atqne AL, quae cum AP e/ficiat 
angulum PAL = PAO , et bisecetur OL in puncto Z, et AB sit norma- 
lis OC, habeatur CO' : AO' y. CZ : BZ ■, quod ipsum et de CL':AL', et 
de Triangulo amblygonio LAC vicissim comprobatur . Qui demonstrationes 
simplicissimas cupiat in Adnotatione (61) reperiet. Veruntamen obiter dicam 
istud Theorema, eiusque derivata (62), universalem sistere canonem.qno 
celeberrimae Propositiones contineantur de Triangulis orthogoniis. Singula- 
ris etenim casus esc st AO cum AP confundatur, ideoque etiam AL, ac 

panctum 
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panctum Z cum pancto P , evidatque CP’ : PA'‘ ‘ ICP '■ PB , et CP : PA: PB ^ 
cjuae proportio ad Theorema Pythagoricum recte ducit. Interea iuveric 
prodidisse additamentum ad ea, quae Galilaeus ante omnes communicavit, 
ac detexisse caussam et originem primitivam , ob quam Summa laterum 
Coni rationem servet determinabilem ad Summam rectarum in plano Cir- 
culi positarum, quum ostensum iam sit AO : OC'.' AD : DC. ‘ AD' : D'C. 
AL'.LC',\ ctc. in infinitum, unde fiat AO — I- / 10 — hAD' — h AL — hete. ; 
CiC — I- DC-i- D'C —)■ LC — I- ctc.;; AL:LC, quemadmodum supra. Natura 
denique ipsa nobis suadet haudquaquam in Cono contingere posse, ut in 

Plano, J'ad etc. in arcufos Basis esse geometricae quadraturae capa- 
cem (dg), quam nunquam evanescat AO , nec ideo foens vicarius C in 0 
transeat. Summamque ipsam in unico Cono rec:o propter AO~.AL t 
Circuli tetra^onissno pendere (<54) . 

15. Universa, quae anteacto saeculo tradiderunt tlobervallius , La- 
lovera , aliique (<$5) de Cyclocylindricis , et Ungulatibas snperficiebas (66), 
ac ca , quae protulit Pascalius ipse vel de Triangulis Cylindricis (6^), vcl 
de Conis obliquis agens, Corollaria sunt speculationis hactenus institutae. 
Non pigeat haec omnia paucis commemorare, ut Theorematis unius in 
3'°. explicati co magis dignitas elucescat . Ac primum Robcrvallius so- 
lutum dedit Problema elegantissimum dimetiendi partem RTOLQMA Su- 
perficiei cuiu'slibet rrr/i Cylindri circularis abscissam a Circini revolutione IR, 
dummodo cruris extremum I maneat in Supcrlicie adsignata ( Fig. ig- )(68). 
Prolixa et involuta auctoris ipsius demonstratio (69) sic breviter absolvi- 
tur . Est 7 r= =/0 , scilicet, /r-t 5 T’ = /S*-fSC’-4-OC’, vcl 

demum ST=OS. Summa igitar elementorum ST . SV =J'os , SZ ete. in 

Cono scaleno OCSIU, nimirum ex §■ 13'“. psr est scmlssl Superficiei Cy- 
lindri scaleni , cuius Basis Circulus EC diametrum habens duplam IC, axis 
feu latus EB,DC adaequet latus maximam Gshi 01 , et altitudo OC latus 
minimum; sumptisque duplis erit -Area integra Cytlocylindrici RTOLQMR 
aequalis integrae Superficiei Cylindricae EBDC etc. in Schemate ipso de- 
pictae, uti Robervallius invenit. Quae superficies Cylindrica , evanescente 
altitudine 00 , nimirum, facta Circini apertura /B = IC diametro Baseos, 
in Superficiem planam convertitur parem quatuor simul quadratis IC, et 

C a ^ Areae 
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Areaf Cjxlocylindiicae singularis BC\ , quemadmodum idem Robervallius 
osicmlic ("o) . Longius equidem progressus est Laloverai qui Areas Cy- 
clocytindricas gcoinecricc eiiam quadrabilcs in comperto habuit dum cen- 
trum rotationis collocetur exterius in Jf, et Circini apertura sit aH an- 
guem XC . Ubilibet sit enim positum X, erit semper S'j' =* XC' — XS', ct 
Ju* = /C’ — /S’=C5* in Cyclocylindrica quadrabili Robervallii . Seil 
XC' — XS' : /C‘ — /S'‘-'CA' — A5’:C5‘ si prodacta chorda ad eam du- 
catur normalis XAt seu parallela /5, et ratio CA'— AS’:CS*, utpote ae- 
qualis rationi CX' — XI' ■. IC' , constans est. Igitur ia’ ad Sai' in ratio- 
ne constante i et ideo etiam Si/ ad Sai, ac elementam Sv.SP' ad alterum 
Si) . Sl^ rationem habebit constantem K/: /S i quam ratiuaem et integrae 
- Areae Cyclocylindricae serrabunt inter se. Arca vero BCN= ID .^/Ci 
ergo Area ¥CZ = yl.^lC (^O- Haec Cyclocylindricarum Quadratura, 
earumque partium proportionalium ex §. 2'°°- > ipsamet Quadratura 
Arcarum angularium Cylindri rccri {-i) , quum primaria vel semiorthogo- 
nalis Ungula sic eadem ac Hemlcyclocylindrica Robervallii extensa ac ere- 
cta super Semiperipheriam , quae habeat diametrum CE= iCI, et idem 
valeat de Ungulis tecunJariis , q\ia.e , si protractae sint, respondent nomine 
tenus Cyclocylindricis Laloverae , sl autem decurtatae ^ respondent Cyclo- 
cyVmdricis, quae instar exteriorum Laloverae describerentur in Cylindro 
cavo ope Circini X’C, et centri X' interioris (73). Dum hasce Ungulas 
nomino, universa etiam complector, quae Vincentius Vivianus commenta- 
tas fuit de Fornicum SuperHciebus : omnis etenim eius labor Ungula esc, 
sive Theorema illud Pascalii , toties, sed nunquam satis laudatum, ut ali- 
bi demonstrabo (74). Conversio Cyclocylindricarum in Ungulas, quae Se- 
reno docente Ellipsibus conicis circumscribantur, et in planum expansae 
nihil aliud sunt quam notissimae Comites Cycloidis primariae vel secunda- 
riae (quarum Aequatio universalis > = ) , male ab aliquibus 

nuncupatae Trochoides protractae sive contractae (Tom. II. Introductionis 
etc. Eulcri ad pag“". 296'*“'. ~^=Sin. A. Linea Sinuum), ac in Theo- 

C A 

ria sonorum celeberrimae usque a Taylori temporibus (M.DCC. XV. ), de 
quarum rectificatione per Ellipseos conicae perimetrum Alembertus ipse 
obiter loquUtus fuit in Commentariis Academiae Utralinensis ad annuai 
M.DCC.XLVII. ( pag’. 244''. ), sed nec eam demonsttavU, nec fortasse tam 
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iimpliccm novit» otnnlam qaoqae Cyclocylindticirutn Perimetros suppedi* 
tat , utpote aequales perimetris Ellipsium habentium Semiaxem transver* 
sum, qui in primariis possit Uoplum IC, in pretrasiit possit '/C simul cum 
/K, et in tiecurtatis IC simul cum I¥" , dum Semiaxis- coniugaius commu- 
nis /C ( 25 ) ■ Post Helicem Cylindricam a veteribus contemplatam, Cy- 
clocylindricae exemplum praebent in recentiorum Mathesi fortasse primum, 
ac perinsigne Curvarum duplicis curvaturae , quarum Perimetri mensura 
ope Curvarum in eodem plano iacentium obtineatur (76). Triangula de- 
mum Cylindrica cuiatlibet speciei et magnitedinis in partes, dum necesse 
sit, resoluta vel ope Rectangulorum aut Zonarum Cylindri, vel ope 
Frustorum Ungulae, nunc summas, nunc differentias sumendo, mensuram 
Arearum ex dictis recipere nemo non videt. Tota ergo sublimior Geo- 
metria , quam elapso saecula XVII*. humani Ingenii miracula prodidis- 
se fatendum esc, parum abest quin unico Pascali! Theoremate sustinea- 
tur ( 72 ). . r 

16. Ungulae autem tractatio milsi quoque invito In mentem revof 
Cat commentationes nonnullas, quibus adolescent adhuc perquammaxime 
delectabar. Legebam in Actis Eruditorussr Lipsiensibus (78) Ehrenfrcidum 
\Valterum de Tschirnhauien Curvam mechanicam quadrabilem veluti no- 
vam, et a nemine exhibitam animadvertisse, quae tamen notissima Ungula 
erat» quo ad abscissas proportionalitec decurtata , quo ad ordinatas pro- 
poctionalitet aucta. Revera Curvae ab auctore datae origo haec est(Fig. i 5 .). 

Sit Circuli quadrans AFII, arcus quicumque abscissus //G, sinus -rectus 
GD. quadrans concentricus Fiat ct perpendicu- 

laritec ducatur BC aequalis perimetro quadrantis DE i eritque punctum C 
in CurVa quaesiti. Ab^issae itaque AB ad Arcus EG t sive ad abscissas 
Ungulae » sunt io proportione diminuta Radii ad Quadrantis peripheriam, 
dum e contra Ordinatae BC sunt ad AD, seu GK Sinus- rectos» aut Un- 
gulae ordinatas» in proporiipiie aucta peripheriae Quadrantis ad Radium. 
Curva igitur est eadem, sed deformata, Scmiungula in Planum expansa, et 
Elementa docent tam integram eius Aream» quam ipsius partes» perae- 
quare Aream, er parte» quadrabilis Ungulae, quum Rectangula homolo- ) 
ga et infinite - parva utriusque Curvae paria sint propter bases inverse al- 
titudinibus proportionales (79) . Recentius exemplum praebent Miscellanea 
Beniiueniis quo loci loanuci Heuiictts Hetteostein operosissime satagit de- 
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rron5tijrc mensuram Solidi Unjularis a Cylindro recto rescissi (8o). Com- 
plures pagifias implet ut tandem ostendat quod pene una absolvitur li- 
nea i itlirumque est agere illam de superficie Ungulae expansae perinde 
ac si Area huius ante ipsum incognita fuerit (8i). Veruntamen non opus 
erat suo Calice Cylindrico (a Galilaeo tam nobiliter in Dialogis De nova 
Scientia etc. exornato, et fortasse Indivisibilium uberrimo foiKe ) , non opui 
rationem quaerere Ungulae ad aeque, altum Cylindrum. Ungula etenim 
jtBHC, quaccumque 'sit, icta oculi in Pyramidulat tetrabedras resolvitur 
(4'ig. T 7.), quarum vertex commanis in Centro D, basis unum ex elemen- 
tis /05T, altitudo commanis DI , aequalis -Radio DE. Suma.a igitur Pyra- 
isiidularum, sive totum Solidum ungulate, par erit uni Pyramidi, quae 
pro basi habeat Superfitiem integram Ungulae, nimirum Pucctangulurn 
AC.Btl, et pro altitudine Radium 0.IJ. Perfectam (nec iransceudentem ) 
hanc Solidi enlatmam ( ei usque partium) si td mentem auctoris placeat 
convertere in projaortionem numcricam proximam, consequitur facile Py- 
ramidem illam, sive Solidum Unguine, esse ad Cylindrum aeque altum 

ECKABLPM uti AC . ^ : AECM . ^ , vel ut tertia pars Diametri ad 
semissem rcrlphertac circularis 1 videlicet in numeris ab Archimede dacis ut 
— : II, sive et in tioneris Petri Metii ut ^ vel 226: 1065 , 

quemadmodum Hertenstein ipse decernit post tot taixasque Lemmatain 
praemissorum ambages. Dum hcrculcas lacubrationes GregorK a Sancto 
Vincentio , et F.vangelistac TorricelUi MS5. pervolutabam (82) de graphi- 
ca descriptione Sectionum Coni, ea mihi praesertim occurrit, qua Ellipsis 
obtinetur boc modo. Sit Circulus ADCD (Fig. 18.), dactisque norma- 
nbus innumeris £ 0 , FO etc. ad Diametrum BD per totam Feripheriam, 
Eant EI, FI etc. paraUelae eidem Diametro, et in data quacumque ra- 
tione ad praedictas normales. Curva DIIII etc. erit Ellipsis conica (83). 
Si autem recte consideretur, Ellipscos istius semis est Ungula snemorata 
Cylindri, vcl primaria, vel im/B/far/rf, qu.ie conversis eius Ordinatis f/.F'/ 
etc., dum maneat rectas ongulas 0£/,OF/ etc., tandem desinat in Pla- 
num bascos; nec param admiremar oportet in hac extrema Ungulae de- 
formatione illius pcrimetnim nihilominus manere ellipticam , nti in erecta 
Cylindrica , necnon aeqae qaadrabilem esse , videlicet Aream eius perae- 
quare dimidiam ipsius Ungulae erectae. Quod posttemam qqaideni con- 
stat 
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stat si Seoiissem' llngulse iacetitis DPAGTD referamus ad Triangulum or* 
thogonium HAG aequicrure in prinuriax nam quaelibet EI aut FI in Un- 
gula par est PF , PF in Triangulo ex ipsa Ellipseos generatione. Et idem 
valet de altera medietate BFAGIB, quae cum priore habet partem com- 
munem AGS, Utraque ergo Setniungula iacens Triangulo HAG aequalia 
est, dum Semiungula erecta ex praemissis in 15”’. aequalis esc duplo 
Trianguli, nimirum Quadrato HAGB . In sttundtriis autem Semiungula 
heens per eandem deraonuntionem aequaretur Triangulo 'HAK aut HAIC, 
dummodo UAxAK in imtractit, et HAiAJC' in pretratth fuerit -ia pro- 
portione cklem cum OEi E/, OF:FI etc. j quapropter Semiungota ta- 
cens ternis erit areae Scmiungolae erectae , quae adaequat Rectangu- 
ium HA . AK sive HA , AK' . Non eadem vero partium homologaruin 
proportio (84). Ceteroquin dum in Ungula erecta primaria Area Ellifseos 
ad Circulum baseoi est in ratione e contra Ellipsis nunc genita 

DXSGTBXs^YV Areant semper habet aequalem Circulo genitori DARC, 
quam ex uno latere Et, FI pirct sint EI,Ft ctc. ex alccc», sdeoqoe 
EE=^II, FF=bI/ etc. • quod evincit Radium ffA Circuli genkorii esse 
mediam geometricum proportionalem inter Semiaxes cuhisltbct harum innu- 
merarum Ellipsium. Sed praecipuam tantummodo Ellipsm examini subii- 
ctamus, quae Ungulam iaeentem primariam Nspicit, eiusque proprietates 
' elegantissimai brcvher nunoiemas, de aliis opportuniore toco- disceptatu- 
ri (85I. Quatuor intersectionum puncta Ellipseos ct Grculi facile deter- 
minantur: nam D et B sunt extrema diametri ex Curvae genesi, et S aut 
S" ubi MS = MN, scilicet, ubi diameter SHi' chordam Quadrantis AB 

ita secet in Z , ut AZ-=-^~ ex Elementis. Praeterea tam AG , quam 

O 

CK, aequales Radio HA , Etlipsim tangunt in G ct K, atque ideo indicant 
excursus maximos Curvae quo ad Diametrum BD . Erunt igitur UHD,GH? 
Diametri duo inter se comugotat. Quadrantum ergo Chonlae AD, CB tan- 
gentes sunt In’ punctis D,B Ellipseos genitae. Itaque quadrans unius cx 
circumscriptis FaralTelogrammis erit GADH=GAHfl = HA’ = Rectan- 
galo Semiaxium Ellipseos genitae ; quod iterum confirmat Radium genitoris 
esse medium geometrice proportionalem inter Semiaxes genitae Curvae. 
Accedit quod puncta X, X, in quibus Ellipsis occurrit diametro AC, non 
paucam amoenitatem praeicferant, quum sint ita disposita, ut AH:HX, 

sive 


Digitized by Coogle 



u6 

iivt CH.HX' pro[Hirtione eltdenr gaadcant Diagonalis ail Latas QDadrat,! • 
nimirum 'Sit HX, aut HX teriii geometrica proportionalis poit AD, AH 
$emi 3 xes. £llipse«s Ungulae «rectaei Tali euteqt loge sibi respondent sex 
intersectionum puncta, ut D,B sint in perimetro Quadrati Circulo circum- 
scripti, j, A', X in perimetro Quadrati Circulo inscripti, et S,.S' in perime- 
tro Quadrati utrique Semicirculo inscripti . Funcu vero media X,X de- 
terminant alia puncta T,V maximi excursus Ellipseos quo ad diametruoi 
geniroris AC, et idcirco eadem puncta T,V manent in productione late- 
rum. Quadrati Cireulo inscripti, ad instar G,Y, quae sunt i» pOrimetro 
circumscripti. Maximam etenim Summae tinus et codnus Elementa docent 
haberi ab. angulo semirecio. Excursus ergo maximi Xf tX.T Ellipticae 
Curvae ab una diametro AC genitoris, sive. puncta Tangentium ejdeni dia* 
metro parallelarum, sunt ad excursas pariter maximas BG ,DY ab altera 
diametro BD ut duplum latus Quadrati ad ipsius diagonalem. Axes demana 
Ellipseos genitae sic inveniuntur. Bisecetur* angulus SHB , ab aequalibus 
diametris Ellipseos SHS', BHD comprehensas ope .rectae uHm',c«\ norma- 
lis aptetur vH/; et erane duo Axes ex Apollonio positione dati, datusque 
angulus conversionis Axiam a diametris EO , -<4C Circuli genitoris. Uc 
Axes ipsi etiam stsagaisadine dentur, in comperto esc gemina affectio su- 
perius ostensa, videlicet, Bectangulum Semiaxium uH. Hy= AH' , et uH' 
■—i-Hy^t^OH' -+AG'— i AH' , ex V.Wipiiam omaiam uatura. Facillima 


inde constructio suppeditat = . AH,etHy^=^ . AH-, 


adeo ut Semiaxiam et Axium proportio perquamroa- 

xime aberret ab illa Ellipseos Ungulae erectae i > videlicet diagona* 
lis ad latus Quadrati ( 86 ) . Vivianii Opuscula versans multis abhinc an- 
nis ( 82 ) meditabar tres simul Lineas in Superficie Cylindri recti, nempe 
Helicem Apollonii ( 88 ), Ellipsim conicam, ac Cyclocylindricam Robervallii 
cc aliorum ( Fig. ip.)> Mens erat varios comparandi modos, quibas eae se- 
rent Superficiem Cylindri. In Hemicyiiodrica superficie (nam eadem fo- 
ret ratiocinatio de integra) ABCLGM sic altitudo CO aequalis diametro 
bascos CA , AIRO Semiellipsis Ungulae , ATHO dimidiam -unias ex spiris He- 
licis , ct /1A'0 quadrans primariae Cyclocylindricac . Neminem latet tam El- 
lipseos, quam Helicis perimeirum bifariam secare Cylindricam semisuperfi- 
ciem EBCOAT i ideoque Helix in Cylindro necesse.esc ut habeat panctum 

flexus 
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flexus contrarii in / poncto medio Ellipteos, dum e contra, qnnm HcIIk 
in pUiium extensa Linea recta sit, opas est quoque ot Semielliptis expan* 
sa , sive Linea Sinuum - versorum (89), in eodem pancto medio gaudeat 
vicissim y?ejr* contrario, qui flexus hoc modo, sine Calculo inventi, alter* 
iiantar invicem elegantissime in Superficie convexa, et in plana. Aream 
vero, seu spatium hemicylindricum ita secat Linea Cyclocylindrica quae* 
vis, aut primaria, aut secunitaria , ONXA quemadmodum Chorda Qua- 
drantis CB secat aream ipsius Quadrantis . Spatium etenim ONXABCO 
= CA ,CO , dum Hemicylindrica Superficies =CBA.CO', quapropter ea 
ratio eadem erit ac CBA-.CA, sive CB-.CO, sive Cl^DD-.CBD. In eiidem 
etiam proportione secatur quadrans Superficiei Cylindricae Q/SO ab Elli- 
pseos quadrante /RO Ungulae semircetac , vel quomodolibct reornsrtsse, aut 
protractae.' Ac demum ipse quadrans Ellipseos IkO secat Hemicylindricana 
Superficiem FPQOSP in proportione Circumferentiae circularis ad suam 
Diametrum, eequod OQIFPN — QZ .QIF, et OQIR—QZ^, node ratio 
dimanat QIF:QZ = QIPX'.QF, quam antea nunciavi (5^). 

\-r. Redeo ad Pascalium . F.x hactenus deductis evidens est quod eo- 
dem penitiis modo, quo rectis innumeris a centro Circuli ad eius circum- 
ferentiam emissis lC,lG,Fr,IB etc. (Fig. ac.) perpendiculares seu late- 
ra singula singulis aequalia CD,GH,TS,BA etc. in superficie Cylindri 
recti disposita respondent, nec dissimiliter latera omnia vel lineae rectae 
innumerae usque ad Baseos peripheriam iu quolibet Cono recto OC,OG, 
OT, OB etc. singulae singulis aequales sunt perpendicularibus sive lateri- 
bus FC,VG ,HT, EB recti Cylindri, et haec aequalitas pariter manet si 
etiam Cylindri in Hcraicylindros convertantur, quorum Basis fuerit Semi- 
circulus MNBPL radium habens fiC aequalem diametro alterius, vel cuiusli- 
bet magnitudinis (91), ita contingat innumeris rectis (Fig. si.) a quovis 
puncto excentrico interiore aut exteriore X vel X ad circumferentiam 
Circuli ABCD eductis , necnon lateribus innumeris in superficie cuiusvis 
Coni obliqui iacentibas YABCD, vcl ¥'ABCD, utpotc quae rectae aut la- 
tera singula paria sint singulis perpendicularibus ad peripheriam Baseos 
Hemicylindri obliqui FCSHGI , gaudentis pariter radio AC aequali diame- 
tro Circuli dati vel longitudinis cuiuscunque , uti citissime ostendam . 
Quod primum tam elementare ac simplex est, quam admirabile esc alte- 
rum , dum meiKem subeat praesertim discrepantia naturae Cylindri . ec 
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Coni scnl<mornm, qui analogiam omnem, «t comparationem reapoerc omnK 
tnode tidcrentor. Haec nihilo tamen minat inter Conos, et Cylindroi 
tbliijMor ope Theorematis Pascalii detegitur analogia, atque adeo viget, ut 
cuilibet laterum in Cono erecto scaleno PD, vel P'£> , temper adsit aequalis 
LE perpendicularis laterculo, seu tangenti A'£ peripheriac Bjseos Cylin- 
dri scaleni , tali ordine servato, ut arcus NK= AD , iuxta §§•'•. s'""*. ac 13 '“". 
Paradoxon etiam adparet analogiam istam haudquaquam existere posse ni- 
si inter Conos integros scalenos erectas aut iacentes, et Hemicylindrot 
/cj/enor Basim vel duplam bascos Conorum, vel cuiusvis magnitudinis haben- 
tes, nulloque unquam modo fieri posse, ut inter Conos, et Cylindros 
integros obliquos, quemadmodum inter rectos, nec ideo in Basium integri- 
tate aequalitas illa laterum et normalium insideat. Quod dum admiratio- 
nem excitat philogeometris , videant oportet rationem potissimam, propter 
quam et totus Conus iacens, et totus Conus erectas scalenus analogiana 
ullam servare nequeant cum toto Cylindro obliqua ,it\ eo sitam esse, quod 
in Conis unum t.aniummodo innumerorum laterum sic maximam, alteram 
trimam, et aliorum laterum series una solum vice repetatur, sed ex 
Averso in Cylindris duo maximae , daoque minimae perpendiculares ad Ba- 
seos peripheriam sint , et quadruplex fiat aliorum perpendicularium repe* 
titio. Aequalitas amem laterum omnium Coni scaleni erecti, aut iacentis 
perpendicularibus Cylindri scaleni ad innumeros refertur Cylindros e^dem 
obliquitate gaudentes . Sint enim innumeri Cylindri similes in Fig*. 23. 
depicti, aut facillime depingendi et considerandi ope rectarum OQ,OP 
quomodolibet prodactarum, horumque caput sit /QP4>, cuius dimidia su- 
perficies insistat Semicirculo cT/|3 radium habenti 0J'=/0 diametro Ba- 
aeos Coni iacentis, aut erecti, quorum vertices .X', K. Indubium est equi- 
dem omnes ' Cylindros r/OT//er /P , 0» etc. habere perpendiculares 

homologas ad Basium peripherias in proportione radiorum Og,Or,OI,oQ 
etc. , ita, ut perpendiculares ipsae r/m;7iA//r arcubus Basium respondentes 
evadant aequales in omnibus Cylindris, dummodo hi porilateri fuerint in 
A , Q. £, B, T, P, n etc., sive aequsli altitudine et axe gaudeant. 
Non modo igitur Hemicylinder /OFIQ, sed et ©OFIA, rOIli, /OflB etc. 
perpendiculares habent innumeras , quarum singulae aequentur singulis 
rectis innumeris a puncto X, aut Y ad circumferentiam O/ perdu- 
ctis, quum cuilibet arcui simili Basium pe rpendic alaris conveniat eius- 
dem 
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dem longitudiaii . Qaio etiam ti innumerornm horumce Cyliadroram fe- 
ries Plaiio secetur ad aO communera Axim normali, non modo perimeter 
Ellipseos HD, sed eae qnoqae Ellipsium E!£ . ZC. £7' etc. ad Sum- 

mam rectarum ab X vel Y in arculos Circumferentiae datae 01 obtinen- 
dam perducent. Dum etenim fiat \Q=.Xl vel YI, et per Q transeat 
Hyperbola scaUna centrum habens in 0 , et lineas rectas asymptotas OO. 
OA , haec erit locus geometricus (xvQLTZ , cuius ordinatae 0v,/Q, rU , gZ 
etc. ea Cylindrorum Utera determinabunt, quae ducta in Perimetros se- 
miellipticas /iw , ffui, Zu, Su etc., earumque partes similet, peraequabunt 
Summam praedictam, eiusque partes proportionales ( 92 ) ■ Namque illae 
Semiperime tri sunt in proportione Transversorum Semiaxium , scilicet, in 
proportione Radiorum Basium 00, 10, rO , gO etc., nimirum reciproce ut 
B»,IQ,rU,gZ etc., ex quo oritur aequalitas Rectangulorum cuiusvit 
Semiperimetri in Latera 0 v, IQ, rU , g% etc., videlicet aequalitas cuiusli- 
bet Rcctangulorum et Summae praedictae. Problema itaque inveniendi Su- 
perficiem Hemicylindri scaleni aequalem Summae laterum Coni iacentia 
.aut erecti in arculos Baseos est reapse indeterminatum , c^’a’im per inimm^f 
Superficies Ellipsesque similes, tam quo ad integram Summam, quam quo 
partes proportionales, resolvi possit. Id autem commodi accidit in unica 
solutione a Pascalio tradita , quod latus Hemicylindri IQ determinatum 
suapte natura sit , utpote aequale maximae linearum XI, vel YI , et Se- 
micircumferentia Baseos Jlfi par sit toti Circumferentiae 10 Circuli da- 
ti, nec ulteriori reductione sic opus ( 93 ). 

18 . Hoc ipsum evincitur etiam ope Formulae initio positae. Dato 
enim Circulo NSAM (Fig. 23 .), ct puncto X in eius plano, vel Y in 
sublimi, descriptoque Semicirculo CAL, ac quotlibuerit concentricis Semi- 
circulis BGE, DHF etc. interioribus, vel exterioribus, erit Superficies 
Hemicylindrica scalena, in iisdem conditionibus ac in $. 1 °., cuius Basis 


CAL, Latus AK, Altitudo KU, expressa per 


Jpn.V 


AK' — ir 


PA* 


= fm • 0^ =/ 124. AU' 


.AU' 
etc. , 


dum ceteri Hemicylindri eandem habeant obliquitatem, et altitudinem, 
codemque gaudeant latere AK . Quaevis igitur earum Formularum eliga- 


tur, aequalis erit j SF -^/YA' — iXZ . AT . Idem dicendum de 

Da J^SV 
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/ 5 Fv'r:^.- — •2X'Z.Af, quam brevitatis caussa praetermittere liceat. Quae 

omnia facillima sunt si consulantur §§'. !1°‘. ac 13”*. Prima hypothesia, in 
qua Pn = 5 'K, simplicior est, et Theorema Pascali! suppeditat. Secunda 
SP . l^P 

praebet . AK = XA-, tertia . AK = XA etc. etc. , quod indicat 

augeri, aut minui debere Hcmicylindrorum itoperimetricorum latera reci- 
proce ut Basium radii , quemadmodum supra . Lateribus autem in ea pro- 
portione reciproca auctis, vel diminutis, augentur quoque vel minuuinar 
AU in e^dem ratione propter triangula similia, quod alteram conditio- 
nem Formularum adimplet. Namque prima hypothesis iubet esse AU = 

- yi> wp 

\iX 2 . AS: secunda vult , AU =‘^<2X1. AS, tertia petit ^ = 

^zXZTaS, et sic de ceteris in infinitam. 

19. Accedit pulcherrima contemplatio , quae docet quomodo disponi 
possint in Plano, vel Cono iacente, omnia latera cuiusvis Coni erecti sr«- 
ieni . Ea, quae dc foiis vicariis ia §§. 13'°. et 14'°. disserui, ad hoc in- 
veniendum veluti manu ducunt . Sit enim, uti superius in Fig. 21. , vertex 
y Coni obliqui, et II focui eius vicarius. Latera CK,AK, quae sunt maxi- 
num ec minimum in Superficie Coni, ita producantur, ut CT=CfI,A 5 
^=ATli quod ^cillime consequemur, quum recta coniuncta TS parallela 
evadat alteri CII propter CV : AY y.CU: ATI'.' C7': AS ex constructione. 
Systema duorum Conorum similium oppositorum ad eundem verticem Y, 
quorum Triangula CYA , TYS sint ia Plano ad Bases parallelas normali, late- 
ra habebit singula aequalia singulis rectis a puncto II ad Circumferentiam 
ABCD emissis. Nam ducto ubilibet latere VYD, innetSque IID, est YD’. 
HD'.’.YA:Ariy,YA:AS'.'YD:Dy, et ideo Dy=UD etc. Nunc a pun- 
cto T ducatur Ttl parallela ad YA, Eatque cum diametro CO Circulus io 
eodem plano Circuli dati CDAB. Conus ille ssaleusss, qui pro basi habeat 
descriptam Circulum CSl, pro vertice punctum T, pro altitudine perpen- 
dicularem TZ, latera singula habebit aequalia singulis rectis homologis, 
quae a puncto IT ad Circumferentiam Circuli ABCD emittantur. Exempli 
gratia erit TC» = ITB, TY = Flfi', atque idem dicendam de innumeris 
rectis ad extrema chordarum a puncto contactus C eductarum , et similes 
arcus secantium. Et revera latera huius Coni aequalia sunt (singula singu- 
lis homologis) Summis laterum Conorum ad verticem Y oppositorum, pro- 

pter 
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pter similitudinem trium Conorum C7T1, CT<4, 7TS, et TCl:=Ay-+ys. 
Constructio itaque ad resolvendum Problema istud, tam directum, quam 
inversam , hoc modo poterit exornari . Detur Conus quilibet scalenus 
EABCD ( Fig. 24.). In eodem Baseos plano sitae supponantur rectae £C, EA, 
aequales maximo, ac minimo laterum; adeo, ut EF in ipso plano posita 
repraesentet altitudinem Coni. Sccetur deinde CG :=CE, et GH :=r. EA , 
atque diametro CH Crrcnlus HICK describatur, soluturoque erit Proble- 
ma . Rectae nimirum a reperto puncto G ductae ad inventam Circumfe- 
rentiain HICK pares sunt Lateribus singulis Coni dati . Pascalius casum 
unicum et facillimum huiasce universalis Problematis solutum dedit (94)» 
duni scilicet Conus datus CBADL minitpnm LA suorum laterum habeat 
altitudini aequale. Singulari hoc in casu, si eadem repetatur constructio 
CM=CL, MN=AL . erit CA' — CL' ~ LA' —CM' — MIT —CN’^ 
— S.CN .HM , quod mirum in modum cum Pascalio consentit. Nunc de- 
tur vicissim Circulus HICK, puiictumque G, a quo rectae emittantur ad 
eius Peripheriam , ac quaeratur Conus latera habens aequalia rectis iUir 
in plano iacentibus. Problema hoc inversum est equidem iudetermirfatum , 
quum ex adverso directum unius determinatae resolutionis sit capax ( 95 ). 
inter GC,GH sumatur C/3 media harmonica proportionalis, qua bifarianr 
secta in '¥ , describatur centro 'F Semicirculus fietG . Rursus centro C, 
radk) CG, descriptus sit arcus Circuli indefinitus CSU . Ducatur tandent 
quaelibet recta CS, secans Semicirculum in r, arcum in 5; iunctaeque 
t‘H parallela sit . Conus ille, qur pro basi habeat Circulum Diametri CZ, 
Utus maximum SC, minimum SZ , verticem S, altitudinem SQ, erit unus 
quaesitorum. Per doctrinam etenim Galilaei CG‘.GHy.Cf.vH’.'.CS:SZ 
propter parallelas. Sed CS'=t^CG ex constructione. Fgitur et SZ=CH. 
Recta autem CS secat Semicirculum . ipsum etiam in alio pancto P, ec 
ideo ducta quoque 5K parallela ad PII, orietur Conus alter basim habens 
Circulum diametri CK, eundem verticem , eandem altitudinem , ac ea- 
dem latera cum priore , quum evidenter sh 5P = . Idem argnenduns 

de recta CaiE etc. etc. , quae praebet alios duos Conos CEA , CEX gau- 
dentes communi vertice, et altitudine, atque iisdem lateribus, sed ta- 
men insistentibus diverso Circulo, uno nimirum diametri CA, altero dia- 
metri CX, Coni igitur tot exsistant innumeri parilateri scaleni, quot in- 
lumcra puueu exstant io arcu GR a tangente CDR definito, quorum 

quilibet 
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quilibet suam comitem habet cum eodem vertice parilateram Conum ae* 
qae altum, sed Circulo maiori iiiiittentem, excepto unico Cono C£ 7 ', 
cuius maximum htus est tangens CDR, et minimitm JIT confunditur cum 
ip>ius altitudine (96), qui comite caret. Nullus autem honimce Cono* 
rum sine numera insistere unquam potest Circulo aequali dato HICK , 
qui Basis est Coni iaceiitts, cuius apex in puncto C; sed omnes pro Ba* 
si maiorem Circulum habeat. Ea vero lege progressio Basium procedit, 
ut inter duos limites definitos comprehendatur, maximum nempe Circulum 
diametri CC — hCH=^CZ, minimum Circulum diametri CG — GH=-CH, 
yidelicet Circulum datum. Circulus ille maximus Basis est alterius Coni 
iacentis patilateri quo ad iacentem datum , cuius Basis est Circulus mini- 
mus , qui duo Coni iacentes coomiuncm verticem habent G, limitesque 
sunt Conorum erectorum sine numero, qui ultra limites istos progredi 
nequeunt. Primus Conorum iscentium verticem habet intra Basim, se- 
cundus extra i et quod ii sint vere parilateri , confirmant praemissa in 
io'“*.Si enim ducantur quaelibet rectae Gf^.G/ etc., et etc. , 

quibus postremis parallelae sint G<t>,G 0 , erunt arcus .^ 4 >, ZQ etc. simi- 
les arcubus etc., quum sic ex constructione Cji: fiH", ‘.CG :GH 

= GZ. Ergo GZ = GH:C<t‘::fiH:^l^::GH:GI',GZ = GH:Ge:: 
/SH i / 3 /; ; GH:GI etc., nimirum , G<P = GK , G 0 = GI etc. (97) . Hacte- 
nus explicata arguendi methodus de affectionibus puncti G positi extra 
Circumferentiam JIICK convenit etiam puncto G intra Circumferentiam 
Z<P 6 C. iia, ut nullam aliud discrimen intersit, nisi quod innumeri Coni 
parilateri, eorumque Bases ab iisdem limitibus determinatae inverso ordi- 
ne progrediantur. 

20. Corollaria qnamplurima consequuntur, quae saltem obiter adno- 
tasse iuvabir. Primum praecipuumque est Problemata Summae laterum in 
arculos baseos Coni scaleni , et Summae rectarum in arculos Peripheriae 
circularis dum emittantur a puncto in eodem cum ipsa plano iacente , 
talem tantamque habere inter se cognationem, ut sint unum et idem 
Problema . Aut Conus itaque detur ( Fig. Of.) ABCDT , cuius basis ABCD, 
altitudo TX' , aut rectae dentur emissae a pancto fl' ad Circumferentiam 
eiusdem Circuli, dummodo fl' sic occursus diametri CA productae , et l"n' 
perpendicularis ad P'0', quae blsecet angulum CTA (9S), unicae formu- 
lae CC expressioni non modo, verum etiam eidem Ellipsi subiicicur Pro- 
blematis 
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blematis reioilotio. Si etenim qao ad panctam n' Problemati latirfa- 
ciat Hemicyliadrica raperficiet FCNICH, abi latus OS =: Cfl' , secto 
hoc latere CG in M ita» ac CM = Ct' , ductoqoe plano QjWP Baii pa* 
rallelo, aeque satisfacit taperficiei Hemicyliadrica FCSQJtP Problema- 
ti in Cono, nullaqne expressio dispar, nec nova unquam difikaltas exsor-' 
git. Proportionalis etiam sectio soperficiei Semicylindricao hac arte po-^ 
terit permacart, nimirum, dato Cono MCT altitudinis TJ^, et reperto 
pancto n iuxta $. 19*«. ac Circalo ABCD , Superficies illa Hemicylindri^ 
ca PCNJGH tali adamussim latere praedita, ut CG = nc. Problema ipsum 
resolvet qao ad panctum alterum T dum latus idem CG ita prodacatur in 
S, ut Cri : cn; tCG: CS, quuns parilaters sint Conus erectus et iacens» 
et Summae lateram in arcnios Basium proportionem habeant diametroram 
earundem . Qaae methodus viam sternit ad aliam primum a Robervallio 
explicatam (99) in resolutionem Problematis inversi, quo petitur Summa 
rectarum in arculoi Circuli datae Superficiei Semlcylindricae aequalis. Si* 
sjuidem Auctor ille. Cylindro izta tcaUmo’ ABDBr {P\g. 25 ), Conum io- 
Itrtuit pariter tcaletmm CFG, qui Utos maximam habeat FC aequale aXt 
seu lateri Cylindri, et minimam FG aequate altitudini Coni et Cylindri, 
Qao facto, inter datas CG,CB mediam adtignac geometrice proportiona* 
lem C/f, quae diameter erit Baseos alterius Coni timilis CMH, catas Sum- 
ma prodactorum e Isteribas in arculos Biieos aequabit medietatem Super- 
ficiei dati Cylindri (100). Praemissa etenim docenr Samman» etc. io Cono 
FCG esse ad hemicytindrican» Superficiem AEFC velati CG ad CB, nimi- 
rum ex constructione CG* ad CW , scilicet Summae etc. in eodem Cono 
FCG ad Summam etc. in Cono MCH , propter eorum similitudinem. Pro- 
blema hoc autem inversam aniversalius etiam tractati poterit si Conos 
simul erectos et tacentes contemplari libuerit . Et revera, data Superficie 
Hemicylindri cuiusque ABCDEP (Vig*. 26.), in qua latus, vel axis, vel 
perpendicularium maxima DB , altitudo, aut perpendicularium minima 
DG , inscribatur primum in Semicirculo ABC Circulus pro diametro habens 
radium BH. Deinde in Bff, si opus fuerit prodacta, secetur BL = BD i 
et dum arrideat fortona, qoae donet etiam LH = DG , erit Sotnma etc, 
rectarum a puncto L ad Circumferentiam HOBIt aequalis hemicylindricae 
Superficiei. Non favente autem furtant, tum ope centrorum in B ec ff, 
utque intervaUoram BD,!DG , reperiatur panctum Si critqoe in Conoy 

qui 
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(]ui Basim habeat Circnlum diametri BH , ae Triaa^alum BSH ipsi Bas! 
Dormale , Samma lateram etc. aequalis datae hejiucylindricae Superficiei • 
In aperto est locum esse huic directae Problematis resolutioni donec Su- 
perficies innumerae hemicylindricae. parilaterae, et e2dem Basi gauden- 
tes, sed diversimode inclinatae, uti io T,U etc. non pervenerint ad al- 
titudinem miiwreai recta data HL. Quod statim atque accidat, nullus 
Conus erectus, oec iacens, in data Basi HOBR Problemati satisfaciet. Li- 
mes erit Cylindri altitudo in quo faustissimo casu superius 

iam dicto Problema resolvitur a Cono iacente, cuius verte* in £.' Alte- 
rum limitem nemo non videt in Hemicylindio recto E % , cui respondet 
Conus pariter rectas B@ff, axem habens 0A insistentem centro A Cieculi 
dati. Inter hos limites datos 0,^ quaevis Hemisuperflcies Cylindrica quor 
cumque modo inclinata , uti BUA, Conum praebet BXH facillime definieor 
dum, qualem Problema requirit. Qui Conus nullo etiam labore, si Geo-< 
metrae; placeat, converti potest in Conum iacentem, eSdem manentf 
Sumina laterum innumerorum in arculos Baseoa. Hoc ut Hat, sit ex. gr. 
Conus erectus BSH convertendus in Conum iacentem . Secetur primum 
Llzzez. DG , quo facto Circulos describatur auper diametrum BI, 

vet menti descriptus obversetur. Media sic geometrica proportionalis BK 
inter BJ et BH\ ac super diametrum BK Circulas alter insistat. Deni- 
que sic £/:/£.! ;££':A'ylf, repertusque erit Conos quaesitus. Basim habens 
in Circulo BK , verticem in puncto M, Est quippe ex praemissis Conus 
iacens Baseos BI, verticis L, parilaterus quo ad Conum erectum BSH. 
Summa igitur etc. in BSH ad Summam iii BLI uti BH ad BI, sive BK' ; 
BT, vel, propter ilmilicodinem Conorum iacentium ex constructione, uti 
Summa in BMK ad Summam in BLI, Methodus ipsa perducit ad Pro- 
blema inversum resolvendam traiecco quoque limite V, quemadmodunt 
in Superficie data scmicylindrica BYZ . Aut enim Conus iacens desideratur, 
aut Conus erectus Summam laterum habens in arculoa etc. parem hemi- 
cylindricae Superficiei. Primam consequimur ope L^'=-YZ , processusque 
geometrici, qui ad unguem consonet cum superius adhibito pro pancto I, 
Obtinetur secundum eodem adamussim artificio, quo usus iam fuit Rpbcr- 
vallius, videlicet invento pancto T ita, ut ZB‘. B'Y DH^ , et erecta 
perpendiculari 'Pa , quae Conum quaesitum suppeditabit habentem pro Ba- 
si Grcnlum diametri EV , maximam Utus JIS, tt Lmiaivm 
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netn 5T. Sed innaneri alii Coni eodem modo Problema resolvent. Namque 
inter VttL ex $*. praecedente innumeri continentur parilateri Coni, quo- 
rum unus, ex. gr. rBA, disposita >'A = KZ'. Deinde sit talis Bt, ut BA.:Bti 
BH~ ; atqne educta 4/t parallela ad /y, orietur Conus B(a, qui super 
Circulum diametri Bt insistit, et lateribus gaudet maximo ac minima BfA» 
fjt , et aeque ac alter BSY habet Summam- laterum omnium in arculos 
Baseos aequalem datae scmicylindricae Superficiei CBAY. Haec vero re- 
solutionum Problematis abundantia Conis quoque superius consideratis 
BSH, BXH etc. aptari poterat si Geometrae placuisset solutionem dire- 
ctam , quae praesto est, indirectis , minusque obviis resolutionibus locu- 
pletare . Quae omnia confirmant aut indirecta methodo Problema inver- 
sum, de quo nunc loquimur, plenissimam solutionem semper acquirere 
ad Superficiem Hemicylindri teaUni vertendam in Summam etc. spectan- 
tem ad Conum Jacentem, vel erectum, et in hoc casu postremo ad li- 
bitum Geometrarum eligi posse Conum compositam iuxta morem Rober- 
vallii et Pascalii , videlicet ad typum eorum BTH, B5T etc. , qui minimum 
laterum habeant Plano baseos normale. Nec de partibus proportionalibus 
disputandum, quum de earum aequalitate, ducto quolibet radio HR\ 
statim constet ob arcum HO=^ AIY , et arcus similes HO, KQ, IP etc. a 
recta BO abscissos. Conversio demum, quam Pascalius ipse subiungit (lOi), 
Coni iacentis CHICK ( Fig. 24 . ) parilateri respectu Coni erecti CRT in 
duos Conos erectos , ac simul parilateros , est adeo facilis , ut solo circini 
ductu derivetur. Sit namque perpendicularis GA cuiuslibet longitudinis, 
et centra C, radio CA arcus Circuli describatur, donec altera perpendi- 
cularis TR producta ipsi occurrat in H . Erunt duo Cooi CAH, CilT pa- 
rilateri. Latersr etenim maxima CA, CQ aequantur inter se ex constru- 
ctione, minima vero AH, ilT ex Elementis, quum CA’ — A//’ = CG’ — 
Gff’=C/t’ — RT* = Cil' — fl/’ , et ideo AH=OT. Quae constructio 
&cilliffla cum ea Pascalii concurrit, qui iubet ita produci TR, ut RSX* 
-+ ar/J. = GA’. Falam etenim fit esse — RT'=CS1^ — CR’ = 
CA’ — CG’=?GA’ (loa). 

21 . Ad theoriae complementum, atque ad arctiori foedere coniungen- 
dam analogiam Cylindri et Coni scaleni non ingratum erit Ellipsim illam , 
quam Pascalius in solo Cylindro contemplabatur, in Cono quoque experi- 
ri. Detur ergo quilibet Conus obliquus ABC (Fig. aj.), et iu mentem 
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revocata doctrina, de qua mentio in i3*-, dnhio caret Sammam pro* 
ductorum e Coni lateribus in arculos Baseos BECD parem esse Rectangu* 
Io ex latere maxima AB in perimetrnm Ellipseoi, quae habeat Axem 
transversam aequalem BC diametro B.seos , et Coniugatum , coi sit ipse 
HC in ratione maximi lateris AB ad AC minimam latus. Omnis itaque cu- 
ra in eo reponenda est, quod Ellipsis ipsamet, specie, et magnittuline , ia 
Cono dato ope Plani secantis oriatur. Discitur vero a Conicorum Elemen- 
tis qaod ducta a vertice A recta quavis AF extra Conum, sed in plano 
Trianguli per axem BAC ad Basim normali , sit ea Ellipsium innumera- 
rum , quae generetur a Plano ad Triangulum ipsum BAC perpendiculari, 
ac transeunte per rectam GH parallelam AF, talis speciei, ut quadratum 
unius Axis in plano iicentis BAC ad quadratum alterius rationem habeat 
quadrati AF ad rectangulum BF in FC , sive AF^ : IF' — -/C*. potito in 
puncto / centro Baseos . Tota res igitur versatur in emittenda AF ita, ut 
AF^ IF' — ■ IC^ l AB' : AC' , Quod Problema planam est , semperque ge- 
minam solutionem recipiens in Cono scalena, atque ab universaliore pendet 
et celeberrimo in Antiquorum Analysi (103). Problema veterum Geome- 
trarum hoc erat „ invenire Locum geometricam, in quo disfionantur in- 
numera puncta , ut F, E' etc. , a quorum quolibet ductis rectis AF,FI, 
AF', FI etc. ad duo puncta data A, I, sit semper quadratam prioris AF 
ad dilTcrentiam quadratorum posterioris FI et rectae datae CI, vel AF ' : 
Fl‘' — CP etc. in data ratione constante „ (104). Hunc Lecs«/« geometri- 
cam Circumferentiam circuli esse , cuius centram in recta AIM, liqui- 
do constati ac post Apollonium, et Pappum Petras Fermatias, Franciscus 
Schootenius, ac praecipue Robertus Simsonius eius constructionem dede- 
runt (105) . Gemina igitur intersectio illius Circumferentiae ac rectae BC 
determinat puncta F, F', rectasque AF, AF , quibus parallelae ductae 
CII, Cm’H' Ellipses suppeditant speciei quaesitae , dummodo ratio illa con- 
stans eligatur AB': AC'. Sed viam seqaens a Fermatio et Simsonio di- 
versam , hac methodo nova , tametsi disparis elegantiae , meam constru- 
ctionem instituo . Sit AO perpendicularis ad BC, sitque proportio geome- 
trica AC' —+■ CB' — AB' : AC' — I- CB' \'CO:CQ, datumqae erit punctum 
Q . Erigatur deinde CN perpendicularis ad BC , et secta OR = CO , repe- 
riatur BS media geometrica proportionalis inter CB,BR. Denique sit 
BS :CA: CN ~ , ac punctum N dataro erit i et facto centro in Q, radio 
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QiV, ope circini puncta qaaeiita F , F determinabuntur . Qain imo et 
Lodu omnium punctorum, tametsi ad institutum meum non pertineat, ex 
adhibita methodo enucleatur. Bifariam est enim secta FF la Q,unde edu* 
cta ad FF perpendiculari, hsec occurret in puncto T rectae AIM, quod 
centram erit Circumferentiae quaesitae 'S.FZFV etc. , intervallo TF de- 
scribendae . Circumferentia ista in Lineam rectam , veluti in Problema- 
te Galilaeano, unico casu convertitur tum , quum ratio constans fuerit 
aequalitatis, nimirum AB = AC , scilicet in Cono recto -, quae hypothesi> 
reddit QT parallelam AIM, et idcirco centrum T abit in infinitum. Quod 
ipsum cuivis mea constructio suadet, quia punctum R cadit in B, ideo- 
que Media BS evanescit ex proprietatibus Circuli (io6), CS evadit infi- 
nite-magna, et AF , AF aequidistantes BC, sive puncta quaesita F, F 
in infinito merguntur. Ut Ellipses autem specie nunc d.itae GH ,G'll' in 
Ellipses etiam magnitudine datas vertantut admodum facile est . Sectis 
enim AK et AY aequalibus diametro Baseos BC, ductisque KL parallela ad 
AB, et Y@ ad AC, ac LF parallela ad AF, et 0H ad AF , ac demum 
secto Cono per rectas FL, H& planis normalibus ad ABC, duae Ellipses 
generabuntur, quarum Axes transversi pares sint diametro BC, quae ad Con- 
iogatos proportionem habebit AB: AC (i 07 ) . Nec modo Ellii«c$ geminae 
erunt identicae, sed «deo dispositae, ut Axes maiores in occursu X prae- 
beant FX= XII , et ®X =-■ XL , semperque parallelas inter se rectas vel 
iunctas vel iungendas FH,QL (io8). Summa igitur Laterum Coni ABC 
in arculos Baseos BDCE aequalis est tam Rectangulo Lateris maximi AB 
in Ferimetrum Ellipseos LF, quam Rectangulo eiusdem AB in Perime- 
trum Ellipseos alterius QH in Cono ipsomec genitarum , uti propositum 
mihi fuerat investigare. 

22. Neque idem deficit argumentum in tractatione Conorum iacentium, 
sed imo praeter spem venustius adparet , miramque detegit Geometriae 
fidem et veritatem . Dum etenim Conus scalenus BAC, ipsa Basi semper 
manente , ipsUque sarta tecta proportione AB : AC Laterum maximi et 
minimi, eo usque inclinetur magis ad mentem t4". , ut tandem desi- 
nat in tacentem, qualem ostendit Fig*. 28., basim eandem habentem cum 
praecedente BCDE, verticem A, latera maximum ac minimum AB, AC, 
nemo non videt eadem symptomata in hoc reperiri quemadmodum in ere- 
cto . Circuli enim innumeri aequidistantes Basi in Cono erecto, et ad ver- 
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ticem opposito, repraesentantor in iacente, et opposito, a Circulis innn- 
merit, qaorum Pcripheriae tangant interius utraqoe latera hlAV,NAV', 
cciitraque omnium sunt leqae disposita in Axe AI, donec oporteat pro- 
ducto . Angulus laterum Circumferentias innumeras contingentium est il- 

iO 

le, qui Cosinu gaudeat = — = i nimirum diametro baseos per 

sommam laterum maximi ac minimi divisae , ideoque ilatut . Arcus a pan- 
ctis contactuum determinati, veluti ex una parte MDN, OCP,QFR, SIJ', 
VIU etc. , ex altera MEN ,OBP ,QGR,SFT,VKU etc., sont, ut in Cono 
erecto, similes inter se per Euclidem. Universa latera, uti HAS etc.» 
VAN , proportionaliter dividuntur, non dissimiliter a Cono erecto, in pan- 
ctis occursuum cum innumeris Circumferentiis, quemadmodnm Axis a Cir- 
cumferentiarum centris, ex Elementis; et idcirco A^ A<P AS : AP 
AV : A& , ac sic de ceteris in infinitum (top). Ellipses itaque identica* 
VXL,HXQ in Fig’. 2~., quae aucta semper obliqoitate Coni vlfiC invicem 
accedunt, et Cono erecto in iacentem verso unica Ellipsis evadant , istam 
indicant adeo positam in Cono iacente, ut gaudens eodem Axe transver- 
so BC, et eodem coniugato, scilicet, qui ad BC rationem habeat ex hypo- 
thesi parem rationi datae AC \ AB, inscripta sit in angulo QAP , et ideo 
tangat latera OA , PA positione data . Qui situs ex Elementis Conicorum 
facillime determinatus (iio) Ellipsin quaesitam praebet in Cono iacente 
et specie et magnitudine et positione datam uApi, ac sine subsidio Cylin- 
dri scaleni suppeditat directe Summam rectarum innumerarum AC,AP, 
A^,AB,AO etc. in arculos Pcripheriae circularis COjB£ aequalem Re- 
ctangulo AB in Perimetrum teriij, Ellipseos dudum descriptae. Modus bte 
considerandi affectiones Coni cuiusque iacentis analogas illis erecti Coni 
simplicior equidem est in Cylindro , de quo saltem pauca obiter deliba- 
bo. Cylinder itaque rectus gradatim a rectitudine declinans, iisdem tameo 
manentibus Circulo baseos (Fig*. 39.). et axe A 6 , seu latere TA, 

suos innumeros aequales Circulos servat, quorum centra in axe disposita 
sunt etiam quum in eodem tandem iaceant plano, quo casu eorum Cir- 
cumferentiae tangant extrema latera parallela ia C , F , X , Z , Tl ctc. 
A,T,U,y,T etc. Haec latera, uti et alia quaelibet LS,BK etc., ac ipse 
axis 6 A , proportionaliter et aequaliter dividuntur: illa in occursu Peri- 
pheriarum ABCL,TEFS ,UFXP ,YHZ R,TKUS etc., iste a centris Circu- 
lorum 
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lorum eorundem, qnemadmodum in Cylindro reet» et tcehn». Elllpsif au- 
tem Cylindri erecti orta a plano secante lateribas et axi normali, sempec 
iit recta Linea geminata , lateribas item et axi perpendicularis in 
Cylindro iacente (iil). Sed quomodocumqae Soperficies rects Cylindrica 
sealtna fiat , habet limitem saae mensurae superficiem duplam Ungalae 
Cylindri recti, caias altitado eadem sit cum latere «el axe Cylindri, sci- 
licet, habet pro limite aream Rectanguli AVUC geminatam. Minuitar er- 
go Superficies Cylindri recti dum in scalenam vertatur, et eo magis, quo 
magis excrescat obliquitas Cylindri, sed minui nunquam potest ultra men- 
suram datam duplae Areae Ungularis; qui postremas Superficiei valor 
tum obtinetur, quum ea iaceat in Plano. Terminus ipse sive ultimat li- 
mes diminutae Superficiei ad iiKegram datam Superficiem Cylindricam re- 
ttam proportione ipsa gaudet Diametri ad Semicircumferentiam Circuli , vel 
Radii ad Quadrantem (iia); quod est Theorenoa non iniucundum. Insu- 
per a Cylindro iacente nova methodus dimensionis Ungulae eruitur . Du- 
cta enim tangente OF, et ad istam normali Me, necnon D/ perpendicu- 
lari ad diametrum UX, et coniuncto radio DH, manifestam adparet Me 
proportionalem semper esse stnai- recto DI propter similia Triangula or- 
thogonia DMe , HDl, atque ita proportionalem , ut MeiDIl’ nX : HX , 
ideoque DMQit. idem esse ac Ungalae elementum, UnguUmque totam, 
cuius altitudo IIX', aequalem Rectangulo nn/A’: tantae ac insperaue foe- 
cunditatis est Cylindri iacentis consideratio, quae prima fronte sterilis- 
sima videbatur. 
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S E C T I O II*. 

• DE'FORMVLIS INTEGRALIVM 

A PASCALI THEOREMATE DERIVATIS. 

* M . -I ' * 

C 

33. i^EPosiTfi iis, quae potias ornamenta sunt quam fundamenta Pascalii 
doctrinae, «ias osus in Calcalo Integrili explicandus accedit, a nemine, 
quod sciam, Georoetrarnm ad hanc usque diem patefactas. Tota res paucis 
absolvitur: directe quidem in Integralibus detegendis, quae ab Ellipseos 
perimetro mensuram recipiant; indirecte, sed non minus clare, dum dif* 
ferentialium Integratio 'dependeat a perimetro Hyperbolae. Commodum au* 
tera perhibent eximium universae illae Formulae differentiales , quarum 
summa obtineatur ope integrae Ellipseos perimetri, vel eius partium de- 
terminatarum, praesertim post traditam a Leonardo Eulero rectificationem 
illius Conicae Curvae , quam complectitur Seriet elegantissima , et maxi- 
me convergens, in Novit Comrntntariis Academiae Petropolitaaae (113). 
Quae Series, tametsi non ad similitudinem Tabularum Trigonometricarum 
et Logarithmicarum, inservientium proximae rcctijicationi arcuum quorum- 
libet Circuli et Parabolae Apollonianae , traduci possit ad rectificandos ar- 
cus Ellipseos, data horum abscissa vel ordinata , nihilominus usu non ca- 
ret in Calculo lotegrali , si suppetias praesertim petamus a methodo par- 
tium proportionalium, -sive a regalis, quas vocant Interpolationum , 
etenim elementa perimetri Ellipseos datae proportionem sequantur ex do- 
ctrina Pascalii rectarum a puncto excentrico dato ductaram ad datam Cir- 
culi peripheriam , hoc principio non difficiliter cum Euleri Serie coniun- 
cto condendae Tabulae Ellipticae inniterentur. 

24. Transitus ab Ellipsi ad Hyperbolam familiaris iamdudum est 
Analystis (114). Elidem penitus arte, qua a Circulo vel Ellipsi aequila- 
tera { Fig. 30.) ICIIF, cuius aequatio sit = — ar’ , factis 01 -=. a 

= 0 /', OZ = jr, LN=y invicem pcrpendicularibas , et centro O, gra- 
dus 
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doi f!t ad Hyperbolam pariter acquilaters» ad eoadem Axei AOB, uoy 
reUtam. ideoque concemricani Circala, duin (vacatur tantummodo perma* 
tata speciet x in xy^ZJ, unde aequatio iiU vertati^r in alteram 
st' — i- x' , respondentem Hyperbolae coordinatas habenti 0L = 

X y LR= y , non dissimiliter Ellipsis quaelibet scalena CGDF vel EGKP , 
a' 

aequatione distincta jr.jr* = a* — x' , dum OP fuerit = «, OC Vel 

OE=xh, OL = x, LM sive zr=>, ficto duntazat' x=-x\J~\ eva- 
dit Hyperbola scalena concentrica ACAllDr , seu ZESQKi, iisdem Axi- 

a* 

bas praedita, sed uti in Schemate positis, ac aequatione gaudens ■jr-y* 

= a' — har*, quae respicit abscissas OL = x, et ordinatas LS sive LP 
=jr. Igitur quaevis expressio analytica composita constantibus 'a,b etc. 
ac variabilibus x,/fx\ quae referatur ad arcum Ellipscos CM, IS, ET, fa- 
cile traducitur (consideratione tamen habita ad solas Functiones rS x,t/x 
aequales y,dy) in arcum HVperbolae tteiae CS,IR,EP, et vicissim, ope 
artificii superius memorati, et intimae analogiae ac societatis inter has 
Qurvas, quam post ktrrmniam resolutionis Aequationum tertii gradus sab- 
odoratam a Francisco 'Vieta, primas * omnium in areis Sectorum detexit 
Rogerus Cotesios (iig). Ita exi gr.* quum- a Theofemare 'Pascalii iaxta 
t 5 '"". consequatur per theoriam Ungulae arcusr.Circuli infinite-parvut 


0 / fa^dx* — - / x*dx* » 

ftv = — .n^,sd\icet\^^~y/dt'-fslj'—\dx'—i--,-^, erit arcus 

Hyperbolae aequilaterae infinite -parvus St = dx' — I- J . T W^t 

— ~ V itaque elementum Peri- 

pheriae circularis exprimitur ope Formulae df=dx ^ == 

— evidens est quod exprimi debeat clemcntam Perimetri hyper* 

bolae aequilaterae per Formulam alteram ds'=^dx {_ — J ~ 

, t \/o*-t-3l** \ . . • - 

dx ^ —==zz:^ J , quae et communem origmem , et cognationem cum 

priore ) huius pracKrtim, methodi adiamento, apertissime ac procul dubio 

patefacit 

>tr • 
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patefacit (iitf). Infermi »Btem PaKiIio doce ad f*». 33'“. sS””. ac 39“. 
Oitendtm meliortbnt etiam auspiciis conversionem expressionem caram 
Curvaram obtineri facto «no Semiaxium vcluii Univer* 

4^ a* 

saliter enim ab Aequatione >’ = a’ — x* altera exsorgit — ^>* = 

— a’ — ar*, sivep- jr*=a’— far* , ad secundum Axem Hyperbolae, non 

s* a* 

Kcus ac supposito b =: b oiitat y = 4' — ** vel ^jr*=af*— a* 

ad primum Axem Hyperbolae eiusdem. 

£5. Pascalii inventum, quod potissimum continent $§'. a”. ac 
8"”. antecedentis Sectionis, sic algebraice transcribitar. Data sit circula- 
ris Circumferentia AEFG , centro 0 praedita (Fig 31.), sitque panctum 
B in diametro FA , vel eius productione , a .quo rectae innumerae BD,Bt etc. 
ad Peripheriam emittantur. Vacatis cadioDA = o, BO=r,OC=jr, erit 

f>£= ex 5*. praecedente, et ex J*.a* BD=^s‘^f‘-Qsi, iJeoque 

fBD.DE = 

J Vv-** 

TP , qui arcus iimilts SM.TP »d £IUpses consess pertineant , descriptas 


ac sectat legibus lam expositis in I*“. Sectione . Est igitur . 




— at* 


— TP , quae 


duo Formulae capnt sunt huiusce universae theoriae. Semiaxis transver- 
sus minoris Ellipseoi LKM est AM-=ax, et Semiaxis coniugatns AK=^ 

) aa : Semiaxis autem transversus maioris Ellipseos jimilit NFP ese 

aa, et vicissim Semiaxis coniugatas AF=aa. Quum ita- 
que Semiaxes bomologi vel cognomines duarum Ellipsium similium sint in 
ratione t — o:f— 4 -a, nemo non videt esse (c— +i») 5 /W=(f — a)TP, ac 
propterea duplicem integrationem Formulae datae differentialis, nimirum 

— 4 x.a\/» 2 ^, in unam eandemque resolvi. Quae singularis 


/ 


affectio dum admirationem excitavit aliquibus Analystis, ac praecipue Bou- 
gainvillio (ii^), nunc admirari potias liceat quanta facilitate detecta sic 

atque 
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atque illustrata ope Syntheseos geometricae a Pascalii laboribus mutuatae . 
Nec dillicultas oritur dum fuerit c = a, vel t<La. In primo etenim casa 


fit r\f- 


■ Hx . aa* — 3a*‘ 
v/fl’— at" 


: 34 ideoque algebraice integrabile > 


sive etiam = 0. PK=» . oo , qui valor indefinitus ut recte determinetur , ad 
similitudinem Ellipsium confugiendum est, ubi MY AK\ AF'.\o-.zn , 
videlicet o , PV tzx.o.a . MY , uti superius. Aigcbraicum autem Integrate no- 


runt omnes, qunra agatur de DiiTcrenclali 
— dx . a\/^ 


-dx .aV^a' — aa.v 


. vel 


V a' — jf’ 

, esse 4a’ — ^asJ~a.\/ 7 mF'x (ii8); et idcirco MY non mo- 


do in hac hypoiliesi , sed universaliter ex Schemate apposito, parem Geri 


24 — Hat), scilicet AY = Viala-i-x) = V AF . FC = FD , 

quemadmodum constat ab Elemeocit. In altera vero hypothesi , quae pun- 
ctum Ef contemplatur intra dati Circuli AEFG circumferentiam, nihil 
aliud oportet ex usitatis legibus Analyseos nisi mutatiorSr — a in a — r. 

2.6. Proderit interea paululum immorari in hac Formula medicanda , 
urpote quae complectatur universitatem argumentorum ad istam Calculi 
Integralis partem spectantium. Ac inprimis observandum est quod duce 

f , , 4 p — dx^a'~-¥e ' — ■afAf 

Pascalio ipsa formula unius dimensionis — — / > adeo 

r-t- 4 -/ s/a^ — x' 

servet homogtneitatis legem , tantoque nitore perducat ad sibi parem Ar- 
cum ellipticum SM , ut omnia graphice repraesentata sint in numero et 
mensura, et quid significet Formula, quid sibi velit, quo tendat, cuius , 
Figurae geometticae Glia sit, quomodo inter Circuli proprietates elemen- 
tares sit numeranda, ce quanam ratione novum foedus aperiat inter Cir- 
culum et Ellipsim subiectum oculis videatur, atque per gradus a rudi- 
mentis Geometriae profluat et adolescat percelebris illa expressio Analy- 
tica . Quod desideratum saepenumero', sed rarissime consequutum Alge- 
brae Collectanea passim demonstrant (i 19) . Accedit altera utilitas dedu- 

'cta ab aequalitatibus /IK= V 2a[a -+ et SY=:— . RY = ^ ' — .AD 

Aatf, <-+4 

F ^ ’ ' == 
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= . V aa(<i — x) propter Semicirculam l.FM. Ili dao valores evi- 

(~+a 

denter imlicanc ipsius Formulae limites, nimiram = ultra quos 
evadat imaginaria, qaam impossibilitatem et denominator eiusdem Formu- 
lae, et constructio geometrica a Circulo AEFG derivata apte confirmant . 
Sed haec ipsa Formula primigenia rcctificationis Ellipseos Conicae, quam 
plerique Calculi Integralis Scriptorum silentio praeterierant, mirum in 
modam consentit cum ea, a qua LeOnardus Eulerus nuperrime Seriem 
suam derivavit ad rectilicandam Ellipsim , veluti in §°. 93'°. iam monui . 
Formula etenim Euleriana (120), longius a DifTcrentiali et Integrali Cal- 
culo deducta, et ope Loci ad Parabolam concinnata (121), esc pro Arcu 


elliptico s 


T F, \/a'-^b^ — ( a^ ^ — '•b* ) z 

' /— / elz V , , 

2 \/a ' I — s* 


suppositis a et b Se- 


miaxibus , Revera . quidqaid sic de constantibus , eandem formam habet 
eam mea inteccdeiae expressio data ab Ealero; quod eo magis effulget 

cum ad hamogeneitatem servandam fiat s, qui numeras est, == , ct r 

sit =z AD radio Circuli in Fig*. 8*. descripti, in quo CB = a Semiaxi 
transverso, CA = b Semiaxi coniugato Ellipseos datae, uti fusius in 
10™“. expositam. Tunc facta CD '= e , Formula vertitur in s = 

I \l 2f’ -+ 2f ‘ t r \fr'—^c ' — ars . , , 

—7- / V j j-2— = — dzM j i — , in qua ri dz 

W i > r r’ — z zj r’ — s 


negativum est ob hypothesin assumptam ab Eulero (123) , et coeiEciens 

— ^ ^ — ideo debet esse _L , proptereaquod in mea bypothesi Se- 
t —+ a ' f — f r 3 

miaxis transversas Ellipseos sit = ar , dum in hypoihesi Euleri =r— Pr, 

ex quo fit arcus Ellipsis Eulerianae s = iHtT . — — f — 

ar t-+rJ a' — ar* 

cx Ellipsium similitudine, nimirum cocfiiciens prouti demonstran- 

dum susceperam. Non modo igitur Formula Euleri adamussim congruit 
expressioni, quae oritur a Pascalii Theortmate , verum etiam non differt 
ab alia , quam Eulerus ipse tradiderat viginti quinque annos ance in No- 
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vh Commentariis iisdem AcaJemlae PetropoUtanae quum agebat de Theo- 
remate demonstrando loannis BernouIIii (l'23); adeo ut Pascalius, Bernoal- 
lius , et bis Eulerus dicendi «int eadem diversis temporibus ac diverso iti- 
nere facto prodidisse de perimetro Eilipseos Apollonianae . 

27. Ceteris omnibus manentibas permatetur duntaxat initium abscis- 


saram x in Formula 


r—dxs/a' 


■2CX . . (S — frt 

, Ita nt sit 

2C 


X— Z-, quod simplicissima constructione in Fig*. 31“'. obtinetur si erecto 
radio OG normali ad diametrum FA , et iancta BG , fiat angulus OCQ 
::=OBC , et recta BQ bifariam secetur in Hi namque hoc erit princi- 
pium abscissarum z ex Euclide. Facili substitutione facta, consequitur SM 
e Vue /* Az \J~% 

= — , sub Qua forma Analvstae ex- 


■ a 


i * 


pressionem universalissimam Dificreotialiuin ab Eilipseos arcu in Summa- 
tlone pendentium comprehendunt. Veruntamen ut ad istam formam per- 
veniant opus est, ut primum ab Eilipseos Aequatione elementum Arcus 
eius Curvae deducant, quo facto substitutionem operosissimam adhibent 
a Parabola mutuatam . Hanc equidem methodum sequutus est Alcmber- 
tus (124), omnesque pene post eum Mathematicarum Institutionum Scri- 
ptores repetentes, inter quos sub manus praesertim habeo Bongainvillium, 

Riccatum, atque Cousinum (125). Incipiunt ab Aequatione —y‘^ = a 
— ar’ , et praesidio Calculi DifTcrentialis inveniant V Ax' — + Jy' = 


Vn* — :«■* 


ar' , atque ad Formulae istius transformatio- 


nem ineundam substituunt n’ — .v’ — I x'^-=az, ut tandem adipiscan- 

aa 


tnr expressionem Analytlcam consimilem illi , quam directe suppeditat 
Theorema Pascalii post permutatum tantummodo in eodem Axe abscissa- 
rum initium. Maclaurinus ipse, qui Alembcrto pnccessit in huius Formu- 
lae consideratione (126), prolixiore Synthesi speciosa usus est ad illam 
Formulam non modo integrandam , sed et alteram simplicissimam , quae 

F 2 in 
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in casa eiusdem singulari consistit per inferias dicenda , nimirum ; 

I 

adeo ar, si tecte comparationem instituere libeat, nullus dubito quin pri- 
ma fronte de iisdem formulis heic agi vix credibile fuerit. Occurrit pa- 
riter in methodo Maclaurini substitutio variabilium per Locum Parabolicum 

/>’ i* ab'- 

2 = — I necnon per Hyperbolicum s = — > sive af = — - i quae omnia 
o X P 

evitantur dum ca Formula oriatur a Circuli Peripheria (13';) . Origi- 
nem istam qui calleant statim vident quousque Formula 

«Vae /- <fsv^ ..... 

/ ’ extendi nossit in valore vana- 

c-^aj yp ^ : T-. 


C ' 2 f ' 


bilis s quin impossibilitatem offendat, nempe ^ab HA ad HF , sive a limite 
{c — a)' . , . . (c — ha)' . I 

ad alterum limitem - , videlicet, a tertia geometrica pro- 
se ae 

portionali post 205 . BA nsq'ae ad alteram tertiam post 205 et BF . Vi- 
dent eUdem in Formula quanam ratione algebraicam integrationem reci- 
piat unico casu e = is, vel pancti B cum A congruentis, quum Theore- 
ma Pascalii vertatur tunc in Ungulae semi-rectae superficiem geometri- 
ce qaadrabilem super Hemicylindro Basim habente Semicirculum MFL, et 

idcirco ab /1 ad D debeat esse ctc. =MY, seu =: AF — FD 

J AF 

= (2i») — a/ 2d(2tf — z), quae ultimi expressio ad unguem est Integra- 

, V r Jzy/T r dz , , 

le T» / — sive — / — quemadmodum constat ex 

^ Vtiaz — z' V e-J V-2a — z 

Elementis Calculi infinite - parvorum . et cum §”. 35’. cohaeret. Vident 
denique coordinatlf Ellipseos rectificalrhis LOM a centro A numeratas ita 


cxpnmi posse 

c — a 

{ — 


AY= FD = V 5 E( HF—HC) — <la 2 ) t 


et SY- 


AD- 


Vaf^hc—Ha) — 


t — t- n * it ' 


28. Elii' 
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a8. Ellipsis, cui Formula praecipue referatur, Semiaxibus gauJet, uti 


dictum in §°. 25*., aequalibus 20, et 


. 2<> . Accedit ad eiusdem 


Formulae integrationem Ellipsis altera similis, cuius Seroiaxes sint ‘ a<r, 

f — a 

et aa: sed neutra harumce Curvaram commodum praebet quantum fortasse 
optari poterit ad summandam Formulam universalem — . — ^ 

” VA — 2 ’ — s' 

utpotc quae relata ad — ~ — . — - -videatur 


C ' 2 « ^ 


primo intuita generalitails inops, ac plena laboris in constantium insti> 
tuenda comparatione. Huic tamen incommodo medicina paratur ab ipsa 
Pascalii doctrina, quae iuxta §. 18'°™. non unam ve! duas duntaxat, sed 
innumeras Ellipses similes in promptu habet, eommodioremque operi eli- 
gendam Analystis relinquit. Qateumque igitur comparationem respuat For- 
mularum, quae tamen nec universalitatem offendit, nec adeo diilicilis est, 

ut respui mereatur, ntpote absoluta aequationibus /= ' ^ , g = 

e 

— n* f V’/'* — 4 ^* . . , 

^ 1_ » - — ■' f* , nimirum praeben- 


suppeditantibus c=e~ l-j’, i»=— d 

sc tt 2 

tibus Semiaxes Ellipseos directae na = VA — 4 ^* > ** 


^ V/ ' — 45* , qui totam concludunt Figuram et 

/— 1 - 2 ^-}-\//*_ 4 ^* / 

constructionem , quaerat ( si .magis placeat) Ellipsim , f«i//Verr 40 i quidem, 

sed commodiorem, ubi Semiazis coniugatus sit — =z 

2c 2 

dum a puncto B ducatur tangens Circuli BX, et a contactu X emittatur 

XZ ad diametrum perpendicularis. Erit itaque in nova Ellipsi cuius 

* % 

SemUxis minor Semiaxis ipse ad Setniaxem mino* 

s 2 c 

e — 'a f*— — 4* r* — 4* (r— +4)* 

rem .24 prioris Ellipseos £^Til/ut r 34 ;;- — : 24 , 

r --+4 2 f (f— h 4 ) 2 C 
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et idcirco propter Ellipsim timUtm Scmiaxis maior peraequabit - - ‘ ^ ■ 
= //f ex 2^““. Qui valor oritor etiam ab Aequatione , quam tribuit 
Formulae demminator , nimirum ) v — -/ — ^ = o : haec 

f*— C* I * 

etenim more solito ordinator et resolvitur in v' — ^ — h ^ 

__ » .t «. C — + (f— 4-tf) 

= , Videlicet V = - rrtf = — 


uti sapra , necnon = 


. Postremus hic valor HIlipsin alteram similem indicat» quae Se* 

1 
c 


miaxem transversum habeat 


(t— ")* - ,, 

, et coniugatum , in eadem 


2f ' “ ic 

inter se proportione tu c — \-a\c — <», nempe Ellipdn in ipso sche- 

mate delinearam (128). Quapropter Semiaxes geminae Ellipseos , cuius ar- 

</»• V« 


cos inserviunt integrationi UifTerentialis 


mi expressione 


a- 


\/ fz — zz — gg 


-I ia hac bifor- 


gg continebuntur , g communi earum El- 


lipsium* altero Semiaxe manente. 

29. Nonnulla de hac refusius commentari admodum iuverit. Ellipsis 
primigenia aut directa, cui nomen etiam rectificatricis -natae , relatione 
a dz v^Ufs 


habita ad Formulam 


c ^ Hc ' 


> toto lure 


devolutum censuerim , Semiaxes consequitur summa constructionis facili* 

tate perinsignes, transversam nempe 2 a^=AF, et coniugatum ,24 

r— 

i=AK^=FA — FKt quae FK sic tertia continua geometrice proportio^ 
nalis post BF^AF per Euclidem. Ex adverso Ellipsis indirecta^ quae or- 
dine minus nativo dimanat ab invento Pascalii» Semiaxes habee traosver* 
B7 

sum UF, coniugatum quorum constructio nec aeque simplex sit, nec 

originem suim aeque in aperto ponat, sed tantummodo inserviat maiori 
commodo Analystarum . Veruntamen, aut directae, aut indirectae Ellipsi 
. iiac 
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iiit locus, iiJem deteguntur limita Formulae indicati ab Ellipsibus sive 
earum axibus imaginariis . In prima enim Ellipsi hoc accidit dum 

I ^ - f —/I »11 

— • I aut c —¥ a <( — a*, quod fieri nequit nisi 

" — V'/* — * imaginarium fuerit, et ideo imaginarim etiam Semiaxis 

transversus ua, et Circulus AGFD post limitem praetergressum Uadii 

a — o, sive -^=g, in quo limite tota cessat applicatio directa doctri- 
nae Pascalii , Ellipsis quoque indirecta evadit imaginaria eodem casu rS 


. , . . c — I- a i 

J < 4/ , nimirum <; ■ 

ac 


■ : tunc etenim in Aequatione qua- 


liceat, 


dratica v — =o fit v, scilicet — Se- 

miaxis transversus imaginarias ob a imaginarium (129). Haec omnia mi- 
rum in modum consentiunt cum iis a Bougainvillio , aliisque, prolatis in 
Institutionibus Calculi Summatorii (130). Selecta autem Ellipsi primii^enia 
ad constructionem Integratis cius Formulae, quam aboriginem nuncupare 
a dz\/^ 

liceat, . — palam est ex lam di- 

r-^a 

C V / N 

cii, Seti (, — *-a)SM /* — — , 

C ^ 2C ^ 

constructione ad Ellipsim indirectam traducta , quum sit SM : j-it ; ; 

C — ^ f ■- - ■ /I • a ♦ a ^ Q,l3 • Q.£ tTLL 

. »a : , praesto ent Aequatio et 

c c c 

idcirco orietur Integrale n __ 

c . ' ac / 

= ^ vel ad liomogeneitatem servandam, uti semper decet 
c — 1- » VH/J 


Geometram , 


r \/oF y/HF.OF 

W/z—z'—g' ' HF 


V Afx . OF 
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\9 .L , T<i-=Ci)f arcui simlti 'Ellipsis similis (uvtt , cuius Semiaxis trans* 

'Wfi 

versus adaequet Mediam continue geometricam proportionalem inter HF 
ct OF lineas datas. 

30. Universaliter , ad investigandum Pascalii methodo Integrate 

/ ft • iiz \/ ez « • Q.n 

^ — , vcl ponus — r. 

"'J 


constructionis 


^\/ fz — z —g 

ordo hic erit, 3 Circuli proprietatibus, salva homogeneitatis lege desumptus. 
Describatur Coordinatis invicem perpendicularibus per communem Analysin 
Cartesianam Circulus, cuius aequatio localis est fz — s’ — g‘=-y, supposita 
recta BlIAF axe abscissarum, et puncto H earum numerationis initio. Sit 

cius centrum 0, et in diametro producta ex parte H assumatur 0B = ~ 

—rg. Circulus iste sccct axem illum in punctis A,H, quae valores extre- 
mos IIA,HF variabilis z dclinient , ultra quos vcl ex parte r« H dimi- 
nuta, vel ex adversa /'aucta variabili z imaginaria Hcret Formula 
integranda (131). Semiaxe transverso \ZhfT7 , ac coniugato, qui sit ad 
transversum in ratione BA ad BF, describatur Quadrans Ellipsis conicae 
Quibus omnibus paratis, erit pro quolibet valore ri z= HC [et sic 
de aliis valoribus arguendum eMcm semper constructione servata ) 
n . ttz f^n dz\/li 3 » ^ dzs/^ 

~J n> ' os/ /•;,_=•_/ z*-^' 

= arcui j'4p , Itaque 


/, 


m.yfz 

2» 

m 


W' = — . , sive 

ttt 


3V//=-=* 

r dz\JTz _ 

J' Vfz-z-y 


f 


dzy/7 


r dum z-=HC par erit duplo arcus Elliptici 8'e vel arcui 

Vfz — z'—g' 

i%p, ac demum si z = HF, postremo eius variabilis valori , peraequabit 
sive i/3^, semiperimetrum Ellipseos descriptae. Quod Integrale' 

d^ \/ tz 2 fuerit =zHC etc. , typum etiam habet geometri- 


/ 


v/=- 


s —g 

cum elcgantissimum in Circulo dato ac nuper descripto ad eius constru* 
ciionem oculis obiiciendam. Punctum etenim B datam est ex praemissis. 


et dati quoque sunt radius OA = a 


_v.r-4g 


nccnon valor r« c = 
B0 = 
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Igitur J'- 


Vfz — z"—/ 
sV 


tfz 

etc. ab yl ad £ i adeo ut totum Intcgrale f — - ^ ^ — . fjcfj yj.’ 

\/fz — z'—g' 

rlabili z = HF, evadat BD . DE etc. pce totam' 

(f — 


J y' f*-+fl‘ _ / c*— a‘ y {f—i-2.g)Vf—-2gJ 

e • “ -* \ 2c ' 

etc. ab yl ad £ i adeo ut totum Intcgrale f — - ^ ^ — . fjcfj yj.’ 

\/fz — z'—g' 

rlabili z = HF, evadat • /~ BD . DE etc. pce totam' 

(f~¥zg)V f~2g J 

'Circuli Semipcripheriam . Idem contingit dum propositum Intcgrale fuerit 

/ n dzsfTl . , , 2»V^ 

— • — • utpote quod adaequaverit — - - - - - , 

™ 2 V(/s — z — g tn{f—ir2g)yf—ig 

/bd . DE etc. tantummodo permutato formulae coeiliciente . Vel , si potius 

lineae placeant i erit / * —— — . CbD . DE etc.i ac si* 

, J Vjz-z^-g' MyJiBO J 

r” dz\JTz «\/T r... 

militer / — . ■ ■■ = , IBD.DE etc. , uti superius. 

J m Vfz — z^ g' m.AO.y/zBOJ 

Hoc Iiitegralis quaesiti cum Circuli passionibus clementaribus arctissimum 

foedus, praeterquamquod animum recreet, et lucem perquam maximam 

diflundat mutuatam a Pascalii doctrina, admirationi etiam est quomodo" 

Circulum non viderint Analystae ab ipsa Formula summanda eloquentissi* 

me demonstratum . 


placeant, erit f — dz\/7i _ 


■J'bD, de etc., ac si- 


gi. Duo tamen stimulum excitant ad theoriae complementum. Inte- 
grale hac nova ratione repertum quum ab Ellipsi pendeat ad minorem. 
Axem relata, et cuius abscissae x non ab eius Centro /I, sed a puncto 0 
numerantur, suspicio subest ne differat ab Intrgrali, quod passim dant 
Analystae ab Ellipsi dependens ad maiorem Axrm relata , abscissis ab 
eiusdem Centro computatis ( 132 ). Nec minus fortasse ab aliquibus dubi* 
tanduni erit de constructionis veritate a Pascalii doctrina desumptae nisi 
ab ipso Integrali, retorto itinere, eam regeneratam conspiciant. Ut a prl- 
/no exordiar, prae oculis habeo Formulam a Bougainvillio traditam 

C dz\/az 
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— , quae par e*t arcui da Ellipseos Apollotiianae, 

2 V/ 1 — h a }z — z' — qaa 

cuius maior Semiaxii a, minor as/~q, et in qua variabilis z huiusmodi 
Icgc procedit, ut sit <?/r —+•(// — i) xx = az, computatis abscissis *■ a 
centro Ellipseos super Axem maiorem (iSS)- comparationem rite re- 
cteque instituendam eligo Formulam analogam 29'., nimirum 


dzsj~t 


•, dummodo in hac formula sit e- 




Se- 


cA//i — — g 

miaxi maiori, veluti a in prima Formula, ne analogia perturbetur. For- 
mularum prior, uti alibi dictum, in praesertim ua""'. , Parabolam El- 
lipsi coniungit hoc modo (Fig. 32.). Ellipsis est «*>'->! (134), Axe trans- 
verso praedita Aa-=&a, et Centro A', suppositis KB = x, AC=a,Cc 
= (/« etc., atque Axe coniugato =2av^y, qui CoefScicns numericus 

q unitate minor fractionem adaequet culus numerator fuerit Para- 

'IU 

meter aut Latus- rectum Ellipseos ad maiorem Axem relatae. Parabola 
vero, quae a variabilium substitutione enascitur, ea est, quam .Aequatio 

concludit = — — (" — 2). videlicet FEDO, suum verticem prima- 
l—q 

rium habens in D remotum a centro K per intervallum DK = AK = a, 

„ a 

Parametrum 


1 ■ 


-, abscissas KB , Kb etc. = ac, ordinatas EB,tb etc.: 


s, atque earum extremas FVl,C<e = -^ vel Ellipseos seioiparametro . 
Quum X itaque excrescat diminuta 2, et vicissim (135), atque 2 inter 
duos valores aut valorum limites AF=~ = qa, et KD-=a compre- 
hendatur, quibus traiectis Formula summanda imaginaria liat, erit 
^ dz\//,z 

^y/{,qa—+ a)z — z’ — qaa 
cui AC . Consimiliter in alia Formula ad nodum Fascalii integranda 
dz-\/n 


ab AF ad BE aequalis dir=z J'(C=if 


nVfz—z‘ — 


— , ubi ex hypothesi /=( i — f = , prae- 


Dtssa 


Digitized by Googie 


. 53 

nussa docent, ac praecipue §'•. 30™”’. esse HK= AF= qa , HI= dk 
= a, qui lunc iidetn cxtrcnji valores r« z super HI a puncto H compu- 
tati , ideoque KT diametrum Circuli KVIU peraequare (i — q)a. Radius 

ergor/r=(i-j)-f. veluti ■ 

- 2 2 2 

etiam sponte dimanat a natura ipsa Aequationis fz~z' — g''=:o aut 
f~-+S'=Oy in qua Cocfficiens — /, signo tantum inverso, sum- 
mae duarum Radicum HK,H 1 aequalitatem servet necesse est. Accedit 

** = perhypothcsin = JT. 

Hisce omnibus collectis describatur Semicirculus QIP,\c Semiaxe trans- 
verso K? = K/=[i~q)a, et coniugato A’»!», qui sit ad transversum 
uti rA:r/;;(t 

?)~ i : I —(■ . Ellipsis concentrica Q<tP , 


quae ideo limilh erit alteri Ellipsi primum delincatae (i3(S). Arcus 
ergo thm/es qaicumque duarum Ellipsium proportionem tenebunt Semi- 
axium KP:KA, nimirum (i — q)a:a, et simplicius i — q : \ , Abscinda- 
tur denique HM=EB = z, et iuxta 2;“-". erigatur normalis AfS 
usque ad occursum Peripheriae circularis in puncro S, quod puncnim 
epe chordae KS coniunctum cum centro K determinabit in productione 
eiusdem chordae KSL aliud punctum in Hemiperipheria Q/P, a quo du- 
cta LN perpendiculari ad Axem PQ definiet arcum Ellipticum PA, cuius 
abscissa KN a centro A computata per 2 t““. sit aequalis 

Vli — qta{a — z), ct idcirco rationem habeat ad priorem abscissam AB 



(u — z) \—q-. I , 


scilicet Semiaxium 


AP ; KA . 


Puncta 


igitur K,R,C sunt in eidem recta propter Ellipsium similitudinem , et 
arcus PR,AC, necnon eorum elementa rR.cC similia, atque ideo in ra- 
tione constante i — q:y, uti superius. Sed cx §°. 29"®. esc . 



etz \> z, 



^==■{c—^■a)PR. Ergo substitutis valo- 


G 2 


ribus 
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ribus constantium eri: ( t — q) —^1 2 )«) 

dzs/ 




a 'a 
\J~i)a.PK, videlicet post debitam reductio- 


f Vfz-z'~s- 

nem, quum cx iam dictis sit e = A'.'l, erit (i — q){t-*-Vt)‘ 
C - — = ( I _+ ^~q) demum /*— 

J 2 V^ fz — s* — c* J 2 


ly/fz-z'- 


/; 


: vlC ( propter i — j : i : ; Pii : ) = 

dzsJTt, 


i^fz 
PR 

l — q 

■ . Quod itaque pollicitus sum plenissimam 

2 V^( r/<s — ^ ) 2 — 2* — qaa 

demonstrationem accepit; adeo ut in aperto nunc i>osItum sic eodem coi- 
limare, eundemque adamussim concludere arcum Ellipticum duas metho- 
dos inter se maxime discrepantes, scilicet, vulgatam Analystarum , illam- 
que a Pascalio deductam, tametsi earum prima abscissas numeret a K 
versus A , secunda a 7' versus K, prior a triangulo characteristico Ellipscos 
Cer exordium sumat, altera Circulum tantum ac Rectas adhibeat, una va- 
riabilem 2 in Parabola GDF contempletur, dum alia in solo Axe IU va- 
riabilem istam consideret . Ars autem tota consistit in relatione inter Hi\t 
KN-= IS, quae relatio ex affectionibus Circuli primitivis Parabolani 
implicitam continet, nimirum eam Aequatione (,i~q) a {a — z)=y* 
gaudentem ac Parametro = K/ diametro Circuli in Figura de- 

scripti . 

32. Quod alterum adtinet, regenerationem nempe doctrinae Pascalii 
ex Integrati praecognito, pene omnia parata sunt in $*. antecedente. Est 

enim /* — ^ , videlicet habetor ( 'S VT • 

J a\/rz—z'—a'^ J — !7 ^ a I 


/ 


2Vfz z —g 

dzy/T 


Vfz-z~g 
e = AK, et o.rK:AK::i 


PR , vel post congruas substitutiones, quum sit 
TK\/\—q /- dz\J z 


■7:1, oritur 


AVI— y p 


nn o 1 • • ^ * — 1“ i* • ^ ^ ■ I / — 

PR. Sed lam vidimus esse c = ' - . , ideoque \zt — 


i — q 


(I-+ 
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necnon r l+<, = f-»-7X= 

Vi-J 

= (l — h V'‘ 7 ) = Summae Semiaxium EllipscoJ ilatae cx Formula d.i- 
fa, quod est equidem pcriucuiidum Theorema. Erit itaque Cocfficicn» 

nuper adsertus , nempe , Praeterea est f = 

V 2 • t — (- a 


(Lztf)2rA:=-L 

'I — q' 


TK^ 


propter ^ 


) rr, 

/ ti— g; N / t 1 — ^ V » r— n » — 7 ) 

\i-+y/gyrK^ V (,-+v^)* '■ 1 -^//" 

uti cuilibet facile est experiri. Consimiliter habetur g^=.\/g,AK^= 


■q' e 

(l — q) ^ f{\ — V^qY 


( 1 -F\/^ )*-+■( I —<iY 
(•-'/)' 

TK 

1 


V7 

\—i 


. 2TA', nimirum = 
«I' 


TK' 


, ex eo quod palam omnibus fiat 


-v' « )" 


-( i • 


■q)')TK' (t~q}_ 


aequalitas notissima 

f (t -h \/ JY— ( x—q )l \ 


TK 


'.(l—q) 


__ _y£j_ _ ^ quemadmo- 

s(l— j) \—q 


dum supra. Integrale Igitur propositum ( i — //) f — :: — - — 

f" dz\/ 1, 

.,_p— 

» f .22 V Uf / 

-+ f* 

— X hoc ipsum Integrale evadit 


PR vertitur in 


PR , et 


ficta variabili 2 = 

2 i 

— dx\/ a'— i- c' — ar** 


/ 


= PR, nimirum evadit Theorema Fascatii rela- 


V o' — At’ 

tum ad Circulum radii TK , abscissis x a centro T computatis, et ubi 


r= IT, atque 




-adx \/ a' — yt' — xicx 


=/■ 


YS etc. in arcttlos Circu- 


V',»’ — a:’ 

li —YP.PR. Haec vero reversio ad caput illud Theoriae, unde fuimus 
digressi, magni roboris est ad confirmandam hucusque sequuti itineris veri- 
tatem, dubiumque omne de doctrinae fidelitate amovendum. Universali- 
ter , si proponatur Integrale in Circulo quaerendum 
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/- 




V^a(</— (-l)a — 


’ , vcl potius 


rfz i 


f" ^ 


■ s— 2 ’ —6* 


suppositis «.^SemiaxibusEIlipseos , cuius arcum hoc Integrale reprae- 
sentat iuxta notos canones Analystarum, istud Integrale in Theorema Fasca* 

ttzy/ az <j* 


lii sic facile vertitur 


^ r 

itur. Est / =1: 

J .a / -» . /.» 


«vi: 


■z' — b' 




f- 




(‘>-*-br 




qua 


in expressione Radius R Circuli ad morem Pascalii est , et di- 


stantia puncti emissionis rectarum ab eius Centro seu r: 


aa 


, adeo 


ut omnia pateant ex Semiaxibus datis a et b, commodumque tribuat exi- 
mium Aequatio praedemonstrata c — hR=a — t-b . Et re quidem vera po- 
stremum Integrale , quod valde involutum adparet > reductione facta 


idem est cum 


rfi Va’ • 


tionem idem cum 


^ tiz >/ az 


sive post congruam lubstitu- 


2 V— ^ 


■ ; qua inita gradatione Theo- 


■i* 


rema ipsum Pascalii aeque ducit ad Formulam oecumenicam inveniendam 
pro arcu Hyperbolae conicae . Sit etenim haec ad primum Axem relata , 
ac vcluti iubet §"*. 24'“*. in Formula illa Theorematis Pascalii fiat tan- 


tummodo b=b\'—i. Tunc Formula evadit 


(4* — H b* ) (a — h b\^~^ I ) 


f 
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Ab ista oritur post reductionem simplicior, quum praeter spem sese 

. . , . . . f r/tV — — f — t- 2at< 

invicem destruant imngmana , / — — Ac demum po- 

2V/a.Vv 


{a — Ir hy/ — 1>* 


(aa — bb) i- /* 

sito 1 = z » procedit / - 

Oi» •/ 


a V =“-+(— 7 --' > 


nimirum arcus Hyperbolae, quemadmodum alii invenerunt. Hic igitur 
arcas Hyperbolae originem etiam habet a Pascalii Circulo non secus atque 
arcus Ellipseos, hoc tamen discrimine quod R radius Circuli sic rcalis, nempe 
a’ -+ b‘ 

— , sed punctum emissionis rectarum nullibi exsistere possit, quia 




. Manet nihilominus perinsignis analogia, ec eo magis 


elucescit ob c — (-/i = a — uti superius, 

33. Concordia autem ista itinerum prima fronte discordium investiga- 
tioni diverso etiam modo concinnandae inservit alterius Formulae canoni- 
cae ab arcu Hyperbolae dependentis . Expressio etenim 

.. — — in §°. 31“°. contemplata eadem est ac 

2 V {<!“ — " ) * — — naa 

dz . y/ai, ■ — — dz s/—az 

- ■ ■ ^ ' ' . T— * » 

2V — (</«— Fajz— + qaa 2V — (^u— (-ii)a— hzz — h gaa 

quae ita primum parari debet per regulas Analyseos ( videatur praesertim 
Pars l*. Institutionum CaUali Integrati t Euleri in Sectione 1 *. p*. 108. Co- 
roll. a'*®, atque Volumen VIs"". Opusculorum Alemberti pag”, 140. 41. 43. 
ne de sexcentis loquar Algebrae scriptoribus) ad hoc, ut limites ec qua- 
litates variabilis z in oppositas convertantur. Praeterea, quum speciet q 
sit exponens rationis quadrati Semiaxis coniugati ad quadratum semitrans- 
veni, oportet ut permutetur in negativam ex dictis in calce 34<>. ad 

hoc 
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hoc, ut Formula respiciens Ellipsin ad primum Axem relatam pertineat ad 
Hyperbolen primo pariter Axi suo accommodatam . Quo facto Formula evadit 

ag ^ ^ ^ j imitgituivia tollenda quum necesse sit 

— <i)s— f-Z2 — qaa 

fieri variabilem z negativam , atque hoc negativum afficiat tantummodo 
~-dz ac et primum terminum {qa—a)z denominaturis , ipsumque 

vertat in {a — qa)z, ceteris iisdem manentibus , oritur tandem 

. . . — — arcum infinite -parvum Hyperbolae conicae 

aV zz — h {a — qa)z — qaa 

repraesentans. Hinc ese quod, quum a — qa possit esse positivum vel 

.... , ^ 

negativum iuxta diversas’ Hypcrbolarum species, to r . - 

' J V zzdtfz — gs 

ab arcu semper obtineatur Hyperbolae huiusmodi , ut Semiaxis coniuga- 
tus sit g = = a\/'^, ac Semiaxis eius transversas sit h 




■S3 


■qa 


\l / a — qa\ ^ a — qa 

~^qaazz= — — 


«j. Semiaxes isti quoque dimanant ab illis Ellipseos io citato §*. de- 

* f \I ff 

•scriptis, quum ibi semitransversus repertus fuerit — b » — g > atque 

f /Tf " 

hic, ob p‘ = — g’ et converti debeat in zt ^ £S 

a 4 

uti soperius. Discrimen unicum manet inter Formalas Semiaxiam Ellipseos 
et Hyperbolae analogae-, namque in carum postrema signo duplici gaude- 
re nequit — \-gg quemadmodum in prima ostendi de ~ ~gg 

4 4 

iuxta 28'”"'. , et discriminis ratio est ( vid. etiam S"". 4S'™. ) quod 

' in Ellipsi geminus valor 


vero 


^'——gg positivas sit, in Hyperbola 
-• 4 

f !~ff 

T^:±-: y '■ negativum evadat. Hoc ipsum discrimen acu- 


tissimus Ealerus a diversa theoria derivavit in Corollario VI". pag“. 21"'*'. 

Voluminis 
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VoIORiiais X"'. Novorum Commentariorum Imperialis AcaJemiae Petropolitanae. 
Duobus t nativo Pascalii fonte deductis Formulis oecumenicis Integralium 
rectificationem Coni - sectionum -involventium > totum opus absolutum est, 
quum Analystae omnes in eai Formulas cardinales resolvant alias innume- 
ras expressiones DifTerentiales . Veruutamen in re nobilissima ociemur ali- 


quantisper. Eadem Formula primitiva 


— atlx -+ »■’ — at 


= (f-f /!)/>/; 


vident omnes quomodo extendi possit ad alias quoque inveniendas. In 
S*. 26'°. admonui Integrale istud pendens a Theoremate Pascalii ima- 
ginarium fieri dum x limites traiiciat =]:<>, et in §°. up*". de limitibus 
illis agens adnotavi Circulum ab ea formula contemplatum, idcoque ec 
Ellipsin, ad quam ducit, imaginariam fieri dum Radius a imaginarius eva- 
dat. Fingatur primum abscissas x vagari extra limites definitos z± a , quod 


se eveniat, rb 


— adxy/ a' — i 


V — X 

adx 's/ 1CX — c' — 0 * 

, ; atqu( 

Va-*— 


converti debet in 


-, atque haec expressio ne imaginaria fiat, opus ese 


t I J* 

ut X incipiat a valore , nimirum in Fig*. 31*. ab OffexJ". 27“"., 

ac 

et deinceps versus B in infinitum excurrat. Quo in casu geometrice ex- 
pressa illa Formula transfertur ad Hyperbolam aequilateraro Ahilm primo 

, • , ., . r — adxVaex — c* — a’ 

Axi FAB relatam , atque idcirco / ■ ■ - , vel si de 

a’ 


A • T.A» 1 .1 . r — adx\/'icx — r — 4* 

Axi FAB relatam • atque idcirco / . ■ ■ ■ , vel 

a’ 

more fiat x — ( ^ — 4- a ^ ^ av"*. , — 

ac r— fa ' ' 



(Trinomio factores reales habente) ad normira 28’^ aequivalet Sum- 
mae productorum ex rectis lineis, quae possint differentiam quadratorum 
— R»’, /r* — — Bs’, ctc. in Sectores centricos negativos in- 

finite parvos' Ilyperbolicos Oil etc. divisos per dimidium Semiaxis trans- 
ii • versi 
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versi — = — atqae iterum per f — t-a; et idem dicendam de tribas aliis 
12 

Hyperbolae ramis . Hi Sectores ita divisi nihil aliad sunt ex Elementis 

a 


praetcrquamquod 


dl (ar— fVar’ — <s’), atque adeo respondent 


arcubus Circuli minimis DE etc. divisis pariter per c-^-a, ut isti sint 

eorum inverse imaginarii , scilicet — .—~-d/(x—i-\/x' — <s* ) , 

(—Va V— I 

aut . — 7~- .dl (ar — i — t-v/a* — velati ex diflerentiatione 

f— t-a V— I 

liquet t vel tandem — .( — V Nova igitur expressio 

(f — t-a} ' / 


/ 


■dz\l', 


Vfz 


) ''v'a* 

nil novi continet, quum et eidem ad unguem refcra* 


fz—hz —*■ g 

tur arcui Ellipseos PR Fig“. ex eo quod ortum ducat a primitiva 


multiplicata per 




adx\/ a * 

, aut V— I 


■ S.CX 


. Va* — ;«•* 


, sive ab ae* 


— >f)*— »-(a* — ar*) 

quali V— T . — adx — , quae primitivae ipsius va- 

V— I . V^a* — a-* 

lorem non mutat, sed eliminatis tantum imaginariis Summam quadrato- 
rum rectarum ad Circulum in hanc Summam vertit imaginariam , seu Dif- 
ferentiam realem quadratorum ad Hyperbolam (ar’ — a*) — (c — ac)’, 

. . — adx .... . . 

Circulique arcum minimum — ■■■ - ' ■ convertit in eius inverse tmagma- 

\/a'—x' 

sive in negativum Sectorem Hyperbolae etc. 


— adx 


y / — I . V^a’ — x’ 

Quod et Formula ipsa demonstrat a primitiva derivata 


— .dx 


— .Va:* — a* 

, utpote quae facto * = — u evadit 


f 
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-+s^ y — /«— + . V — I 


r dn V— » ^ 

V — fu — I-»’— +^‘ V — 

— * — ■ ircum Ellipticum repraesentant . Itaque tam 

V fu — «* — g' 

f . .r 

— - quam / — unum et idem iignihcant, 

V fz — z^~g‘ J V^/z— 1-2*— 1-^* 

et eosdem variabilis z positivos valores supponunt ad imaginaria evitan- 
da i adeo ut, quamvis ri f — ‘ — — ex communi Analystarum do- 

•' \/ fz — 1-2’ — 

ctrlna dependere videretur ab arcubus simul Ellipseoi et Hyperbolae , in- 

. . V r — V* 1 

verso tantum signo numeratoris ra / - 


ab arcu unius El- 


V/a— 1-2*— 1-/ 

lipseos resolvatur : quod paradoxon in consideratione signi — inhaerentis 
expressioni di^erentiali , sive uti alias occurrit extra j', haud satis ani- 
madvertisse Geometras memini . Eadem ratione alterum Integrale 

r — — arcum ipsum Hyperbolae unicum signiheat prouti 

J •f g^ -^fz — 22 




dzs/~i 


^ZZ^fi 


etsi primum illud solo numeratoris signo differat a 


^—gg 


— per arcum Hyperbolae simul cum Linea recta rese- 
vi 22 


V g'ztfz 22 

luto quemadmodum passim docent Algebrae Auctores. (Videatur signan- 
ter liougainvillius num". CCIX. Voluminis 1'.). Ad signorum vim ulterius 

inspiciendam proponatur f- 

J V 

( dz v/T) 


quod Integrale idem esc ac 


f: 


y/zzz±jz — gg 


Vzz=(-fz-gg 
, nimirum aequale ( facto s =: arcui Hypcrbolico ) 


J^{_ ds V — 1 ) • Accedunt insuper alia haec J" 

/; 


dz.\/ X, 


"^gg^fz—zz 


dzs/-. 


V—x . Vz^ztfz- 


~~ y"( w— ) ~ f ) . necnon 


H 3 


/ 


Digitized by Coogie 



62 


di\J t 


f" dz y/T di' ^ 

J V — l.Vfz — zz — SS * 


•f Vzz—fz-k-gs V~l .Vfz — zz — sS 

J " ( — d$' sj"^ ) dum / repraesentet arcum Ellipseos, quorum omnium usui 

infra patebit. Ridio praeterea assumpto cessat Theorema Pascalii, 

sed nihilominus quod hac in hypothesi a Formula primitiva oritur Integralc 

a ,dx'</ — fl* — hf’ — ficx 


/- 

=/ 




-f 


■ — a^—i . dx V t* — a' — 2r 


V-i V a' 


— adx — a' — 2f 

V'c 


non fit impossibile , quinimo quum ab Ar- 


cu, imaginariae Curvae , in quem vertitur ille Ellipseos realit PR , ducto 
in Coefficientem mixtum reatem- imaginarium c — y-ws / — i integrationem re- 
cipiat , nil obstat quominus reale sit i uti passim in Algebra exempla 
habentur, et per doctrinam sequentis includat Arcum realem realii 
Ellipseos, et Arcum reaiem Hyperbolae conicae (138). Quod ne coniectu- 
ra tantum, sed veritate firmetur aliunde nota, substitutioni solitae, proa- 

f* 

ti in 21'“°., locus fiat rJ _ 

• — adxVc'’ — a* — 2CX 


2 e 


-x = z ad hoc ut Formula 


/ 


Va^~^x' 

ctrlna Pascalii Uerivatae, videlicet in Formolacn 

^zy/ 


convercator in alceranit homologam illi a do- _ 


'V«/ 




(139}. Haec Formula, quum 


* “ possit esse vel positivam vel negativum propter t vel maius vel 

c 

minus a, neglecto Coefficiente os/^c, formam acquirit universalem 
(Trinomio tamen Factores imaginarios habente), quod 

V^2Z-+W i/s 

Intcgrale illud est iuxta communes Analyseos Scriptores a rectiCcatione 
simul Ellipseos et Hyperbolae pendens (140). Revera si ad hoc illustran- 
j. . • V /* dzs/ % 

dum eligatur — /a, lam monui t# / — — 

j yzz—/z-+gg 

arcu 


idem esse cum 
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arcu F.llipieos primo Axi relatae diviso per qui arcus ita divisus 

generat expressionem integrabilcm ope arcus Elliptici simul et Hyperboli- 
cii quemadmodum fusius declarabo in 43"’. Fructus ergo ipsius do- 
ctrinae Pascalii est etiam inventio Integralls buiusce formae, cuius origi- 
nem si graphice contemplari mens fuerit, non e longinquo petenda, sed 
a proprietatibus elementaribus derivanda Hyperbolae aequilaterae , quae 
vicem gerit Circuli imaginarii . Videndam ergo in Hyperbola aequilatera 

Fig“. 33'“. quid indicet expressio — o ' — 2rar), ab- 

scissis X a centro / super Axem -secundum AB numeratis, et Semiaxe 
01 =z a . In Axe secando liat !C = c, a quo puncto, eodem semper ma- 
nente, egrediantar rectae innumerae CO, CE, CF etc. ad perimetrum us- 
qoe quatuor ramorum descriptae Hyperbolae, uti ad Circuli circumferen- 
tiam in doctrina Pascalii . Qaod in doctrina Pascalii erat pro Circulo 
GOiVP recta quaelibet CL potentia aequalis summae Quadratorum CK,KL, 
scilicet (f — jr)’— )-(»’ — •»*), unde oriebatur CL =v^r* — (-a* — "cx, 
convenitur pro Hyperbola in rectam, quae possit differentiam Quadrato- 
rum CK,KM, nimirum (c — x)' — (<i* — I- a’), quum Hyperbolae aequi- 
laterae proprietas sit KM=KO, GE = CO, UF=HO etc., unde oritur, 

evolutis Quadratis, recta aequalis V c' — a' — 2.ex . Qaod autem in Cir- 


culo erat — - . nempe elementum Arcus Circuli LS, sive Sectoris 

Va^ — x^ 

dupli LIS per Radium 10, seu a divisi, est in Hypctbola — — , 

nimirum elementum dupli Sectoris patltcr centrici MIQ per ipsam rectam 
IO, aut a Semiaxem transversum divisi (141). Theorema igitur in Hy- 
pcrbola omnino analogum Theoremati ad Circulum pertinenti obtinetur si 
Summae Quadratorum Differentia locum sumat , et vice Sectoris Circuli 
Sector Hyperbolae subeat. Dum itaque exponeretur doctrina Pascalii, as- 
sumpto primum in Axe AB ad alterum OP perpendiculari puncto C aut 
C' ubilibet sito extra centrum /, et ab eo numeratis abscissis, ac positis 
Ordinatis orthogonalibus „ Summa prodactorum, quae fiant a rectis innu- 
K meris , quae possint summam Quadrhorum Coordinatarum orthogonalium 

„ a pun- 
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„ 3 puncto quovis C vel C numerstarum in Circulo dato et a rectis in- 
„ finite - parvis , quae oriantur a divisione Sectorum centralium minimo- 
I, runi per Circuli Semiaxeos semissem, aequalis est uni Rectangulo rectae 
„ datae (e — \-a) in arcum datum Ellipseos in casu analogo sic exponi de- 
beret „ Summa productorum , quae flant a rectis innumeris , quae possint 
„ differentiam Quadratorum Coordinatarum orthogonalium a puncto quovis 
1. C vel c' numeratarum in Hypcrbola acquilatera data et a rectis inflnite- 
I, parvis, quae oriantur a divisione Sectorum centralium minimorum per 
,, Hyperbolae Semiaxis semissem, aequalis est uni Rectangulo imaginariae 
„ rectae datae (r — t-cv^ITj) in arcum datum Curvae datae, sed imagina- 
„ riae„, quae Ellipsis spuria huiusmodi est, ut eius Semiaxis coniugatus 


( f — a — I ) 


vel 


sit ex a8'“. , semitransversus autem sit 

2f ' ac 

potius formam habeat Et sane, substitutionibus ri- 

te factis in Formula Ellipseos conicae §‘. 24"., consequitur arcus A — 
qui cum c — producit reale Reccangulum . vcluti qui- 
libet poterit experiri. Qua analogia, inter uberrimos fructus Pascalii Theo- 
rematis enumeranda , nihil aptius , neque praestantius ad meditandum 
quomodo sic in veritate adserenda semper sibi constans Analysis (143). 

34. Ccteroquin Formula ipsamet n — _ Geometram spon- 

y/ z‘^J'z—¥ b' 

te revocat ad Hyperbolam aequilatcram, utpote quae, ad instar Circuli 
in §°. 30™“., denominatore suo significet Aequationem localem z' r±fz — f- 
b'z=y' ad Hyperbolam aequilateram pertinentem, cuius Semiaxis sic 


v/4/,* — /• 


, abscissis 2 super secundum axem computatis , ac centro ita 


posito, at distet a principio abscissarum 2 per intervallum aequale 

f ... 

. Valores isti cum Coefiicientibus comparati Formulae primigeniae 
dz \/ 1 




determinantur hoc modo . Semiaxis 


Vib'—r 


■ a, quod denotat in hypothesi assumpta nunquam imagi- 
narium 
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narium fieri porce. Revera seeetur Axis AB in H ica, ut sit lli — — 


= — — i quo facto, initium abscissarum z cadet in puncto H, et 

palam eit ob figuram Myperbolicae Curvae ROFl^PT abscissas et ordi- 
natas omnes a centro / {uti x,y), vel a puncto //(uti z,y), etiam in 
infinitum excurrentes, semper esse rrales . Quid sit autem c formula ipsa 

f 

patefacit, nimirum aequalis b zt ^ , unde facillima enascitur determina- 
tio puncti C(aut C) emissionis rectarum sine numero CO,CM,CE,CF 
etc. ad perimetrum Hyperbolae, a quibus in aperto ponitur et subiicituc 
oculis analogia atque cognatio intima superioris doctrinae Fascalii ■ Omnia 
diligentius rimari, quae nec difficilia sunt, nec iis dissimilia iu 2^™“. 
28". 29"“. 30““*. 31"°. 32'*®. dum dc Circulo agebam explicatis, superva- 
caneum censeo , neq^ue immorabor in casu considerando — - — — ima- 

ginarii sive aequalis quum et facta hypothesis permutetur, et uni- 

ca subeat variatio ab aequatione Hyperbolae aequilaterae x ' — 
relatae ad secundum axem AB, ad aequationem Hyperbolae eiusdem ae- 
quilaterae a* — a'=y' ad primum axem relatae, prouti est in Sberoate 

delineatum. Unum duntaxat silentio praeterire nefas esset quod, quum 
* 

‘ praesidio artis analyiicae passim adhibitae (143) sepa- 


ri 

retur generatim in DifiTerentialia huiusce formae 

^y'J'3 


dv\/~Z 


Vv' 


, et al- 


terius 


V^ev — 1 


, ideo doctrina Fascalii nos perduxerit ad demon- 


pendere simul ( exceptis casibus supradictls in 


o—y—£ 

itrandum A . — 

J \/ z^fz-+b' 

33 '®' ) » rectificatione Ellipseos et Hyperbolae praeter quantitates al- 
gebraicas aut rectas Lineas, quas Summa illa complectatur. Namque 

^ est eius formae, quae ex praemissis ab arcu tantum 
y/ey—y^—g' 

Elliptico integrationem recipiat. Et a modo arguendi in $*. 33'°. adhibi- 
to 


/: 
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co ceterae partes diversa forma gaudentes / ~ ^ — at> are» 

J V V c± «V — ffi 

tantum Hyperbolico pendenti Haec deductjOt dum consentit mirifice cum 
vulgatis canonibus Calculi Summatorii , foecunditatem etiam adauget Theo- 
rematis Pascalii, quippe quod non solum ab eo directe fluat Integrale 

r V » „ ope areps Ellipseos, sed praeterea fluant indirecte tara 

J V/z — z*— i* 

Inteerale f per arcum Hyperbolae (144)1 quam 

J v/=t/z-4-z‘-^* 

dz\/ 1, _ Ellipseos et Hyperbolae simul, prae- 


aliud J" - 


- V^:±yz — t- z S 

ter casus superius exceptos . Simplicissimus autem valor Formulae gene- 
ralis ab Hyperbola dependentis est C- > de quo in § • 27 • 

J y z —g 

/• dzsj^ 

ino fuit . Oritur quippe statim ac in Integrali f --t 

J Vet/z— fz — g 

ror/=o. Quum vero in Formula universali Semiaxis coniugatus Hy- 
perbolae, uti in Ellipsi ad S"™. 28’»<». , sit g, ac Semia^ transversus a 
resolutione derivari debeat aequationis =t/z - 1 - z’ — °» nempe in 
hypothesi facta z* — tf* = o, hic etiam erit g - lude est quod For 

mula singularis summetnr ope arcus Hyperbolae aequilaterae 

quemadmodum habet Maclaurinus. Idem aliter, sed fictitie, derivaretur 
a Formula Semiaxium Hypcrbolam respicientium , nimirum ab 

^ Formula mediate profluit iuxia 33'"”. a 

J Vzz^fz—g' ^ , J . 

Pascalii Theoremate. Si etenim fuerit /=o. et Formula evadat 
■ r duo Semiaxes l*. c*. universaliter expressi g ac :± -^ -+ 


,ant ambo aequales g , ideoque pares inter se, ac pertinentes 
aequ^iUterae Hyperbolae. Similiter ope facillimae substitutionis, qu.^usi 
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tunt Commentatores Ncwtoni e Minimorum familia in Nam". CCLXVIP. 
Partis P'. hUmtntorum Calculi Integralis , z= ~ c.'csurgit aliad Integrale 

— e'/lu /' — — e‘i/a r Aa\/~u 

— ■ - ■■ = / ■ — h / — .. .. , CUIUS prior 

u\Tu.Vg' — «* u g' — u' 

pjrs quum integrationis algebraicae capax sit , altera necessario ab ar- 
cu Hyperbolae aequilatcrac dependebit, imerim patet ex omnibus hac- 
tenus demonstratis veram Formulam primitivam huius esse minus no- 

. . r '/zv/ , . — . , , 


tae speciei 


• • C‘ 

peciei J 


neglectis coS/Ficientibus , dummodo C = 


A , iiuae tantopere differt a Formula "" . s v ^ ' ^pg rectificatio* 

4 Vc-z* 

nis Circuli aut Eilipseos aequilatcrac iamdudum resoluta , ut vix credibi- 
le sit priorem pendere a rectiheatione Conicae Eilipseos. Eadem expressio 

r r ilz{ A — Bz) 

formam facile acquirit r» / — ■ ■■ , 

J 1 fi* fi^ 

V A(A )-S(A- — )z-Az‘ -i-Dz* 

• 4 4 ■ 

cuius aliquando meminisse iuvabic. Constat praeterea 

f ilzs/ a* -i- b' -t- ‘laz r- i . . _ . 

J ■ - ■ directam Formulam esse, quae reiectis Coefficienti- 


dz{ A -u,-Bz) 




bus ab Eilipseos rcctificatione dependet, cuius Curvae sint <i,t Semiaxes , 
eam derivando (secus ac in §°. 33’*°. ) iuxta communem methodum Analysta- 

c- I- — a*— fi' — fa.»z 

rum . ^lmlllter j ■ ' ' ■ ■ directa expressio est arcum Hvper- 

bobe signilicans. In quarum comparatione denuo adnotandum a primum 
esse, ac b secundum Semiaxium, priorcniquc Formulam in alteram verti fa- 
cto i = iy* — I, yeluti in 34'°. aliter demonstravi, ac multiplicato de- 
nominatore prioris per v^— i atque cius numeratore per — quemadmo- 

dum initio §'. 33'*. ad Formulam derivatam adipiscendam consimile artid- 
cium exhibui, et postmodum — z in z converso. Universalius autem, pro- 
pter a <. aut > i , primigenia Formula Hypcrbolici arcus sic exprimetur 

' / 
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r.8 


f 

/■ 


dz V ‘2az -+ af 
— — — I aut simplici 

V' 3’ — s' 


r dz\/ 123 ^ f 
ius / • , 


Vz' — , 


vel potius 


dzV Bz A 


Vz^-C 


- ad servandam cum Circulo analogiam, sive tandem 


/ 


dz{Bz-^A) 


f 


y/Ui^-czAHz-^s^c )( = — Vc ) 

'dz \^Bz 
y/c— 

.... 

expUean sic potent i 

• 

dz ( Rz — 1- A ) 


Eodem ritu Formula arcus Elliptici 


A){z-+VC HVc — *) 


, quemadmodum liquet. Et si Hat 


Vc -i-z — v, erit Arcus Ellipticus = _/— — - 

' dvV m — I- 


'dvV A — B\/C 


■ Bv 


Vw • V^aVe — w 


/ dv\ ... . . 

^ , necnon Arcas Hyperbolae peraequabit 

\Tv. ' 

/w A — R \^C -+ Bv f" dv\/ 


\/v~. a — V 
/^A — R 

V^v”. Vv — aVe" ’Vv — a 


. r dv\ 


; quae expressionei in- infi- 


nitas numero formas facillime verterentur. 

35 Ipsamet P.iscalii doctrina extenditur quoque ad Siimmjm statuen- 
dam productorum e lateribus innumeris Coni cuiusvis scaleni in arculos 
peripheriae Circularis ad Basim suam pertinentis , prouti in §’■ 13'". fu- 
sius disserui . Haec etiam Summa subsidio arcus Ellipseos conicae reperi- 


praebet j~ ■ 


■ — dx . a\/ h * 


■a — ht — 'icse 


tur. Algcbratce scripta Formulam , 

— .V 

iisdem omnibus positis, quae in §*. 25'“.. et solummodo addita specie 
h pro indicanda altitudine Coni . Quum autem in' prima Sectione , ac si- 
gnanter in §§'>. 13'". et 19'^. et 20’’''.,nil novi suppeditaverit Geometria, 
videndum nunc an Synthesis atque Analysis inter se coniureiii amice. 
„ . .. 

Repetita eadem simplicissima snbstitatione tv z = — x. 


2C 


convertitur illa expressio in 


a\'2e 
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6 g 


e\ 


5/ 


orj' I 


dzVT 






A* -+ -2J* • 


t • , ' 2^ ' ' 4fV , /i 

. '■'t .Jiiff» .:i'9*r if-n ^_i.i ■' •'■•>■ ''• - ^ 

qu8s ei«idem formae en./- —. ■ ** cnm ea soperius aoioiadvet* 

a a ^ y/ f%—ze.~gg -> ‘ 

ta ad Elliptcec arcam ducente. Formula igitur in compositione sua nec 
hilum discrepans ah anteaciis non dubito quin omnium sulTragiis existi- 
metur uti novitatis expers ac penitas infoecunda . Semiaxes Ellipseos sani' 
matoriae hoc ia casu, qui universalior esc praecedentibus, ipsosque singu- 
lariter complectitur facta hypothesi h = o, inveniuntur quemadmodum 
ad calcem §'. Coniugatus nempe erit 


V{c' — a'-)' -+ k' ( h' —h 2<i' —¥ 2c' ) 

ac 

solutione denomisiatoris 'Formulae oritur vcluti furet Aequatio adfecta 


■: Transversas autem, qui a re- 


lecundi gradu;^ erit 




-A* 


. Nec Solummodo ii confirmantur (145) 


observando quod in hypothesi rS A = o Semiaxes evadant, uti in 1*. c*., 

I • j u r* — . (f— (-«)* 

quales necessario esse debent, et , verum etiam coii- 

2c -ic 

firmant legem latam in 13'“. a geometrica Synthesi, videlicet propor- 
tionis Axium eorundem aequalis ilii, qua gaudent inter te miniiMum iC 


pieximum laterum Coni . Et re quidem vera Latera ista sunt V(c — a)’ — h A* 
et V^(<— Ha)*— t-A* . Est autem proportio geometrica Quadratorum ho- 
rumee Laterum (r — a)’— f A* :{t— i-ij)»— PA* = 

( ( c A' ) ( ( c — i- a )*— 4* A* ) (tc — f-a)*— t-A }* 


4f* 


postremus terminus evidentissime idem est ac Quadratum t« tlZlLfi- 


, in qua proportione 

h* 


iam supra reperti Semiaxis transversi, et terminus tertius aliter disposi- 

( <• — a^•-^A*(A•- 4-(c—^ a-)•-^■(c— a n 

4*'* • - 

)»_+A*(A’-+ 2 a*-»-ac‘) 


tus eodem redit ac 


4r 


,- nimirum Quadratum Semiaxis con- 
I 2 iugaii 
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iugiti superius niventi. Consensus vere mirabilis, quo nec facilior, nec 
maior in votis baberi unquam possit (l4<i). 

,•56. Quamvis obliqui Coni animadversio null.itenus locupletiorem red- 
dat Aiulysin , uti nuper ostendi, multam tamen continet divitiarum im- 
mediata consideratio Superficiei Cylindri scaUni iuxta priorem Formulam 
§‘. I"" , et ad mentem Pascalii . Vocatis enim radio Baseos a = NG 
( Fig*. 6'*.), abscissis a centro N = z, altitudine Cylindri BO = m, et 


constante /10 = », Forroala illa C/ 


GP* 


GA 


— . CR‘ algebraice 


translata ita exprimitur dz 




V.a^ 


. Tsta expressio , quum ele- 


mentum praebeat Superficiei Cylindri scaUni , adaequabit ex dictis in 

m* — I- n* a* 


eodem Rectangulum BA.dATl-, et idcirco erit 


r- 


\/ a'— i 


^ m ' — arcum Ellipseos , cuius Semiaxis 'transversus ==»», et 
— a, abscissis super Axem minorem a centra 


., ut ex ipso Schemate constat. 


coniugatus = — — 

V m' — i- »■ 

numeratis ct aequalibus — — 

Absque praesidio igitur vnigatae methodi Differentialium , ac nequidem 
salutato Triangulo Ellipseos characteri stico , Superficies Cylindrica scalena 
Formulam rectificationis illius Curvae conicae patefacit suffaltaffl solum- 
modo limitibus Circuli, nimirum Elementis Euclidis (147). Rite euioi .per* 

pensa expressione rfAn = 


-, et in Calculum intro- 


-»* . a“' — z* 

ductis valoribus supra expositis tam Abscissae, quam Semiaxium, ea ad- 
quiret formam, sarta tecta aequalitate. 


mdz 




^ wn* / w* — hn* V ffi z 

TO* — m* J OT*— *■»* 

-/ f»’j’ ot' z* 


m 


■ , in qua Functione 
differen- 
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iliflFerentiali observandum est ri 


aequale ex hypothesi Quadra- 


to Sembxis maioris per Quadratum minoris diviso, scilicet ex Conicis Pa- 

rametro ipsius Axis minoris per Axem minorem divisae . Subrogetur nunc, 

, . p 

uo iieccsse est ob praemissa, .v = — — , a = — ' , = 

, , //v V a<’ — I- ( — , — I 

TD — h n • 1 ' liiii 

— — , et statim Formula emerget - " ■ ~ pro 

Va’^--x' 

Arcu infinitesimo Ellipseos , quemadmodum passira Analystae decer- 
nunt {148). Veruiuamen prior illa Formula a Superficie' Cylindri orta 
admodum universalior, et ad Calculum Integralem promovendum aptior 
existimanda, utpotc quae, unica substitutione simplicissima adhibita z = 

, , p qdxVm' v‘ 

qx , ad Lineam rectam, formam adsamat / = 

■Va-‘—q--x^ 

, ■ 7 . rdx'^ m' o' — 

Vw — Hfl* in Arcam EHipseos, vel — . ^ • j — L — » 

V o * — 

4 ■ rir - T I • rdxVJ^r^ 

= Arcui Ellipseos conicae. Intcgrale itaque / ■ — , in quo 

Vh — tx^ 

f, g,h,k positivae magnitudines sint, pendet ab Ellipseos rcctificatione, 
atque ita pendet, ut non modo in eius generalicate iudicari debeat refer- 
ri ad perimetrum Ellipseos, sed etiam definiri ad quam Ellipsin referatur 
ipecie et mngnitiidine datam. Quatuor etenim quantitates datae f, g ,h,k 
quocumque in casu singulari determinant jn,n,a,q dum comparatio in- 

J 

stituatur cum formula praecedente, nimirum a \ ~ , 

<j = Va’, q=-VT, ex quibus nascuntur Semiaxis Ellipseos quaesitae 
^ ! t'k fgh ^ .... 

— ~ — z . — == V — , Parameter dimidia huius Semiaxeos i» = 

>>* 

( fti “+ a \ ^ f k -a- sK \ 

— — Tl^i V h > ct Abscissae super illum Axem a cen- 
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tru compacatie = ^ i, ,x. Quibat omnibus positii erit 


nxV f-+gx' 

Va- 377* 


= io Arcum Ellipscos iuxta praecedentis methodi canonci 

h i 

in numero ac mensura determinatum. Haec autem facillima derivatio ap- 
pendix esc doctrinae Pascalii. qua rite intellecta obtinetur quoque, uti 
ostensum , notissima Functio complectens directam rectificationem El- 
lipsium cum ceteris Functionibus indirectis eodem ducentibus , et in 
quibus enucleandis Geometrae celeberrimi adlaborarant nuperrime (149). 

3-. Omnes norunt ex principiis Conicorum Aequationem Ellipseoi 
ad maiorem Axem relatae eodem penitus modo compositam esse atque il- 
la ad Axem minorem , de qua mentio facta in §°. antecedente . et ne- 
quidem in nullo universalis expressionis Coelhcientium signo differre • 


Quod quum ita sit, Aequatio 


dx V <"* -+ — I ) - 

' 2a ' 


• =dt elemen- 


Va»'— x' 

to arcus Elliptici eadem manet dum abscissis x a centro similiter nume- 
ratis re a' vice Semiaxis coniugati aut minoris, vcluti supra, vertatur 
in a" Semiaxem transversum . Unicum in usu Formulae , ciusque applica- 
tione adparet discrimen, uimirum quod in prima Functione > t , et 

idcirco CoclHciens secundi termini Numeratoris — l in concreto posi- 

2(1 

f' P’ 

tivus sit, quum in altera e contra et eapropter — - • "6* 

2e 2d 

gaiivus. Analogae igitur Formulae in secunda hypothesi 

dzs/ m’’ a‘ -k- n' z’’ dxy/f—i-tx‘ . 

neciion ■■■ - — ■ peculiarem formam adi- 


ns’ — . V^e*' 


Vh — kx” 


piscuntur quando Ellipsis ad maiorem Axem relata fuerit 


dxV f — gx' 


V h—kx^ 


dz V* B>* o* "*2* 




V'a 


quae postrema Functio ducit originem ab altera 

univoca 


Digitized by Google 


73 


univoca 


mdz 


V * • * * s * 

— — _ ,y ^ — j 

— ■ Iniegralia mi- 

__ _ As* , » ® ^ 

\ m — n ^ m a m z 

* * *‘ s" 

m — n m — n 

tur horumce DifrercntUlium aeque inveniantur ope arcus Ellipseos muUi- 

I ■ ■ A ^ 

plicati per y ' — - ob signum matacum t 5 aliis omnibus manenti* 

bus , ct c2dem , uti superius i constructione parati y semperque deducta a 
Pascalii Theoremate. 

38. Diversimode procedit res in Hyperboia. Haec etenim Curva ad 
lecandum Axem aeqtiatione gaudet — hjc*, sed ad primum, 

sa" 

signo permutato, =”«"*—+ uf*- Ut exordiar a priori, in aperto 

«st per ea, quae innuimus in fine §'. et in 33*"., enasci ab aequatione 
ad Ellipsiii ficto huius Semiaxe a' = a'y/^. Sed arcus infinite -parvus 




Eilipscos ad secundum Axem relatae est ex $*. 36' 

= ■ I supposito h Semiaxe conlugato. Igitur ar- 

V a'* — jr* 

CBS infinite -parvus Hyperbolae, dum referatur ad Axem secundum, est 


tl^y/ — a'* — d.v'^ a‘'—ir 

j t ' 2<l ' ... 

- " - ■ ■ — r= — — , abscissu 

V — — -V* y/ a'* — I" ** 

X a centro pariter computatis. Formula isibaec, tametsi a Triangulo dif- 
ferentisli Hypcrbolico h aodquaquam derivetur, adeo consentit cum ea 
ab Aiialystis prolata (150), ut miraculo fere proxima videatur. Lucem 
etiam perquam maximam ab hac Formula mutuantur Differentialia , de 
quibus sermo in antecedentibus. Namque eadem Difierentialia huc 

in casu ita composita sunt 

tndz 
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ftidz 


V » a X * • % 

m a i m dsL^ \ m z 


V =t »’ 


/ I a a a 

^ / w j w a. 

V -; i i 

w :±« m :±n 


, vel potius 


m' a' — 1-( 


tioiie 


V^/«*=t»’V^ «*— hz* 

r lixV f -+ gx' 
t qua y - 


VA — Ajr* 


, . dxV f — \-gx* , 

, ac denique — . Eadem igitur ra- 

Vh -+■ kx' 

■ pendet ab arcu conicae Ellipseos ad secun- 


dum 


Axim relatae, J ^ — obtinetur ab arcu Hyperbolae coni- 

Vh-¥ix' 

cae ad secundum Axim dispositae, iis tamen servatis limitationibus, de 
quibus infra dicendum . 

gp. Ut eoniplesntur fructus colligendi a doctrina ipsa Pascalii , de 
Hyperbuda etiam loquendum remanet super eius primum Axem disposita. 

Aequatio Ellipseos est ^.y*=o'’ — xr*, sive —,y'=a‘^ — ur*, quae 

facile convertitur ad morem 34'b in aeqUationem ad Hyperbolam dum, 
ceteris omnibus manentibus, liat Semiaxis coniugatus b = b^—i, quum 

eo casu sit r — .v* vel — d'* . Differcntiale ita- 

— 4* b 


que rb 


V — 1 ) dxV a"' _+ ( ) ,v* 


• , scilicet. 


Va"'—x' 

quod ad mentem 3“"”. praebet arcum infinite- parvum Ellijiseos, sup- 
peditabit elementum pcrinieiri Hyperbolae statim atque ita scribatur 


— .v‘ ~ Vx‘—a"* 

cum variabilis x subeat qs , exsurget ^ 


Dum ergo in Io- 


f Ttuv — , siv 

VjV — 

/ 
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Vnq'z‘ — »<j"‘ 


vel demum universalius 


f 


gx * — f 


; qaod Integrale a rectWicatione arcus Hyperbolae depen* 

Vkx' — h 

debic. Observandum tamen est, quod prima fronte paradoxon adparet , 

Integrale huius formae f — £ reapse idt 

V/cx^—h 

gnis tam in Numeratore, quam in Denuminatore , ac illud in 37' 
/ 


memoratam 


em esse, permacatis si* 


dx"^ f — 'gx' . 1 ■ . . . . 

_ — , et idcirco hac gemma expreasiooe Inte- 


V^/i — /tar* 

gralia proposita onum ac idem significare, unde conscqacretur incertum 
futurum iri an ope Ellipscos, an ope Hyperbolae summarencur. Tollitur 
vero diflicultas omnis a Coelhcientium comparatione, quae comparatio 
iriteriam tribuit ad dignoscendum quando ab Ellipsi , quando ab Hyper- 
bola integrale ipsum pendeat, veluti obiter dicam postea quamde inven- 
tis Riccati, Euleri, ac Lexellii in §*• 44'°. mentionem inierim (151). 

40, Fundamenta iam posui in Superficie Cylindri scaleni (nimirum in 
Elementis Geometriae (152) ) praestantissimae illius partis Calculi Summa- 


torii, qaae cognationem intimam habeat cum arcubus Ellipseos et Hyper- 
bolae. Ceterae omnes Functiones differentialet arcuum ipsorum praesidio 
integrabitis ad primas reducuntur hactenas explicatas, et facillima artifi- 
cia analytica ad hoc consequendum exstant in vulgatis Operibus de Cal- 
culo infinite - parvorum . Nihilo tamen minus ordinem temporum sequens 
nonnulla delibabo vel ut novis adeessionibus res suapte natura elegantis- 
sima eo magis effulgeat, vel ut inutilibus ramis amputatis feliciores fru- 
ctus inserat doctrina Fascalii . In hac provincia exornanda omnibus vere 
praeivit lacobus Bernoullius, tametsi lulius Carolus Fagnanus ab Aucto- 
ribus Institutionum Analyseot Bononiae editarum anr M.UCC.LXVII*. pri- 

K mas 



:6 

nu8 tenere nun:iacus fuerit, quemadmodum scrip;cront in Praefatione 
Volttininii II'. ( pag*. VI'.), et rursus in Capite XII'”’. ( pag*. 191'“.). 
Ille etenim usque ab anno M.UC.XCIV', versans Isochnnam-piiraceKtiiiam 


a Leibnicio propositam adscruic 






obtineri posse ope Lineae 

Vz'*— si’ 

Hypcrbolicae (153). Quod equidem recte persensit. Namque facto s’ 

r z'ilz /'AxsJ K • y/ a V<» r , 

— z ax , eradit / .. = / - = / — ■— . gntnl 

J V z* — a* J zVx'—a‘ = J Vx’-a' 

ex iam dictis in §°. 34°. ab arcu Hyperbolae aequilaterae pendet. Summo 

autem ut erat ingenii acumine praeditas aeque non vidit a rectilicaiioiie 

Coni - sectionum consequi etiam Integralia /” — . f — - . 

J V/i’— <i’ J Va* — z* 


et 


/ z^dz 


quorum duo prima ab arcubus Lcmniscat.ac suae , 


tcr- 

\ 


tium ab arcubus simul eiusdem Curvae novae atque Ellipseos derivari 
tantummodo indigitavit (154). Linea illa percelebris (155) eodem ferme 
tempore inventa fuit a CI. fratribus lacobo et loanne Bcrnoalliis (156). 
In aperto enim est Aequationem ipsius Lineae ab lacobo traditam xx—b 
yyzxza y/ XX — yy ad unguem cohaerere descriptioni graphicae ab loannc 
prolatae, qui vult abscissas pares esse V az — \-zz, nimirum ordinatis ad 


Ilypcrbolam acquilatcram , ac vicissim 
ordinatis ad Ellipsin acquilatcram, sive 
calculo inito, cs Aequationibus t- 

gunt jf’— et — j‘ = 2; 


ordinatas =-s/ az — zz, nempe 
Circulum pertinentibus . Tacili 

zz = x, ac y/ az — zz=y emcr> 

i ' , scilicet (-f—HtJ !. — ^ z= 

^ za ' 



, vel denique x‘‘ —h y* = ay/T . V — y' t 


ac supposito i* = 


EU*, oritur ar* — i-y' = i\/x’ — y' uti superius (15"). Haec omnia viam 
equidem straverunt Fagnano in tentamine pulcherrimo rectilicationis Le- 
mniscatae, quod primum edidit vertente anno M.DCC.XVlll°. in Diaria 
Litteratorum Italico (158). Sed methodum potius synthcticam , quam ana- 
lyticatn sequutus Fagnanus , quae postmodum Maclaurino etiam pla- 
cuit 
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cuit (159), non potui quin dubitarem quod inventionis suae artificium 
absconderit; illudquc nativae simplicitati , si coniecturae locus sic post in- 
ventum simile ac pene idem lacobi Bernoullii ex Actis Lipsieasibus Fa- 
gnano cognitam, aut facile cognoscendum, hanc in'modam restituere 
satago. Arcus non unius Lemniscatae, verum etiam simplicissimae Curva- 
rum Elasticarum vel Lintearium (160) exprimitur a Formula 

r r gVa rdzVo'—^z‘^ 

V a*— z* J Va' — 2* . V'«*— Va* — S* 
r dz.z' 

/ — . constat ex Elementis. Habetur autem a 

\/o*— 1-2* . Vn’ — 2* 

Theoremate Pascalii per Iiitegralium eorandem primum 

/ d''^ /i* 

^ praesidio arcus Ellipseos. Restat igitur at resolvatur se- 


cundum . Est autem f — ^ f — = 

J — 2* J a* — 2* 

r , , ,, ... 

/ — -■ supposito 2 — ax ad homogcneitatis legem servan- 

y a — X 

dam, quod postremam Intcgrale per 34'“"’. refertur ad arcum Hy- 
perbolae aequilatcrao ex deductis ab ipsa Pascalii doctrina (161), simul 
cum Linea recta negativa algcbraice data. Duobus igitar pene versiculis 
tota res absolvitur de Lemniscata rcctificanda , necnon de Curva Elastica 

aut Lintearia, cuius Aequatio sit - . cunctaque ini- 

rum in modum consentiunt cum iis a Fagnano ct Maclanrino longius ex-, 
plicatis (162). Pascalio itaque duce non duntaxat unicum Intcgrale 

/ z*dz 

— ^ ^ — . quod lacobus Bernoullius symbolum arcus Hyperbolae 

Apollonianae esse adlirmavcrat , sed cetera quoQue- Y'— 5 -^— ^ 

J V a* — z* 

/ tt^dz ^ a~dz , , . 

, — / — 3d constructionem facile perducuntur 

J Vz* — a* 


K a 


hoc 
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hoc ordine servato. Primum, quod Benioullius ipse edixerat dependere 
ab arcubus simal Lemniscatae cc Bllipseos, pendet tantummodo ab arca 
Hyperbolae, et Linea recta (163): secandum, quod ab arcu Lemniscatae 
consequitur iuxii Bernoullium, notum fit praesidio arcus Ellipseos , Hy- 
perbolae, et rectae Lineae; tertium denique, quod pariter ope arcus 
Lemniscatae dignosci adseruit idem Bernoullius, ad secandi formam redu- 
citur si supponatur z = —, quo facto reapse convertitur ia 





— a^du 




. Neque inter Fagnani inventa illud reponendum censeo 


tS fjx.Vi-^ X* , nimirum arcus primae Parabolae ( 1 64) , pen- 

dentis a Lemniscatae rectificatione , ideoque Ellipseos et Hyperbolae . 
loanncs enim BeVnoullius inultis retro annis idipsum invenerat loquens de 
Curva — ha*, et redarguens humanissime , uti decet • Lcibnitium 

proptereaquod adseruerit ri J" dy \^y* —h a* idem esse cum arcu Hyper- 


bolae Apollouianae (165). 

41. Dum Lemniscatam tracto lectorem non pigeat aliqua me com- 
mentari de hac Curva in recentiorum Geometrarum historia summis lau- 
dibus praedicata ob admiranda eius symptomata (166). Occurrit primum 
disseruisse Fagnanum de Lemniscata Bernouliiorum , veruntamen errasse 
in huius Aequatione adserenda, quam ita exposuit xx = aVxx — yy, 
sive X* — fl’*’ — = 0 in Diario nuperrime memorato (167). Haec 
etenim Linea altera est, sed simplicior ac diversissima Lemniscata, cuius 
proprietates praecipuas et Alembertus dedit in Encychptdia (168), et ego 
fusius alio loco explicavi (169). Istam vero prae omnibus Lemniscatis an- 
tiquiorem censeo, quum ichnographia sit Curvae Cyclocylindricae prima- 
riae totum Cylindrum rectum complectentis (170), sive Circuli Cylindri- 
ci uno circini ductu depicti ac dimensi a Cl. Robervallio ance dimidium 
praeteriti saeculi (171). Facilis etiam ope Circuli eius descriptio graphica 
in Plano per puncta. Resoluta quippe Aequatione in Proportionem a* :x*'. 
a‘ — x'\y' , patet quod si describatur Circulus A 3 CD ( Fig*. 34*.). cuius 
radius lB=-a, et ducantur in Quadrante quoclibuerit Ordinatae 

EF, 


Digitized by Google 


?9 

EF,E'P,E"F", E"'P" etc., et haram quaevii dividatar in 0,0|,0",0"' 
ctc. uti radius IB in F,F',l'",F"‘ etc., erunt puncta 0,0’,0'',0"‘ etc. in 
Curva quaesita. Quae proportionalis tectio obtinetur emissis a centro / ad 
puncta R, R', R", R'" etc.occarsunm rectarum ER, E‘R‘,b"R'‘,E'"R"' etc.pet- 
pendicularium tangenti DG rectis lineis JR , JR’, IR", IR'" etc. e.tc triangu' 
lorum' similitudine ; istaque describendi methodus nos docet quacuor ae- 
qualibus et similiter positis partibus circa nodum / constare Curvam, tan- 
gentes eius in B ac D esse ad eius axem normales, tangentes GIC, MIK 
in nodo / ad normam esse inter se, et ideo quo ad axem DIB ad angu- 
lum semi-rectum inclinatas. Ordinatam Circuli E' P bisecantem radium 
IB bifariam secari a Curva in 0', ac totam Curvam nodatam 10"BNIQDPI 
intra angulos rectos ad verticem oppositos IIJR, MIL comprehendi, et in 
consequentibus pariter rectis HIM,KIL nullam cius partem existere.Sed 
Lemniscata ipsa trigonometrice quoque institui poterit. Dum etenim ar- 
cus Circuli AE, AE', AE", AE“' eic. vocetur (p, et radius aut semiaxis IB 
== I , erit Ordinata quaelibet Lemniscatae OF ,0'P,0"P',0"'F" ctc. = 

Sin. p X Cot. p . Aliter etiam, si placeat Aequationem Lemnisca- 


tae quo ad coordinatas orthogonales convertere in Aequationem circa 
cum I compositam, vocatis radiis 10"', 10", I0\ 10 etc. =z, angulisque 
DIO"' , BIO", BIO' , BIO etc. == ^, erit z*. CosPp — a*. fj*. 

Cos. 2<p 


Sin.'^ = o, sive z = : 


-, qua nec simplicior, nec elegan- 


Cos. ^(p 

tior ad Curvae proprietates investigandas ( 172 ). Porro qui rite tractave- 
rit Lemniscatam celebriorem Bernoultianam ipsimet eius descriptioni a so- 
lo Circulo derivatae obviam ibit, quam iamdudum dedit Maclaurinus , sed 
ab Hyperbolae aequilaterae adfectionibus diductam ( 173 ). Haec namque 
Curva (Fig*. 35 .) ad Axes praecipuos DIC,KIH invicem normales rela- 
ta , in qua IC—a,IB — x,B4=y, est, uti neminem latet , (xr’—4->’)* 

— a* x’ — H = O , vel potius (sf’— Hjr’)* — <i’ ( at’ — !->* )— 

— o sive, vocato radio quolibet IA = z, et angulo CIA — ^, z' — 

5 /*.’p = o, aut z = =t — a5/«’.p==fc<»V^Cor.2p, 
nimirum numeratori valoris t> z alius Lemniscatae (i~ 4 )> Dato nunc Cir- 
culo quovis SGLY , cuius centrum M, ac producto radio ML donec in I 

sit 
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sit MI ad ML nt diagonalis ad latus Qaadrati, et ex puncto / emissis 
secantibus sine numero IIR, IXS,Iuy ctc. , sectisque /X = RT, /K=A''J 
=^IE, JF= yu = IA ctc., erunt puncta Z , E, F, A etc. in Lemni- 
scata, habente diametrum Circuli NL aequalem suo Semiaxi ID aut /C ex 
constructione. Quoti ut o.-temlam , sit chorda LQ parallela alteri TR-, sit 
MOP normalis ad chordas istas ; ct ducta chorda altera QN, habebitur 
RP^ = QO' — hOdi’ — PvM’ , scilicet , ob parallelas et constructionem 
= QO ’ — ■ OM' , et sumptis quadruplis, RT' = IZ'‘ LQ^ — Q.Y* , ac 
vocatis dc more LN=^ID = a , IZ=^z, atque angulo NLQ = DIZ 
= 9 , orietur s’ = o’ . Cor. — a’ . Sin. = 2<t* . Cof. — a* , si- 
ve z = Tt aV aCes. ^(p — i = r± a V^Co/. 29 , uti superius (175). A 
descriptionis modo, quo utimur, liquet tangentes a nodo I ad Circumfe- 
rentiam emissas Circuli genitoris, nimirum AlFiAin tangere quoque qua- 
tuor similes ct aequales Lemniscatae ramos, ac se componere ad angulos re- 
ctos, preuti dictum de altera simpliciore Lemniscata, quum per hypothesin 
sit = ideoque A/AIA Quadratum (176). Uuo igitur diversissi- 

mae Lemniscatae in communi nodo I se mutuo tangent, commnnemque 
adfectionem habebunt in hoc, quod utriusque rami se mutuo eecent nor- 
maliter , ct angulum scmircctum efiiciant cum Axe . Praeterea patet quod 
genitoris Circuli Pcrlphcria adeo sccct pcrlmctrum Lemniscatae in X,X' ut 
non modo secantes AYfJ , /XC' bifariam divisae sint in punctis iisdem A', X, 
verum etiam totae adaequent IM distantiam centri Genitoris a nodo . Re- 
lAF G /’ 

vera IA’ , et 1A* = G/. IX = unde consequitur tam 7.V/, 

quam IG esse radios eiusdem Circuli. Ilie Circulus GMG' idem est ac 
ille loannis Bernoullii («”;), ct idcirco puncta 4>,<1)' Lemniscatae ea erunt 
maximi Curvae recessus ab Axe , tangentiumque Axi parallelarum ex iam 
dictis, et ex Trianguli aequilatcri /<M>' inscripti origine consequuta (l”8). 
Namque /D* = Z,.V*= 4l,Af’ = a//M‘ , videlicet ID'. IM.\IM •. ML\\ 
\/T'. I. Punctum autem ipsum M, aliudque M aequidistans a nodo / 
perinsigni gaudent proprietate, in qua contemplanda paucis immorabor. 
Haec puncta sunt umbilici duo Lemniscatae, a quibus si ad perimetrum 
Curvae gemini radii ducantur , sit semper constans Rcctangulum MF in 
F/ 4 ' , nimirum aequale Quadrato t» MI semi- distantiae umbilicorum eo- 
rundem 
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rundcni, vcl cx hypoihesi =.—~. De puncto D aut C ne dubitandum 

quidem, quum MD ,DM ~CM. MD = DI' — = — MI' = 

MI =.M[.AfI. Pro puncto autem quolibet K, dum emittatur nor- 
malis ad Axem, erunt Afy'—^-My'=-a'(^Cos.^p—¥\), et MIA' — 
% 

My' {‘^Cas. . Cos.p) per Elementa. Igitur M'y' = a' {Cos.np 

~+ b V^( V^Cor. 2t> . C«i. ?!)), atque My' — a' {Cot.zp —r — 

V-i C»j."p .Cos.p)) , et ideo oritur evidentissime M’y'.MfA'=a* 
( ( Cot. 2p - 4 - -^ )* — 2 . Csf. 2p . Cos. ‘p ) = a* ( ( 2 Cos. 'p ^ ~ 

4 * 

s ( 2 Cos. 'p — I ) Co/. , videlicet AfV . MF = — = I.M' , 

^ • 4 i 

quemadmodum mihi demonstrandum proposui . Lemniscata ergo Bernoul- 
liorum er Fagnani species esc Carvae Cassinianae (i"9) in Astronomiae 
fastis celebratissimae, tametsi malis avibus auspicatae (i8o). Quae Cas- 
sint et Bernoulliorum Lineae cognatio Davidi Gregoryo de ilia bis dis eren- 
ti incognita fuit (i8i), sed postmoduni Abbati de Gua (182), et deinde 
Alemberto in Encyslopedia Porisiensi (183) patuit, nemine tamen eam de- 
rivante ab Aequatione Curvae Bernoulllanae simplicissima ad nodum seu 
centrum relata^, prouti mihi contigit (184), potiusquam ab Aequatione, 
quae referatur ad proprietatem praecognitam Cassinianae pertinentem ad 
focos sive umbilicos (185). Sciendum est etiam differre valde inter se duas 
hasce Lemniscatae Aeqaationcs, quarum facillimi et clegantissima ( 

— — .v*) = o abscissis computatis a nodo, altera (.v* — — b 

(2«* — . sx) (x' — Hj'’ ) =0, sive (a‘* — !->*)* — b(4^’ — 4^-*') 

(jf*— Hj»*) — b*z=Q dum , supposito abscissae namerentar a /e- 

fo. Praeterea Aequatio illa omnium simplicissima z = Vcos . 2p recto 
quoque itinere ducit ad consequendam Lemniscatae quadraturam, de qua 

fusius egit Fagnanus (iSd). Elementum etenim areae, eductis radiis in- 

% 

C 

linite proximis a centro I, est .Cos. zp.dp, scilicet, 

o',fp 
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a*.Sh.'p,dPi idcoque Integrale ex Elementis Calculi Summatoril 


— . Sin. p . Cot.p , Medietas ergo Areae Folii unias e duobus Lemnisci- 
2 ° 

% % 

tac, facto angulo ? = 45'.. evadit aequalis — . — — . — — = — , sive 

2 V'U V2 4 

quartae jiarti Quadrati Semiaxis; integrum Folium = — vel Areae Re- 

✓ 

ctangnlorum cuiusvis et duo simul Folia, nimirum tota Cur- 

vae area par est Semiaxis Quadrato. Et arca tota prioris Lemniscatae ad 
arcam totam Bcrnoullianae in ratione erit sesqui - tertia , quum prima 

sit = — — (l8;). Mea autem Formula ad indejiaitam quoque perducit 

3 

Lemniscatae Bcrnoulliorom quadraturam , proptereaquod area cuiuslibet 
Sectoris centrici ClihCh etc. aequetur Triangulo orthogonio Cli,CIfi 
ctc. inscripto in Semicirculo diametrum habente IC Semiaxem . 

Sane Ci, Cp etc- = a Sin. p-, Ji , /P etc. = ttCor/n p-, et Cii, C/ /3 etc.= 

SI* 

— . Sin. p. Cos. 9 Uti supra. Exinde confirmatur mensura areae totius. 
2 

quum Triangulam Cf.I ob angulum in m.Io I scmircctum aream habeat 
/A* /C* 

aequalem — — vel non secos Sc est superius inventam . Quae Secto- 
rum omnium centralium quadratura, Fagnano invisa, adeo facilis et ele- 
gans mihi videtur, ut nullam cum ea comparandam repererim in Geome- 
tria . Proprietatibus ipsius Lineae adseribenda est etiam affectio vere ia- 
cundissima radiorum quorumvis a focis emissorum MI' , M'V'. si pancta ete- 
nim occursaum (vel punctum anicum dum radius tangens Curvae fuerit) 
cT, * coniungantur cam fuco M ope radioram M^.Mc, et a «f,i ducantar 
parallelae radio MF, erit semper media geometrice proportio- 
nalis inter MS,Sy, necnon Mt,m . Namque MP' .l^Af = MS‘, SM" =. 
Ms . i M\ et idcirco Mf. MV \ \ VM \ S^M' \\ MV\ $y , ac similiter Mi : Ml'\ : 
VAV uAf Ml'it n ob parallelas. Accedit quod haec Lemniscata enascatur 
invertendo proprietatem localem Circumferentiae Circuli in toties citato 
Problemate Dialogorum Galileii , vel etiam simplicius et ad rem aptius re- 
ctae Lineae IIIK perpendicularis ad alteram DIC, quae consistit hi M&: 
Mr.'.QM:IM', duoi ex opposito in ea Curva AU': MI'. ‘.lAT: yM', qaem- 
I admo- 
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admodum :! proportio geometrica ad Lineam rectam abscissas inter et 
ordinatas invertacar, ipsa recta convertitur in Mypcrbolam ad asympto- 
tas (t 88 ). Nec praetereundum censeo quod generatio ipsa Lemniscatae 
methodo Maclaoriiii suadeat absconditam veluti ioesse proprietatem Cas- 
sinianae, quum rcctangula NI./L,RI-IT,5I.IX", AI./A etc. aequalia 


sint inter se ex Elementis, et ex demonstratis aequalia 


Mr.m' MI' 



= Arcae Ilemifolii. 


Et geminato ex parte altera centro Af ac 


Circulo genitore, erunt Rcctangula N/.LL', RI.TT, SI.X"X' etc. non 
modo aequalia inter se, verum etiam Rectangnlo constanti 
atque Areae unius Folii. Contemplari autem licet Bipetalon istud Ber- 
noulliorum utpote foret inversae originis comparatione habita ad ortum 
duorum Semicirculorum IHT , concentricorum geminis Genitoribus, 
radiisque praeditorum . Eo quippe modo^ quo Semicirculi oriun- 

tur a Circulis genitoribus si fiat /S = /iV— )-/£ , 3=IR — i-n',/i==IS 
-+ /df', /Y ^ /A — 4 - /A = a/A ctc. , quum cx constructione praemissa et 
Elementis constet rectum esse angulum H/WY , et aequales ubique iiiti-t 
5 C rectas omnes M3 , M<i,/Hi,M'T’ cic., non dissimiliter enascitur Lemni- 
scata si Summarum vicc Differentiae sumantur ID = IN — IL , IZ — IR 
— IT , ly = JS — /A"', o = /A — IA etc., uti' primus docuit Alaclauri- 
uus. In qua comparatione est admodum singulare Locum geometricum 
bifariam secantem rectas innumeras, uti DS,Zi,yi etc., inter perime- 
tros Folii unius et Semicirculi 15Y , esse Peripheriam trium Quadrantum 
Circuli genitoris, rectaroque IXCl^, quemadmodum in aliis tribus Hemi- 
foliis , esse in tres partes aequales divisam . Dum vero ad instar Cassinia- 
nae libeat describere Lemniscatam, praesto erit methodus simplicior illa 
nuper a Malfatto vulgata ( 189 ). Ad hoc enim consequendum sufficiet de- 
scriptio Circuli DKCH axem Lemniscatae pro diametro habentis, in qua 
determinentur puncta M,M' aeque a centro distantia ita, ut MM' sit la- 
tus inscripti Quadrati. Tum per M traiecta qnalibct recta VMTt , si cen- 
tris radiis Mi',M7T Circumferentiae circulares delineentur, occur- 

sus earum erunt in Lemniscata. Tribus igitur Circulis obtinetur id , quod 
quatuor Circulis Malfattus universaliter construendum instituerat . Constru- 
ctio autem valde elegantior a'Maclaurino tradita stimulos addit ad eam 

L promo- 
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promovendam. Dnfo quolibet Circulo (Fig*. 36.). et puncto ex- 

tremo auc / ubilibet collocato, ac constructione eMem servata /£ = 
AD , IH = KF, IR=:OR etc., orietar semper una ex innnmeris Lemni- 
scatis, c quarum familia est illa Bernoullioruin . Graciliora erunt eiusdem 
Folia quo magis panctum I recedat a T pertinente ad BernouUianam; 
crassiora quo magis punctum / citra T id A accesserit . Puncto I iniinities 
rcccdcnte , gracilitas accidit summa, quum Curva in rectam £/£ conver- 
tatur: accedente F infiaities ad A, crassities evenit maxima, quum Fo- 
lia duo Lemniscatae vertantur in Circulos genitores se mutuo contingen- 
tes in A, Angulus tangentium in no/io vel centro Curvae est idem cum 
C/fl, vel CfB' a tangentibus Circuli genitoris determinatus . Aequatio 
Lemniscatarum omnium huiusce gtnetis I E R I M L N invenitur ut supra. 
Namque ducta chorda AS parallela radio Curvae ///, necnon cborda ali» 
SD, et a centro 0 perpendiculari OQP, atque vocatis TE=:IL = a, Ifl 
= s , angulo E!H=^if, ac demum / 0 ' l AO^ ti : l (idem intelUgatar 
de puncto f), erit KE’' = IIV z= z' = AS' —F SD’’ — 40F* = 

•' p . 4OQ’ =a' — tt.SD' = a' — a' ,n , Sin'.9 ubi n >■ I > et idcsrcv 

s = t — n.Sin',^, io qua continetur Lemniscata DernouTIioram re-’ 
spondens hypothesi t«« = 2. Nec difScilior inventio Aequationis genera- 
lissimae Curvae ipsius relatae ad coordinatas orthogonales tum, quum ab- 
scissae X a centro I computentur . Porro facili calculo inito emerget 
fl’ ( a* vel ( a-"' - f jr* )'— ,j’{ ) 

— quae denuo monstrat in singulari suppositione r« 
sive i* = 20*, Lemniscatam Bernoullianam . Eddem praeterea ratione, 
qua per Maclaurinum universitas harumce Lcmniscararum oritur a pun- 
ctis innumeris intersectionum rectarum tangentium innumeras Ilyperbo- 
las Apollonlanas, iisdem verticibus, et uxe transverso gaudentes, cr 
perpendicularium ad ipsas tangeutei emissarum a centro communi, non 
diversimode quacnam Curvae enascantur ab iisdem intersectionibus in 
Ellipsibus remanet investigandum . Inter Lemniscatas ab Hypcrbolis si- 
ne numero scalenis originem ducentes eminet ac media ferme iacee 
Bcrnoulliana , quae nascitur ab Hyperbola aequilatera : consimiliter 

iu Curvis ab ElHpsibus scalenis ortum habentibus distinguitur Circu- 
li 
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Ii circumferentia derivata ab Ellipsi aequilatera . Aequatio Linearunt 
ab Ellipsibus eodem axe transverto, ac verticibus, et centro HyperboU- 
rum praeditu (190), est ipsamet superius exposita z = ^aV i — a. Sin' 9, 
sive (-v*— )* — a'(x'-+y')—t-na'y' =0 , abscissis computatis pari- 
ter a centro Curvae, sed hoc tantam discrimine quod sit n<li. Familia 
itaque istarum omnium Curvarum analogarum comprehenditur ab Aequa- 
tione universali quarti gradus, et huius formae (ac' — a'{x*—¥y') 

— )■ b'y' — o : speciet autem sunt triplices ab hypothesibus diducendae 
rl b'=-a*, b^^a', b*<a*i atque hae primitivae species ratione di- 
versitatis figurarum ia alias subdividuntur. Eandem familiam haec etiam 
brevior Aequatio complectitur z = :±aVi — n.Sin'.f, vel * = 

/ " ' , I I. ■ » 

=t»V Cos*.® — {» — sive tandem a=; 

t±ay / 1 ( 1 — f Cvs.sp), hypotbesi quoque triplici subiicienda r;»=i, 

n>t, sCi. Bini Circuli se mutuo tangentes, ac Lemniscatam veluti 
imitantes, prodeunt ab hypothesi omnium facillima b = i seu b'=a', 
quippe tum evadat Aequatio z = =t <s Cos/is. ®, vel ( *’ — fji’ )* = a*Ar*. 
Lemniscata Beriioulliorum adparet in hypothesi » == 2 , sive 6* == 20* , 

quum Aequationes illae vertantur in z==t<sV^Cos.2®, et (ar*— 

— a’ ( ar* — y') = o. Linea recta Lemniscatatum gracilissima emergit ab 
hypothesi n~oo , aut i’ = oo . «* ; tunc enim, utcumque parvus assu- 
meretur angulus ®, fit rb z semper imaginarium, et 00 .o*jt*:=o, seu 
«*>*=ro, vel =t,y = o. Adest denique unica Circuli circumferentia pro 
altero Curvarum limite in hypothesi »=o, sive 4 *=o, proptereaquod 
Aequatio vertatur in z~=t<r, vel jc*— i-jt*— u* = o. Quemadmodum 
ultimus limes Lemniscatarum ab Hyperbolis enascentium esc Linea recta 
LIE (Fig“. 3^. 37.), et ex altera parte Lemniscata spuria sive Systema 
duorum Circulorum ITLX, lYEZ sese tangentium in I nodo communi Cur- 
varum, ita geminatus hic Circulas, ec Circulus alter lAE'f radium ha- 
bent aequalem semiaxi Curvarum omnium, ac centrum in puncto eodem 
7 , extremi sunt limites, inter quos iacenc Lineae ab Ellipsibus derivatae. 
Constructio istarum praesidio Circuli dati ARBDCGA obtinetur eodem mo- 
do, quo supra, dummodo punctum /, quod cunc erae exterius, in inte- 

L 2 rius 


I 


Digitized by Google 


86 

rius vert3tur. Djctit etenim per panctam / innameris chordis , samptisqae 
1E — ID-+ IA, IH=IF-¥lK, /0 = /n-4-/e, IC' — IC-^IC ctc., 
= /G — f = 2/G , oritur Curva in se rediens, plus minusve rostra- 
ta atque inflexa, plus minusve compressa, ac quatuor aequalibus et si- 
milibus panibus circa centrum / dispositis coalescens, cnias Aequatio in- 
ter /// aut z, ct angulum EIH sea 9, sit z = =t«V^i — n. p ; 

M /0* 

~- = —^ ; et Aequano inter IM—x, atque MH=y , i\t (**— fy*)* 


— <!*(** )—P »4 ’^* = o, prouti repetita earundem litterarum auxi- 
lio eitlem demonstratione laculentissime constat. In prioribus Lineis diffe- 
rentiae rectarum a puncto I externo ad Circumferentiam Circuli emissa- 
rum sunt Linearum earundem radii, summaeque ad Circumferentias sunt 
Circulo generatori concentricas. Ex adverso in secundis Lineis summae 
rectarum a puncto interno / eductarum sunt earundem radii, ac diffe- 
rentiae ad Circumferentias genitrici concentricas pertinent , quemadmodum 
Schema demonstrat. Ue ceteris Curvarum harumce adfectionibus alibi lo- 
cus erit fusius loquendi, quum sint e Linearum Persei familia (ipi). 
Adnotasse tamen iuverit universa haec de Curvis istis obiter tradita pro- 
diisse ab ipsis secautibai Circuli, a quibus originem noscit suam Theore- 
ma Pascalii. 

42. Non multo post Fagnani labores optime meritus est Maclanrinut 
de doctrina Iniegralium ab arcubus Sectionum Conicarum derivandorum. 
Is etenim usque ab anno M.DCC.XLll'^'. in Tractatu F/ux/onum {1^2) egrt- 
gia dedit ac cedro digna dc hoc argumento, non secus ac subtiliter admo- 
dum et ingeniose una cum Rogero Cocesio universam Analysin Newtonia- 
nam ditaverat, atque perfecerat. Par autem intervallum vigintiquatuor 
adamussim annorum numeratur ab inventis lacobi Benioutlii ad illa Fa- 
gnani, prouti ab his ad inventa Maclaurini. Formulae, quae ab ipso Ma- 
•laurino iistegrantur tota Calculi Uifferentiilis arte in subsidium voca- 
** (>93)> progressa facto, uti Syntheticorum ordo poscit, t faciliori- 


bus ad difliciliores suat praesertim bhomiales 
dx . dx 


dx.\/~ 


dx .y/~3 


V x'^ — l V I — , 

dx 




(I-|-JV‘)* {l — x')* (*•— I)- 


Digitized by Googie 


Asc 




Ase 


8 t 




V* .Vi-.- ’ i ’ . 


Ax 


• 8C trinomiaUt 


dx.^/~i 


dx.\/~. 


(l-f A-’) + 

dx . v/T 




d» 


^ . — =r. Non apte, nec vere Vinceotioi 

Riccatus lesuita hasce Maclaurini Formnlar enumeravit in 0>»rr«/er8aa se- 
cundo II'. Voluminis (194). Praeteriit etenim FormaUm . ai... 

Var* — t , 

• > . r 

• , neque in duobus primis irhnmraUtgt 


dx 


dx 


ninlque 

(a’’ — 1)4 {x' — r)T 

termino / a* geminatam tignum =t adiunxit, tametsi ex' Calculo Maclau- 

a* — h^ • *■ 

rini f = gr = . — constet esse positivum vel negativum > ptoa- 

a 

ti Semiaxis transversus a maior, aut minor fuerit b Coniugato In Hyper* 
boia data (195}- Siluit quoque de Formulis aliis, quas Maclaurinus expres- 
sit occasione solertissimarum substitutionum, quemadmoduns sunt, praetex 


■ ^ (quum k «xcentricicatem 

jV/-*— J f* Vi»* — ** ; 

Ellipseos significet ad Axem minorem 2n relatae) elemcntuiu Arcus ad 
Ellipsin conicam pertinentis abscissis x super Axem Coniagatum a cenuo 

dx ... . .. 

numeralis {'S*^)» *** » quas subtungo^ 


dx\J X . VT^ 


X 

dx 


• ** dx\/\ 

ant 


*V » . V I — ** 

</x. Vl 


* V* 

dx 


uve 


ix 


*V*-v'i— b** »yfx -Vx^ztfx—g* ** V£’=t/>f*— *♦ 
dx dx dx 


**V/v-*^-i* 


vel 


Vi'*— **• v<A' 
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Jx.x* 

Vg' 7 tfx'-X\ 

Jx . X * 

— — ■ ' ' - ^in qua r sit quilibet ex imparibus numeris {192J • Ha- 
Vg-¥fx' 

rum formularom nonnollae eximii adeo usus snnt> ut ab ipso Maclaurino 
nhibeantur ad Froblemita resolvenda Traiectoriamm , Temporis descen- 
sus gravium » Curvae Elasticae , Faracentricae , aliaque in eius Tratr*- 
tu Lectorum oculis necessario obversanda (198). Quanta vero facilitate 
universae istae Formulae dimanent a doctrina Fascalii nemo est, qui non 
videat. De binis prioribus iam diximus satis in calce 34“. quomodo 
integrentur per arcum aequilaterae Hyperbolae. Tres primae e qnatuor 
Formulis trintmialibiis integrationem pariter receperunt in 5 §“- 3 °“°- 32'*“. 
33'°. ac 34'*. aut per arcum unius Ellipseos, aut per arcum unius scalenae 
Hyperbolae, qui arcus postremus satisfacit etiam integrationi rS 

^ ^ pjopteteaquod, facto x=^, pendeat F ^x\J x _ 

•^g'‘i±fx — x'- ' ® Vs'^fx — x' 

praeter Lineam rectam ab Integrali alterius formae praecognitae 

«fe . «tiaui sine ista substitutione idem consequi pos- 


/; 


Vx‘z±fx g' 

spmus ad Theoriae in 33"’. expositae supplementum. Formula enim 
elementi arcus Ellipseoa quum sic ex §°. 31% per doctrinam Fascalii 


aV {qa—¥a)z — zz — qaa 


, ac per 34'““. ut illud in Hyperboli- 


cum cooverntur ad secundum Axem relatum , fieri debeat a = a , et 


f="— jf, evadet 


*vC7 = ac erit 


gzV az 4/— I 


flV ( I — q)az v^— 1 — zz — qaa 
dxy/Ji 


nimirum, supposito 


aV— >V^(* — q)ax-^-x^ — qaa 
\/ax f- dx \' 7 iT 


aVljn — o)x — xx-^qaa . 


.. Est ergo J" 


2 \/ qaa ^(2<* — u)x — *'*■ 
( sive 
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. 3: propter aut <i) ab arcu Hypet- 

Vgg:i:jx — XX 

boiac dependens ex derivatis directe a Pascalio. Cui postremae expressioni si 

methodus Macladrini adplicetar> emergit C ' ^/ax 

^Vxx—^{qa — a)x — qaa 
videlicet, arcus Hyperbolae ad secuud<i|]| Axem relatae ; quod erat adhuc 
cx Pascalio desiderandum (199). Quinimmo 1« hac Formula clarius elucet 
analogia cum expressione arcus Elliptici. Ut enim dictum in 158". nOn 

^x v'x' , • 


modo unus Semiaxium (nimirum primus) in Formula C- 

^ V xx:±fx — gg 
«st = verum etiam alter (nimirum secundus, ad quem heic refertus 
Hyperbola ) a resolutione consequitor Aequationis x^ z±fx — gg=.o, vi- 
delicet est 


quod per sg'"”. non accidit in 
Hyperbola ad primum Axem relata. Integralia praeterea Formularum ti- 

— obtinentur praesidio arcus Le* 


nomi alium 


VT.Vi — jf* VT. I 
mniscatae , idcoque dimanant a Theoremate Pascalii veloti ostendit 5 ". 
40“"*. , nimirum a Linea recta et Arcubus simul Hyperbolae aequilaterae* 

Ellipseosque . Reapse rb — / idem est cum' 

— X* 

, suppositis 4= I , ac z'=x. Aliud autem Integrate 


/ 

/ 


«Vz 


V a* 


dx 


” eodem redit ac 


I ^ tfs 

/■2 J . y' I — 


VJ.Vi-+x^ V 

sam quidem , seJ admodum laboriosam substiturionem rv 


per ingemo- 


-(aoo). 

1 — 4- ar 

Mirari tamen non desinam quod elapso quinto ferrae' lustro post nectifi- 
cationem Lemniscatae a Fagnano typis vulgatam in Diario Veneto, etiam 
penes longinquos Britannos celebratissimo, ne mentio quidem htc loci, 
ubi de e^em agit re, a Maclaurino facta fuerit Italici inventi (201). 
Quod inventum et ad iacitem integrationem consequendam ducebat alte- 
rius 
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tiat Formolae 


Jie 




• utpote quae ad instar methodi 


in §*, 40"». adhibitae resolvatur in 
Jx . x*~ 


dx\/ f‘'~¥x' 


I 

. IjTlnu , qautn -p.J ~ 


j_ f ixs/ f‘' ->rx' 

/•Wf"-¥x' . V~g' — x^ 


sit mui- 


«ipluRi , aut submultiplum arcus Eflipseos datae per 36'®"’. ex Faica* 
lii doctrina , difficultas omnis manet in investigatione fi 

r ■ ' ' — . videlicet, facto x* = z, rS 

Z'*-' Vg'dcfx^ — X* 

t dz . 

— tt; / , quod Integrale ex praemissis habetur ope arcus 

scalenae Hyperbolae et Lineae rectae; adeo ut proposita summa pendeat 
a rectificatione simul Ellipseos atque Hyperbolae. Non modo itaqae ,du- 

ce Fascallo in comperto est f — , , , verum etiam aliud 

Vs^=±fx'—x* 


— - ■ quod nec mente conceptum, neque adhuc erat de- 

Vizxfx^-x^ 

sideratum. Pari facilitate obtinetur j . proptereaquoJ . 

^ A* \/f * Ix^ A® 


dum ar* s= — , istud Integrale vertatur in rb ^ C 

* J 


etz . 


-S J y/ z*-:±fz — g' 

ab arcu scalenae Hyperbolae ex praemissis dependens. Non dissimiliter, et 

/ dx 

■■■■ in 

a ’ -J fx^ — x^ — e'- 




ar’ V fx — X- — g 

, nimirum, in Integrale ab arcu Elliptico sup- 

"-g J \/fz-z'-g' 
peditatum . Elegantiam vero perquammaxlmam sub oculos ponit considera- 

necnon Integralis alterius trino- 
mia lic 


7-/; 


tio Integralis C • • — - , 

^ X)/ X ‘Vx' zt/x—g* 
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e' 

— * statim convertitur in 


mialis f « _ ■ — -- ^ . Primum etenim» post factam hypothesin 

J \/ * . a/ #* -+- /jl* — ,v* 

i fiz , a/T 

/ ■ lam superius 

contemplatum (202): secundum autem consequitur ab illa ipsa Formula 

f — , quam paullo ante snmmavi repetens facillimam. 

V g' — jf* .y/f‘-+x'‘ 

methodum in §*. 4o"'*. explicatam. Revera, si fiat x‘=:Zt postremum 
Integrale evadit — f ■ , quod idcirco a Li* 

“ VT. vs'r -<■ (/-/’) *-=* 

nea recta, atque arcubus Ellipseos, et scaltuet Fiyperbolae dependebit. 

^ dx 

Exinde flnu integrationis Formulae simplicioris f — - ad 

• V' I — x' 

Lemniscatam pertinentis vera ratio, propter quam non , sed aequi- 

latera Hyperbola opus sic ad istam integrandam, quemadmodum vidimus: 
deficiente etcniio secundo termino in Denominatoris trinomio prostant 
etiam in §*. 34". singularis huiusce casus exempla nonnulla . Prae ceteris 

dx a/ — 

expressionibus memoratu digna est — ' * * , utpote quae summetur 

praesidio Lineae rectae et arcus Hyperbpiac aequilaterae , dum ex adver- 
so prolixioris et improbae foret operae hoc integrate purum atque arca 


carens Ellipseos derivare a Formula universali 


i f~^ 


dx .sj~, 


CUIUS 


y/ x':±fx—y-b' 

mentio occurrit in eodem §*, 34'“. , iij qua fieret b=i et f evanesce- 


ret (203). IHud autem ita tractandum censeo. Est /' — — - ' -1 * - iJ' 

d V I -t- *•* 

j^dx ( I — 4* X* ) — dx ( X* — I ) 


2.V v/ * . V I -+ Jt 
x'dx — dx 


nimirum : 


dx , 

/ I - 

rjx.VT 

2 J ~ 


m ac 




t f X dx — rix 

— / — » CUIUS secunda pars integratur algebraice , prou- 

x\/ x.\ \-¥x' 

11 dictum de Formula simili io calce 34"., prior vero, quae ex illis 
est a Maclanrino traditis, integratur ope arcus Ffyperbolae aequilaterae in 

M modum 
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moJum facillimi algorichmi sequentis. In cxpreisione 


dx \/ 1 




substi- 


tuatur 


que 


Jf’— fi rdx^/\—¥x' ^rdz.\/% 

1 /"AV I -t- -V* \ f dzVT 

— / — = -7=-/ — . videlicet, cx 5 . 34'". 

3 -' AV''a: V'2-' v/z*— I 


ideo- 


to- 


ties citato, par submultiplo arcus aequilaterae Hyperbolae. Non solum ergo - 
integrationem recepit 


. r dx y/ X 


verum etiam j corom- 

Vi~+x^ 

dum ad instar doctrinae Pascalii , ' quod postremum Integrale derivant 
alii (304) singulariter ab Hyperbcla aequilatera inter asyinptotas. Reli- 
qua Maclauriniana sunt admodum faciliora . Namque ab eodem Integrali 

r — — , facto fluit — r~ 

J z’ — 1 “ 

dx 


'dxy/ I 


, quod idcirco 


V z' I “ J X\/k.Vi 

arcum Hyperbolae aequilaterae designabit. Accedit r — 

J X\/lt - V I — t- Af’ 
quod , quum nihil aliud sit praeter diflerentiam inter Integrale Algebrai- 

/ Af* dx — dx 

— — • ** 

Arv/.r-V' » -+-V* 

r . a Linea recta et arcu Hyperbolae aequilaterae pendens 
J V I —+ x‘ 

ex nuper demonstratis, integrationem suam consequetur. Alia denique sic 
obtineatur. A f ‘ . supposito z=.\/ i—far* , oritur 

J Vz^-i 

dx _ . /- OZ . V s 

in / — . . 

J y/ I — z' 

dx 


/ dx 
- 


V- 

Praeterea in C facto z = v' i — at* enascitur 


■f 


(l~xn* 


profluit rt J"- 


. Et a 


dx 


/ / “'V*- post hypothesin * — V^Af‘ — i , 
4/ I — + 2* 

. Haec igitur Integralia a rcctiflcatione Hy- 


(at' — i)^ 
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pcrbotae aequilaterae dependebunt . Consimiliter a J"- 


/iz 


VT.Vz'-t 


tlx 


eodem ordine derivatur, dum fuerit s = V^ i —{■x'' , f~ 
dz . . ' , r- X- dx 


f 


V^.V i —2* 

ifz 


■ t dam iiat z 


=Vr_,.._y, 


(I— AT*)- 


; atque 


r ~ , lubrogato pro z binomio ^ x' — i , f i 

^v'.Vi-+2* 

adeo ut secundum, ac tertium habeantur ex praemlssii a rectificatione 
simul Hyperbolae aequilaterae et Ellipseot, primum vero a rectificatione 

Curvaram earundem , quum J"- 


idem sit ac 


VT. v' ~ I 




dx 


- stacim atque vice rS z substituatur — . Itaque Inte* 

V^T. V I — at’ 


grale huius formae j"- 


dx . 


, etsi a Maclaurino praeteritam , 

VT. V a’ — I 

receificationcra pariter significabit Lemniscatae BernouIIiorum (205). Quin- 
immo innumeras alias Formulas invenire fas esset aliis substitutionibus 

in subsidium vocatis, veluti de J" ^ potias 


— zy/s y* 


dx.V 7 

( I — F a’) * 


( I -+ A* ) * 

cuique constat, dum in 


^ dz.y/z 

J r — s* 


fiat 


2= — etc. etc. ad hoc Ut prima expressio Analytica evidentissi- 

1 -+ A* 

me a Linea recta et arcu aequilaterae Hyperbolae diducatur. Pulcherri 
mum exinde sequitur Theorema a Maclaurino proditum 
r» r 


1 


fdx . X ♦ rjL ■ z 

tl / — — — «sive, posito a* = 2’, / n =: 

y/ gztfx' Vgztfz' 

M 3 


dz 


, vel 


Digitized by Google 



9 + 


' t 

rf-s iTz ,dz 

\ I aut — — / — ^ , jiye, dmg {atrlt 


_2 fz . ds I fz' 

Mj^z 


^ 2 ^ ^ 

^ = I, ^ — / 7-:_ T — * pcndeotij ab arcu Hyperbolae aeqni- 

j ”Vf^Viztz‘ 


lacerae quando r numerus sic ex Serie imparium 3 17. 1 1 > I5> r9>S3 ecc.. 
ec ab arcu simul Hyperbolae aequilaterae atque Ellipseos quando- r sic 
ex reliqua imparium Serie 115.9.13,1X121 etc. , quo Theoremate vix 
utilius, et elegantius in Analysi inliiiicorum occurrit. Integratio etenim 
Formularum binomialium per Elementa Calculi mmmatorii reducitur tan- 
dem, praeter expressiones algebraicas aut rectas Lineat, in istis casibus 

ad formas f - — . C etc.; et quando Ellipsis adsit , 

v' I =t 2* - V’ I =t 2’ 

ea ipsamet semper esc a Fagnano 'adhibita in rectiEcatione Lemniscatae, 
videlicet illa , cuius descriptionem facillimam atque ad praxin elegantis- 
sime accommodatam alio loco explicavi (uo6|. 

43. Ita res erat de hisce Integralibus in Magna Britannia quum 
Atembereds, prima adhuc iuvencute florens (20^), argumentum idem ag- 
gressus fuit: nec modo theoriam pene omnem complevit, verum etiam a 
novis fundamentis erexit. Nondum autem fuerat ex Anglico in Gallicum 
sermonem versus Tractatus Maclaurini (208) ea tempestate, qui acutissi- 
mas ille Geometra in Commentariis BeroUnemis Atademiae relatis ad an- 


nos M.DCC.XLVI'”®. ac M.DCC.XLVIII'“'". (209) elaboratas protulit lu- 
cubrationes in hanc Inccgralis Calculi partem amplifleandam . Relicta Syn- 
thesi Maclaurini, omnia superstruuntur ab eo elementis arcuum Ellipseos 
atque Hyperbolae Apollonii (210) vel ad primum vel ad secundum Axem 
ordinatorum; quae arcuum elementa et ipse novit Maclauriiios (21 1), sed 
nescio quo fato posthabuit . Quanta vero animi voluptate Alerobercus idem 
nuiicium accepisset cuncta derivari potuisse ab unico Pascalii conterranei sui 
et perantiquo Theoremate! Quomodo hoc fiat, Doogainvillium (212) atque 
Cousinum (213) Alemberti inventa repetentes, et Alembertum ipsum tum 
in Commentariis iisdem, tum in rais Opusculis Mathematicis praesertim sequen- 
do , 
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do, breviter explicabo. Qaacuor formulii trinomialibus Maclaarioi, de 

qnibus sermo in praecedente, Alembertns addidit primam 

dx dx « , i 

■ ' et — Quo ad priorem expres- 

V* • V x‘ztfx — g Vx .Vfx — x‘^g' 

tionem DifTerentialem eius integratio vix inventionis gloriam meretur , 
quum nihil aliud ait quam repetitio methodi Maclaurinianae, videlicet, 

-* 

substitutionis facillimae r! or = — ad hoc ut propositum Integrale 

z 

====. vertatur in aliud — f a 

sTx.y/x^^fx — g' x' z -V g'r±fz — z' 

Maclaurino resolutum ope arcuum Hyperbolae, Ellipseos, ac Lineae re- 
ctae, ideoqoe per ea, quae supra diximus, adnumerandum ceteris iam de- 
ductis a Pascalii Theoremate (214] . .Mirari itaque potius debemus suae 
methodi compotem Scriptorem Anglum vel nimis festinantem vel non 
omnia deliberato animo colligentem illud facillimum neglexisse (215). AI- 

vero Integrale f 


teruffl 


' , una cum 


— ■ ' - ad complendam horumce :ri»emialiam seriem quum nnl- 

V a ‘ r±fx—¥g^ 

Io alio egeant artificio praeter Algebram Cartesianam ut formam induant 
quorundam ex Integralibus praecognitis, liquet aeque ac praecognita fru- 
ctibus doctrinae Pascalii este adseribenda (216). Nonnulla tamen commen- 
tatione digna sunt in hac Alemberti theorice. Quanta equidem simplici- 
tate dimanint a Formulis Alemberti Integralia Difierentialium * 

dx\/T 


Vx^-g’^ 


et — — ab arcu Hyperbolae aequiltterae dependentia (uiz)t 

tantis e contra ac fastidiosissimis Calculi molestiis obruti et plena laboris 


est. Ellipsi etiam eliminata, derivatio Integralis f — — (uiS) 


tametsi istud aeque ac duo priora ab arca aequilaterae Hyperbolae con- 
sequatur, quemadmodum expertus sum in praecedente . Qnod nec 

Alcmbertus 
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Aleaibcrras ipse Jeinceps sensisse videtur, utpote qni in Opuseulorjim Vo- 
lumine 1 °. edito labcnte anno M.UCC.LXI'. (aip), nimirum tribas lustris 
emensis post cius primas in Commentariis Berolinensibus meditationes, tuam 
denuo methodum adhibuerit arcum Hyperbolae in duas Formulas dispe- 


seentem 


ad idem Intcgralc quaerendum 


/• 


dz<\/ , 
V Azz - 


hf. 


dz\J I 


•>Ja 




• » 
Vzz~+iO ' 

(aao). Agens 


sive universalius 
Alerabercus dc 


/: t 7 




V X‘V a dc XX 


nec Fagnanum (221) nec Maclanrinum (aaa) memorat; 


dc Lemniscata silet; Hyperbolam nominat atque Ellipsin, verantamen ne- 
que admonet priorem esse aequilateram , 'nec posteriorem eius esse spe- 
ciei, quae Axes habeat in proportione r» V ’^’- 1 (233) semperque comi- 
tetur, prouti ostendit VIncentius Riccatus (224), universa haec Intcgra- 
lia Elliptcos simul et Hyperbolae arcus complectentia dum ista vertatur in 
aequilateram (225). Fagnani pariter oblitus in rectifieafianf primae Para- 


bolae cubicalist sive in determinando hoc Inte< 


grali y”- 


'dzV zz —t- I 


Vi 


, neque 


illam tractat prouti iam penes Italos resolutam (226), neque in ea re- 
solvenda dum scindit Integrale in duas parces, videlicet 

V zz— i- \ 




dz 


■, has dicit ab universali Maclaurini Formula comprehen- 

V^ • Vzz—+i 

$3S, cuius mentio facta in calce praecedentis. Huic vero Formulae a 
Maclaurino datae ferme omnia referuntur Theoremata DilTerentiaiium 


— et 2/ 

a? * dx 


— et Q,f i- e± zf I r 

- \z z ' ^ —=t2/ 

— , s dz{B- 


■Azz) 


V x-dc XX V B-dr Azz Vhb — V ZZ 

etc. , quae integrationem recipiunt ab arcubus Sectionum Coni , tametsi , velati 
nova fuerint, ab Alemberto prolata. Egregium est inter alia iHud Integrale 


/ 
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9 ? 


=t 

f '^' — , qaod Alcmbertus obtineri tcmper edoce: ope Arcas 

<* =t XX 

Hyperbolae (et Madaurinus addiderat aequi laterae) , ac quandoque simol 
CDm Arcu Ellipseos (quos postremos casus Madaurinus ipse apte nitide- 
que distinxerat) (22^) . Adserit Alembertus idem (228) universaliter duo 
• y/~x dx 


DilTerencialia 


et 


ab eadem sem- 


V a—+bx — V cxx X - Va—^bx—¥ cxx 

per Ellipsi et Hyperbola integrationem acquirere, cuius praestantissimi 
Theorematis indubium specimen debemus quidem lacobi simul Bernoullii 
et Fagnani laboribus, quippe qui ante omnes in casu r< b=o et a ne* 
dxy/~^ /• dx 


gativi reperertnt 


int r~ 

J \! 


atque 




Ita esse compa- 


y/ a — vexx d \/~^.y/a — l-rjfa? 

rata, ut primum pendeat ab Arcu Hyperbolae aequilaterae, alteram ab 
arcu Ellipseos et eiusdem Hyperbolae (229), non secus ac ope unius Hy- 
perbolae scalenae et Ellipseos satisfit duobus Integralibus f ■ — — , 

J V/x — bb — xx 

~ ' in singulati exemplo Alemberti (230). Quanam 

^ X /.V — bb — XX 

igitur ratione Bougainvillius iunior, fidas Alemberti interpres et ipsius 
ivsx,SiTwv potitas, quae deinde publici iuris facta sunt in praelaudatis 
Opusculis (231), pulcherrimam illud Theorema adtnlerit pro unico casu 

Intcgralium f — * . . C — . in quibus radices 

zzs±fz — H bb J y/T- y/ zz zt fz — i- bb 

Trinomii zzrtfz — V bb imaginariae fuerint (232), reliquis omnibus silen- 
tio praeteritis, ignorare profiteor. Qaod autem in Alemberto desideraverim 
.‘ane illud est, ut suum Theorema alterum ingeniosissimum demonstrasset, 

quo statuit t\ r — — — dependere ab unico Ellipseos arcu (233) . 

J 

Dum enim et canones consulam ab eo datos, et exempla ab eo adiata , 
hoc equidem diincillimum video. Si Bougainvillium interrogem, cetera 
omnia transtulit </e verbo ad verbum, hoc autem praetermisit Theore- 

. ma 
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ma (-234). Demonstrationem quaerens istud potius in fahum abire re- 

perio. Et re quidem vera ad integrandum DifTerentiale ■ " V * — . 

Vzz-^fz—^bb 

Alemberttts illud universaliter trifariam divisit (235) ea in hypothesi, qua 
Trinomii radices fuerint imaginariae, veluti in singulari exemplo Theore* 
matis. Posito autem b=f, atque signo rj f negativo, neutra partium 
evanescit, nec tres arcus Hyperbolici ita se invicem destruunt, ut unicus 

restet arcus Ellipseos. Eninvero AA = bb — et tres partes, 

<fy \n 


in quas dividitur Difierentiale , sunt 


V^. V»-b^- 


4 


• 3 /f 




v/T 


•V 


yy-^fy— ~ 

4 


«tqae 


■Ry 


• Vj 'Vyy -+fy — — 


f 


ubi y = z ^ — i-y/ zz — fz-i- ff. Pars igitur prima integrata ( commu- 

ni nunc neglecto. factore Denominatoris , qui ratiocinium non infir- 
mat) est arcus Hyperbolae positivus, cuius reales Semiaxes secundus, ac 

primus sint f — ex praemissis in §° 33‘°.i secunda praeter Lineam 

4 ® 

rectam negativam est idem arcus positivus eiusdem Hyperbolae (236) i 

"(T 

tertia demum, in qua difficultas tota consistit, facto .yr = — vertitur in 

4 


alteram 


— fda 


quae integrata iuxta praecepta Alember- 


V^-+/»-v» 

4 

ti (237) reducitur praeter Rectam negativam ad duos arcus Sectionum 
Conicarum, unum scilicet positivum ab Hyperbola dependentem 
fdus/H 


4 “4 


(=38) = 


un 
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V^-+/»-«» '^yy^fy-^ “ 

4 4 


pra (239)1 alium negativum Ellipseos 


'•fdu V — /-H- « 


t nempe 




submultiplum ^ =a multiplo ^ arcui /- 


— i/tfV — f — f* 


• V^/-» 


supposito -^— +« = JTi arcum Ellipticum negativam 1 ad quem ducit 


expressio diffcrentialls 


— ixs/ X 

— V— fx — XX — jf 


• . Horum arcuum postremas 


spectat etenim ad Ellipsin Conicam, cuius Semiaxes sint f,o.f ex prae- 
cedente §’. 28''. (240). Omnibus hisce collectis nemo non videt ri 

— V' ° — peraequare Differentiam, quae intercedit inter Qua- 

/5-+.^ 

druplum submultipli arcus Hypetbolici supradicti 
r sive Quadruplum submultipli 

^/yy^fy-^ 

^ 

2 r 

/ arcus veri ac directi Hyperbolae eiusdem 

r SF 

yy-^fy~~ 

4 

ad primum Axem relatae ( 241 ) et Summam conflatam er 

T /* X ^ 

— =~ videlicet, cx multiplo «rcus Elliptici 

N animad* 
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animadversi 






V -|-A — XX — if 


■ , aut potius ex submultiplo 


w/- 




arcus veri ac directi Ellipscos ct triplo 


aV* — — XX — 

rectae Lineae vel Integrali Algebraico sic expresso 


3(>/a — 


j 


•.Hac igitur calculorum molestia superata, 


evincitur tandem quod Alemberti vestigia premendo Integralc suum 

— non ab arcu solius Ellipseos , ut ipse aiebat , sed ab ^ 

arcubus simul Ellipseos et Hyperbolae dependeat, nimirum sit 




/ dz ^ 

^/zz^fz-^JT 


irwf- 




Vx 


fy 


a V» — !•/> — 


3# 


) 


-w/- 


dx ^Jifx 


‘si-^fx — xx — 


-3V4.V 


ff 


nff 

yy-+fy jenius 

4 


expressionis variabiles y^x ita sunt comparatae, ut y — z 


/ 


veluti innuimus paullo antea, ct *■ = 

X- / ° — /z —^ir _ \ qgenjjjnjoJnn, constat a substitutionum 


-l_:z zi±rV 

\* : VSjzZ — •' 


adhibitarum regressa (242). Neque Theorema istud, quod filsitatis ar- 
guo, ab exemplis arbitror Alemberti meliorem nactum iri fortunam. Il- 
lud etenim, quod legitur in Benlintttsihus Commentariis (243), est 

Hu\/ nir —¥ -p aii -+ a^ ^ aliud etiam simplicius in Opusculis (244) 

/ (/» 


/ 


2p att • 

« v'V 
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fW uu-^fu — I- W ad rem nostram non faciant > tametsi primum unico 

Hyperbolae arcu certe integrari demonstratu facile sit. Eorum autem 
postremum I si verum unquam fuerit, ab Alembcrco mendose resolveretur 

lui transcribo fideliter (345) , a/a 

fdu bbda 


uV uuztju- 
da . ua 


■bb 


V a • V »» =t /» 
du.fu 


■bb 


bb : 

Vna =t /a — t- bb 

, quum e contra sic = 


da . bb 


■ . Veruntamen 


iia rt /a — I- bb — h bb . ^ ua ^ fu — V bb 

aut Alembertut aut Typotheta erravit, proptereaquod non 


‘ du au z± fu— ¥bb , sed f scribi debuisset, idem 

ufa 

nempe antiquioris formae Integralc ab eo traditum 
J" da V au - 


• Cp tiu - 

a v'*’ 


■ aa . . , a — t 

, in quo tI p = i 


positivum aut negati- 


vum esse potest ob q>ct aliquando -< i . Qua forma correcta (246), 
dum f evanuerit iam docuit Alaclaurinus ante Alembercum fore 


/ 


du V a 


-bb 


wf t 


Integrale ab arcu solius Hyperbolae acquilaterae depen- 


dens, ut liquet ex §°. praecedente; dum autem adsit /, sine tanta cal- 
culi prolixitate , quanta in locis citatis usus fuit Alembcrcos (247) , ea- 


dem Maclaurini methodus substitutionis z = 

fdu\/ UU r±fa 


■bb 


nos ducit ad Ae- 


quationem 


/- 


-bb 


/ dzV 32 

— quae posterior expre*^ 


» 

sio primigenia per ea , quae sunt in calce §'. 34''. a Pascalio deprompta , 
denotat arcum scalenae Hyperbolae, et facto -y == o in antecedentem 
convertitur. Si meum aperire sensam nunc liceat, deceptam fuisse indico 

dz \/T 


Alembertum exeoquod in resolutionis casu t; DiiTcrentialis 


N a 


^zz — fz—¥bb 
trifa- 
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trifariam ita divisi 


dt %/ ( 


AAdt 


I . Vtt — -i-ft i .ts/t.s/tt — AA—k-ft 

tertium terminum supposuerit negativo signo 


\Z'2/ • \^rr — A A — h /r 
adfectum (248), quum e contra, rite inito calculo, esse debeat 

fdf 


, Fructus tamen aliquis ab hac, mea investigatione 

dz\J 1 


-Vu — AA-^ft 

/» / 7 zy z 

consequitur, praemiumqae exantlati laboris. Revera non j — ■ 

J Vzz—fz 


ut' Alembertus adseruerat, sed J'- 


dzs/\ 


ab unius Ellipseos redi- 

zz — fz — \~J/' 

ficatiene obtineri mihi contigit reperire. Namque, iisdem positis prouti 

. z' dz^ z f* dy \/~y 

superius, erit / — — ■ = / 




4 


r. , 

• y/ yy—fy~^ VT.v' 7 -V>jr — fy — ~ 


fdy 


yln-y/y-M yy—fy , 

4 4 

quibus in formulis = z — 1--^ — l-V^zz — h/s — Prima ac secunda 

pars memhri comparationis eundem significant arcum Hyperbolae scalenat, 

cuius Semiaxis secundas sit /V? , primus autem— , cum Linea recta 


negativa, et idcirco 


/ 


4 

dyy/J 


V^Wyy-fy-^ 

4 




^.dy 

4 


Va -yV* • V yy—fy — ^ 
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y/L 


^y/yy-fy-^ 




Ter- 


tia denique pars - 


fHy 


V 3 . v' J> • V — fy — — 

4 




^y 


y/L 


3 

377 


f- 


Jx\J-2fx 


— ) -+ aV-2-. Vjr>— /y-i^-4- 
. y 4 


per eandem Alcmberti methodum, ad 


^y/ fx — XX — ^ 

arcus veros directosqae Conicarum tantummodo accommodatam* Cumula- 

/Izy/ z 


tif ergo partibus HypCrboUci arcus eliminamur, £tque C — ^ 

a/ 

sV//’ 


f 




yy-fy-f ^ 

y 4 


a/ 20 
i^x\J^ 


r 


—r , ni- 






mirum Quantitati algebnicae , aut Lineae rectae, simul cura arcu EI- 
lipseos , cuius Semiaxes sint a/ maior, fV~Z n>‘oor, atque x = 

^ f ^ 3S — I" /"o —4" /r \ 1 ■ J ' 

' ■— \ . Oblata occasione memoratu dignum 

' 2 — — 1- V rz — - -t-^ ' 

esc Ellipses geminas , ad quas ducant Integralia superius explicata 

f ^ * qt r 7 * , systemata Semiaxium ( ideoque 

^/zz — fz-i-ff ^zz-+fz-i-ff’ 

cc Axium) hninsmodi habere, nt eorum unos communis sit. In priori 
enim Ellipsi Semiaxes valent 7<lu«i>adinodum supra, er in posteriori 
a/,/\/y. Sed in Hyperbolis elegantior emicat comparatio. Unos qaip- 

pe 
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pe earum Semiaxiam est 


/v' 3 


duabus communis; alter prioris est f, 

posterioris /; suntque tres isti ~ f- scilicet, in conti* 

nua geometrica proportione, cuius termini secundus ac tertius medietates 
peraequant diversorum' Semiaxium minorum /"v/y,/" duarum Ellipsium . Hy- 
perbolae ergo, dc quibas sermonem instituo, gaudent communi Semiaxe 

secundo , qui geometrice medias est inter primos ~~f, —/• 

3 S 3 

Haec autem proprietas non solum singularia spectat Intcgralia 

/ </a r dz \Ti , . 

— ■ ■ - . / — — ■ , veruntamen latius porrecta com- 

zz — fz-vff ^ a /= s -+ ' 




dzsj'. 


plectitur universalem geminorum Integralium formam T — — 

J Vzz—j-. 


-^ss 


f 


dzsl\ 


, et idcirco ex praemissis (249) formam quoque 

Vzz-¥fz-^SS 

r ■ — , r — — — ^ quod est Theorema non 

\' 1 .‘\jzz fz—¥gg V^T • Vzz—¥fz—irgg 

equidem aspernandum. Enimvero, si praecepta eadem ab Alcmberto tra- 
dita sequamur, Hypcrbolarum , ad quas illae Formulae ducunt, Semiaxes 

primi sunt — 1-^, — \-g, secundus autem communis gg — — ; 

33 4 

gg — ~-g —Ht dummodo 

4 a 


•:V 


ac nemo non videt esse g — 

tr . . 

gg>~t nimirum Trinomium zz:±fz — hgg factores habeat imaginarios, 
4 

/F 

ut in rcalibus Quantitatibus immoremur. Dum autem gg< — , et ideo 

4 

Trinomium zzTSifz~+gg factores habeat reales, ex Alemberto ipso dedu- 
citur ( 350 } fore Semiaxem secundum communem duabus Hyperboiis 




atque primos Semiaxes in casu zi—^fz 

esse 
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cssc 2 T *= gg^ et ia opposito — fz esse 

4 


f \/fr 


zs ; qua- 




propter emergit proportio s.y gg •. j V gg — gg): 

4 4 4 

f l 

— \ gg H- uti Elementa suadent (251). Longius tamen repe- 

■a 4 

tenda est admirandae aflectionis huius origo, qaippc enascitur ab expres- 
sione primitiva arcus Hyperbolici f~ ‘ , in qaa nullum aliud 

Vzzztfz—gg 

discrimen adsit praeter signum ^Sf. Ex iam dictis etenim in §°. 33*“. 

f 

quo ad casum — H/Semiaxes Hyperbolae sunt g secandus, et — h- b 


V i-gg primus, dum quo ad alterum — /"Scmlaxcs secandus, ac 

4 

primus sunt ac — —+■ ~ gg » qui simat animadversi suppedi- 

3 4 


•ant semper 




—^gg TT continuam 


;eometricam Proportionem, quam inconcussam Algebra tactur etiam in 
imite t 5 dt/, videlicet, quam/=o, et Formula vertatur in 

r — — . Ea namque in hypotbesi fit proportio g'g’g^> ac duo 
’ Vzz—gg 

Hyperbolae in unicam abeunt, quae reapse ex §°, 34'®. asquilatcra esc 
non secus ac in praesentia demonstro. Quod igitur Aiialysis fecit (vid. 

ogvom.) jn Fotmulae simplicis f — resolutione, quae 

J yy. — 2 ; — ^ 

duos Ellipsium arcus repraesentat, quarum Scroiaxis communis sit g, ce- 


tcrique diversi in expressione biformi contineantur — -±.y ^ gg 




atque proportionem efficiant -H- V— — gg’g ’^ — 
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tametsi f signo unico positivo gaudere possit, Formulaoique unicam pos- 
sibilem suppeditare valeat, idipsum quoque efllcere conatur ad religiose 
servandam Conicarum analogiam in . expressione duplici integranda 

r — </^ \ / _ — praesidio arcus duarum Hyperbolarum communi 

J Vzzz±fz—ss 

Semiaxe secundo g praeditarum, et Scmiaxes primos habentiam compre- 
hensos a Formula biformi — t- — — ^iS' geometrica pro- 

portione cum g pariter iunctos. In gemina Ellipsi, ubi vi/ positivum 
semper erat, hoc fecit duplicitatem expressionis in Radicali complectens 

f ^~ir 

— r± gg \ quae Formula idonea etiam est ad demonstrandam , vel 


potius conlirmandam constructionis rS J"-- 


dz\/ 1 


impossibili ta- 


■^s 


tem 


sZ-fz — zz- 

f f / ff 

, quum Semiaxes utrique ^ S- V gg, y/ — 


SS 


a 4 3 4 

duarum Ellipsium negativi evaderent, positivo semper manente commu- 


ni g, ideoque et Axes — f—^VlJ' — 4^^ , — f — Vff — 4ggt positivo ma- 
nente altero ; quod monstro simile esset, quia ex traditis in Geome- 
tfia Ellipsis uno Axe positivo, altero negativo praedita aeque imaginaria 
est ac Circulus super diametrum positivam descriptus hac conditione, ut 
altera ad normam posita sit negativa . In gemina vero Hyperbola idem 

fecit Analysis ope duplicis signi zt/". Formulamque biformem instituit:± — 


' fT 

— t- y/ Vgg rciecto gemino Radicalis signo, proptereaquod Scmiaxes 

4 


negativi fierent, ideoque et Axes Hyperbolarum f — Vff-y-s,ggt — f 
— 'Z ff AS Z ‘'um communis alter Axis ^g positivus permaneret, Cur- 
varumque impossibilitatem ostenderet. Sed et in hisce imaginariis casibus 
suorum iurium Algcbra tenax tam in Ellipsibus, quam in Hyperbolis pro- 

e !~a 

portionem suam sartam tectam tuetur, scilicet l-V — 

a 4 " 
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atque 


2 4 




_v^ 


-+/f H 


3 4 






-+SS ^ . 


^ ~—^gS'S' ^ — (-/^rf-Futulamentum speculationis 

analyticae , in qua nunc sumus, praesentissimum habetur si Formulam versare 
, non pigeat Arens Hyperbolae ad secundum Axem relatae. Formulam istam 
nescio quo iure ab Alemberto (252), et Leonardo Eulero (253) neglectam 
postmodum animadvertit Vincentius Riccatus (254), sed evolverunt et in 
usum traduxerunt praesertim Commentatores Minimi Principiorum Newto- 
ni (255) . Censnit Alembertus rotins utilitatis et commodi expertem futoram 
coti.‘iderationem analyticae expressionis arcus Hyperbolae ad secundum Axem 
relatae, utpote quae in idem recidat ac expressio altera eiusdem Curvae arcus 
dum primo Axi referatur (256). Quod quam verum sit in Ellipsi, eUdem 
Aequatione praedita si alterutri Axi suo comparetur, tam infirmari arbi- 
tror in Hypcrbola, cuius Aequatio ad Axem secundum valde differt ab 
alia, quae primum Axem respiciat . Profecto Theorema Pascalii suppedi- 
tavit in §°. 31™°. Formulam unicam pro Ellipseos arcu 


rlz \/«s 


aV (qa- 


+ a)z — 
r/c «£ 


sed e contra geminam , nempe 


zz — qaa 


2 V^2Z — F ( <» — qn)z — qaa 
dz \/ nz 


in §*. 32'*°. ac 33'°. , necnon 


— in §*. 42''“. pro arcu Hyperbolae, positis 


/■ 

/ 

f—. 

d 24/22 — i-(qa — a)z — i/aa 
iu Ellipsi duobus Seniiaxibus a,a\/'J , in Hypcrbola primo Seroiaxe <s, 
secundo jy/y> ^t rursum in eUdem Curva secundo Semiaxe <s, ac vicis- 
sim primo a \/y ex praeostensis . Duae Hyperbolici arcus expressiones in 
eo solum discriminantur, quod CoSfliciens denominatoris triaomialis diver- 
so gaudeat signo, quum in uno a — qa , in altero vero — (a — qa)=a 
qa~a. Ab unica igitur signi illius mutatione, ceteris omnibus iisdem per- 
manentibus , inversio ordinis Axium Hyperbolae oritur. Arcuumque al- 
terna comparatio primo secundove Axi huius Conicae Curvae . Dum ergo 

O e — 
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<fz\/ z 


arcus Hyperbolae ad pri- 


t — qa=.f,qaa-=gg,tth j — ; 

y/zz-i-fz—gg 

f ^ fF 

mum Axem, cuius Semiaxis primus 1 - V ^ gg ■> secundus g ex 

2 4 

§“• 33'" • vicissim C — ~~ ^ ^ erit arcus alterius Hyperbolae ad 

J y/zz—f'z~gg 


f / ff" 

secundam Axem, cuius Semiaxis primus g, secundus — fV ^ gg 

ex §°. 42 '*°., nimirum arcus Hyperbolae Coniugatae- Hic autem arcus 
Hyperbolae Corttugatae per Curvarum Geometriam reducitur facile ad ar- 
cum Hyperbolaruni similium, quarum una ea est superius contemplata ,Se- 


miaxem primum habens - 


f ^ (F 

— (- V ^ 1 -/^, secundum g , 


uti patet ex 


f ^ f f / ff 

iam dicta proportione l-V^ >■//:/:— 1- V — \-gg fr • Et 

24 2 4 

re quidem vera si compleatur Formula , ut lex homogeneoruiH serve- 
tur, est in Hyperbola ad primum Axem 


/ 


dz 




^gg.y/T 


a\' zz — /z — gg 
bola ad secundum Axem ex superius citato §°. 33 '®. 


arcui Curvae r, et in Hyper- 


/- 




Arcui Curvae r' = 


S.V zz — fz — gg 

^ in arcum similrm s" praedictae prioris Hyper- 


2 4 

bolae similis ad secundum vel primum Axem relatae , videlicet = 


■gg 




■gg 


a 4 


- /' vel potius = 


■gg 
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^..VX_,V£. 

e% ■ 


- VI 


\/zz — fz gg 


I qaenudmodufn supra . Eadem vi< 


a \/ zz — f z — gg 

ceversa recurrunt supponendo a — qazzz.~f, ideoque qa — a^^f, et 

par erit arcui Hyperbolae ad primum 


qaa=gg. Tunc J". 


y/zz—fz—gg 


Axem, habentis Semiaxem primum — 
dz \/ 


Vil. 


- gg ^ tecundam g\ 


atque 


/ > az\/t, 

Vzz-^fz — 


fz — gg 


a 4 

peraequabit arcum Hyperbolae Conhgatae ad 


fecundum Axem, habentis ——¥■ pfg Semiaxe secundo, 

a 4 

ac g pro primo. Et similibut pariter Hypcrbolii in subsidium vocatis no* 


ruot omnes 
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Az 




te -v^T 


2 \/ zz—>rfz — gg 




^ei 


UT 
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■£S 


f- 
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-+V— -t-f/ . v~t 




f^—gs 


, scilicet I = 




■gg • v> 


'.Viz—y-fz — 


eudem superiori methodo reno- 
O 3 vata 
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vata. Maximam antem suscepti liuluscc labori» pretium in eo- sitam est 
quod iilam Formularum Ellipscos et Hyperbolae in hac Integralium thco- 
rice analogiam, quam hactenus Mathematici aut non viderunt, aut non 
vidisse visi »unt, restituere facile possim. Aliqua de argumento ipso obi- 
ter delibavi in §°. 42"*°., pluraque ex pauIlo antea dicti» consequuntor; 
sed nunc plenius tractandam amoenissimam ipsam rem mei muneris esse 
indico . Arcum Ellipseos comprehensam a Formula universali 

^ - - inveniri aeque posse aut Curvam eandem referendo ad 
y/ fz — zz—^g 

primam et maiorem Axem . aut potius ad secundam et minorem primus 
quod sciam docui in J”. 31"°. Quin etiam si directam consulas derivatio- 
nem Arcas illius a Pascalii theoria. Axis , cui referatur Ellipsis , ec in qno 
abscissae computentur, coviagatus semper est quo ad alteram Axem, su- 
per quem abscissae numerantur in communi Analystarum doctrina a Cal- 
culo Integrali deducta (257). Uc hoc in Hyperbula quoque, er quanam 
ratione idgenus harmtniam expertus sim, ad Conicarum intimum foedas co 
magis illustrandum breviter explicabo, diversdque etiam via, qua idipsum 

confeci in Ellipsi . Expressio itaque j'- 


aut 


universalius 


f: 


iz sj~i 


3 V^zz— +-(ii — qa) z — qaa 


f 


(in qua utrum f st\ positivi, vel nega- 

y/zz-+fz—gg 

tivi valoris fuerit, iiimitum aut a — qa , aut qa — a, nihil interest) du- 
plici modo per arcum Hyperbolae construi potest, non secus atque altera 

— ^ * , cuius constructio ab Ellipseos arcu dimanat . Siqui- 

y/ fz—zz — gg 

dem in potestate Geometrarum est Formulam illam construere aut Hyper- 
bolam quaerendo ad Axem primum relatam, aut alteram Hypcrbolam com- 
paratam Axi secando vel 'etniugate . Si primum spectes, erit rb 

d~y/oz . =:^B arcui Hyperbolae (Fig*. 38-) ad Axem 

3V22— — ^a)z — qaa 
primum OAC relatae, ac praeditae Semiaxe tramverso OA = a, ceniugato 
OD'==ay/~f ex toties dictis. In hac constructione x = OC, et Aequa- 
tio ad Parabolam Apollonii, relationem praebens inter x etz, iuxta com- 

tnunem 


/ 
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munem metlioJtim Analystarum, est (j— = <»2 , scilicet Pa* 

rabola xx = ( — ~ — ^ (u— 1-2) Parametro gaudens • — - — , Ordinatis af, 
V q — (- 1 ' q — k- I 

Abscissis 2, et origine Abscissarum earundem per intervallum a sobter 
Verticem a Vertice ipso remota (258). Dum autem spectes Axem secun- 
dum, habebit ex praecedcntibui Y* — 

aVa2 — 1-(« — tja)z — qta 

— r V g» ^ _ submultiplo — arcus Hyper- 

bolae Cil aJ secundum Axem relatae OEF, ac praeditae Semiaxe trans- 
verso OG=ay/'^, conittgaSo OK=aq.Winc constructio supponit Abscis- 
sas x'=-OFi et relatio inter x' ac z in Aequatione consistit, ex Mathe- 
maticorum praeceptis (259} passim traditis in Elememis, ( j — t- 1 ) as' ar' 

— hqqaa=qaz, vcl x'x''=( — — — '\{z—qa), ad Parabolam pariter 
Apollonianam, cuius Parameter — ■ Ordinatae a-'. Abscissae z, et 

q-t-l 

origo harumce Abscissarum ultra Verticem per intervallum qa ab ipso 
Vertice distans. Hyperbolae vero heic descriptae ABL,GIM similes sunt 
propter OA :OG 'OD :0K, videlicet a\ a'J~q \\ a\J~q aq quemadmodum 
liquet , et pluries monui . Semiaxes insuper vel Axes cognomines Hyper- 
bolarum earundem C1M,ADL sunt in ratione uti constat. Sub- 

multiplum igitur —)=■ . C/ peraequat arcum in Hypcrbola AJ3L simi- 

V q 

lem arcui GI alterius Hyperbolae GIM per Elementa . Et arcus hic simi- 
lis in Hyperbola ABL necessario idem est cum arcu AB, ad quem per- 
duxit prima constructio. Quum etenim z eosdem semper valores habere 

debeat tam in Formula f — — , quam in alia proposi- 
^ oa/ 7.7. — K (a—~aa\ z — naA 


qaam in alia proposi- 


23 — f (a — qa) z — qaa 

ta , qaae CoefHcientls artificio adiavante reapie identica est| 


J dzs/ tfa.z 
^ ^\/zz-^la^ua)z — < 


Vq J 2Vzz—i‘{a — qa) 


> neccs5c £t valere Aequationem 


z — qaa 
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( ) XX — 4 = —f ex Aequitionibus priemissis or- 

' a ' ' qa ' 

tam, qua rite recteqae composita fit tandem x'x' •= q{xx — aa), sea 

/ , “'i / \ OO* / , . 

A- A- = — — ««; = — — (jfA: — sive, pqsito utcunque at 

= OC, necessario erit x' = CB = OE, et idcirco AB quaesitus arcas 
milit arcui 01, quomodo demonstrandum susceperam . En ergo rb 

gemino itinere prosequuto constructum, nempe 


f- 

Q.V 23 — l-(‘J — '/<s)2 — qaa 
aut sumptis x in primo Axe OAH Hyperbolae ABL ad Axem primum com- 
paratae, aut sumptis x' in Axe secundo 0 £f ( seu Coordinaiis respectu x) 
eiusdem Hyperbolae, a qua gemina constructione idem tamen proiiuit ar- 
cas AB pro T» r. — valore determinando. Nec aliter 

2V^33 — i-[a—ija)z—qaa 

dicendum de constructione gemina Integratis alterius praecogniti 


(vid°'. 5". 42*"’.), quippe factis a- 


r— 

2\/z3— +(<yj — a)z — qaa 
,i-=zq', multiplum induit Integratis peioris formae 


et 


V 9' f — 
J n\ 


dz 


— , candemque propterea cum Integrali- 

ny/zz — i-(b — q'b)z — q'bb 

bns ad Ellipsium perimetros ducentibus plenam et numeris omnibus abso- 
lutam communionem patefacit. Quibus omnibus demonstratis, unde lon- 
gius digressas sum redeo libenter. Experimenta iteravi quamplurima , ne 
forte erroris illius superius perpensi Alembcrtum arguens ipse potius nec 
cius methodum recte intellexisse, nec rite adplicuisse viderer. Tentamen 

• X* \ tt 

igitur renovare studui in altera Formula 2 / ■ 


/77. 


fdu 


^im-:±fu — f bb 

, quam praclaudatus Auctor adfirmat ab unico ar- 

%/ • • y/ uu:± fu — I- bb 
ca Hyperbolae dependere (a6o). Alcmberti vestigia aeque fideliter se- 
quens, prouti feceram in lapsu luo detegendo, bypothesio inivi Tiy=» 
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iy\/y 
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V yy 

^fy—{bb — ^) 


f<^y 


fit ^f- 


»'3 

iluVu 


rt/j( — (- bb 


VT 




(bb-^)dy 


r 


Wj^V yy^fj—(bb —^ ) 
4 

> et similiter partem alteram con- 


x^f.V yy=^fy-{bb — £-) 

4 

cinnando evadit =t r 

V^TT. ttuztfu-+bb 

f<iy 




r 


V^-v' yy=ffy — {bb — ^) 

4 

»ese destraant ^ 


: adeo ut partibus coniunctis , quum 


/• 


•s/y.V yy^fy — {^bb—£j- ) 


Va/- 


fiy 


sTJ.V yy^fy-Kbb-^) 


, remaneat solummodo simplicior Ae> 


qualitas 


du vAJ 7 


2 i T _'»»V 
y/ uu ~± fu 






^ UU z±. fu ■ 


bb 


/; 


fdu 


/- 


^f~u- V ou-^t fu—+bb 

f- 


(ii — — )<fy 

4 


V yy^fy~{bb-£-) '' y^.y/yy=^fy~(bb-£.) 

4 4 

cnios posterius membrum rx superius ostensis rectificationem unius tan- 
tum eiusdemque Hyperbolae repraesentat. Si ergo examen ipsum, quod 
suscepi. Alembertum vera scribentem veritatem scripsisse confirmat, qua- 
nam ratione dubitandum erit de examinis eiusdem fide dum eum a vero 
aberrasse sub oculos ponit? Ad rem istam promovendam alia etiam moli- 
tos. Qui Alemberti placita perlegat eo loci (261 ), quo Difierentialis 

f 
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integrationem docet primam contemplando casam Tri* 

Vzzztfz-+bb 

nomii zz ziz fz —¥ bh radices reales habentis, non poterit quin arbitre- 
tur universaliter Integrate illud nunquam obtineri • nisi praesidio ar- 
cuum simul Ellipseos atque Hyperbolae . Nulla etenim ab Alumber- 
to facta adest inibi limitatio, nullus casus exceptas. In hoc etiam Vi- 
rum illum clarissimum aliquid humani passum esse experimento moto 
adinveni. Quum Rudimenta Calculi Integratis in Dougainvillii Tractat» 
adolescens adhuc Fisis pervolutarem (262), forte fortuna sub manum ha- 
bui Collectionis Lucensis Volumen 1V“™. ac postremum , quod Vincentii 
Riccati lesuitae Dissertationem complectitur de Summa Formulae difleren- 
tialis, cuius in sequente $°. sermonem faciam (263). Eam saepenumero 
Alcmberti Formulis comparatus Tabulam mihi composui, qua statim di- 
gnoscere possem utrum C — — * — in qualibet signorum Trino- 

‘^i±.ZZz±:fzz±bb 

mii radicibus realHius praediti combinatione ab arcu tantam Hyperbolae , 
vel ab arcu tantam Ellipseos, vel tandem ab arcubus simul Ellipseos et 
Hyperbolae dependeret. Tabulae huius auctoritate protinus novi metho- 
daib elaboratissimam ab Alemberto traditam illius mentem ita perturbas- 
se , ut casus aliquot singulares excipiendos , ac separarim tractandos haud- 
quaquam viderit. Edendam nunc censeo in publicam lucem Tabulam il- 
lam oliffl in privatos usus conscriptam , casusqae exceptos et Alemberto 
invisos ipsius principiis insistens postmodum condrmabo. 


r'if 


Digitized by Coogie 


rbf 

V-^zzr±fz-±tbb 

1 

I. 

Signa 

Est Imaginarium aut universaliter impossibile. 

II. 

1- — 

Pendet a solius Ellipseos Arcu. ~ 

III. 

— + -H* — 

a solius Hyperbolae Arcu. 

IV. 

-+ 

a solius Hyperbolae Arcu . 

V. 

h-4- 

a solius Hyperbolae Arcu, et Linea recta. 

VI. 


a solius Hyperbolae Arcu > et Linea recta. 

VII. 

-b h 

ab Arcubus simul Hyperbolae, et EI- 



lipseos , ac Linea recta . 

VIII. 


ab unius Arcu Ellipseos, et generaliter 



simul. cum Linea recta. 

Dummodo ii factores habeat reales,ac variabilis sit positiva . 


Hanc Tabnlam inspicienti cuncta fere obviam veniunt ■ quae ex Maclau- 
rino et Alemberto collegimus. Sed quod primum ac praecipuum ictu ocu- 
li mihi occurrit perscrutandum, est casas triplicis signi positivi, nimirum 

V11I*“*., Formulae C — ■ ■ — , quam Alembertus indiscriminatim 

Vzz-+fz-\-bb 

ope arcuum Ellipseos simul et Hyperbolae integrari docuit, et Tabula ex 
adverso a solo Ellipseos arcu rem conlici nos admonet. Tabulae autem de- 
cretum istud iure, an iniuria pronunciatum sit, ab Alemberto ipso disce- 
re nihil vetat . Ille igitur ope Algebrae Cartesianae scindit in duo Inte- 


grale propositum facto z — reperitque ■ 


/■ 




y/yy. 


= -/■ 


aHy 


■ ny — mm 


VT • — b — mm 


y/ zz — I- fz — (- bb 
. Ego autem molestis- 


simo inito Calculo 


inveni esse 



et mm = 




1 16 


f\f i-— bb 

4 


— —¥ibb, ac demunt <;= — — y/ JL — bb , Partem 
u 34 

alteram, nempe — J" 


Vy • v'yy-+”y — '«"• 


hlta y ■ 


, reducit ad Integrate 


/; 


, substitutione de more adhi* 
adu 


. Hoc ite- 


\/T . \/ mm — h na — uu 

ad» y / 1 


artificii Cartesiani opibus impetratis vertit in — C . — 

m'\/ mm — h nu — uu 


/- 


ad» .s/ m' - 


videlicet, supposito « = ■ 


n J a. 


a 

^ Vyy 


m' \J » , V a' — u 

dy \/ y yy — M»y — mm 


mutat 10 


ita ut denique fiat J' 


ny — mm '*'>/> 

dz y/ n 


a r du\/ m' — [• » 


Vz-i — h/s — i-bb V yy—^iy 
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dy\J y 


m J * / . 


‘lyy/ y 


a r du^^ m' 

n' J ./ : 


-oV yy — I- ny — mm 

V' yy — (- »y — mm “ v^T. V a — 11 . ™ V j’ 

Alembertus profecto eo perventus curae non habuit compirationem valo* 
rum a et m ' , quos ego fastidio Calculi non perterritus inter se pares 

detexi, sive huiuscemodi, ut -^=1, et ideo ob signorum oppositionem 

duo arcas Hyperboliei eliminentur. Enimvero ille Scriptor egregius prae- 
cepit esse m' aequalem negativae radicis valori positive sumpto Aequa- 


, , f 'J ,,s 

tionis iwfflt — +• H« — ««=0, seu no— 3V bb ) u 

a 4 
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— aW— /V^ — W) = o, 


quae resoluta praebet « = =t 


mm , idest wj' = 'V^- 
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nn n 

h mm 

4 a 
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a cx iam praemissis. Ergo J~- 
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y.y • 


• wjr — mm 


V^. — < 




, nimirum aequale quantitati 


/ 


Algebraicae aut Lineae rectae una cum f — ^ quod Intcgrale est 

VT. Va' — X» 

arcus Ellipseos per demonstrata in calce 34". directe cx FascatiOi sine 
necessitate adhibendi prolixiorem methodum Alembertianam (264) ut ea* 
dem veritas pateat . Geminum itaque in hac Integralium speculatione pe- 
riculum ofTendit doctissimus Alemberttts, et quod mirum esc a veritate 
per adversum jter nescio quo fato declinavit . Dum enim agebat de 

— , hoc Intcgrale ab Ellipseos tantum arcu dependere 

Vzz—fz-¥ff 

prodidit, quamvis ab Ellipseos simul et Hyperbolae arcubus consequatur. 

E contra rb C — . ‘ , in hypothesi supradicta, Ellipseos et Hy- 

Vzz—¥fz—^-bb 

perbolae simul arcubus resolvi putavit, etsi arcu tantum Elliptico susti- 
neatur. Casus igitur VU“"'. et Vlll““. superioris Tabulae in unum co- 
niunxit Alembertus, tametsi ' peculiariter tractandi ac dividendi fuissent; 
adeo ut cius 6'“™. Problema (265) sic potius exponi debuisset. 

/ tiz VT 


zz — H fz ■ 


■bb 


in hypothesi Factorum Trinomii rcaltum a sola pen- 


det Ellipseos rectificatioue ; sed C— 


dz \J , 


— in eidem hypothesi 


V zz — fz — h bb 

„ dependet simul a rectificationc Ellipseos et Hyperbolae . In hypothesi 


P 3 


vero 
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pendet uni- 


1, veto Factorum Trinomii imt^iiiarioriim f - 

^ y/ zzziifz—¥hb 

(, versaticer a rectificttione Ellipieoi «imal et Hyperbolae, excepto unico 

quae a sola Ellipseos re- 


casu singularis expressionis C — — 


l/zz-^fz->rjj' 

„ ctillcatione dependet. „ Hoc ipsum ex Fascalii doctrina iamduJum co- 
niecerjin in §°. 33°., et quae tum videbantur paradoxa et impossibilia, 
nunc facile, resolvuntur delecto lapsu Alemberti. Quod enim ibi con- 
ceptus Geometrarum vires superabat, in praesentia despiciendum est po- 
tius, quam admirandum. Profecto, quum in hypothesi Factorum realium 

ab Arcu tantam Elliptico de- 


Trinomii hoc Intcgrale 


y/ zz -+fz -r-gg 


pendere nuper ostenderim, iJeoque etiam / 

J s/r 


— dz\J\ 


aut per ca- 


nones vulgatos — y ~ - 


dz \/~z 


f 


\'zz-+lz—^gg 

, nil mirum si harum expressio* 

y/ zz-¥fz—>rgg 

num postrema eundem signilicec Arcum Ellip<eot Casas II'. uti 

— — . Nec molestiam afferat dubitationerove aut signum 
y/ fz — zz — gg 

negativum primae Formulae adpositum, aut Linea recta in Casa VIIP’. 
cum Arcu Curvae coniuncta . Quinimmo ab hac potius comparatione de- 
ducendum erit posse ac debere negativum Arcum Ellipseos Cooicae una 
cum Linea recta positiva parem esse alteri Arcui Elliptico positiva, scili- 
cet, Summam duorum Arcuum Ellipticorum rectificabilcm esse posse ac de- 
bere. Praeterea, quum ex Elementis Geometriae et Euleri auctoritate (266) 
constet Arcus Elliptici expressionem quamcumque esse Functionem bifor- 

mem non dissimiliter a Radice quadratita, consequitur J~ ■ 


•/; 


dzy/\ 


y/zz—^jz—^gg 

' — , nimirum Differentiam inter duos Arcus El- 
y/ fz — zz—gg 

lipticos aeque rectifcabHem esse posse ac debere . Hoc quoque de Hyper- 
bolicis Arcubus dicendum est , quorum expressiones ad Functiones bifor- 

mtt 
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camicm Ar- 


met (26") pariter pertinenti veluti pseudopdraJcxon alterum Innuit. In 

eo enim consistit ex §*, 33'»., quod rb f — — eamlcm Ar- 

y/ zz.r±fz, — gg 

cus Hyperbolae mensuram significet uti C — ■ - ^ — . idest ex Casi- 

buf in Tabula contemplatis IIl*' ac V°. , IV°, et VI°. sit tam Differen- 
tia, quam Summa duorum Ellipticorum Arcuum geometrice rtaificabilit . 
Inde patet quod a doctrina ipsa Pascalii recte riteque perpensa et divite 
facta enascantur eximia illa Theoremata de Sunoais aut Differentiis geo- 
metrice adsignandis Arcuum quorundam eiusdem Hyperbolae vel Ellipseoi 
seu diversarum Hyperbolarum Ellipsinmve, quae primus omnium lulius 
Fagnanuf (268), ac postmodum Vincentius Riccatns (269), Leonardus Eu- 
lerus (220), loannes Alembertus (271), et nuperrime Andreas Lexel- 
lius (2^2) magno Analyseos incremento protulerunt, et demonstrarunt. 
Ceterum Alembertus toto iure redarguit Vincentium Riccatum^ eo loci. 


quo Integralia differentlaliam dx- 


■ , dx[m- 




( 4 — Erar’)* , dx{m — t-aar)* ( 4 — fea’’) * ab arcubus Sectionum Co- 

nicaram dependere universaliter existimavit , quum hoc nisi quibusdam 
exponentium k,r conditionibus positis verum esse nequeat (273). Non- 
nulla etiam recte indigitat evitanda in ista Intcgralium iheorice Formu- 
larum Tractatus Laaci Newtoni de Quadratura Cuniarum pericula (274), 
a se adhuc adolescente etiam alias experta tum quum coram Academia 
Scientiarum Parisiensi errores aliquot oppugnaverit, in quos lapsus fuit 
de Mathesi optime meritas Reyneaus in sua Aaalyii demonstrata (275). Qua 
de rc nunquam salis laudandi Commentatores Minimi Prineipierpm Newto- 
ni , qui eo ipso Tractatu aureo semper duce Elementa Calculi Jntegralium 
scripserunt absqueuquod nullum offenderint scopulum, nec ideo a verita- 
te aberraverint (276). Fundamenta novae methodi suae a Maclaurino 
sumpsisse Alembertum nemo inneias ibit, qui animadverterit usam aliquem 
ab Anglo ipso Geometra factum fuisse formulae Arcus EUipseos 
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dx\/ a' 


- i'- x’ 


in 11 °. Volamine Tractatus Fluxionum (2"7); neqae 

a V a' — .v° 

difficile conceptu erat eundem usum promovere, et transferre ad formu- 
lam analogam pro Arcu Ilyperboiico . Illo autem fundamento posito 


omnia Intcgralia huius formae J"- 


(dummodo )i sit numc- 

V a — 'rbx — I- cxx 

rus integer ac Trinomium habeat Factores reales) facillime ad Arcus Ellipti- 
cos et Hyperbolicos reduci poterant, veluti diverto ab Alemberti semita, ac 
breviori itinere fecerunt praesertim Riccatus, Eulerut, praucitati Commen- 
tatores Newtoni , atque Lexcllius (2“8) . Nec parum miror Alembertum 
ipsum breviori huic itineri terga dedisse, quum in singulari casu integra- 

dt— 

tionis rl jr * iA- — f ata: ) * eandem methodum adhibuerit mul- 

Vu- 


tiplicationis illius DifTcrcntialit per 


bx- 


a — r bx — t-cxx 


(a;p) , quam solum- 


modo imitari ac prosequi necesse erat si Formulas J"‘- 


'lixi/ a — r bxx 
V c—^e 


in tri- 


mmialts 


/: 


Jx\/~1 


— earumque derivatas convertendi sermo fuis- 

V /4 — i- fl.v — Ca.v 

sct, quemadmodum in §°. 42'^°. pluries innui . Dum autem Trinomium 
careat Factoribus rcalibas, maiori etiam facilitate, qua usus est Alcmber- 
tus , resolvi eae Formulae poterant in trinomlales Factoribus realibus prae- 
ditas, veluti prae ceteris clarius atque distinctius edocuit Leonardus Eu- 
Icrus (280). V^ersans Alembcrtus idem Formulas magis compositas 
{f — \-gx)dx r dx 


/; 

/: 


et 




-bx- 


■ cxx — 
xxdx 


fFt. 


■y / a — H bx — t- CAf * — (- cAf ’ — I- fx* 

; , earumque quamplurimas derivatas (281), 


— I- 4a' — r fAC ° — V CA-’ — (- fx* 
non parum admirationis expertus fuisset si in Pascalio suo illarum prima 
saltem lineamenta contemplari potuisset, ut in calce 34". mihi conti- 
git explicare, et Maclatirini meminisset, qui harumce Functionum ab Ar- 
cubus 
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cabus Conlcirutn dependentiam rudimenta protulerat J~- 

/ xxdx . . r 

. quin etiam / ■ 

»/,»_*. — X* J 1 


dx 


dx 


\/g'^fx^-x* 
celeberrimum Alemberti r» J". 

dx\/T 


xxy/:±g'‘ :±fx^- 
dx 


\/s'z±fx^ — x* 
et Theorema 


ex alio simpliciore 


Iiitesrali 


x\/~x. V a — 1- i*- — 1- (XX 

i r ■ ■ facillime derivandi (282), quemadmodum fu- 

Va—+bx — Kxx 

sius in 42'*°. ostendi. Nihilo tamen minus praestantissimum Alemberti 
ingenium tam in Commentariis Beroiinensibut , quam in OposcuUs Mathema- 
ticis (283) hanc Analyteos partem cum perimetris Conicarum Sectionum 
coniunctam tot novis Functionibus locupletavit, atque adeo suam fecit, 
ut vix maius desiderari unquam posse, ciusque inventis aliquid addere 
dubitaverim. Formularum profecto ab eo resolutarum numerus ferme in 

immensum excresceret si pro variabili z aut x Potentia quaelibet o* { ut 
ipse ait (284)) substitueretur, aut ‘universalius quaevis Functio ^z,Aar 
etc. eiusdem variabilis. Maclaurinum denique imitatus vir ille nunquam 
satis laudandus ad sublimiorem Physicen illustrandam inventa sua tradu* 
cere curae habuit, nullumque non movit lapidem in Investigationibus de 
Mtsndi Systemate (285), et in Opusculorum Voluminibus (286) ne Theoria 
ista analytica admodum sterilis videretur. Qua praesertim in re si sum* 
mum spectes mentis acumen, nulli secundam censeo adplicationem For* 
mularum huiuscemodi ad supputandas perlurbatioites mutuas lovis et Sa- 


turni, utpote quas complectatur unica expressio J' ■ 


ds.s 


Vf 


' , ubi 


(s — a V 


a>b, ex praecedentibus summanda praesidio Arcuem Conicarum Curva- 
rum. Casum autem vi n= i , aut= — 3, qui ab eo derivatur ex prae- 
missis, ab Arcu tantum Ellipseos dependentem dignoscere facillimum esc, 

^ . /— rdxVab—¥bx 

quum ca Formula facto s — av=x vertatur in v* / ■ - - - . 

J 

quae 
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, fixSj a'‘—^ b‘'—¥'2.a'x 

quie comparata cum altera / — . _ . exponta in § . 34" 


praebet Aequationes a'' — hb‘'=al>, 
Ellipieos a' = ^ ~ ^ .V a -+ b , b' : 


a ’’ — = nimirum Semiaxes 
:”V ^ — b .V a — b, scilicet , ir 


in ra- 


ar- 


tione ^ aa — bb i a — b, uti diversam semitam terens Alembertus inve- 
nit (28T). 

44. Ne manca ac mutila sit haec Iiitegralium Calculi pars nobilissi- 
ma) quam uno duce Pascalio facilius tractandam ac perficiendam cordi ha- 
buit poscit res ut de perinsigni Formula f — - nunc loquar ■ 

Vp-^qzz 

gumentum sumens a §§’. 36'*. S"'"®. sS*®. ac 39"°. # quibus eam adum- 
bravi. l'res exstant universorum eiusdem casuum Tabulae ab eruditissi- 
mis Geometris Riceato (288), Eulero (289), Lexellio (290) compositae, 
indubiumque est Vincentium Riccatum aut omnium primum de ista 
Functione universaliter integranda cogitasse , aut certe primum cogitatio- 
nes suas in lucem publicam edidisse, quum eius Disquisitio, quemadmo- 
dum alias admonui (291), anno M.DCC.LVll®. vulgata fuerit, priores 
autem de hoc argumento Leonardi Euleri meditationes anno M.DCC.LXIII®. 
typis impressae in Volumine VI 11 °. Novorum Commentariorum Academiae 
Petropolitanae . Quidquid vero sit de inventionis primatu, ternae Tabu- 
lae, tametsi varia methodo concinnatae, mire consentiunt inter se , idem- 
que adamussim concludunt. Eulerus quidem atque Lcxellius duodecim 
tantum casus enumerant, vigintiduo autem piceatus. Veriintamen de- 
cem adiuncii a postremo scriptore nec locupletiorem faciunt Analysin, 
neque pauciores casus infirmant a primis animadversos. lure hoc dicam, 
an iniuria , facile diiudicandum . Riccatus etenim addit casui I®. ac 11 °. 


. fdzV f — i- ^zz . n 

Eulen J alterum geminatum J ■ 


dzy/ — f—tzz 


, quorum sa- 


^/p-^-qzz '' V—p—qzz 

ne postremorum Integralium utrumque magnitudinis realis est, sed eadem 

haec manet cum prima si per - "JZ. - = 1 multiplicetur. Iterum praeter 

V-i 
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P 


'JzVf — gzz riz Vf 


taiai 

• rfiV' — f'-+gzz 


y/ p — </22 V — p 


/ 


/ 




p 


Vj>- 


qzz •' Vp-^qzz 
, qai sunt in Tabula Euleti IV“’. V"‘. et 


qzz 


rAz\/ — f — ?2Z ■ rAz\/ — f — gzz riz'^ — f—\-gzz 

cons.clerat J J . j . J ■ 


/ AzV f — gzz 




V" — p — (-</22 V /> — qzz y/ — p — qzz 

, epsdem tamen cum prioribus, utpoce ab illorum multi* 


qzz 


plicatione per ■ - = i pariter genitos . Consimili modo praeter Inte- 

V— I 

gralia numeris ab Eulero distincta .Vili*, ac X*., nimirum, 

Azy/ f — gzz 


f. 


in hypotbesi 


AzV—f-*-gzz . 


V — p — f qzz 
fq<gp, Riccatus idem enumerat 


V/> 


qzz 


in hypothesi 

:VY — gzz 
Vp — qzz y/ — p—¥qzz 


(~ Azy/ — f-y-gzz / - Azy/ f — gz 

J a/ 'J 


in ii-dem suppositionibus, quamvis nihil aliud sint quam Euleriana per 
multiplicata. Ceteris demum tasibus duo etiam adseribit Ric- 

V-i 


catus, numeris distinctos VII"". ac XVIII'®, 




Azy/ f -t- gzz 


V— p — qzz 


P 


Azy/ — f—gzz 


, inutiles autem, quippe semper imaginarios . Detra- 

V p — t- qzz 

ctione itaque facta octo tasuum geminatorum, duorumqee inutilium a 
dao super viginti , remanent duodecim Riccatiani , quemadmodum habent 
Tabulae Euleri et Lexellii, quas ideo solas citandas mihi proposui, ac 
earum ordine servato in unam breviorem heie .transcribendas, et CUisi 
Riccati Tabula comparandas. 


I. esc 
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I. ex Eulero 

r iz Vf ■+ gtz 
^ f -i- qzz 

f'l>gP 

Arcus Hy- 

II. 

r dz'</~f-^gzz 
J V p -i- qoi 

fq<^iP 

Arcus Hy- 

III. 

r<tz V /-+- gzz 
J p — qzz 

universaliter 

Arcus EI- 

IV. 

r dz\/ f git 
J ^ -H qtz 

Universaliter 

Arcus Hy- 

V. 

r dz V f—gii 
V p-i- qtt 

universaliter 

Arcus Hy- 

VI. 

rdz V f— git 

J V p — qtt 

fi>SP 

Arcus EI- 

VII. 

rdt\/ /— gtt 

J V t — qtt 

f'I<SP 

Arcus Hy- 

VIII. 

rdtV f— gtt 
J V — p-^ ?** 

h>SP 

Arcus Hy- 

IX. 

fdtV—f-¥ gtt 
V p qtt 

universaliter 

Arcus EI- 

X. 

rdzs/ — /-t- gtt 
J ^ f — qzt 

a rr n 

fi<iP 

'J s T ’ > 

Arcus Hy- 

XI. 

rdtSi —f ^ gtt 
J ^ -f-^r qzt 

f<i>eP 

Arcus EI- 

. 1 . 

XII. 

fdt\/-^f-\-gtt 

J V — # <rVqtt 

f<i<gp ‘ 

' . • s 

Arcus Hy- 
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perbolae et Ellipseo* 

I. ex Lexellio 

II. Xni. ex Riccato 

pcrbolae 

II. 

1 

I. XII. 

lipseo* 

V. 

III. XIV. 

perbolae et Ellipseos 

IX. 

IV. XV. 

perbdaeet Ellipseos 

i 

III. 

V. XVI. 

lipseos 

VI. ^ 

VIII. XIX. 

perbolae 

VII. 

IX. XX. 

perbolae et Ellipseos 

X. 

XI. XXII, 

lipseof 

IV. 

VI. XVII. 

perbolae 

VIII. 

X. XXI. 

lipseos 

XI. 

VIII. XIX. 

perbolae 

XII. 

IX. XX. 


Frima 
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Trima in lunc Tabulam animadversio casut Vlt'"". ac X™., 1 X““. atque 
rcspiciat necesse est, propterea quod Eulcrus, et post illum Lexclliut 
Arcui Hyperbolae aeque Ellipseos addiderint etiam Quantitatem alge* 
braicam aut Lineam rectam, quam ego cum Riccato arbitror praetereun- 
dam . Non modo enim algcbraicum Integrate additum vel ablatum neque 
perturbat Functionis speciem a perimetro Sectionum Conicarum depen- 
dentem, nec intimam eius naturam immutat, verum etiam per ea, quae 
dixi in antecedente, otiosa plerumque est atque inutilis superadditio. 
Calculi potius defectui adseribenda , quam analyticae necessitati. Huc ipsum 
confirmant Eulcrus atque Lexellius, qui in eorum lucubrationibus dura 
implicatas plerumque substitutionum methodos adhibent Riccatianis non 
dissimiles (upg), casus praesertim \T““. atque XII"™. inxta Tabulam Eu* 
Icrianam iterum resolvunt etiam ope Arcus Ellipseos ' aut Hyperbolae 
cum Quantitatis algebraicac additamento aut Tteptii^K^, quamvis prima 
ac directa eorundem casuum resolutio ab Arcu tantummodo consequatur 
Ellipseos vel Hyperbolae (294). Quod praeterea clarius patet comparan- 
do casum VII™, cum XIT"“. , ac VI“”. cum XI°*®. in ordine Euleri . Nam- 


que Formula casus V 1 I“'. , nempe 


dzV f — gzx 
V p — qsz 


cum conditione r> 


/- ^ , r f — gzz 

fq<-gp, eadem est atque / — — - — 

‘sZ—i.Vp — g:z 


ftizV—f-¥gzz 

J y/_ p 


cum ipsamet copditione. Quum igitur postremum hoc 


Integrale ad fidem Tabularum Euleri et Lexellii ab unico pendeat Hy- 
perbolae arcu, non potest quin idem aeque verum sit dc priori Intcgra- 
li , quod Auctores illi ab arcu Hyperbolico et Quantitate simul algebral* 
ca obtineri in Tabulis descripserunt (295). Similiter Formula casus VI'. 

cum conditione fq>gp ex auctoritate Tabularum Eule- 

J — ,j~~ 

ri et Lexellii unius arcus Ellipseos praesidio integratur; ergo, quum in 
eSdem condicione procul dubio sit esse ^ = 

vT=r^z 

r 
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f CZ2 f f — h PZS . 

— — — = / — — • • " qui est fiiftfi M“*. , nc- 

• V' /> — V — p-+ < 1 ^^ 

mo non videt istum quoque integrari debere ope solius arcus Elliptici, 
tametsi praclaudati Scriptores Quantitatem addiderint algebraicam (296). 
Riccsti Tabula hoc ipsum ictu oculi ostendit: habet enim casibus VI”, 
et Xl”“. '('abularam 1 ’etropoli editarum oppositos eosdem numeros 
ac XIX"""., non socus atque ipsos numeros 1 X“™. et XX™"". oppositos aliis 
casibus ac XII™^. Argumentum alterius animadversionis sit dubium 

illud, quod in calce 39"*. soluturum pollicitus fui. Criterium inibi 

< 1 zVf—g 2 .z 


optabatur, praesidio cuius statui posset an eadem expressio 


V p — 


=/ 


WzV' — /- 


■gzz 


, ex praemissis, ad arcum Ellipseos, aut Hyper- 

V — p—¥ qzz 

bolae pertineret. Tabula inspecta, sunt haec Integralia casus VI“*. et 
XI”"’. Euleriani, vel VII”'. ac X 1 l”““'., qui Ellipsin adtinent si fq>epi 
si vero f </ C.gp , ad Hyperbolen referuntor. Huius contiitionis veritas di- 
manat facillime a doctrina ipsa Pascalii , et signanter a demonstratis in 

/ ifx^ f — 

— peraequa- 

v/ A — Ai * 


et 


bat Arcum Ellipticum multiplicatum per CoCflicicntem 

A A’ 

idcirco /A A , sive speciebas iisdem positis, in altero autem 

liquet esse ma"' . ni}' < m —i- l'^q'.tia"', scilicet fk<.gh, aut pc- 


tius fq<-gpt iisdem litteris substitutis. Sed doctrina eadem Pascalii nul- 
lis opibus impetratis, et admiranda simplicitate Tabulam conficit omnem , 
absqueoquod obliquis plerumque methodis hactenus evulgatis (u9~) ani- 
mum adpiiccmus. Hoc quomodo liat brevi enarrabo. Tres e duodecim 
suae Tabulae formulis, nimirum, casus IIP”"'. VI'”"’. ac XII'™'”. (298), 
Ealerus resolvit directa methodo utens, nulloque alio subsidio praeter 
Functiones elementorum Arcuum Conicarum Curvarum, dum' Riccatus 
atque Lexellius quartam Formulam adiunxerunt 11 °. ras«t pertinentem (299). 

R Discri- 
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Discriminis ratio in to sita est, quod Euleros Formulam elementi Arcus 
Ellipseos derivaverit ab istius Curvae Aequatione non tam ad Axem 
transversum (VI.), quam ad relata (III.); in Hyperbola vero 

non item, quum sola Aequatione ad primum Axem contentus fuerit 
(XII.), ct idcirco indirecte obtinuerit casus II'*', resolutionem (300). 
Huic tamen incommodo ferias iam dixerat multis retro annis Vincentius 
Kiccatus (301), ac posr Eulerum medelam afferre curavit Lexellius (302). 
Ego autem quaternas formulas primigenias cx solo Circulo ad Pascalii 
tuorem considerato perquam facillime sum consequutus . In §°. etenim 

36'°. habui ro f fine ulla limitatione et universaliter (lU ) 

/1 — kxx 

ab Arcu Ellipseos super Axem minorem repraesentatum, quum et Se- 
iniaxes et Semiparametrum et Cocflicientes omnes, quicumque fuerit va- 
lor Tun f,g,h,k, demonstratum inibi sit nunquam in imaginarios fal- 


dxVl- 




(VI.) ab 


SOS abire posse. Praeterea in §°. 3"“”. inveni rb / 

^ h — kxx 

Arcu Ellipseos super Axem miiorcm insistentis dependens, cum conditio- 
ne tamen nuperrime exposita t5 fk>gh. Qua occasione observandum 
censeo deduci facile ab expressionibus 36"., ob tignum permutatum 


emus g 


, valores Semiaxis ^ Semiparametri 

h k J k 


cc Integratis jpsiu 


hr 


gh 


in Arcum Ellipticum. Dum igitur re- 


solvendum fuerit rb • 


'dxy/ 1 — ^xx 


in opposita conditione fk<gh, qui 

A — kxx 

est casus VII"’. Tabnl.ie Eulcri , patet Integrale istud resolvi in Arcum 
Ellipseos imaginariae (quia tum Semiaxe et Semiparametro imaginariis 


praeditae) per Coefllcientem pariter imaginarium "S/ j^f - multiplica- 
tum. Hoc autem productum imaginarii per imaginarium iam alias in cal- 
ce §'. 33". expertus sum realem componere magnitudinem, et reapse in 
praesenti casu est Arcus Hyperbolae, quemadmodum inferius ostendam. 

Formula 
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ForrauU (II.), quam Eolerns indirecto admodum trami- 

y/ h—¥ kxx 

te adeptus est (303), profluit statim ex §°. 38’°. conilitione posita t5 fk< 
gh-, namque significat ibi Arcum Hyperbolae ad secupdum Axem com- 
paratae, atque in expressione primitiva, a qua oritur ipsa Fcrmula uni- 

versalior, habetur «<’ . r — f 1 Si demum Hyperbola ad pti- 

mum Axem relata fuerit, docet 39'“. hoc Integrale ^ 


/• 


dxy/ — f—i-gxx 
V — h — I- kxx 


, ad quod pertinet casut XII"'''*. 


Eulerianui, Arcui 


Hyperbolico par esse dummodo vera sit eadem superior conditio fk<gh, 
quum l“. c“*. ostendat fk=:mnq'a"' , tt gh=mnq^a"' ^ 1 — h -—7 An- 
tequam ultra progrediar considerationes quaedam me vocant praemissis ad- 
dendae . Primum etenim inspiciendum esc quanto maior adsit facilitas in 

/ dzy/ f — f gzz 

— — , aliarutpque similium 

■\/ h — I- kzz 

dum a Superficie Cylindti saileni , sive a Pascalii doctrina' diducatur , po- 
tius quam a communi methodo Analyseos cultorum . Profecto Analystae 
ut Formulam illam conseqnaptur , necesse habent elementa prius quaerere 
Arcuum Sectionum Conicarum , praeterea pro abscissa eius multiplum 
substituere, deindeque multiplum elementi ipsius computare, vehiti Eu- 
lerus potissimum (304), et paucis abhinc annis loannes Franciscus Malfat- 
tus (30.^) protulerint . Veruntamen a Cylindxi consideratione dives ita et 
pene numeris omnibus absoluta Formula exoritur, ut solo multiplo abscis- 
sae (quemadmodum dictum est in §°. 36". ac sequentibus) res omnis 
perficiatur . Quin etiam facilius si ad morem Lcxellii (306} Formulam 


ipsam canonicam composuerimus: namque ex 


. gr. Ti y 


dzs/ m'~t 


Vn'~zz 

statim ac a Cylindro natum, non modo formam adquirit Lexellianara 


130 

^ </z V" •“*■(”) 

w I — , sive , neglecto Cociliciente < 

/ iiz^ I — I- PZZ • . . . r 

■ — (3^2) • verum et nullam Formulae limitationem patera- 

V 1 —qzz 

cit, eoquod discamus a §*. eodem 56'®. r\ n quomodolibet esse posse aut 
maius, aut minus m ex natura obliqui Cylindri, mirabiliter consentiente 
cum Tabulis laudatorum Scriptorum . E contra in §*. 32 '"°' Intcgrale 


huius formae 


/■ 


dz\/ n;*tf ’ — n'zz 




est iuxta Lexeilium, eiusque Taba- 


^ (wfl) f" dz\/ \ — ^zz 

lam, mj — =7 - 




Vi — 


, non computando 


CoulTicientem , quo tamen in casu rb n prioris exempli imaginariam evadit , 
m manente reali ■, quod denotat, conlirmatque praeceptum illud Geome- 
triae nunquam gigni posse in Cylindri superficie scalena Ellipsin lateribus 
normalem, cuius Axis lateribus ipsis perpendicularis maior sit Axe alte- 
ro. Si vero n = w, aut V» 

mo exemplo locum fieri Integrali 


r«’ : ro; : Va ; I > nemo non videt in pri- 
dz \/ 1 


- , quod ex dictis tam in 


V I —gzz 

4'°. 36“. 40'"®. ac 43'®., quam in Adnotatione 159”*., par est Arcui 
singularis Ellipscos, quae Axes habeat in proportione V? • et de qua 
multa scripsit Vincqntius Riccatus (50?). Exemplum autem posterius in 


e^em hypothesi n = iit, sive Integratis J" 


dzV t — gz 


, praeberet ex 

Vi —gt-z 

adverso z— +C, videlicet Lineam recram , ob p(§. 37.) eo casu evane- 
scentem, ideoque etiam Axem minorem. Haec Linea recta aeque oritur 

ft 00 

dum 1(1 exemplorum primo aut fuerit — = — , aut w = o* Intcgrale 

n I 

etenim 
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eteniin vertitur in 





> 3 ' 



n^a' — 2’=«(j — — 2’), quemadmodum mihi ex Cylindro inno- 

tuerat (tametsi suae novae methodi vires casum istum Eulcrus ipse ex- 
superare professus sit) (309), utpote Axe minore Ellipscos Pascali! tunc 

in nihilum abeunte. Posito demum -^ = — , vel potius 0 = 0, liquet 

m 00 


lotegralia ipsa prioris et alterius exempli formam communem induere 



«st Arcus Circuli radium habentis —^ = a. Cylindro reapse icalrao tam 

V 9 


in rectam converso , ideoque Ellipsi in aequilateram seu in Circulem 
permutata . Quae omnia ab Elementis Geometriae derivata mirum in mo- 
dum conveniunt cum .novo ac sublimi Eulcri Calculo (310), non secus 
atque cum recentioribus inventis Lexellii (311). Riccattts ait (312) in se- 
cundo etiam exemplo tum oriri Ellipsin, cuius Axes in proportione sint 


dz \/ 1 — 


gzz 


• , sive more meo quum 


r» \/ 3 : 1 . quum Formula evadat / - 

Vi — 

" t f P \ 1 P 

»» Va >0. ^ m' i aa 

= , quae postrema Aequatio Semiaxiam revera aut Axium Quadrata 

in dupla esse proportione luculenter ostendit. Addit Eulcrus (313) 

ilzVi' 


■ gzz 


in casu 9=0 ab Arcu Parabolae conicae aut a Lo- 


/- 

Vl — qzz 

garithmis dependere; quod meridiana luce clarius effulget inspiciendo For- 
mulam J'jzV i — Aream Hyperbolae<ad secundum Axem significan- 
te m 
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tem , non dissimiliter ab alia Formola f dzs / 1 — gzz repraesentante 
Arcam vel Arcam Circuli, in <]uam abit Integrale posterius 

/ ■ ^ — — eadem hypothesi facta (314) > Maltominas novam ac dif- 

v/ r 


ficilc fore arbitror Theorema illud ab Euleri Calculo suppeditatum, Inte- 
gralia nimirum praenotata duos Ellipsium timiUum Arcus semper complc- 
(3*5) • Praeterquamqnod sola Synthesi geometrica id demonstraverim 
in 8 ’°. (ac postmodum de innumeris Ellipsibus), cum Riccato consen- 
tio (316) non Ellipsi tantummodo, sed etiam Hy;ierbolae communem esse 
versionis unius Arcus in alterum adfecrionem . lententia enim Euleri de- 
cernit Perimetros integras, aut partes lim/les Ellipsium similium, quarum 

Axes alterni fuerint a, et utrarumque Parameter e=i, ad Axes 


tamen alternos pertinens, proportionem servare a* : ■; •, sive ssy' « : i i 

A 

a* 

quod nemo inficias ierit semel ac observaverit Axem primum unius El- 

lipseos esse a, secandum Axem primum alterius — 4 ir , secundam 

v« 

Nam ita compositae Ellipses necessario similes sunt, exeoqued a: 
a 

— 7=- : — , et idcirco totarum perimetrorum, partiumve similium 
\ at a 


ratio dimanet <r: 


V » 


a -I ob Parametros r=i, — 


= 1, quemadmodum patet. Sed idipsum faciliter de Hyperbolis compro- 

1 “’. 

baiur quum similes aeque Hyperbolae sint , quas adtineant Axes a , 


Par. I'. 

V «e , e 


I"’. 


11 “'. 


Par. II*. 


: adeo ut facto e = i , 


I I 

; —“iiT 9 — I — 

V«r 4» e 

non tam infinite -longae perimetri harumce Hyperbolirum , quam similes 


quotiibuerit earundem Arcus proportione gaudeant t:i=u* : — — , 


a' 

Arcu- 
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Arcaumqoe nnum scmper in niterum permutare Geometrae iure optimo pos- 
sint. Servato coJem ordine breviter nnne adnotabo singulares aliquot casus 
otriusque Formulae primigeniae Arcum Hyperbolicum includentis. Ac pri- 

. f — f — (- ezs . . . , 

mum in l — : — transversam Axem respiciente, seu potius lusta 


Lexelliu 


ium/- 


/ — qzz 

dzV ! —^gzz 

y / — I — hqzz 


, neque g, neque q separatim in nihilum 


abire unquam poterant ad imaginaria vitanda, et simul evanescendo aut 

sese peraequando praebent identidem - ' * ■ =(aj maiorem oiit- 

V — 1 • 

versaliratem ) 2 — VC, videlicet rectam Lineam, coniugato Curvae Axe, 
ut prius in Ellipsi, nullescente. Hypetbola vero, quo ducit eadem For* 

_ .. . . . : ri/iV— /•-t-jfsa _ 


/ rfiV — /— (- gzz 

— ; , veluti sta- 

v' 2 / -f ^7,3 

tuunt Riccafjs (31”) aliique post eum; naro cx §§'*. "4'°. ct 39"*., et 
solo Circulo contemplato ostendi (ob-;^ — V 1 =• 2 ) Arcum Hyperbolae 


aequilaterae formam 


peculiarem induere * ■ = 

V zz — 1 


-dz\l zz ^ ixSl gxx ^ 

V '7 / -g- = Val/ „-g- = 

y' zz — r V gxx — m gxx — 2/ 

Codfficiente neglecto. Isthuc ipsum expertus sum in altera Arcus Hyper- 
bolici expressione primigenia, quae coniugatum respicit Axem, et effer- 
tur hoc modo si compendiaria Lexellii Formula utaris . 

V I — f qzz 

Enimvero consultis 55 ". 24'“. et 38’“. Arcus Hyperbolae exprimitur pee 

- - — statini atque aequilatcra fuerit» scilicet brevias 

— F JV* 
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y/^f- 


d.A' ^ 

a 


Vi 


aut 


y/isf' 


dzV f — + ,?2Z 
V if-y gzz 


, vcl absque Coeibcicme 


/- 


iz\J f — gzz 


V s/- 


ita ut, c^Jem conditione posita, utraque Formula ad 


gzz 


aequilatcraoi Hyperbolen referatur (318). Prior expressio J"- 


dzV gzz — 


Vqzz—p 
C, quod in- 


dum f=o, in Lineam rectam abit V^— .'S/ zz — 

^ 9 

dicat Integrate tum -consequi ab Ordinatis ad primum Axem aequilate- 
rae Hyperbolae, veluti antea in Lllipsi dependere inventam est Integra- 
le ab Ordinatis Circuli, seu admirabili analogia ab Ordinatis aeqoilatcrae 
Lllipseos, Curvamque totam in Rectam se vertere. Idem contingit etiam 


Formulae 


/- 


dzV / — f gzz 
V ' 7 


. Kam facto f=o, exinde nascitur recta Li- 


,jzz 


nea 4i_. Vz=-H--^, 

Vi 9 


Sive 


VT • Vqzz-\-p 


C aci dixit Eule* 


rus (319) In eodem Integrali 


dzVf-y- gzz 


ubi 0 = 0, nemo non vi- 

Vp-qzz 

det Hyperbolam in Parabolam verti, et ideo Arcui Parabolico, vel Areae 
Ilyperbolicae, seu potius Logarithmis (320) locum fieri, non secus ac su- 
pra in F.I 1 ipsi. Ft revera Parabolam Apollonlanam norunt omnes limitem 
esse tam iqnumeraram Ellipsium, quam innumerarum Hyperbolarum . Ce- 
tera linquo, quia nec minus obvia, nec salebrosa. Unum duiitaxat prae- 
terire nequeo, Eulerum , scilicet, ideo potuisse Formulam II'^'. suae 
Tabulae, qua» directum complectitur Arcaim Hyperbolae relatae ad se- 
cundum Axem, integrare nihilominus praesidio Arcus Hyperbolae alterius 
primo Axi comparatae (321), eoquod duo illae Hyperbolae ex demonstra- 
tis in praecedente per doctrinam Fascalii, buiuscemodi sint, ut vel 
unam vcl alteram tractes eodem perducant (322). Quod dictum velim 
Ite forte rb TcifiSo^ov Eulerianum Aoalyticis legibus subtrahi aliquis sen- 
' serit . 
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ierit. In eo tamen maximopere effulgent vii et praestantia doctrinae Pasca- 
lii.^quod sibi ipsi sufliciat ad reliquos omnes Tabulae superioris casus 
perquam facillime resolvendos. De primigeniis quatuor. nimirum 111 °. 
VI‘. 11 °. ac Xll°. abunde iain dictum; nunc quinam alii cassss ab istis 


oriantur dicendum erit 


,s./: 


■dzVf- 




V p — ‘J~s 


— ( III. ) dividas per v'—! , obti- 


nebis casam IV“™., nimirum J" ■ 


gzz 

sine ulla uti III 


V — ~p — H 

a quo derivatur. Sed inter alia §§b 33'*. iam ostendi Arcum quemlibet 

— - — \ divisam per 

Vp — gzz ^ 

Formulam generare ab Arcubus simul Ellipseos et Hyperbolae dependen- 
tem (§§. 33. 34). Igitur C universaliter Arcus indigitat 

Hyperbolae simul et Ellipseos, atque praedictae Tabulae congruit. Ve- 


nio ad casam XI'""'"., nempe ad 


dzV-f-^-gzz 

V — p-t- '/== 


■/ 


dz . V — /— . V- 


V-i r <iz\ 

J 4 / 


dzV f—gzz 


qui casus idem esc 


, nimirum cum VI*. 


V — p—>rqzz.'J—\' p — qzz 

iam resoluto, et c.idem pracsupposita conditione t« fq>gp Arcam El- 


lipticum adiinente. A casu ipso W. J~ 


dzs/ f—gzz 


, dum Formula haec 

V p—qzz 

dividatur per enascitur VIII"’. conditione servata /y quum 


divisione facta consequatur J~ 


dzVf — gzz 


; quod postremum idcirco c.c 

n/ — p— f 

praecitato §*. 33'®. ab Arcubus simul Ellipseos et Hyperbolae intcgr.itio- 
nem adquirct . Faciliter etiam ab Arcu Hyperbolae cassss Xll'. 


[■ 


■gzz 


cum eidem conditione f'l<-gp, si pariter per v^— 1 

V-ps-qzz 

Formulam illam diviseris , profluit casiss X"’. Tabulae Eulcri , nempe 

s /■ 
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-f-¥ezz 


• qooil Integrale , aeque ac primum i ex antea citato 

Vp — qzz 

§*• 33*“' Arcu tantum Ilyperbolico dependebit. Consimiliter ab Arcu 


Hyperbolae ttras X"''. , scilicet, y 
'ilzVf—gzz 


dzy/ -f-¥gzz 

Vp- 


multiplicato per — 


■qzz 


r- 


aut signo neglecto J" ■ 


dxvr- 


-gzz 


1 dimanat _ 

V p~ qzz V /) — qzz 

quod Integrale illud esc. cui Tabula Euleri praefigit numerum VIl™. 
Eadem itaque ionditiene sarta tecta /i/ , docet ipse 33 '°‘. hanc 
VII'™. Formulam solummodo Hyperbolae Arcum complecti, quum ibi vi- 

derimus (posito s Arcu quocumque Hyperbolico ) fore — fv^— 1 =^^, 

atque ri demonstraverim paulo antea Hyperbolicum semper Arcum 
indigitarc. Simplicius quoque hoc ipsum arguitur animadvertendo (VII.) 

dzVf—gzz fdz\/ — f-+gzz ,j 

— — — . .. _ — (XIL) per — 7 ^=- eadem condt- 

\/ — • ti -4- nzz V'*-I 


/■ 


(XIL) per 


V p — qzz V — p qzz 

thne servata . Praeter casus ergo quaternos primigenios 111'“™. VI“™, II"™. 
X1I™“™. fidem meam liberavi de IV'“. Xl™’. V11I'“. X™“. ac V1I““. , rema- 
nentque tandem enodandi V“*. 1X““. ac 1“'. Dum agebam de Formulii 
Maclaurini in §°. 43 *'“. Pascalii Theorema mihi suppeditavit ri 


f- 

j Vp 

/f-= 

J V/- 

-/• 

p J 


dz\/f — 'gzz 


(V.)- 

dz 


r 


fdz —gzz 


v^/- 


V/ — ^2= .V/> -!-?•£ 

dz‘^p—¥qZZ , , fq 


= ~sf- 


gzz . vp-+qzz 
zzdz 


Vf- 


-gzz 


V f— gzz 




vp-*- qzz 
zz . dz 


•( 323 )' 


P • \Cp -+qzz .V f—gzz 
mirum Daiversaliter complectens Arcum Ellipticum, ct Hyi>etholicum . Sed 
aeque swhersaliser in 33 '“. unius Pascalii praesidio statutum fuit hu- 
iuscemodi Integrale ab Arcubus simul Ellipseos, ct Hyperbolae dependens, 
sl per yTTI multiplicetur. Formulam gignere, quae ope aiiius Arcus F.l- 

liptici 
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liptici / resoWi poisit.Igitnr \ ' — = J ~ • 

Vp — t- ?ZZ Vp — t- J2Z 

quod Euleri easui IX°. adamassim congruit, integrabitur per Arcum EI- 
lipseos. Nec longius immorari nccesse est in casus resolutione, ut- 

pote ^ in condithne t ! fq>gp, quam iubet Tabula Eule- ' 

y/ p qzz 

ri, convertatur post factum rb f—^gzz = x in Formulam trsHomialem 


— _ , secundo denominatoris ter- 

-^7 ■»* — ( g/? —gp) * —>■ /(/? —gp ) 

<1 9 

mino ex hypotbesi temper negativo existente , primoque ac tertio positi- 
vis. Hoc autem Integrale si per dividatur, in alterum abit indu- 


tam formam Alembertianam 


I r flo ■ V t 
f V^n»v — vv- 


quod ex Pascalio Ar- 


cum indicat unius Ellipscos . Verum in comparatione Formularum V'*. ac 
IX*. demonstravi Integrale illud, quod multiplicatam per aat potius 
divisum per — Formulam generaverit ab unius Ellipicoi Arcu depen- 
dentem incladere Arcus simul Ellipticum et Hypcrbolicum . Huiuscemodi 

/ dz^ f I uzz 

— . - . • ■ " — dummodo fq>gp \ quod, in Tabulae comple- 

vi p — I- qzz 

mentum demonstrare susceperam. Quae quum ita sint, opus paucis ab- 
solvi , implexi ac fastidiosi plerumque Calculi pondere fatiscens si vulga- 
tam methodum advoces Analystarum ■ Ut isthuc ipsum liquido constet. 
Tabulam novam composui, quae meo ritu servato, cunctorum hortimce 
Integralium casibus propriam sedem tribuat, caussamque eorum originis a 
Pascalii Theoremate prosequatur. Oculis etiam subiiciendam curavi Eule- 
rianac ac meae Tabulae comparationem, ut quo ordine , qua ratione, qui- 
busve legibus incedat res clarias effulgeat, aut a Pascalio aut ab Eulero 
proficiscacur. Indicium esto penes Geometras an haec diflicillima Integratis 
Calculi pars, a tot tantisque viris hactenas exculta, Pascalii veluii filo 
diducto meliori in lumine conlocetur. Mea quidem sententia Tabularum 
hucusque in lucem publicam editarum ac sequentis, quam adiicio, sedu- 
la et fidelis conlatio litem dirimit omnem . 

Su f 
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CasBS primigenii. Casus derivati. 













































Originei . 

Valores. 

{ 

Ab Ellipsi saper Axem minorem. 

Arcus unius Ellipseos directus. 

Ab Ellipsi super Axem tnaiorecn. 

Arcus unius Ellipseos directus . 

Ab Hyperboli ad Axem secundam. , 

Arcus unius Hyperbolae directus. 

Ab Hyperbola ad Axem primum. 

Arcus unius Hyperbolae directus . 

A Formula IIP. per divisi. 

Arcus Ellipseos et Hyperbolae. 

A Formula V 1 ‘. per multiplicata . 

■ V-i 

Arcus unius Ellipseos indirectus. 

A Formula VF. per divisa . 

Arcus Ellipseos et Hyperbolae. 

A Formula XII™*. per divisa . 

Arcus unius Hyperbolae rn//(’rff/Br. 

A Formula Xn™*. per multiplicata . 

.Arcus nniusHypcrbolae indirectus . 

A Formula Maclaurini ex Pascalio. 

.Arcus Ellipseos ct Hyperbolae. 

Ab cMem Formula per multiplicata. 

Arcus unius Ellipseos indirectus. 

A Formula Alcmberti ex Pascalio per \/^ divisa. 

Arcus Ellipseos et Hyperbolae. 

39’’“‘. 42''“’. praeter aS"™. ac 32'’“™. 


Digitized by Google 


140 

Qualicumque huic commentario ■ in praesentia (inis adesiet niti loanner 
Franciscus Malfattut Partem secundam II'. Voluminis Memorabilium Societa- 
tis Italicae suis investigationibus exornare, et Spartam ipsam novis acces- 
sionibus locupletare adgrcssus fuisset (3^4). Duo potissimum in argumen- 
ti huius tractatione, quae Riccatus i.mperfecta reliquerat, perficere stu- 
det Malfattus , reductionem nimirum Formularum quarundam ad geminos 
tantum Sectionum Conicarum Arcus dum Scriptoris lesuitae methodus 
ternos aliquando complectebatur (325), correctionemque molestiae quo 
loci integratio Formularum finiti valoris a dificrentia inter as)mpto- 
tam infinitam et infinitam pariter Hyperbolicam Curvam hauriri de- 
beat (326). Cetera, quae io praecitata perquisitione continentur, publi- 
ci iuris facta vertente anno M.DCC.LXXXIV. , neque adeo nova sunt 
post Lexellii praesertim labores in lucem editos labeniibus annis 
M.DCC.LXXX". , LXXXl'. (32^) et a Malfatto perlustratos {328), neque 
adeo utilia , ut mea sententia ad incrementum Theoriae conferre quodam- 
modo possint. Primum autem incommodum Leonardus Eulerus plusquam 
viginti annos ante in Volumine VllI*®. Kovorum Commentariorum Acade- 
miae PetropoUtanae sedulo effugerat. Quatuor etenim casus, qui 

inibi ab Eulero (pag. 136. 37.) numeris notantur IX*. X". XI"'®. XIP'®., 
respondentque in mea Tabula XU*. VII°. V°. ac X'”". (330), duobus so- 
lummodo Conicarum Sectionum Arcubus resolvuntur; quamvis Riccatus 
eodem ferme tempore scribens, quo scripsit Eulerus (33O, casum VII"'". 
X""'. XII"'”. et V“"., nimirum quatuor omnes, de quibus fit sermo, in 
meae Tabulae ordinem digestos, integraverit trium Arcuum praesidio 
impetrato (332). Quod tamen magis admirationi mihi fuit Malfatii placi- 
ta nuperrima perlegenti in eo versatur methodum ipsam a Malfatto sup- 
peditatam, ut malo Riccatiano remedium adferret, iam in antecessum tra- 
ditam fuisse ab Eulero. Hoc sane patebit luculentissime si in tanta Lem- 
matum ac Theorematum copia, quibus Eulerus suam lucubrationem dita- 
verat (333), comparaveris Lemma l““. Malfatti, a quo negotium pen- 
det omne (pag.* 762.), cum Lemmate Ii°. Euleriano (pag*. 129.) una 
cum Theoremate Vl°. (pag*. 131.). Namque hac inita comparatione ha- 
'dzV f — y g~z f fdzs/ h — y- kzz _ gh — fk 


bemus ab Eulero 


/- 


V A — t- 


= 4 -/'- 
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subschuto pto X valore f gzz . At 


6 ^ ^ gh — fk — y-kxx Vf — k-gzz.^h — kzz 

. r /izs/f—^gzz 

tione. Igitur ex Ealero consequitur J ■ — ■ - — 

Vh—^ kzz 


in eadem substitu- 


f p iiz\' h -+ kzz gh — fk p zzdz 

— / - — • — t- - — ; / — . - -■ Istud autem 

'*•' Vf-t-gzz * Vf-k-gzz.Vh-^kzz 

, r‘lWA-^Bx' BC—AD \y 

eodem rcilic ac Lcmoia 1 “'". Malfatti / ■ ■ — = — x 

Vc-a-dx' c 

/ x' dx A pdx\/c — I-/JA-’ 

— — — +• / , quctnaamodum 

y/ A-k- Ux'^ . y/ c -i- Dx^ ^ Va-+Bx' 

in aperto est; idemque Malfattus substitutione utitur z=z^ A — \-Bx', 
quam Fulerus adhibuit. Nec tam in arduo positum Lemma ipsum, ut 
e longinquo jietendara fuerit. Resolvitur etenim facilitate perquam maxima 
in Aequationem identicant , veluti expertus sum in §§“.40“’“. et 43'^*. 
dum de Fagnan! , ac Maclaurini inventis disserui. Quod attinet alteram 
ipsius Malfatti additionem ne Formulae integrandae ope Arcuum Conica- 
rum ab Iniiniio quandoque perturbentur, scitu dignum est non modo 
Vincentium Riccatum tam in Epistola ad Pium Pantonum labente anno 
M.DCC.LVII'. (334), quam in Epistolis ad Alalfattum eundem, et lor- 
danum Fratrem datis sequentibus annis M.DCC.LVIIl ( 335 ) . LIX-. ( 33 ( 5 ) 
medelam huic infortunio pro virili sua adtulissc, verum etiam snbtilius 
pleniusque vitium omne sanavisse Alcmbertum in V’oluminc V°. Opusculo- 
rum Mashematicorum , Lutetiae Parisiorum vulgato duro annus vertebat 
M.DCC.LXVIIl”'. , et rursum in Tomo 1 V°. Mi sed tantorum Taurinensium 
pro anno M.DCC.LXVP". usque ad LXIX"". (33"). Discrimen totum in 
eo situm est, quod Riccatus, et Alembertus aptis utentes substitutioni- 
bo* (338) infinitos variabilis valores effugere satagant. Arcusque idea 
Ilyperbolicos infinite -longos, quum c contra Malfattus isthuc ipsum effivi.u 
in Seriem conttrgcuttm numero terminorum infinitam convertendo Dilft- 
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rentiani inter Asjmptotam infinite productam et Hypcrbolicam Cur- 
vam (339). Profecto egregiam exsistimo in Calculi praxi Sericrum infini- 
tarum usum accommodatum Formulis quoque ipsis, quae pendeant a re- 
ctificatione Curvarum, cuius utilitatis testimonium perinsigne ac nulli se- 
cundum iilud cst , quod Scriptor compendii Voluminis VIII', antea citati 
Petropolitanac Scientiarum Academiae methodum adpropinquationis sum- 
mis laudibus celebraverit dum Eulerianam Dissertationem de Formula oe- 


cumenica 




■rfev'/- 


— prosequeretur (340). Quinimo Eulerus ipse 

Vh -+ kzz 

suis inventis ingeniosissimis de eadem Formula universaliter integranda se- 
dem negavit in Volumine I“. Institutionum Calculi /ntegralit, quo omni- 
genas unius variabilis Functiones integrate docuit (341). ratus fortasse 
Sericrum Infinitarum commodum, si minus Theoriae amplificandae, magis 
saltem promovendae eiusdem adplicationi ad enodationem Problematum 
proflituram (34U). Veruncamen Series a Malfatto tradita ad Differentiam 
inter Asymptocon ac Peritnetrum infiniti Cruris Ilypcrbolici deierminan- 


.A* 


dam ( pag*. 7(5o ) , nimirum , h — ^ 1 

4 2 '> 4.4.1; 

-\h\C 




4 6. a* 6.a.a' 

etc. ^ , in qua 9 sit rationis exponens Circumferentiae ad 


8.10..;* 

diametrum (343), a Semiaxis transversus Hyperbolae, b dfstantia Dire- 
ctricis a centro Curvae, et A\ff,C etc. de more significent terminum 
proxime antecedentem, adeo caret novitatis pretio, ut quadraginta annis 
in antecessum elapsis eam pervulgaverit .VIaclaurinus in Capite IIP". Libri 
1 I‘. Tractatus Fluxionum, et signanter §°. 808'". Parisinac vetsionis . Nam 


haec AHclaurini Series ita exprimitur 


Na 




a* / a* A 


■+ 


9a'B 


2-4£ 4 6£ 


o.4()'C 49i7'r) 


b'b' 


-+ete. (344), in qua £ = — r~:ka', supposito b' Se- 


6 6E 8.io£ ■ ■ a 

miaxe coniugato, A,B,C,D etc. terminum pariter designant propius an- 
tecedentem, N numerus est proportionem sistens Semicircumferentiae ad 

• tp a' 

diametrum, et tandem a Semiaxis transversus. Itaque .V== = 
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bitis, atque 


— = ex Eictnsntis Conicorum Ia tpciehus a Malfattu aillii- 


AV-^^ a' bp 

~r^T~T' 

p/fl 


a A 


Praeterea 

2 4£ 243* 
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, ac simiiitcr -- 


0 ^ h 

4.4.3" 4.6£ 4-6.3* 2 443* 2 4.6.3* 

et sic cie ceteris in infinitum. Ex quo luculenter consequitur Seriem Maclau- 
rinianam, tametsi diversimode expositam , at meo saltem iudicio elc^antio* 
rem brevioremque , cum illa rcccntiori .Malfatti adamussim congruere . 
Neque existimandum est unquam novum in re geometrica inventum fore 
duas infinite • longas Lineas finita differentia gaudere. Quinimo nonnullae 
Curvae Hypcrbola conica in hoc praestantiores exsistunt, quas inter maxime 
eminet illa a Nieuporto descripta in II’. Volumine Memorabilium Belgicae 
Imperialis Academiae, typis vulgato vertente anno Al.UCC.LXXX"”. Ea 
quippe Curva iioHata, ct asymptotica , iti. transcendens {Memoiret de C Aea- 
demie Imperiale et Pcyale det Sciences et Belles • l.ettret de Bruxeiles pag*. 
141*. et seqq. Fig. 3”.), ct Aream habens finitae ac determinatae, ma- 
gnitudinis, non modo in infinitum producta a sua asymptoto differc finita 
longitudine, verum etiam hanc differentiam aequalem esse Rectae geni- 
trici a detexi nuperrime, dum in Hypcrbola c contra differentia transcen- 
dens exsistit. Maius quiddam dc altera Serie Malfatti (pag". "S3- 54- ) 
a(p aip / 1.T3 * ^ ^ H-?,u'B 

~T ~4‘ .t’ 6*. i* '8*. 4’ 

tem perimetri Ellipseos conicae complectente dicendam esset si cum ea a 

St* s-f" 


Mr’ />?) 


// 


. A', 


■ctc. ^ Quadran- 


^laclaurino data (§*. 806°.) .f? ^ t — . 


— ctc. ^ 


43' 643* 

primum recensitam comparare mens fuerit (345). Alsclautiuus nuncupat 
i' 3’ 

— illud ipsum, quod Malfottus — nominavit, proptereaquod t'=za' 
— 'fr** , et 3* — i'* : 3* : i’ ff cx directrids natura. Erit ergo Maclaurinia- 


113 Series speciebus Malfatti exornata 
-fete. 
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— 4 - etc. videlicet, Maclaurini et Milfatti Series inter se perfecte adeo 

conveniunt, ut sint unum et idem. Sed quum Eulerut usque ab anno 
AI.DCC.LXXni". protulerit in Volumine XVIIl", Academiae Scicotiaram 
Petropolitanae (546) Seriem magis convergentem ac numeris omnibus abso- 
lutam pro Ellipseos perimetro determinanda, supervacaneam censeo in 
Curvarum doctrina pcrlicicnda Seriem illam nuperrifflam a Malfatto de- 
scriptam. Euleri etenim Series Quadrantem perimetri Ellipseos ita oculis 

subiicit r I - - J-li . . -3_S . J^9 

sVs ^ 4-4 4.4 b.8 4,4 8.8 12.13 

1,1 <},g 7*0 \ 

-~r- b’ — ctc. ) , ubi praesuppositis a, 6 EI- 

4.4 8.8 13.13 16.16 ' 

lipseos datae Semiaxibas, sit c = ^a' — \-b't atque « = .Series 

vero Malfatti est ( i — ’ -I i ? - «■* LcL . * . «<’ Lli_ • 

2 ' 2.2 2*2 4*4 2.2 


^■3 _ 3 S »•» 4-3 3-5 

4.4 6.6 3.3 ' 4.4 ‘ 6.6 


»'* — ctc.) , existCH- 
8.8 ' 


tibus a Semiaxe transverso, et n' = ex adfectioiiibus Conica- 

a 


rum . Indubium esc autem terminorum coi-fficieutes homologos semper esse 
minores in Eulcri Serie prae illa Malfatti, nccnon terminos ipsos homologos, 

coquod »; f/; : 4/u* — b' :a-+^, nimirum b < Antequam Seriem suam 


perimetro Ellipseos quammaxime ailpropinquantcm repetissct Ealerus iam- 
(ludum prodiderat in idem argumentum Seriem altenm minus convtrgen- 
tem uti testantur veteres Commentarii Academiae Fctropolicanae (34’). 
Acts Berolinensia (348), Volumen II'”". eius Opusculorum Berolini editoruos 
anno M-DCCX™”. (549). ac Volumen I"'”. lustitutionunt Calculi Integralis 
typis excusum Pctropoli vertente anno M.DCC.LXVIII”. (350). Nihilo 
tamen minus fatendum est istam quoque antiquiorem Seriem Eulcri ean- 
dem esse cum altera a Maclaurino suppeditata quum anno M.DCC.XLll'*’. 
in lucem edidit celeberrimum flnxiouam Tractatum (351). Habet enim 
Scriptor Britannus in praccitato §°. 806°, sic expressam Ellipseos Qua- 
drantem 
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i6a‘ 


• ctc. ^ sijnlj tantamT.c :j 


drantcm i — + A — 

^ 4/»‘ 64:1'* 

a Serie priore,, (juac cum ea .Maifatti cohaeret, diversam. Sed ro 
ia Formula' Maclauriiii 


— ri'p' O' 


eV lia — pp 


esi idem cum — in Formula Eii- 

I 


2564" 


V i — XX . a V 4d 64ii* 

' , ..r.'\: ; a4i 2.a.4.4 2.2.4.4.6.6 • ' . 

4 ^ ^ "(5 3 g «*’-H-etc. ) velati Euleras exposuit. Ab iste Maclauriuiet 

Fulcri Serie itaiim dedjicicor Quadrans Feripbcriae circaiaris — aof 

a 

•^,^(11101 ^ et ^ 11^ nihilum abeant, Series autem altera Maclaurini et 

Malfatti ad ipsum pertinens Quadrantem Ellipticum , quum /> = o», scili- 
cet, tura quam in Quadrantem Circularis perimetri convertatur, praebet 

similiter-— } seu potius alio modo exposita tribuit in hypotbesi t5b' = 

Va^~b-‘ 

————— e , dum secandas Semiaxis b Ellipseos datae evanescat, 

gjfi - LL -±L1± — L!±3-3S __ v „ ... 

2.a 0.2.4.4 a.2.4.4.6.6 2.3.4.4.(5.(5.8.8 **<=• J- ^ecdu- 

similiter etiam Series Euleri facto i =4, nempe n' = 




■0, et 


idcirco ( — Vn’ — t-i*=ev'3 1 Quadrantem suppeditat Circularis Peri- 
' ~ vicissim in nihilutii se vertente Semiax» 


■ 9 _ 

12 


Ellipseos minore b, dat — f i — JLli. 3 S ^-t-3-5-?- 

av^a'' 4.4 4.4.8.8 4.4.8.8.12. 

^•T-3-a:-9n.i.4 . y — y 

4-4-8-8.t2.i2.i6.i<S ” = p^. = *qo»o b — o,et^ 
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Va'-+h' 'tf ^ . 

— 7:=: ~-r— T-. Verum evanescentia Semiaxis fomugan Qui- 

V3 V3 “ ^ 

(Irantcm Ellipticum vertit in a Semiaxem transversam , Ergo Series l — 

1 ' ' t _ »-t-i.3-3-5-5-I 

2 3 3, 3.4.4- 


■ ctc. = . Quod 

9 ‘ * 


2.3.4.46.6 3.2.4. 4. 6.6.8. 8 

confirmat ileinorfjtraticncm a me alibi adlatam (353) huius ciegantissitnae, 
ac perinsignis Seriei. Eiiilem ratione, quum in casu r> ^ evanescentis 

Series ntrpcrrima Eulcri verti debeat in a, evincitur esse t — 

. . ■ ' , . > 5 - 4:4 


’ ' .8 a 


T.i.j.sr-p 




•etc. 





. Exinde 
9 - ' ! i X 


4. 4. 8.8 4 48.8.12.12' 4.4 8.8.12.12.16.16 

'cotiseqaicur Quadrans Circularis Circumferentiae ( cuius Radius sic i ) 


ica 

3 r 

expressus per Seriem 

amocnlssimain 



' I 







1 

. r. I 


‘•i i d .S i 9 \__ 




4-4 

4. 4. 8.8 

44.8.8.12.13- 

. 4.418.8. i3.i2.i6ji6 

"" ctc. 

meras Platonicus usque 

ab incunabulis Geometriae celeberrimas \/ 2 = 


i.i 


1 -I- 3 - 5 I -9 



I “* 

- 1-4 

•44.8.8 4.4.8.8.12.12 

4. 418. 8. 12. 12. 16.16 

ctc» 

• 

I.I 

I.I. 13 

1.1.1.3.3.5 

«•'•'•3-S-.S5T 

w. ^ fr* 

J “ 

a it 

e.a.4.4 • 

2 . 2 . 4 . 4 . 6.6 

212.4.4. 6.6. 8. 8 ' ■ 



cuncta cum Wallisiana Seriq, et additamentis Euieri- mirum in mndam 
conveniunt (354). Ceterum quae hactenus de Ellipseos conicae rectifica- 
tionc sum commentatus non ad Malfatti tantummodo inventa in eorum 
sede locanda valde conferre censeo, sed argumentum etiam a Pascalio de- 
sumptum haud parum inlustrant, utpotc Ellipsi praesertim innixum , adees- 
fionemque perhibent non inutilem tam §*. 9*. , quam iis, quorum obiter 
in 33". Lectorem monui haec Geometriae oblectamenta non aspernau- 
tem > 


SECTIO 
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QViE .OCCASIONE TJIEOREMATIS PASCALI 
V A R I A S C O M P L E C T I T V.R ELEGANTIAS 

■ ' / ■ . , /v . .1 'V , " T I ..' . . .;■ ,. ,.., ) 

: -D O C T R I N JE, .C;V R V A.RA' M. 

1 : 't . t 

■ "••P' '■ ' r ' ' ' ' ' "‘' ' "• ■■■ ■ ‘ -■ ' 

45. X ORMULAM / XJx Rd^Curvarum quadraturam , vel ut Graeci aie- 
bant TCTfuyuvtTft.liy , pertinentem in Arcum Carrae, praxi magis ido- 
neum .“«ptrntutare * celeberrimum Problema olim fuit ineunto 'hoc saeculo, 
palmamquc, ni fallor , omnibas praeripuit in eo resolvendo loannes BernouN 
lius^CoSS)' fn"a^'>erto‘'autcm est Curvarum ipsas perimetros etiam directe ad 
quadraturas AcvcrtiV.sed quadraturA Superficiorum ’ad Corpora aut Solida 
pertinentium, et universaliter Cylindricarum. Cuius rei 'exempTum exstat 
luculentissimum in Superficie Cylindri circularis rris/rn/ iamdudum Geometra- 
rum oculis obversati ; Nam huius quadratura eadem est cum mensura peri- 

metri Ellipseos conUae.,OmaIi!^is itaqueTormulao /jVTt/xja Sectionum Co- 
nicarum rectificatione dependeatis cotistructio, non. secus atque ab earum 
perimetris, ab areis parallelogrammatain Cylindricorum desumi poterit i hoc 

tamen ordine, ac lege, ut dum A Functio sit rationalis, constructio eadem 
^ - "'a f 'i X . %• 

consequatur aut a Parallelogrammis planis ( nimirum limitibus idgcnus Cylin- 
drorum), aut a Parallelogrimmis Cylindricis Fahibalicis , aut afPanllelo- 
grammis denique Cylindricis Circularibus (356)., quemadmodum praeter 

alias sexcentas de Formula r^‘^~^Bx)dx esset. Quum 

J a — \-bx — i-cxx 

~ - - *-•. . ■ .'■•I- 1' - 

autem X formas induerit imuioaalts , quae nulla ane an^lytlca rationali- 
tatem acquirere possint , veluti illas ex. gr. a praecedente Sectione de- 
promtits, ct a- Madaurino-, Hifccato, Alembcrtou -atque- EnWro longius 
promotas, Functionum omnium huiuseemodi cOnstMCtIo viK 'ab areis 

rallelo- 
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rallelogramaiitiMi Cylindricoram Ellipticorum ( quibas adnunterandae iare 
optimo suitt arcae quoque Circularium, tam reerttrum , quam scalfnom'n) 
vel ab areis Parallclogrimni.ita/;i Cylindricorum Hyperbolicorum , uti fo- 


ret ex. gr, 


■/ 


Va- 


■ Bx . dx 

cx praeostensis (357) • 


In hac nniversa 


V d —+ bx cxx 

Cylindrorum stirpe id unum potissimum animadvertendum esc, quod P.t- 
rabolicus Cylinder singulari prae aliis omnibus proprietate gaudeat, aut 
rectas aut obliquas fuerit, generandi Lineam semper Basi similem quomo- 
dolibet plano secetur, excepto casu plani ipsius, per latera transeuntis. 
Quae proprietas meridiana luce clarius adparct semel ac memoria repeta- 
mus Cylindri Sectiones istas utcumque transversim genitas niliil alitfd fore 
nisi Parabolas 'Apollonii, et huiuscemodi Parabolas siM semper similes CS' 
se. Haec autem adfectkrm^Juiu ;Cyl>'»drq llypcrbolico ct Elliptico, quin 
etiam omnium simplicissimo Circulari denegata, locum quoque habet in 
Parallclogrammate phoo universorum. Umite Cylindrorum. 

46. N ec superiorem ^ infirmare ‘rcctificationis Sectionum Conicarum 
Theoriam potis sunt quae subciticer invenerunt summi equidem viri Leo- 
narJus Eulerus, et Ludovicus De-la-Grange , tam in Volumine P. Insti- 
turionum Calculi Integralis (358), ct^in Voluminibus Vl”. atque ViP". Ab- 
'jorufu Commentariorum ac nupcrriipq ,in Actis Academiae Scientiarum Petro- 
fsilitanae pro anno M.DCC LX.XV 1 II*°. (J 59 ), quam in Tomo 1 \’’. Miscel 
laneorum Taurinensium (360), de Aequatione difTerehtiali ■ • •• ' 

pdx ^ Qs/.y 

Tty 

quibusdam condt- 


V A — 1- 2 Ba' — t- Cjca- — h tlDx' — h Ex* V A'-i- aflj> -I- Cyy -I- ai) ji 

positis P,Q rationalibus, aut universalius 

tionibns datis in. Aequationem algebraicam inter a' et y traducenda. 
Nam quamvis noanuliae {irioris Aequationis occumenicae species , vcluti 


ex Maclanrlno 


X 




• d.v 


• V:±s'=tfx' — A 

■ h'-dy 


aut etiam 




rtfy—y* ' 

( vid”',. 42"’“*.), nec non. cx 

/ , 

' t 

Aleni' 
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Alemberto 


{a- 


ox — i 
■ hx)^,Ix‘ 


Jx 

t- bx' — h cx' 




V a'y-+ b'y' • 
- 4 - b'y / Jy 


f-^gx- 


■hx': 

r/.v 


Vf'-bg‘y 


<fy 


■ty‘ 


iive 


V<j 


bx- 


yfx* ‘^a—+b'y- 




■(y‘ 




ac tandem ex Eulero (363) 


— . tix I 
X 


\/xiJ—^gx){h-^k.x) 


I 

y 


dy 


, ut ceteras Formulas praetermittam , earum 

■/> (/' -^gy )(b.'-k-k'y) 

membra obferant. quae separatim integrari nequeant nisi ope ' impetrata 
arcuum Sectionum Conicarum, nihil tamen obstat quominus variabiles 
x,y relationem aliquando aigebraicam inter se habere possint. Aliquibas 
etenim substitutionibus factis Functionis algcbraicae alterius variabilis y 
pro variabilium una x, atque ita comparatis, ut forma eadenr maneat , so- 
lique toiffiiientes discriminentur, nemo non videt quod enascatur Aequa- 
tio differentialis, cui satisfaciat relatio illa algebraica variabilium x,y, 
quae in substitutione adhibita fuit. Tota itaque res in idonea substitutio- 
ne posita est, quae diversimode parari potest, et in coedicientiam obortis 
conditionibus. Hoc ut exemplis apte confirmetur, duo facillima seligim, 
unum ex Eolero (363), alterum ex Alemberto (3^4) depromptum. Si in 


\/ A -+ kxx 

'eiyVl fk-gh)-+£yy 

Mf^-bsr-^yyy 


substituatur jt = V A — <• kxx , enascitur 


•ustituti ergo Aequatione 


dx>/f-¥gxx 
Va — I- kxx 


dyV{<f k-^gh)—^ gyy t . 1 j l- ,/T 71 . — 

— — oritur procul dubio ji = Vb-+kxx , «ve potius 

-,:V—hk' -+ k'yy 

yy=h-k-kxxi nimirum revertimur ad Aequationem eandem aigebrai- 
cam, unde fuimus digressi. Quod, nc miraculo proximum videatur, cx 
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44“'- claritcx csplicaboi Ilypotlicsi ad maiorem facilitatem revoca- 


ta rS/X-C^A, nemo non videt esse 


dxV f gxx 


elementum Arcus Ilv 


- V /i — f kxx 

perbolac Conicae ad secundum ANCm relatae, cuius Semiaxes sint tram- 
V fh — Tk 


VT 


ciinlii^atus , abscissae x a centro computatae i.i 


Axe secundo . Patet identidem 


dy v^~ ( gi’ — /^ ) — syy 


elementum esse 


V — hi* — I- i'yy 

Arcus alterius Hyperbolae conicae ad primum Axem relatae, cuius sint 
abscissae centrales y super Axem eundem, Semiaxis transvfrsut y/ gh — fi, 
{OKtugatus V/iT . Descriptis igitur hisce duabus Ilyperbolis (Fig*. 39 ), 
erit quodllbct elementum Arcus prioris liC=IlJ elemento posterioris, 
ideoque etiam totus Arcus AC=-G/, cc sic de ceteris in infinitum, 
dummodo KL,KM etc. =i.v, et KN,KO etc. — ji coordinatac fuerint 
tertiae Hyperbolae DEF eodem centro K praeditae, cuius Semiaxis /cjos- 

* 

leritts y/~k , contag/itus "V 1 atque Aequatio >»=rt — b/vv* ad secun- 


dam Axem. Quibus positis Aequatio t/u/a dilTcrcntlalis 


/fx\^ f-t-gxx 


JyV-i gh-fk) 

V 

redacta 


■syy 


-AX‘-h 

lix 


i'yy ■ 


, vcl ad formam canonicam 

- - j : ■ 

'' <ty ' 


Vh- 

dx 


■ kxx 

_^y_ 

~ VF 




- kxx 


V- 


•hk' -k- k'yy 


Va: 

in qua cui^iienUs tam 


•! 


/— 1-^.v.e ■ —{sh—fh)^gyy 

si’nis, quam magnitudine heie scriptam legem observent, si ab integratio- 
ne mcmbnnm dependeret trentccnJcns *s>et, quippe duos Arcus aequales 
diversarum ct dissimilhm Hyperbolarum complectens. Veruntamen eius 
Aequationis ordo ac lex ad relationem algebraicam ‘ inter variabiles perr 
ducunt absque eo quod separatim membra integrare necessc sit, nimirum, 
ad Locum Hyperbolae conicae —Xas* — /1 = 0; qua relatione innititur, 
et ob quam exsistit, neque aliter exsistere, nec vera esse unquam po- 
test 
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test Aequatio data ditTeretitialis . Qai facillimam optaret, simuique niti- 
dissimam huiasce argumenti specimen contemplari, centro R Ilypcrbolani 
libi describat ( Fig*. 40.) aequihteram i et vocatis Semiaxe tramver- 
to, ac eoaiii^ato a,b, et coordinatis RS=:.v, RP:=y consequetur gemi- 
na expressum forma idem elementum l'Y Hypcrbolici Arcus 01’', scilicet 

ad secundum Axem ■ ■ ■ , atqae 

Vbl>—^ XX 

dy y/ — a a — f 

— ad Axem ■primum . Semel ac ergo daretur 

V — aa—ryy 


, \ iaa—¥bb\ , ,/ ( aa — hbb\ 

dxybb-+\ — — dyy/ — aa~+[^ ) yy 

Aequatio = , 

cbb — h c,va: — caa — h cyy 

quae casat est admodum singularis Aeqaationis tecumenicae comparatae 


dxs/ f — t- ^xx dyV f' ■ 


’.yy 


dx 


Vh'-+k'yy 


Sive 


^y 


Vi 


• ixx 


-¥ k’yy 


y' A — h kxx 

f-¥gxx ’ f—^gyy 
nullus dubito quin satis constet eo perducere Aequationem illam differen- 
tialem propositam, ut nihil aliud signibeet praeter Locum Hyperbolicum , 
a quo nata est , nimirum Aequationem aut relationem duarum variabi- 
lium secundi ordinis b'y^ • — — a'b* Hic autem casas a prae- 

cedente universaliori non differt nisi quia tres illae Hyperbolae in unam 
candemque coalescant. Ad Alemberium nunc venio, qai quum 
dx v/ X 

— elementum Arcus Hyperbolici , per ea quae ex Pascalio 

■\/ XX =t /jr — bb 

fusius demonstravi in Sectione II*., in Elementum aliud Hyperbolici Ar- 


cus vertere statuisset, ingeniosa substitutione usus est x = — 'l, sive 

y-4 

relatione inter variabiles x,y, quae in Aequationem (x — q)y — qx — h 
q—o Hyperbolae ad asymptotas relatae facile evolvitur. Omnis vero 
Auctoris praestantissimi labor innititur Theoremate, quod ante illum et 

V Riccatus 



IS^ 


Riccacus ec Eulerus invenerant (365)1 ^ . 

V rxx — s 


dx 


■y/ fxx — (] 
y/ rxx — s 


'^ = d(xz) — dx^ 


y/ pxx — 5 


V rxx — i 




1 ■ - V* />*'Ar — (/ . ... 

dammodo sic s = . Aequatio igitur xd 

Vrxx—s 


( ^ 

V rzz — p 
Vpxx — q 


) 


rxx — t 


)= 


( \/ syy — 'ff \ , ryy p 

y, vcl iit forma canonica , factis - = yT*, 

Vryy—p ^^yy — q 


et 


V pxx — q ^ 

— " ■ — =VX ,d\/x = -jz^ = 

^ rxx — s V^X VaX 


dx 


» JT'* 


, ac demum 


xdx 


dx 


^ — , Aequatio difTcrentialis 


dy 


V4j- ' K 

cuius cu~eS>c‘‘ntes datis conditionibas satisfaciant, eadem erit atque Aequa- 
tio algebraica — sy' — px* — (-y = o, tametsi duo illius membra 

sint transcendentia , et ideo respuant algcbraicam integrationem. Nam per 
Tabulam $'. 44''. primum Aequationis ipsius membmm (si summaretur) est 
differentia inter Lineam rectam atque Arcum conicae Curvae, nimirum 


xy 


■f 


dx‘s/ pxx — 7 
V rxx — s 


, secundum autem esc Arcus alterius Lineae Coni- 


/ dys/ iry — 7 . ... 

■ ■ '• ; variabilcsqne x ,y ita invicem conneccan- 

Vo'y—P 

tur, ut Coordinatac sint illius Curvae, qnam supra obiter memoravi. 
Quibas rite intellectis, et in succum aC sanguinem versit via sternitur 
ad maiora . 

42- Eam vero Lineam ordinis 4*\, vel universalius x*y^ — Vay' — vbx^ 
_|.c=o maximi habendam arbitror, proptereaquod ab ipsius areae di- 
mensione reccificacio Conicarum procedat. Dum etenim rursus in censum 

. _ , . ix\/f-+gxx ^ V f-i-gxx 

veniat Formula occumenica — . atque fiat y — 

V ^ — 4 qxx V /> -+ qyx 

sive 
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' —x' ^ = 0, procul dubio ent f y d x = 

g q J ' 


f- 


dxVt- 


-gxx 


, (ignis I nti par est, haudqaaquam animadversis. Nec 

V p-\- qxx 

remittitur ordo Lineae si prae Formulis Eulerianis eas Alemberti potius 

adhibendas aliquis exposculayerit . Hae quippe Formulae onica innituntar 

dx\/fx . r < r dx\/Tx 

— — Ita, ut consequatur lydx= j — ■’ — stattm 

gXX — h px — I- q J J \/ gxx — V px — y q 

ac y fuerit ordinata ad Lineam aequatione quarti gradus praeditam x' y‘‘ 
P n f" 

-+ ■ — 1-— jf’ .v = o. Quinimo nequidem revocatis Formulis 

S £ S 

simplicioribus, quas praebuit in §°. 34'°. doctrina Pascalii, quidpiam or- 
dini Curvae detrahi posse Algebra docet . Namque primitiva illa Formu- 
dx^bx=fa . . fdx^/hx- 


est 


/: 


y aut sjgnis reiectis 




toties 


V'civ’=T< " V' •»*-+< 

quoties x'y'—ycy‘' — bx — /1 = 0. Haec mihi iampridem meditanti oc- 
currit excogitandum quanam de caussa Alcmbertus in III*. Disquiiitio- 
pum suarum Parte de' Calculo Integralium promovendo, usque ab anno 
M.DCC.XLVIIl*. (366) dicaverit Academiae Scientisrum Berolincnsi ela- 
boratum valde, egregiumque commentarium in eas Formulas determinan- 
das, quarum integratio ab Arcubus simul dependeat Sectionum Conicarum 
et Arearum quadratura Lineae 3''. ordinis (367) , oblitus fortasse, aut in- 
visus Quadraturam Lineae ordinis tertii simplicius este Problema prae Recti- 
ficatiane Conicarum, vel Quadratura Linearum ordinis quarti. Et re quidem 
vera Alcmbertus idem in Opusculorum Mathematicorum Volumine V'“. (368) 
quum ipsam antiquiorem investigationem novis inventis locupletiorem fa- 
cere cordi habuisset, Analysias moerente ferme animo admonet hactenos non 

potuisse r praesidio Arcuum Conicarum in- 

J x\/ P —yQx —y Sx' — yRx' 

tegrare , quamvis amplissime ostenderit Formulam ipsam facile integrari ope 
Areae a Linea 3''. ordinis comprehensae (369) , perinde ac si Analjscot le- 
ges neque inversae, nec perturbatae fuissent quodammodo quadraturam Li- 
/leae ordinis inferioris illi superioris ordinis posthabendo. Quidquid autem 

V 3 hoc 
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hoc iiCi Quadratura illiai Curvae « cuius Aequatio quaternis terminis constat 

p f f 

f — y* —X* —■= 0 , in eosdem adamussim ctsus distribui 

<111 

poterit, quos complectitur Tabula §‘. 44". Quod ne molestius, quam par 
esset, Geometrarum oculis subiiceretur, curavi Aequationem ipsam Lexel* 

liano 


Area Lineae 

4‘. ordinis i tix^y 

• i jr* = 

Dum — -H* *H" 

universaliter 

Arcus 

— -H- b 

» > « 

Arcus 

— H“ “+ "+ ““ 

universaliter 

Arcus 

-+ H — 

« > w 

Arcus 

— 4 * —V 

n <m 

Arcus 


n <m 

Arcus 

— — f ■— 

n <m 

Arcus 

— -b b 

n<.m 

Arcus 

-b — — b — b 

universaliter 

Arcus 

— f — — 
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Arcus 

— b — “b 

universaliter 

Arcus 
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Arcus 
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IUdo more tractare v nimirum supponendo /'=p=i,^=:(ff,^=:n,uc 
simpliciorem formam quadrinvmiattm acquireret =t>* ==tw.v“ 

=1; I . Tabulam heic promissam subiungo, quam fusius explicandam super- 
vacaneam fore nemo non videt, quum nitidiores aliquot casus suppeditet 
in Elementis iam contemplatos , ac praesertim a Bougainvillio (370} • 


mx' ziz I obtinetur a rcctiftcatione • 

Elliptici . 


I. 

Elliptici . 


II. 

Elliptici . 


XI. 

Elliptici . 


VI. 

Ilyperbolici . 

Ex 

III. 

Hyperbolici . 

mea 

IV. 

Hypetbolici • 

Tabula • 

VIIL 

Hyperbolici . 


IX. 

Elliptici et Hyperbolici simul . 


V. 

Elliptici et Hyperbolici simul . 


VII. 

Elliptici et Hyperbolici simul . 


X. 

Elliptici et Hyperbolici simul . 


XII. 

recidant , aut Curvam reddant 

imaginariam • 



48. Non- 
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48. Nonnullas Curvarum harumce adfeciioues > quae vcluti sponte 
mihi se obferunc, iniuria quidem silentio praeteritas aliquis redargueret. 
Namque nec peregrinum, nec salebrosum est illud eas seroper Lineas 
(dum reales fuerint) ex quanior ramis > constare similibus et aequalibus 
circa duos coordinatarum Axes dispositis ( quod ipsum comprobat earua- 
dem quadratura, quum arcus Elliptici et Hyperbolici tam positivi, quam 
negativi sint eadem abscissa manente), altcrumve ipsarum ramos esse in 
infinitum porrectos circa Axem et e regione tHv x iis tantum casibus, qui 
numeris Tabulae adpositis distinguuntur Xl°. VI°. IV'. V°. XIl”*”. , 
esse autem in infinitam productos circa alium Axem et e regione tIv y 
iis casibus , quibus respondent numeri 1"‘. 11"'. Vlll“‘. 1X“‘. V“*. VI". 1V“. 
Exinde consequitur Aequationis illius casus ternos IV""’. V“™. ac VI"*". 
Curvas exhibere octo infinitis ramis compositas, nimirum, quatuor e re- 
gione X, ac totidem c regione y instar Hyperbolae geminatae Apollonia- 
nae nx^y'’ = 1 , quae singularissimus casus esc Aequationis eiusdem sta- 
tim atque in casu V'". secundus ac tertius terminus evanuerint. Illae de- 
mam Curvae ad reliquos binos numeros pertinentes VII""'. ac X""*. ramis 
carent infinitis, hoc tamen discrimine, quod Curva casus X'. in Ovalem 
unicam se componat , dum e contra Linea casus V'II‘, duabus coalescat 
Ovalibus coniugatis a centro aequidistantibus , aequalibus, similibus, et 
similiter positis.. Asymptntae vel Axes ipsimet sunt, vel Rectae finito in- 
tervallo distantes et Axibus parallelae, earum etiam infinitis ramis gau- 
dentium aliquae separatis partibus constant, ceterae in puncto interse- 
ctionis Axium, quod universaliter est Centrum Curvae, ramis omnibui 
connectuntur ; Lincaeque quaedam infinitis praeditae ramis circum Axetn 
Tuv X nunc ci concavitatem , nunc ex adverso convexitatem obvertendo, 
Rectam geminam habent velati limitem Hyperbolicorum horumce ramo- 
rum nx'* y‘‘ = mx'‘ , sivejt ==t in Aequatione generali compreheq- 

sam . Sed iterum iremmqoe profiteor inania haec esse ac *furilia post Cur- 
varum theoriam a tot tantisque viris excultam , et Newtono potissimum, 
Bragelongnio , Lvonardo Eulcro, ac Gabriele Cramero (3^1); adeo ut a 
meis veteribus collectaneis transcripta fideliter ne novo quidem examini 
subiiccre, neque errores aliquot, si forte irrepserint ea tempestate, nunc 

emen- 


Digitized by Google 



• «5T ' 

emendare curaverim. Ceterum quibusnam casibus Curvae Area a Cir- 
culi arcu auc ab arcu Parabolae conicae consequatur, quibusnam aliis 
geometricae quadralurae sic capax, (sosc dicta in §°. 44'*., et Aequationis 
naturam indolemqac perspectam quaestio est currente calamo dirimenda • 
Si Aequationem spectes completam, nunquam id contingere posse videbis: 
si mutilam, unoque tantum termino carentem, aut ob » = o termino 
caret sublimiori , et eo casu Linea duobus gradibus remittitur ac in Cir- 
culum vertitur, vel Uyperbolam Apollonianam , nullusque hoc aevo du- 
bium movet de Circuli, aut Hyperbolae area a Circularibus, vel Parabo- 
licis arcubus derivanda i sive demum propter m = o tertius terminas 
deest , abeunce Aequatione in trimmiatem ordinis 4''. — «x^y’ — hy' = l , 
tumque ipsius Area ab arcu Circuli dependebit, quemadmodum inferius 
ostendam. Unicae, quae in triaomialibus huiuscemodi quadraturam non 
respuant geometricam. Aequatione distinguuntur =t y’ =dtw;ar’, 

quarum deinceps meminisse iuvabit . Veruntamen , undenam liat quod 
Curva perfectam compictamque Aequationem quadriHomiaUm induens 
nusquam possit area potiri, quae ab arcu Circuli vcl Ellipseos potius 
aequilatcrae mensuram recipiat, tametsi possit ex demonstratis in 44°. 
ab arcu aequilatcrae Hyperbolae, alii quaerant meticulose, mystcriumque 
dictitent Geometriae. Meo quidem iudicio nodum solvit comparabilis origo 
illa, quam praebui in 24'°., elementorum arcus Hyperbolae aeqallate- 
rae et Circuli: nam virum decet mathematicum religiose, sancteque colere 
veritatem, ted nunquam effictis miraculis fabulisque inquinare. Adnume- 
randam potius exsistimo aliis proprietatibus universalibus eiusdem Lineae 
4'. ordinis in Tabula contemplatae illam quammaxime elegantem , rotun- 
dum nempe Solidum a Linea ipsa genitum revolutione circum Axem rX'V a:, 

et a Functione expressum f dx in Cylindrum circuli- 

a J P — I- qxx 

rem facile converti posse per quadraturam Conicarum Sectionum (Circulo 
etiam ac Linea recta subiniellectis } ; quod egregie consonat Lineis, qua- 
rum Areae a rectificatioue earundem Sectionum, uti ostendimas, conse- 
quuntur. 

49. Primus omnium, ni fallor, Alexis Clairautius (adhuc puer duo- 
decim annorum sopra dimidium , id testaniibus triumviris Academiae Pa- 

risiensis 
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^i^iensH Scientiarum Fonrenellio, Nicolio < ac Pitoto (372)1 annumque 
M,l)CC.XXVl““'. statuentibos (373)) in Volumine 1 V°. vel Continuatione 
Mhcellaitffriim Btrolinensinm , edita vertente anno M.DCC.XXXIV". , 
de Curva loquutas fuit a*.= — x'y'^ (S 74 )> quae ipsamet ett 1 = 

y ' — superiui descripta, dummodo coordinacae x,y permutentur, 

et vice a* in priore subeat generalius a' b ' , et — alterius idem sit cum 

» 

a'. Enascitur ista Linea statim ac in Pascalii Formula 25"., quae per- 


ducit ad rcctiilcationem Ellipseos conicae, ubi 7 = == 1 

Eat f = o, subcatque pro Ellipsi scalena Ellipsis aequllatcra aut Circu- 
las. Clairautii Lineam, sed Aequatione praeditam universaliori a'b‘' '=a'y'' 
— x'y' , nuncupare soleo Ilyperbolaro Circuli, proptereaquod veluti' or- 
dinatae ad llypcrbolam Apollonii proportionem servant inversam ordinatis 

ad Kcctam ^ y = — ) ( 37 S) > *>on secus atque Hyperbolismi quatuor Hy- 


perboles, bini Paraboles, ac terni Ellipseos a Newtono animadversi in sua 
jinumerasiene Linearnm tertii ordinis Londini edita anno M.DCC.IV'. 

( §° IV. num. 9. IO. II.), ita in ea Curva sit> = — , scilicet 

V a — ^ 

ordinatae sint reciproce proportionales ordinatis in Circulo. Trigonome- 

tricc inspecta eadem Curva nihil aliud est nisi Linea , cuius abscissae x 

sinas sint, ordinatae autem secantes ipsius Circuli arcus si bztxzot aut 

secantibus proportionales in ratione b:a. Exinde oritur arca ipsius Cur- 

, /~a’d{ Sin a) ,b . . ■ 

v.ne iydx= / = et m casu Ttb = a, quo Curva 

J J a{Cos.<p) - 

aequilatera dici metetur, = videlicet dupla Sectoris Circuli genera- 

loris inscripti. Hoc etiam aliter ac synthetico more derivatur a Figurae 

inspectione 41““. , qua Curva pingitur quataor ramis conflata Hypcrbolicis 

c regione Tiv y , eoquod singularem casum constituat ad 11 “™, ac 1 X“™. 

universalis Tabulae pertinentem {376). Nam si parapieter Curvae b—=a, 

liquet ex Lineae genesi, quae duabus partibus aequalibus et similibus 

E 4 D,GCF, uti Hyperbola Apolloniana, composita est, inter se dissitis 

per 
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per intemllam in Axe rSi» x aequale diametro Circuli generatoris 
==2<>, quod intervallum =HI=:za segregat etiam duas rectas Curvae 
eiusdem asymptotas Axi parallelas XHy,TIZ, fore SX; BK= LX aat 
XS : XMl : BX : OS, et idcirco elementum areae asymptoticae RSOP = 
aBMK, quemadmodum supra. Quadrans igitur areae> tametsi altitudinis 
infinitae, ABITD duplum peraequat inscripti Quadrantis Circuli AXIB , 
totaque infinite longa area TDAEXHyGCFZ IT duplum Circuli inscripti 
AHCIB eodem Curvae centro gaudentis. Id si Evangelista Torricellius 
vidisset, inter nostrates anteacti saeculi Geometras (pace dixerim Vin- 
centii Viviani (3^7)) facile princeps, nec Solidum suum infinite -longum 
Hyptrboticum acutum tot tantisque laudibus extulisset (378), quod inven- 
tum paulo postea uno pene calami ductu llonaventura Cavalcrios in im- 
mensum adauxit (379)» nec procul dubio mirabilem analogiam inter Soli- 
dum ipsum Areamque illius Curvae silentio praeteriisset . Ut enim in So- 
lido illo ab Hyperbolae aequilaterae circum asymptoton rotatione genito 
quaelibet illius pars a quadrilinco infinite longo producta par est duplo 
subiacentis et inscripti Cylindri, non secus etiam quodvis Areae nostrae 
infinite - longae quadrilincum ABSO adaequat bis sumptum rfque inscriptura 
subiacentem Sectorem ABK. Quemadmodum in Solido illo Torricelliano 
praedictus Cylinder suprema sua basi eius capacitatem bifariam secat, ita 
Quadrans Circuli circumferentiae AXI \n duas dividit aequales partes arcam 
asymptoticam ABITD\ Memiperipheria /// 1 / aream DAEXHBTT, et Peri- 
pheria integra lAHC totam aream TDAEXHVGCFZ IT bifariam secant. 
Eodem pariter modo, quo Solidam Hyperbolicum in frusta aequalia 
dividitur quotlibuerit si Radius baseos in totidem aequales partes divida- 
tur, aut, si velit, in quavis data ratione secator secto proportionalitec 
eodem Radio, sic area nostra infinite longa easdem patitur divisiones se- 
cando in partes aequales, aut proportionaliter Arcum Quadrantis AXI vi- 
ce Radii BI, velati in Figura adumbravi. Eadem ratione analogiam quo- 
que servat ipsamet Arca cum ea infinite -longa Logarithmicae Curvae re- 
latae ad Asymptotam, proptereaquod haec Arca postrema Solidumque 
acutum Hyperbolicum Frusta simul habent proportionalia Ordinatae ex- 
tremae segmentis, Torriccllio ipso utrumque prae omnibus demonstrante 
( MS. Palat, in Ilemlhyperbola) . Scalenae autem Curvae post aequilateram 
inlustratam explicationis vix egent. Vel enim circumscriptae dum Pata- 

^ metex 
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meter BY=b<.BA=-a , vel inscriptae in aeqnilatera fuerint dan Pa- 
rameter B^ — b>BA = a, iisdem parallelis asympiotis T/Z , XtB'’ 
giiur universa haec Curvarum innumerarum familia, adeo ut et communi- 
bus asymptotis gaudeant, et asymptoticae sint inter se non secus ac Hy- 
perbolae conicae similts. Quo magis minuitur Curvae Parameter BY , eo 
magis illius rami expanduntur usque dum b evanescente abeant in Diame- 
trum JBH, duoque vertices cum centro B confundantur; et e contra quo 
magis augescit Parameter eo magis eius Lineae rami contrahuntur 
usque dum b inlinito evadente tota Curva in infinito se abscondat . Hos 
inter geminos Curvae limites et Areae partes, et Areae integrae aequan- 
tur duplis Fllipseos conicae inscriptae subiacentibus Sectoribus , aut duplis 
integrarum Ellipsium, quae Ellipses (facile in Circulos convertendae Ra- 
dios habentes ex Conicorum doctrina , aut medios geometrice pro- 

portionales inter constantem Radium BI ac Faramctrum Curvae ) Se- 
miaxem unum semper habeant constantem fi/= 4, alterum vero BY , BA 
ctc.=6, nimirum distantiam verticis a centro communi Curvarum omnium, 
tive semiJistantiam duarum partium Curvae coniagatarum . Revera, quum 
cx praemissis quaelibet ordinatarum Curvae scalenae S<P aut sit ad SO 
respondentem aequilaterae in ratione Jata BY:BA aut BA : B/ 1 , nempe ex 
Conicis uti Sector Ellipseos BYQ aut BA 4 > ad Sectorem Circuli BAK, sive ut 
eorum dupla , nemo de veritate Theorematis elegantissimi dubitare unquam 
poterit. Quinimo et valde admirari debemus in Curvis istis amplissimam 
Geometriae catechesin tam in areis Curvarum tcaUnarum perfectam nihi- 
lominus servantibus analogiam cum Solido Hypcrbolico acuto ab Hyperbo- 
lis pariter sealenis generato, quam in adstrueodis oitiJeque explicandis 
huius Lineae praesidio variis gradibus Infinitorum , et Infinite -parvorum, 
de quibus hucusque fastidiosa, ac saepius a veritate absona Mathemati- 
ci protulerunt (380). Primus ego, quod sciam , in Prolegoroenis Theoriae 
Magtiitadimum Exponeatialiam etc. ostendi (381) Solida Hyperbolica acuta 
badbus conicis praedita dupla etiam esse subiacentium inscriptorum Corpo- 
rum a revolutione Parallelogramroatis obliquanguli genitorum, et in par- 
tes aequales quotcunque , aut in data proportione secari quoties in eas- 
dem numero partes, aut in eSdem proportione secetur latus conicae ba- 
aeos . Non diversimode Area Curvie, quam tracto, dupla est Sectoris in- 
scripti sobiaceutis Ellipseos, dividicurque aut aequaliter aut inaequaliter 
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uti llboerit, dam ii* «ecctnr Sector F.llipticut, vel, quod in idem reci- 
dit, Sector aut Arcus Circuli circumscripti. In extremo Curvarum limite, 

ab a .ea 

quo Parameter BA = oo , asymptota IT ^ potest quin 

infinities* infinitae sit longitudinis; in altero extremo limite, quo et Cur- 
va et Ellipsii inscripta formam induunt Lineae rectae IBH propter 'Pa- 
rametrum ^ = 0, asymptota quoque in nihilum abiti sed utpotc = 

nibil obstat quominus rb o Asymptoton ad o Parametron propor- 
tionem habeat infinite magnam e : v^#*_** = a: o . Itaque in recta Tle^ , 
tuaque comite Infinita, nimirum extremae ordinatae , rationes omnes 

possibiles exhauriunt inter se a maxima ad minimam , quemadmodum Cur- 
varum omnium Parametri . Veruntamen rationes istae r< oo':oo , sive o':o 
neque haec Infinita, neque has Nullitates prouti exsistentes, sed prou- 
ti exdstentium magnitudinum limitet, ultimasque Finitorum proportiones 
Geometrarum oculis obiiciant necesse esc . Nam eadem symptomata 
nobis obferjnc in Elementis non modo asymptotae communes innumeris si- 
milibus Hyperbolis coni. is, quin eii.ira Circulas ipse Euclideo more ver- 
satas (392). Eapropter quod Alembercus ingeniose quidem in Opu eulerum 
Alaihematlcorum\o\am\[\e Vl°.. typis excuso vertente anno M.OCt .LXXHl”, 
(383), de Logarithmica disseruit ABC {Tig. 43.) eandem cum Hyperbola 
Ap.illoniana ULE asymptotam habente TG/, nec novum esse iudico, nec 
calculi indigere, neque ab iam dictis discriminari. Neminem etenim la- 
tet inscripto in Hyperbola quadrato CGFB, ordinatas Logisticae YM, XK 
etc. ductas in constantem CB=FB Subtangentem eiusdem Curvae Hy- 
perbolicas semper areas CBYL ,CBXH etc. peraequare. Hoc primus docuit 
lacobus Bernoullius (384), quamvis hanc Curvae trsnsccndeniis generatio- 
nem innaens nec Logarithmicam fuisse persenserit (385), nec eius conti- 
nuationem veram cognoverit, quam censuit BPQ, perinde ac si regressa 
in B praedita furet, oblitas spatia CBZR.CBAS etc. negativa fieri, ideo- 
que negativas etiam ordinatas ZT, CsF etc. vice po.itivarum ZP,SQ etc., 
et ramum BPQ in inversum DTTC' flecti debere. Nam ob inventum Ro- 
bervallii, cuius gloria vulgo tribuitur lesuitac Ciregorio a Sancto Vincen- 
tio (386), K/tf, XK etc. arithmetice crescunt YL, XH etc. crescentibus 
geometrice, aut etc. geometrice decrescentibus. Est autem LY-.MY 
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ex ista Curvae generatione rSIXC, ac similiter HX:k'X'. : 

BXliC etc. Igitur quum haec ratio cx natura Hypvrbulae ad asympcotatn 
relatae, quo punctum // remotius fuerit, scmper augeatur sine limite in 
infinitum versui Z, A, erit tandem- asymptota Hyperbolae QF ad asympio- 
tam Logarichmicae IF veluti oo : i , nimirunv erit asymprotarum postrema 
Infinitum , quod vocant paradoxum (387) , et extremum in Hyperbola re- 
ctangulum inscriptum sicc BC ' , ad extremum alterum in Logarithmi* 

ca lA.lF uti 00 : I , quemadmodum Alemberto placuit. Illud tamen 
prae omnibus in Clairautii Linea oblectamento maximo mihi fuit, quod ea 
duce detexerim mensuram Superficiei Solidi rotandi a revolutione geniti 
cuiuslibet Segmenti circularis /CAB circam Chordam IB ( l'ig“. 43 ). Du- 
cto etenim radio XFA ad Chordam IB perpendiculari , protractoque usque- 
dum FS=XA, sive AN = XF, emissisque quotlibuerit radiis ATD , .^C, 
XOete., et ad /B normalibus Dy,Cj,OQ etc., istae adeo producantur in 
L,K,H etc., ut sint Ly =■ DT ,Kj= CS , HQ = OR etc. Ex notissimo 
Geometriae Theoremate erit Area Curvae sic genitae JHKLAF ad Su- 
perficiem hemisolidi a Semisegmento geniti lOCDAP' velati Quadratum 
Kadii ad duplam Circuli sui Superficiem (388). Aequi Curva descripta 
eadem est cum illa Clairautii superius considerata. Nam si referatur ad 
Axem NY normalem rectae XN, habebitur AN=FX, CLz=:Gy — yt 
= DX' — DT=-TX, pariterque FK=SX, EH=.RX, ac tandem /Af= 


radio IXi scilicet habebuntur ordinatae GL'=TX- 


NA . AX 
DV 


FK ~ 


NA . AX 

Ei 


, et sic dc ceteris in infinitum: quod non tantam Myperbolam 


Circuli denotat, verum etiam facillimam huius Lineae, quae Parametrum 
datem quamcnmque habeat AN, Asymptotamque TTA e regione <I>, de- 
scriptionem aut constructionem graphicam detegit ope rectarum ab extre- 
mo hypothenusae pancto X ad oppositum latus IF emissarum. Arca vero 


ALKHIMNA demonstrata iam est aequalis -j;— . a Seet.JToliJOO/df. Igitur 


Area FALKHIF=: XA . IV . XA . ICA — XA . IV— XV. ICA=. 

XV , PA — XV . ICA (si tangens ducatur arcus genitoris ACI) = {PA — 
ICA)XV. Qaamobiero reperta Linea recta, quae tnedia sit geometrica pro- 

portio- 
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portionalis inter Differcntitm Tangentis Arcas genitoris ab ipso Arc», 
et Distantiam t’.V Chordae eiusdem Arcus a centro Cireuli , Superfi- 
cies Semisolidi dupla erit areae Circuli media illa veluti Iladio de- 
scripti ; et integra Solidi Superficies ipsius Circuli quadrupla erit , 
quemadmodum dc integra Sphaerae Superficie relata ad Arcim Cir- 
culi maximi Archimedes invenit . Archimedis prcfccto theoria unus, atque 
facillimus, et singularis castis est superioris doctrinae, in supplementum 
Geometrae Siculi iamdudum a me inventis additae Torriccllii, Hugenii, 
Parenti, aliorumque (389), exeoquoJ Arcu /IC/ converso in Quadrantem 

xa * 

ACIY , fit XI' =0, ac Tangens PA = —^—=oo, ct idcirco ( P^l — 

( XA‘ \ XA^ 

— Jo . o = ATA* , nempe Superficies He- 

misphaerica dupla Circuli maximi, et Sphaerica eiusdem Circuli quadru- 
pla (390). Eadem nova theoria fundamentum est quoque dimensionis a 
me alibi traditae (391) Tholi illius in Architectura medii aevi, et Ger- 
manorum re aedificatoria praestantissimi (392) , quem Itali vulgo nuncu- 
pant, sf sesto- acuto , Galli en tiers~point, vel ojlve , augive , ex Germani- 
co verbo aug (ocii), minusque docti Gothicum adpellare sueverant. 

50. Aliae Clairautii Lineae ab eo animadversae in usum Deliaci Pro- 
blematis nec minorem elegantiam obferunt, nec minas idoneae sunt Geo- 
metriae promovendae. Hasce etenim Curvas dum longo tempore elapso 
Lineis illis compararem, quae a Carolo Renaldino A^c//rVcdr dictae fuerunt 
in Opere Patavii edito anno M.DC LXX™®. , cui titulum fecit Geometra ptv 
motut (393) , non potui quin Clairautium impuberem Renaldino admo- 
dum seni, et primum in Pisana, deinde in Patavina Academia Antecesso- 
ri (394). praeferrem. Shis iste novis Lineis, et Mediceae stirpis regali 
tessera decoratis , adnumerat sine nomine tam eam aequatione distinctam 
z±itx =y^ , nimirum Hyperbolam conicam aequilateram vetustissimam, 
quam aliam bx — ar* t=jr’ , videlicet Circulum. Reliqua perlegenti Ho- 
ratianum illud facile occurrit Quid dignum tanto feret hic promissor hiatu? 
Oh! quam impar Rcnaldini labor prae ingeniosissimis Curvis ante ipsum, 
scilicet anno M.DC.LIV*. a Christiano Hugenio contemplatis in Opusculo 
cedro digno, cui titulum fccic Illustrium quorundam Problematum constru- 
triones'. Linearum Clairautii prima, quam medianam Parabolieam nrxctoc ip<e 
vocavit, luppediiatuT ab Aequatione =0, in signo tan- 

tam 
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tum (xisrretni termini difcrepante ab Aequatione simplicissimi Bifulii in 
41"". contemplati x * — «’*■* — = o . Singubris huiutce Lineae 
proprietas est, non equidem aspernanda, quod si orthogonalium coordina- 
tarum vice referatur ad eius Centrum veluti focum ope radiorum a, et 
angulorum 9 ad Axem r£v x, unde Aequatio data vertatur in z==: 

— — , haec analogiam eloquentem tatis praescferat , intimumque 
(Car ipf 

foedus cum mea Lemniscata, iliSque notissima Bernoulliorum . Dum enim 
Lemniscatarum prior ex §°. 41"'°. distinguitur Aequatione z = 


■ " ac Berooulliana solo numeratore contenta Aequationem 

(C»s.p)> ^ 


habet = dt ts \/ Cot. 29 , Linea Clairautii vicissim deaominatorem uni* 


cum eligit, et Aequatione fruitur z=- — — ^ , quemadmodum innui. 

( Cos, J 

Cognationem quoque ipsius Curvae, ac Lineae rectae Aequatio eadem 
ostendit i proptereaquod , ut norunt omnes. Recta, vel potius duarum 
Parallelarum Rectarum Systema intervallo 2« dissitarum exprimatur hac 

Aequatione s = — ~~ — > secus atque in spatio finito duo tantum 

indicat puncta toniugata, et per idem intervallum 2d distantia , altera 


extremi gradus rationalis Aequatio z = - 


rt a 


, A prima autem Ae- 

(Cos (py=° 

quatione perquam faciliter Theorema eximium illud ostenditur, nempe 

— - c=Tane. «, quod praesidio Infinite -parvorum Analyseos hac- 

(Cor. 


tenus fuit demonstratum (395) . Nam 


Cos. p 


, vel 4 . Sec. 4> est Hypo- 


thenusa Trianguli variabilis orthogonii , cuius altitudo constans a: igitur 
4 * . d<t 


cius Areae elementum 


tum 


a^dTang 0 


- dum ex Euclide isthuc ipsum elemen- 
2|Ce/. 9)* 

, prouti Figura patefacit. Depressa Aequatione 


illa 
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illa Trigonometrica ad Rectam Lineam z = , oculis itatim sa- 

Coj. p 

biicitur altera Trigonometrica irrationalis z = — quae ad secun* 

V Cos. p 

dam pertinet Clairautii Lineam, seu medianam Hyperbolicam , cuius Ae- 
quatio more solito concinnata Jf* — — a* = o. Paradoxorum amato- 
res Analysin beic repugnantem, et in contraria ducentem fortasse crede- 
rent, quum Aequatio more solito expressa x * — (- — a’ = oquataor 
ramos suppeditet, nempe = z realis valoris quomodolibet Radius z 

Axibus inclinetur, dnm e contra Trigonometrica z = - obferat z 

V Cos, p 

imaginariam posito Cos. f negativo. Veruntamen primitiva, et numeris 

^4 

omnibus absoluta Aequatio quum sit z* = , erit z tam = 

ICos.pi' 

:± — ^ , quam = . Postrema Formula in bypothesi tI Cos. p 

V Cos. p V Cot. p 

negativi realem habet valorem , et nodum solvit; sed prima nihilominus 
recte perpensa quatuor sufiicit Curvae ramis describendis, alteramque pe- 
nitus inutilem esse decernit . Aream huius Curvae quaerere , quam Clai- 
rantins ea tempestate ignoraverat, ludicrum potius, quam serium moli- 
mentum esse patebit. Profecto huius Lineae asymptoticie , et quatuor ra- 
mis compositae similibus et aequalibus (Fig*. 44.) Sector quilibet centra- 
lis AIByAIC etc. = r* — . Log [Tang. 45°-+— VEsc 

J 2 Cos. p Z ' a ' 

enim expressio illa eadem cum alia, quam vocant Latitudinum crescentium 
sive Mapparum in usum rei nauticae a Nicolao Mercatore atque Eduar- 
do Wrightio constructarum (396) . Area ergo a Linea ipsa comprehensa 
ex quadratura dependet Hyperbolae conicae , quemadmodum confirmatur 

ab altera expressione J" y d x = J ~ — (39l)i totaque in infi- 


nitum protensa ABCDI, ideoqne et quadrupla ADEF, infinitae est ma- 
gnitudinis, secus ab Hyperbola Circuli in praecedente §‘. contemplata. 
Nec pulcherrima solummodo proprietate gaudet Sectorum centralium 
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,f_ f — ^ — = f— Ciltf Sec. <p Laiitudinibas tresctmtbut in Mappis Hy- 
2 J Cos. <f 1 J 

drographicis proportionalinnii veram etiam Locus esc geometricas Cono* 
rum rectorum IBP,ICL etc. innamerorum, qui Superficies convexas ha- 
beant isoperimetras , et aequales Circulo Curvae ipsius genitori io Figura 
depicto. Nam ducta tangente AG asymptotae FD parallela i et normali- 
bus asymptotac eidem GH, CL , habetur ex Curvae genesi IG : IC : IS Hi 
qaapropter CH = JA : CL IC : IA, et idcirco IC:IAiCL~, vide- 
licet ex Elementis Superficies conica a revolutione rectae /C generata ae- 
qualis est Areae Circuli radio praedici /.^.Quemadmodum ergo Linea recta 
Locus ese Keccangulorum isoperimetroram , et Hyperbola Apolloniana Cy- 
lindrorum rectorum convexis Superficiebus isoperimetrit gaudentium, ita 
Parabola Apollonii ANRK, cuius praecipuus vertex in A, focus in I , Lo- 
cum statuit Triangulorum rcctangulorum, in quibus IS IR—\r 

RQ = etc. ■=zIR = 2lA=AE, et Clairautii Curva Locum alterum, ubi 
sit ID . BP =: IC . CL = etc.c= lA^ , Conique omnes inscripti exceptis 
(ut in Hyperbola) basibus isoperimetri . Linearam, quas Clairautius ex- 
posuit, postrema dignoscitur ab Aequatione .v'*— — a* — o, estque 
omnium unica, quae instar Ellipseos in se redeat. Nihilo tamen minus 
genesin noscit suam, quae parum a Parabola cunica discriminetur. Reve- 
ra Parabola oritur IDKS, si Elementorum memineris, dum in Circuli 
Quadrante IBGS (Fig*. 45.) et Quadrato ei circumscripto IMSO pancta 
D,K etc. ita sumantur in normalibus innumeris AE , FL etc. super dia- 
metrum ductis, ut sint AE : EC i £d H, FL: Lfl : LK — etc. Enascitur 
vero Lineae Clairautii Quadrans IBGS dum verae fuerint proportiones 
AE : EB : EC H etc., FL : LG ; LIl H etc. Linea ipsa est quadrigibba, 
nimirum in quituor tumet panctis fl,'P,<l>,A, imitaturque eam Curvam 
pariter quadrigibbam 9"“. memoratam, et ab Io.inne Bernoullio pei 
motum reptorium genitam Ellipseos conicae super se progredientis, inver- 
so tamen ordine Axium. Unusquisque quatuor gibborum facillima synthe- 
si determinatur . Generatio etenim Curvae datae praebet Quadratum Ra- 
dii cuiuslibet a Centro O educti OB'' =OE' EB' =iOE'‘ -i- AE . EC 
c=iOE' — EC' — AC . CE '=^ 01 ' — i- AC . C£ . Masimus itaque in Qua- 
drante Curvae erit Radius dum ACcr=.CE ex Elementis. Bifariam igitur 
secto IO in T, ductaque perpendiculari TV usque ad occursum Periphe- 

tiae 
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riae Clrenti genitoris, et ab occnrsu V parallela eidem Radio 01, haec 
gibbum A, et Radium maximum OA suppeditabit. Idem de reliquis tri' 
bus dicendam. Haec autem constructio idem illud statuit a Clairautio 

ope Calculi dijferentialis repertum , nempe j = OFI = ^ oi', 

atque ar = rTA = \/rn.nV = = Angulus ergo AOP Tan- 

gentem habebit aequalem , idcoquc minor erit semirecto, et /OA 

3 , 

maior, atque Radias maximus OA ad Radium Circuli genitoris OI erit iu 
ratione Ista Radiorum maximorum in quatuor gibbis ad Radios 

minimos in quatuor compressionis punctis proportio congruit illi quadri- 

gibbae Bernoullianae , dummodo Ellipseos genitricis Semiaxes sint a, ~ i 

3 

proptereaquod ex Bernoullio ( 398 ) sint ut VT- * 

tum quum Semiaxis minor <|tis™sdraodum patet. In hoc tamen 

differt BcrnouUiani quadrigibba , de qua loquimur in praesentia, quod pri- 
ma Radios maximos semirectos angulos habeat facientes semper cum mi- 
nimis , secunda non item . Solidum illud rotundum a nostra quadri- 
gibba genitum revoluta circum PON Axem Tii< y est ad circumscriptum 
Cylindrum natum a rotatione Rectanguli JUiQPON ut Area Circuli cuiusvis 
ad sibi circumscriptum Quadratum , vel ut Quadrans Circumferentiae ad 
duos simul Radios. Nam Cylinder ad Solidum proportionem servat ex Ele- 
mentis , quam habet vicissim Summa quadratorum constantium IO',AE', 
FL' ctc. ad Summam 10’, BE^, CL* etc. , scilicet ob naturam Curvae Sum- 
ma rectarum 10 , AE , FL ctc., aut Quadratum lONM, ad Summam re- 
ctarum 10, CE,HL, sive Aream Quadrantis Circuli lONHC, Neque So- 
lidum istud, neque Aream Curvae protulit Clairaucius, tametsi primum 
geometrica Synthesi solummodo adhibita in promtu fuerit, er altera a re- 
ciificatione obtineatur Ellipseos et Hyperbolae, quod praecipuum est ar- 
gumentum huiusce Exercitationis . Neminem latet Arcam illam peraequare 

cix\/a* — X* r tt' dx r X* dx 

, sivc potius / — — / ' CUIUS pars 


J 




prior 
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prior cx doctrina Pascalil in 40°*°. tradita a rectiCcatione dependet 
Arcuum simul Elliptici ec Hypeibolici , atque pars altera, facto a-' = , 

/* dx x' ^ 

et conversa in Formulam / — ’ per S””. 42^""'. Arcubus 

a J 

simul earundem Sectionum Coni integratur. Utraque vero partium , ideo- 
que et Area quaesita, Hyperbolam acquilatcram , Ellipsinque eius speciei, 
quae ad Lemniscatam pertinet Bernoulliorura , praesefert. Exinde conse- 
quitur etiam rl J~ dy (<l^ — * ,ab Arcubus Conicarum , de quibus 

supra , integrationem recipere , vel , facto « = i , — J*’ ) * ; quod 

Integralc est inversum illius a Maclaurino producti (uti dicturo in 

43®.) J~ , ab Arcu tantummodo acquilatcrae Hyperbolae de- 

(I — 

pendentis . Et rc quidem vera J' — >’) * — J" — — 

( I — >> )~ 

J" cuius pars prima est inter Formulas Maclaurini , secun- 


{ I — ® 


r dz\/ \ — “ z* 

da , si fiat s = ( I — y ' ) * , abit in ri / = 

^ V s 


f — , videlicet in notissimas Formulas 

Vs-v^i — 5* / 

praecitato §°. 1 expositas . Quae omnia non parum inserviunt illustrationi 
Capitis XVIII''. Partis I“. Boegainvillii Tractatus, ubi agit de Curvarum 
quadratura ttinomiali Aequatione definitarum ( 399 )- 

51. Ut promissis fidem liberem consideranda remanet illa Curva 
•S; «sJv* = 0 , cuius Aream Spatio rectilineo parem esse in §°. 

48'“. nunciavi . Ternae a combinationc signorum dimanant Lineae ordinis 4''., 
nimirum — t_)i’ — mar’=:o, nx‘‘y^ — y' — mx^ = o, nx'y^ — y’ — t- 

'S«jv® = o.. Haram postremam si spectes, analogia gaudere eviJentissima li- 
quido constabit cum Hyperbola- circuli in §0. 49“’. explicata. Nam in ista 

dum 
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dum eia5 ab5cisiae Sinobns, et ordinatae Secantibus eiasdem Arcus Circuhris 
aequales sunt, illa vicissim abscissas Sioubus, orditiatasqae Tangentibus ae- 
quales habet . Est igitur etiam hacc nova Curva asymptotica i quiuimo 
idem centrum, quod heic etiam denotat verticem ■ casdcmque asyroptotas 

servat Uyperhlac-cinuli , cuius Paraoieter a = — ;=■ : nam Aequatio illa 

V « 


perducit ad alteram 


ram = (-^==) 


. Quibus positis Are» per- 


tinens ad Hyperboiara Circuli esc ad eam nunc quaesitam velati Summa 
Secantium ad Summam Tangentium per ri multiplicatam, scilicet. Ut 

/ liSh.O) , W.C/n.® ( 0 ) /~ r , r-{ ^ 

Cos. J Cos. p J V» 

— Cos.(f^ CK passim demonstratis, ac potissimum in §§'«. 15°. ac 22'^“. de 

Ungula primaria recti Cylindri. At gi , vel hoc in casu ob praemissa 

— ^ . <? , seu duplus Circuli' genitoris Sector, ex 49"®, Aream perae- 
V' « _ 

quat spectantem ad Hyperbolani Circuli. Ergo f 

V • ' V • * 

— \I Jl.( * ■ ■ ■ — x' ^ partem Arcae Curvae novae ad abscis- 

sam X pertinentem significabit; et idcirco erit ~~ Quadrans Areae to- 


tius. Ceterum omnes sciunt Lineam illam Tangentium et partialiter et rar/i- 
//Ver praedictae Ungulae aream arca sua peraequare (400) . Silentio tamen 
praeterire nequeo liulusccmodi Curvarum familiae simplicissimam Aequatio- 
ne praedicam x‘‘y' — — ya**-’ = o ita exprimi trigonomecrice s = rt 

is\/ — Cat.ap , 2^»/ — .Cor.2<p . , . , . . 

r , vel 3 = :± ; quod significat z sma^tnanum 

SsH.tf ,C$t.<f Sin. 3p 

esse donec </> non fuerit =45®; hoc in casu fieri =0; a = 2<» quum 
® = <S'j°3o'; deindeque, quum 9 = 90°, evadere z = 00 . Linea igitur, 
in qua sumus, OS/TK ( Fig*. 46. ) quatuor infinitis rami» composita, et nodo 

y s gaoden» 
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gamiens S, aut duobus panctis infiix'iu:i vel rtgrestut, tangentes babei iti 
eodem nodo sca vertice CSD, ASB sibi invicem perpendicuUres, Curvamqae 
omnem complectentes, prouti in 41“*’. de utraque Lemniscata disserui . 
Proprietas autem nulli secanda quae in Linea ista. Tangentium elucet , 
hactenus quod sciam a nemine Geometrarum detecta, non modo elegantem 
comparationem respicit Areae ipsius Curvae asymptoticae OSHG cum al- 
tera pariter asymptotica FESHG Hyperbolae - circuli , ex qua fit ut se- 
cunda ad primam sit in proportione Quadrantis^ circnmferentiae genitoris 
EQH ad Radium ES, vel Semicircumferentiae ad Diametrum, veram etiam 
consistit in elegaotissima ac perfecta aequalitate Arearum" infinite - longa- 
rum tam nostrae huiusce Lineae OSIIC, quam Logarithmicae cu- 

ius Subtangens et Ordinata Radio ES=SH pares fuerint. Porro haec 
ultima adfcctio miraculam Geometriae redolere aliqui existimabant , eo- 
quod aequalitatem sistat Arcarum, saepius incomparabilium , Curvae Ceo- 
meirteae ac Mcchanicat , vel aptiori nWo Algebrah^ie it Transcendentis .Vx\’ 
mum faciliter demonstratur, quum in universum ostenderimus Quadran- 
tem Areae FESUG — iLEQHS = ES .EQH 49"°.). et Quadrantem 

Areae alterius Cnrv.ue OSHG , nempe in postrema hypothesi — — 

/ <»* 
z=a‘‘-=ESHC=ES,F.S\ ex quo etiam consequitur, si velis, Area- 
rum asymptoticarum OSHG , FECG proportio aequalis ei, quae intercedit 
inter Diametrum cuiusvis Circuli et Uiflerentiara Semicircumferentiae eius- 
dem ab ipsa Diametro. Secundam autem deducitur a notissima Logarithmi- 
cac theoria, quae Aream eius infinite productam SNPH Quadrato SLMH, 
aut ESHC {'te\ ex demonstratis OSHG) aequalem esse concludit (401). 
Quaestio tamen omni iure bic suboriri potest, undenam fiat duarum Cur- 
varum SO , SN ab eodem puncto S digrcdieiuium , et communi tangente 
DSC praeditarum, ideoque se invicem contingentium, ac toto caelo dis- 
sitarum, Areas aequales cum communi asymptota HCPG claudere posse? 
Quod pt iniustrem aliquomodo , concipio primum Logariihmicaro Neperia- 
nam io puncto A ordinatam habere CA, sen Numerum, cutus Logarithmus 

hyperbolicus negativos sit Subtangens HC=i; eritque CA = - , 

nempe maior ordinata CA, quum Tangens EC=CH respondeat Sinui 

A-Q 
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kq=sp 

0.414 ctc 


~r~t skqne ideo PH=CA=i ^L==i 

V i V a 


1.414 etc. 

, videlicet ■< CA> Logarithmica igitur 

t .414 etc. 2.302 etc. 

SXA initio remotior eit ab asymptota HCG prae Linea Tangentium SfiAi 
icd deinceps duo Curvae ita invicem adpropinquantur, ut tandem Loga- 
rithmica ipsa secet in 7 Lineam Tangentium , atque exinde asymptotae 
suae vicinior Hat. Inventio haiusce interlectionis puncti Y non difiicilitcr 
derivatur a resolutione Aequationis cubicae. Nam punctum istud haiusce- 
modi est, ut ductis YR asymptotae parallela, et YZ perpendiculari, esse 
debeat HZ = RY = Tangenti arcus Sinum habentis SR, aat = Logarithmo 
negativo T« = = — SR= 1 — x. Quibas omnibus praemissis 

oritur — d ( ■■ Z. ^ = — rfLog. (t — x) , iUc 

V V I-** / 


dx 


1 — X 


■ , nempe ( i — *) ( i — f-ar)’ = i, vel at’ — f •^x^ — 2 = 0, 


mirum ri x satis proxime (at vero maius) = — , et idcirco (at vero 

so 


minus) I — x = HR-. 




. Nec poterat quin contingeret eadem 
20 20 * ^ 

intersectio Curvarum , proptereaquod asymptota HG pertinens ad Lineam 

Tangentium Infinitam est i'. ordinis , utpote = c* Elementis ; 

asymptota autem Logarithmieae Infinitum est 1”. ordine inferius ex di- 
ctis in 49 ™-» quae nunc luculentissime corroborantur. Aliae duo 
Curvae Aequationibus distinctae »*•’>*-+>’ — mat* = o sive > = 

t— ^ 

^ 


V- 


: o ve! y 


•j- 




Hyperboia aequilatera directam originem no- 


scunt > 



172 

icunt, ficilesque adeo sanr, ut poit eam, quam lUpra tractavimus ortam 
a Circulo seu Ellipsi lequilatera, in ipsis immorari supervacaneum exsisti- 
mem . Libet tantummodo, neglecta Parametro \/~m , aut facto in=i, 
iiequacioncs earum addere Trigonometricas; videlicet pro prima x'y' —¥ 


« y 


— = o valet 8 — =t 3 <s 


^Cts. gp 

Sin. Hp 


atque pro altera — 


—4. 

— a‘‘x*=:o valet elegantior s= —i . Origo, figura, asympto- 

Sta. 2 .P 

tae, aliaqnc Linearum harumcc symptomata in promtu sonti id autem, 
quod earum Areas spectat, ope superiorum Functionum Circuli luden- 
tem potias, quam serio cogitantem Geometram poscit. Unum duntaxat 
pergratum futurum iri lectoribus censeo in Arearum, quibas hactenus 
operam navavi, iutunda quadam contemplatione. Sic enim in e^dem 
Fig“. 4;. descriptum trium Curvarum Systema ( aemulans frusto suo 
Equitum Crucem) (400), quod complectitur Aequatio ia“‘, ordinis = 

° , ubi S centrum commune triplicis Lineae 

(«'■ — — i- jf )(>.•* — a’) 

boc in S". consideratae, et Quadrati UACM, in quaterna divisi ope re- 
ctarum ESL , DSII , cuius Latus AB =SE = SFe= SG z=SN= , Tres 
istae Curvae, praeter commune Centrum S, communibus quoque gaudent 
quacuor asymptotis, quae sunt Latera antea descripti Quadrati, vacuum- 
que omne tanta implent elegantia , ut qui earum una ob imagintria exis- 
Tcre nequit, subeat altera, atque vicissim, instar Systematis Circuli et 
Hyperbolae, aut Hyperbolarum coniugatarum , Pulcherrimum profecto 
obviam dc Geometriae spectaculum, nimirum duas rectus illas, sibi invi- 
cem normales BSC, ASM atque diagonales praedicti Quadrati, adeoque se- 
mitecto angulo inclinatas ad Axes Curvae duplicis circa centrum et com- 
munem verticem S dispositae, dum Tangentes sunt geminae eiusdem Cur- 
vae , versa vice Axes esse tertiae Curvae octo infinitis ramis conflatae, 
nempe totidem, quot adamussim habent duo simul Lineae interiores. Exin- 
de nascitur quatuor vertices £, A^, C, simul coniunctos Quadratum cf- 
formare ENGF praefati duplum £ , 4 CAf, quemadmodum hoc postremum 
aeque duplum potest t« OP’ =Q/J’ = KX* =^P* . Aequalitas ista qua- 
tuor rectarum OP,QR,VX,ZP evidenter ostendit duas Curvas in s se 

mutuo 
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mutuo contingentes i{>eanitnet esse Lineam geminatam; quod non solum 


confirmatur ab Aequationibus 


a± 2<s ■ 


■ Cat. a(p 

Sia. 2(p ■ 




V Cet. 20 

2i» — : verum etiam a vulgaribus x‘‘y * — +•«’*'* =o, — 

S/u. ap o ^ ^ ^ 

— +<»’y’ = o, quum inversis Axibus ruy x,y, ut in Figura, unam 

eandemque Aequationem , eundemque geometricam Locum significent . Ad- 

cedit cleganiissima methodos Areis trium Curvaram constructione synthetica 

adipiscendi. Nam si a puncto quolibet K Quadrantis Circuli, centro S et 

radio Es descripti, educatur tam recta 0/^SA parallela ES, quam secans 

5A<t>, erit Rectangulam llS.S/f ex iam demonstratis aequale Trilinco 

iOAFI = S^©r , altcrumque Rcctingulum SA'.A'<I> aequale Trilinco SR@'i' 

=: i adeo ut unum ad alterum Trilincorum sit in proportione 

tS 'S.K’.K<t>, primaque Trilinca crescant decrescantvc ut 'S.K , et idcirco 


semper finitae magnitudinis sint etiam in infinitum producta ; secunda vero 
Dti etc. , ideoque magnitudinis infinitae tum, quum in infinitum 

protensa fuerint . Revera 1'rilincum SRQY = <PE .TS — ZK.ES=(,Tfi — ZA') 

ES—^K.ES = <I>K.KS, quia _ c«. ? ) = i; 

^ Coi. p ' Coi. p 

quae proprietas minus nota ceteris adfectionibus Circuli est non immerito 
adnunieranda . Id ipsum, quod Circuli Quadrans c.Tecic in Area determi- 
nanda SOAIT praesidio Rectanguli 112 . £A', efficit etiam Quadrans acquila- 
terae Hyperbolae Hiie centro eodem S, ac vertice // descriptae. Area 
enim = eA .sy, = ; ita ut Areae istae, magni- 

tudinis semper finitae praeter casum t< puncti fi in infinitum progressi, 
proportionem servent inter se tuu citfte etc. ordinatarum Hyperbolae. 
Puncto autem intersectionis Jl: id accidit singulare, ut determinationi fa- 
cillimae inserviat frusti Arcae ipsius Curvae infinite -longi, aequalis Qua- 
drato EBIIS, vel spatio asymptotico iofinite-longo adiacentis Lineae Tan- 
gentium . Haec omnia, mutatis mutandis, ad universaliores etiam pertinent 
Lineas quicumque fuerit valor t 5 w, proptereaquod ri ^/^ Parametri 
vicem gerit eodem penitus modo, quo vidimus, in §“. 49™. disserentes de 
Hypetbolis- circuli aequitateris et staUnis, non secus ac in 15'®. de Lan- 
gulis secundariis atque primariis, 

£ 2 . Dum 




r 
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52. Dum hasce Curvarum speculationes in additamenti specimen ad 
praecitatum Caput XVIII' ™. Voluminis I'. Tractatus Calculi Integratis a Bou* 
gainvillio editi e schedis meis exscribebam occurrit mihi molimentum 
quiddam perantiquum Carvas omnes distribuendi in classes, genera, ac 
species non Cartesiano more, uti solet (403), sed Trigonometrico , ple- 
rumque commodiori , et Eulero omnium primo docente (404) inventorum 
pene dixerim mirabilium ultra spem foecundissimo. Aliqua , nec poeniten- 
da, de hoc argumento iam delibavi in praecedentibus §§'*. 41*. 49°. 50*. 

S>*-> totumque si complecti unquam vellem peculiarem tractationem 
exposceret. Pauca obiter eorum, quae multis abhinc annis meditabar, et 

festinanter aperiam . Linea recta hac Aequatione distinguitur s = 


duoque rectae parallelae z = — prouti dixi in §*. 50"«>., vel po- 
tius z = - Universaliter interim animadvertam 

Aequationes omnes trigonometrico more expressas significare Lineas eas- 
dem semel atque substituatur Sin. ® pro Cos.<p, et viceversa , scilicet nu- 
meratio Angulorum 9 ab uno Axium ad alterum transeat illi normalem. 
Quae animadversio Aequationum omnium possibilium formas arctioribus 
coercet limitibus ad sequentia tnlustranda, quam prima fronte adi^rcret. 
Circulus autem Aequatione exornatur z = a Cos. <p dum anguli a diame- 
tro incipiant, vel z = a Sin.p. dum initium sumant a tangente ab extre- 
mo diametri educta; Circulus deinde geminatus, vel duo simul aequales 
Circuli se invicem et exterius contingentes, atque Lemniscatam imitantes. 
Aequatione gaudent per §•“. 41«"'. z==t« Cos. p.aut potius z==t« 5/». p! 


Adcedant proxime z = 


* r±< 


•vel 


pro Lineae rectae aut 


Cvr. P Si», p 

antiquorum Conchoide, vulgo dicta Nicomedea (405), tieenon z = i=ti» 
Cos p, aut z = b=taSin. p pro recentiorum vel Circuli Conchoide cum 
polo in extremitate diametri collocato (406), de qua plura in 55'”. 
et sequentibus occasione doctrinae Pascalii co magis amplificandae expli- 
cabo, Dimanant a primis, ordine comparationis servato, Lineae ita ex- 

pressae z = -^-_ (Mediana parabolica So"*.), z = , 
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ujq-jc ad 


— 00 < • 

z^^ztaiCos.^) , dammoao n sit numeras integer poHttvas. Non se- 
cus ab Aequatione Circuli profluunt analogae = = ri /r'(Cff/.<p )' , ==-: 

.-+ <7 ( Cos. o )’ , z = =t a { Cos.sf)* I aut uno verbo c =rt a (Cor. ) , usque 
00 

ad z = rb a ( Cos. ^> ) , in e^detn tI » exponentis suppositione . F.adcm de 
Sinuum potentiis dicenda sont praeditis exponente integro positivo vel ne- 
gativo, neminemque latet idgcnus Potestates summa facilitate in Cosinas, 
Sinusque Angulorum multiplorum converti (407). Potentiae Sinuum, Co- 
linuumve simplicium, aut multiplorum Arcuum exponentibus fractis, posi- 
tivis seu negativis , adfectae originem praebeat pluribus aliis Lineis , quas 

nimis molestum esset enumerare. Kxemplo sint z= — sive Me.iia- 

VCts. p 

nj hyp' !’oii.:,i $ eV'. . s=rta\/^.2p seu Lemniscata percelebris Ber- 
nojllioru.n i ..via § 41’™. ac 49"“'”. Procedunt Lineae, quarum Ac- 

qaatiunes fuerint reconditiores , utpote z ==t a Cur. , scilicet Multifolia 

aut Caidonis Grandii /J/iorftineae (408), z = vel Line.a , cuius 

Cor. 9 

Aequatio x* — — a\y' =r o Clairautii trinomialibus non absimilis, z = 

ff)* a(t — Cor ca) , . tv- 1 

— = — vel Cissois veterum aut Dioclea , 2 

Cos. p 2 Cos 9 

— ^ vel aequatio Curvaram Coniotomi lesuitae Thomac Cevae, de 

Sm. 9 ‘ 

quibus plura disceptavi in Analectis meis liactcnus ineditis (409), 2 = 


• Cor. p 


ad Parabolam .Apollonii, sive etiam univer- 


( Cor. — 9 )’ 


salias z = ad ternas Coni - sectiones , 2 = 

I — (- II Cor. p 

\/a’ — c*(Cor.9)* vel 2 — -ct \//'’— t-c’ ( 6V«, ^ ad unam c celeberrimis 
Curvis Spiricis (410)1 quae in Lemniscatam Bernoullianam abit si t’ — 

'L 2<I', 
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za' , quum eo casu Aequatio evaJat z = =fcii\/i — 2(Cos',^j' = r± 
aV — C«.20sea, quod eodem redit , = =t ay^Ce/. ag , z~ 


2 ^TkCos.2.1> 

Sin. 2p 


in §*. 51*. iam contemplata, ac tandem, ne sermo 


... «( I =t S/».®') . . ... 

iste fastidio Yertatur, z = — pertinens ad egregiam Lineam 

Cos. 9 

illam noiiatem et duobus infinitis ramis praeditam, quam antea laudatus 
Hycrosolimitanus Eques Nieuportus in Actis vulgavit Caesareae Academiae 
Bru.vellensis (411). Haec vero Nieuporti Linea 6'^ ordinis eo nobilior cen- 
seri debet, quod cognationem maximam habeat Hyperbolae acquilatcrae 
ad alterutram asymptotarum relatae. Quemadmodum enim in prima est 
AE'ca=:AC — CB , AF =z AD — DB etc. ( Fig’. 48.), necnon AE' AC 
— CB , AF" AD — DB etc., ita in secunda en CB = LA — h AT , FR 
= Z.0 —f 07' etc. , et CB' = LA — AT,FR'=L0 — OT etc. ex Conicis 
Institetionibus . Diversum genus ctassemque adiinent Aequationes aliae, 
quae functionibus Circuli et eiusdem Arcubus simul componantur. Omni- 
bus ferme istius classis praecellit ea Curva transcendens Aequatione distin- 
cta s = , quam Gregorius Fontana veluti novam consideravit, et 

rei harmonicae utillimam, in Parte I"“. Voluminis iHh Memorabilium So- 
cietatis Italicae, eaiidemque dixit a se prius animadversam in Proble.mate 
11'*®. Disquisitionis IX*®. inter ceteras Papiae editas vertente anno 
XI.DCC.LXXX". Ego autem Lineam ipsam elegantissimam Problemati etiam 
1'”“. memoratae Disquisitionis satisfacere arbitror, et insuper cum ea con- 
sentire publici iuris facta usque ab anno M.UCC.LXIIl'®. in Volumine 
VIII’®. Novorum Commentariorum Academiae Petropolitanae ad pag®®*. 26'*®*. 


Nam ant Curvae Aequatio sit zv=.l ‘ . , aut *: 


. Sin. p 


P 


P 


aut 


tandem 2 


Q . Sin. <p 


supposito Q Quadrante Peripherlae circularis Ra- 


dio I gaudentis, natura Lineae eadem manet, quippe sola permutata Pa- 
rametro aut Modalo. Si nomen Curvae desideres, eam non immerito nun- 

capaiidam 
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cupandam putaverim QHadrar.tariam polarem, valde diversam a Qiiadnrtri- 
te Spirati. Quemadmodum enim proprietas, aut Aequatio simplicior Hy* 
perbolae conicae, ac Logarithmicae ab Ordinatis Asymptotae normalibus 
ad Radios translata Hyperbolam Logarithmicamvc spiralem genuit, non 
eodem iure de antiquorum sive Dinostrati Quadratrice sentiendum est illi 
superius expositae comparata, ut liquido constat a conlatione praecitatac 
pag. 26'*'. Summarii et 167““'. ac 168”'. Scholis Voluminis VIII'. antea 
dicti Imperialis Academiae. Vera profecto Quadratrix spiratis congruit 
Helici Archimedeae . Quadrantaria autem polaris hoc lubet praeci- 
puum (Fig*. 49.) a me nuper detectum, quod vocatis i Radio IB 
Circuli genitoris, Q cius Quadrantis Peripheria BDO, Hadio vectore lA 
= z, numeratisque Angulis ^ a Radio maximo IC = BDO, sit ubivis 
Arcus Circularis AT, centro /, et radio JA descriptus, = Quadranti 
DS, cuius radius Sinus-rectus anguli p: ex quo et nomen Curvae, 
et Figura innumeris contexta foliis circa centrum /, et eam describendi 
facilitas summa, et ceterae adfectiones ipsius luculentissime derivantur* 
53. Ea inter, quae sparsim ac festinanter illa iuvenili faustissima 
tempestate adnotaveram dum de Curvis universis novo ordine disponen- 
dis excogitabam, numeris omnibus reperio a me tum absolutam Ovalium 
praestaatissimarum Seriem cum adiunctis rarioribus illarum proprietatibus, 
initio Tabulae sumpto ab Aequatione z = aCos. p sive Circulo cuncta- 
rum Ovalium pinguissimo, et £ne ipsius Tabulae posito in Aequatione 
2=fl(Cor. 9)*, quae pancta Axis extrema. Ovalium gracilissima, ocu- 
lis subiicit. Post Circulum statim occurrunt nativum ordinem prosequenti- 
bas Ovales duo. Aequationibus distinctae z=an( Cc/. 9)* , z = a(Cer.^ )% 
eaedemque sunt, quas loannes Baptista Villalpandus lesuita Cordubensis, 
utpote duplicationi Cubi inservientes, apto nomine proportionatrices voca- 
vit, exornavitque in Volumine , 111 '“. Apparatus Vrbis ac Templi Hyeresoiimi- 
taai typis excuso Romae vertente anno M.UC.IV*. (412). Quod dum 
memoria repeto , haud parum obstupesco Ignotum istud fuisse Antonio- 
Mario Lorgnae , qui in 111 '“. Opusculorum trium ad res mathematicas perti- 
nentium Veronae editorum anno M.DCC.LXV 11 °. , non modo Ovalium unam 
Villalpandi {413) praeditam Aequatione y* -i- ix'y' -+ x* — 2JAr’=p, 
aut mea methodo z = <'(Co».p)’ facto <'=2 j, velnti novam prodide- 
rit , Problemati Deliaco aeque adplicuerit , minusque idoneo nomine 

Z 3 Cissoidis • 




Cissoidis- Icmnisceroticae insigniverit (414). sed etiim praecipaas eius ad* 
fectioncs Calculo detexerit, quarum nonnullas iatndudum Vinccnciut Vi< 
vianus lineari Synthesi duce adseraerat usque ab anno M.DC.LXXVl' in 
Appendice Conthmationis Geometrici itineris (415) Italico sermone Florentiae 
editae (416}. Ut hoc evidentissime pateat, et divinatione quadam utar 
in celatas a Viviano hodieque deperditas elegantiores sistendas demonstra- 
tiones , libet inprimis genesin ipsius Ovalis ab eodem Viviano repetere , 
quum prae constructiunc a V'illalpandu dita simplicior sic, atque admo- 
dum ingeniosa {41"). Neque hac solum ratione excitatus Ovalem istam 
nunc pertractare in animo habui, sed praesertim ecquod Medianae -pa- 
rabclicae Ctairauiii in §". 50™°. expositae sit veluti supplementum , eius* 
denique onlinis 4“. (secus ac altera VilUIpandi Ovalis (41 8) z = <i'( Cor. f)’, 
aut (.v’ — Vy'Y — 4a’AT* = o ad 6“'". ordinem pertinens, de qua sum 
alibi loquuturus ) , ct propter insignem adfinitatem argumenti potissimi 
Exercitationis huiusce, quum ipsius Ov.ilis perimeter a Sectionum Conica- 
rum rectiheatione impetretur. Revera Ovalis eadem ita describitur. Sit 
Circulus diametro praeditus AB (Fig*. 50.), cuius ab extremo elevetur 
tangens indefinita BCD , dum ab altero extremo A , veluti foco, ducatur 
quaelibet Chorda AEC usque ad occursum tangentis, ct fiat AC i AE i 
AErr, erit punctum /•' in Ovali quaesita . Ab ina constructione simpli- 
cissima consequitur protinus Aequatio Curvae, cb pr.iedictam Proportio- 

nem : a' Cos : a' [Cos.q>Y = z, quemadmodum supra. Conse- 

Cos. p 

quitur etiam ratio evidens analogiae quo ad Lineam memos^tam Clairau* 
tii ; nam foto A ad centrum Circuli G translato, et Proportione ini- 
ta GR ; GC : GH > punctum // est in Curva postrema HBKLAM, quia — 

a : — - — : = z, ut in §°. antecedente. Praeterea consequitur 

Cot(p (Cos.cfY 

methodus facilis inveniendi maximam Ordinatarum FT; nam Ordinata quae- 
vis FZ ita est comparata per Curvae generationem, ut FZ \ EXW AZ 
AX' AXi AB., nimirum AB . FZ = AX. EX, idcoque FZ maxima tum 
quum AX . EX maximam fuerit. Sed cx Elementis si Radius GB bifariam 

AB 

«ecetur in N, est AN, NO maximum. Igitur sumpto fiA’== — , dactisque 

4 

normali 
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normali NO ct chorda /JOI, punctum T in Ovali gaudebic taaxtma Or- 
dinata IV, «c tangente Axi A/? pardllcla > scilicet propter AD: AN: AI' ii , 

aut 1 : — ri , erit Abscissa AV = AB , aut Bl' = ~ AB , ct 

4 l6 l6 l6 


nempe TV=-^ y/ ^ . AD , li- 


/).VwVO = — . V-T • AB^ = AB.TV. 

4 IU 

ve TV : AB l6; quae omnia cum Viviani,-et Lorgnae sententia 
ad unguem conveniant {419). Consequitur denique Area Curvae, quae 
brevi manu invenitur. Multum equidem laboris et Calculi impendit Lor- 
gna ut Aream ipsius Ovalis ad Quadraturam Circuli perduceret, nimirum 

ad r — — - , supposito aa Curvae Axe, et vice Abscissae ar sabsti- 

n\/ KZ 


2V^3</ 

tuta Functione 
instituebam. Elementum Areae Ovalis ditae FZ .dAZ 


(420). Ego autem sic potius sermonem syntheticum 

AX.XE d{AX)' 


AB 


AB 


ex praemissis , sive 


^.XE. — — . dAX 
AB 

llB ’ 


sive duplo Solidi Cyclo *pa- 


rabolici facti a Semicirculo genitore A'¥B ducto in Trilineum Parabolae 
conic.ie /ITA< 1 >, vertice A, parametro AB descriptae, quod duplicatum So* 
lidum per AB dividatur. At ex theoria de ductu riuni in Planum elapso 
saeculo valde promota, ac potissimam ab lesuita Gregorio a Sancto Vin- 

centio (421), Cyclo -paralsolicum illud adaequat Ilemicylindri , cuius 

basis sit Hcniicirculus idem genitor A'HB , altitudo aut a.xis AB (433). 

Igitur Area Semiovalis par est — Semicirculi genitoris , totaque Arca 


-5- totius Circuli genitoris et circumscripti (422). Haec conclusio mirum 

O 

in modum congruit alteri simplicissimae a Calculo derivandae. Nam Ele- 
mentam ipsius Areae, dum Ovalis ad ficum A referatar, est ^ = 
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— .{Cos.)fi* dp/ideoqae summa dam ^ = anjalo 


’-3S' 


recto, nempe = aut ~ Quadranti» Circuli AB=& , vel yl'F'flSeiDi- 
40 10 o 

circuli genitorb (423). Exinde patet quanta facilitate ab Aequationibnt 
Trigonometricis Quadraturae Curvarum saepenumero erui potsent , Tabulae- 
que condi, si novae Linearum distributioni in 52''°. explicatae locas esset, 
ope Capitis V". nanquam tatis laudandi Partis !•'. Sectionis I“. Institutia- 
num Cakuli Integralh Leonardi Eulcri (424) locupletiores , aptioresque 
Newtonianii veteri methodo innixis (425) Quadraturarum earundem , 
aut absolutarum, aut a Circulo ct Hyperbola etc. dependentium. Liqui- 
do etiam constat Ovalem eam Villalpandi spatium claudere adamussim 
aequale illi Ellipseos Apollonianae aSB^ super ipsum Axem maiorem AB 
descriptae, sed cuius minor Axis ad maiorem sit in ratione 5:8. 
Neque unquam putes Aequationem 2==t«'(C»/. 4)* signo ita gemina- 
to Ovalem illam velati completam perfcctamque denotare cum adeessione 
reliquae partis /^PQFI, mancamque ideo et mutilam esse Curvam prouti 
a Villalpando et Viviano descripta fuit . Aequatio enim 2 = :a: /j'( Cos. f )’ 
eadem est eum z’ = «<’ ( Cor. p )®, vel (v’ — — a<’j:* = o,aut 
(.V* — !->’)’ (jf’ — ) = o, ita ot nihil aliud signi- 
ficet praeter Systema eiusdem Villalpandi Ovalis hinatae ^ haud secus atque 
s = rt<» Cor. 9 non eandem Curvam algebralcam continuam, sed potius 
hinatum Circulum indigitat. Revera idem contingeret Lineae ordinis 3". 

ac gentris Parabolici ita expressae z= — ^ , sive ar’ — 4 v’ — — =c; 

(Cor.9)* a 


nam z: 


(Cor. 9)’ 


■psamraet Carvam ingeminat ex parte negativorum 


ar' — — 4-j- = o , quae species est dp"*. iuxta supputationem Newto- 

ni (426), quemadmodum Parabolae accideret Apollonianae semel atque 
hac Aequatione = vel = eam exponere libuisset (42;). 

54. Nulli tamen asui Curvarum , de quibus agere incoepi §‘. 4""'°. , si 
decus spectes Geometriae, comparanda est adpiicatio huiusce doctrinae 
ad celeberrimum, at meo saltem iudicio plus, quam par erat, ab initio 

antcacti 


Digitized by Coogie 



i8i 

anteacti saeculi ad rtostram usque aetatem elaboratam Problema de dimen- 
sione Superficiei Ccni circularis rcii/en/. Robervallius primas omnium (Bar- 
rowio haad excepto, qui idgeiius argumentum tractavit universaliter in 
Appendicula a’. Lectionis Geometricae XII'"". ad pag*®. n Editionis 
Londinensis etc. ) ac quidem mulco ante annum M.DC.XLVII"”. , id mo- 
litus esc, et obciniiic , teste Evangelista Torricellio (in Enarratione quO' 
rundam Problematoin etc. nuni”. 48°), quocum atque summis ea tempesta- 
te ftorentibus Galliae Geometris, ac praesertim Robervallio ipso, com- 
mercium erat epistolarum, machcmacicumquc certamen (429). Demonstra- 
tionem celatam, atque deperditam (430} Petrus Varignonus restituendam 
curavit, sed Algebrae subsidium impetratus occulco primum nomine in- 
ventum suum exhibuit vertente anno M.DC.XCVIH®. Scientiarum Aca- 
demiae Parisiensi (431), deindeque Academiae Berolinensi , quae postumum 
illud vulgavit in Volumine III'®. seu Continuatione IP, Aliscellaneorum 
edita anno M.DCC.XXVIl®. nomine Auctoris detecto (432). Ibidem ex- 
fat quomodo Leibnicius pro Miscellaneis ipsis methodum Varignoni perficere 
adgrcssus fuerat , atque dum hic obliqui Coni Superficiem ab Arcu Lineae 
transcendentis , nimirum ope quadraturae Circuli describendae, consequutus 
fuerat , ille ex adverso a rcctificatione Curvae algebraicae dependentem 
ostendit (433). KrafTiius autem in XIV°. ac postremo Volumine veterum 
Consmentariorum Imperialis Academiae Petropolitanae pro annis M.DCC.XLIV”. 
XLV°. et XLVI°. ( tametsi lucem publicam viderit anno M.DCC.LI". ) re- 
ctificationcm Curvarum reiiciens , Superficiem Coni scaleni dimetiri docuit 
praesidio Lineae algebraicae ordinis quarti (434). Adeessit ad rem istam suo 
more exornandam Leonardus Eulerus, qui in Volumine I®. Novorum Cont~ 
mentariorusn eiusdem Academiae pro annis M.DCC.XLVll®. et XLVIll”. , 
typis tamen excuso vertente anno M.DCC.L"'®. , non modo errorem , quem 
passus erat Lcibnitius, modestissime castigavit, verum etiam provinciam 
istam amplissime reddidit locupletiorem (435). Alcmbertus denique rem 
omnem a novis pene fundamentis erexit in Opusculorum Mathematicorum 
anno M.DCC.LXl". editorum Volumine 1 “., illiusque labor quum institu- 
tum hocce meum propius tangat, mei muneris esse iudico aliqua de eo 
commentari (436) . Varignonus et KrafTiius Problema perduxerunt ad 
quadraturam Lineae ordinis 4". i ille quidem ad Aream Curvae — 

2 r.s>’ 
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irxy' 




= 0, hic vero ad Aream alterius 


Curvae ita expressae x'y^ — r’y’ — t- — . a;’ . a- — ( r’ — a’ ) 

4 !i 4 


= p , Axi Txv X non secus ac prima referendae. Hae duo tatnen Curvae 
adamussim conveniunt inter se semel arque vice rS a- in priori rb r — x 


substituatur. Krafftius itaque nihil longius Varignono progressus est; quin- 
imo Varignonus , etsi multo ante quam Krafftius argumentum idem 
tractaverit, KrafTcium ipsum superavit, quia praeter communis illius Cur- 
vae quadraturam ingeniose proposuit ac demonstravit eidem Problemati 
resolvendo parem arcum nos’ae Curvae ab Evoluta Circuli ortum ducen- 
tis, de qua plura scripserat anno M.DC.XCV”. (43“)- Leibnitius et Eule- 
rus Superficiem Coni circularis obliqui acutissime derivaverant a rectifi- 
catione Lineae 6'. ordinis, Alcmbcrto id fatente (43SJ , quidquid sit de 
Kraflrio ingentem valde Lineae ipsius ordinem foturum iri dcpraedlcan- 
tc (439). Formula ab Alembcrto tradita Elementi ipsius Coiiicae Superfi- 
ciei eandem illam quadraturam Lineae 4'b ordinis complectitur a V-angno- 

no cc Kraffeio iimduJum productae, nimirum, — y‘‘ — h— .a-’ — 

4 

_ . X — h = o ; quam Lineam toto lure Qiiadratricem Coni nun- 

3 4 

cuparc licebit (440). Casus est singularii, neque elegantia carens, ab 
Alcmbcrto tamen neglectus, quadraturam nempe illius Curvae dum Co- 
nus ttalcnus iacens fuerit, a quadratura unius Circuli dependere (441). 
In Cono iacente fit A = o, et idcirco Aequatio Alcmberti convertitur in 

i 1Z1£5 V 

V 2 •' r f{\ — ax)i1x 

simpliciorem ji’ = j — , unde oritur J yilx = J — — ; 

quod Intcgrale reapse, uti neminem latet, et iam alibi dictum est in §*. 
34'®., ab Arcu vel Area Circuli obtinetur . Conus autem iacens ( Fig*i 5 1. ) 
aut verticem habeat in centro bascos 0 dum Jimitem Coni recti designat, 
aut si limitem denotet scalenorum , in puncto quolibet anteriori ipsius bascos 
7, aut in eius circumferentia A, Superficie praeditus est semper aequali 
cidem Circulo baseos CEADO; cc quaevis par; Sectori centrico aut excen- 

tricu 
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trico COE vel CIE vel CAE pat C5t, quemadmodum cum Elementis con- 
gruens Geometriae Formula ipsa demonstrat . Nam J~~ — / ^ 


1 y- I . </jr a , 

— / — ==. — F — Vi-*‘ = 
3 J Vi — *• 


Sectori COEO — H Triangulo 0 £/ vel OEA, 


positis ex Alcmbeno , aut eius interprete Cousino (442)1 radio OC=i, 
OF'=.v, 01 sive tandem OA=:a. Si vero vertex Coni obliqui iacen- 
tis. uti Ii, exterior quo ad basin evadat, observandum caute csti ne For- 
mula in falsam abeat propter OB>OA seu 4>-l, fore rb i — fl.v = o 
in panctis E aut D, extremis tangentium baseos a vertice B eductarum, 
deindeque positivum, quem servavit valorem a C usque ad E vel usque 
ad D, in negativum convertere. Idgenus vitium Formulae ita est emen- 
dandum, ut ea sit potius in eius Functionis progressu, post transitum per 

E aut D versas A, / ^ l-C, nimirum — f- C — 

J 2 


. dx a . — „ 

— \h-x', vel 

2v/i-*‘ 2 


DHCGEOB 


■OEB — EOK~OKB, aut 


tandem 


DHCGEOB 


■BEK-, videlicet medietas Superficiei Coni iacentis 


— BEGCOB — vBEKA, totaque BEGCHDB BEKALDB , sive n.lEB 
—hz.GOE, factis arcubus CC,EA aequalibus inter se . Illa tamen ipsius 
Formulae permutatio vitio nequidem Algcbrae vertenda erit tum quia 
Kadix secunda r» ( i — ax)' = i — ex aeque ac ex — l , tum quia quod- 
libuerit Integrale clmstentem sem[>cr subiotcliigit sui moderatricem, et a 
Problematis singularibus conditionibus apte determinandam . Ea Linea , 
quae Area sua Superficiem tribuit Coni seeleei iacentis, est 3". ordinis, 
ac signanter specifs 6^'\ iuxta enumerationem Newtoni , scilicet tertius 

Hyperbotismus EUipseos zyy = — . z—¥ -^ = — (2 — s)dum<t=t. 

424 

seu vertex Coni in A, et s=:jf — t-i, vel Curvae abscissarum initium 
in C. Haec profecto est Curvae Grandi Versoriee (443) analoga, ac sola 
Parametro differens (nam zyy~a^{a — z), facto <s = a, abit in zyy = 

4(3 — z) — b' (3 — 2) = -^( 3 — s)si bfiat = -^, nimirum quaevis Or- 
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tUiiaia y vtrsoriaf Grandianae . qnatn primatiam nancupaboi qnadrapla est 
y ad communem abscissam relatae vtrsoriae nostrae secundariae ant con- 
tractae, et idcirco Grandi e Area quadrupla nostrae, scilicet qua- 

dropla Circuli genitoris) cuius in quadratura Areae pervestiganda ille 
admodum desudavit, quam heic facillime ac simplicissime et totam Cir- 
culo aequalem ct partes Circuli Sectoribus exccntricis aut Bilineis Segmen- 
tisve ab extremo diametri computatis pares esse uno pene versiculo osten- 
di (444). Ad Laurentium LorcnzinURi Epistolam scripsit Caelcstinus Rui- 
lius , qua (§§*'. VIII", IX". X". XI".) universam Versoriarum familiam (445) 
non multo post Grandum satis iucunde complexus est, oculisque Geome- 
trarum subiccit in Sulido circa asymptotaro Axemve abscissarum x genito 
ab Hyperbula mesolabica xyy=-a' , in quam tandem Versoriae desinunt 
omnes, illud secando ope planorum Axi eiusdem parallelorum, veluti vi- 
dere licet in Opere eximio, sed minus noto, cui Lorenzinus ipse titulum 
fecit Exercitationis Geometricae , Florentiae edito anno M.DCC.XXl". post 
fatum Auctoris. Versoriarum harumce et Hyperbolae mesoiabicae analogia 
longius etiam porrigitur. Nam ex Theoremate egregio, et pro rotundis 
Solidis universali, quod Geometris citius, quam potcrim , communicabo 
in meo Specimine de Lineis Spiricis , si in Mypcrbola Fig*'. 52. ducatur a 
quolibet cius puncto C Ordinata CDE asymptotae lllK parallela , aliae- 
que quovis numero DOF,A!G, et in postremis fiant seraper BM.MF, 
A!<!,NG etc. =CD’, erunt puncta D,M,N etc. in Versoria. Isthuc 
ipsum clariter etiam evincitur ab Aequatione Hyperbolae xy’ = a* . 
Facta enim Ordinata CD = b, necnon vocatis DO , AI ctc. = y, OH, ili 
etc. = a-, ^0, iV/ etc. = z , habebitur ex constructione praemissa (y — i-z) 

(y — z) = b'', sive — = vel demum Afzz = a’ — b'x, nimi- 
rum Aequatio ad Versoriam universalem . Quae constructio non modo 
confirmat Versorias omnes innumeras ita genitas gaudere e.^dem asymptota 
IHK Hyperbolae genitricis, sed etiam ostendit necessario ftexum-contrarium 
in utroque earnndem ramorum inesse ad .instar antiquorum Conchoidis , 
ac fore asymptoticas inter se et quo ad Hyperbolen, veluti ex. gr. contin- 
git Hyperbolis innumeris Apollonianis similibus, quas eaedem asymptotae 
complectantur. In hypothesi praeterea ti a> aut < i Area Lineae, nunc 
ordinis 4'., suppeditat Superficiem Coni iaceotis obliqui-, quamobrem ea 
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— A A — I =0 et yersonam tlecurta' 

4 3 4 

ram illam uti singularem eautm comprehendit et Lineam alteram prae- 
bet quadrahilem in toto ac partibus ope Circuli. Hoc tamen discrimine 
quod in Mjrperbola - circuli 49"®, contemplata, atque huic Curvae 
consimili, Arcae partes Sectoribus Circuli centricis Kadium habentis, qui 
duplum possit Radii Circuli genitoris, cint aequales; in nova vero Linea 
Sectoribus Circuli excentricis. Consequitur ideo ex praemissis Superficiem 
Cylindri iacentis rr,t/en/ Recta ngulo dato parem esse. Coni vero iacentis 
scaleni vel integro Circulo vel excentricis eiusdem Sectoribus. Dum ergo 
Summa productorum Laterum Coni iacentis scaleni per arculos Baseos de- 
pendet ( cx dictis in V. Sectione) a perimetro scalenae Ellipseos Apollo- 
nianae. Summa vicissim productorum Normalium ductarum a vertice Co- 
ni ipsius super innumeras Baseos Tangentes per arculos eosdem dependet 
a Circuli peripheria vel aequilaterae Ellipseos. Qua in harmonia fusius 
amplificanda immorari supervacaneum existimo . Unum tamen silentio 
praeterire nequeo. Totum Alemberti opus concludit Superficiem Coni 
obliqui universaliter obtineri praesidio Arcuum simul Sectionum -conica- 
rum (446) et Areae Lineae 3". ordinis, quod idem est ac dicere, per 
5 “™. 4;®'“., praesidio quadraturae simul Lineae ordinis 3**. alteriusque or- 
dinis 4'^, dum qui Alemberto praeiverunt Superficiem illam ab unica 
quadratura Lineae 4". ordinis dependentem ostenderant. Exinde faciliter 
intclligitur Superficiem ipsam Coni scaleni adnumerari quantitatibus tran- 
scendentibus superioris ordinis prae Arcubus Conicarum, quemadmodum 
fusius, fubtiliusque disseruit Lc Gendre in §®, VI 1 “®. De /a Surface du 
C6«e oblique (pag". 642. 43.) I*'. Dissertationis suae, quam recensui in 
Adnotatione 113'®., illius nempe ordinis, quo Iniegralia plura innituntur 
a Bougainvillio pertractata in Partis 1 "“'. etc. Capite XVII®*®. , sic univer- 
saliter expressi j~ dep ^ b' a — r Ce/. 4 )’. Alembcrtus idem quodam in 

loco adseruit, excepto unico casu Coni recti, mensuram Conicae Superfi- 
ciei a quadratura Lineae 3''. ordinis dependere (44;), oblitus fortasse 
(nedum Coni iacentis) Arcuum Sectionum* conicarum vcl quadratura etiam 

A a 3 Lineae 
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Lineae ordinis 4'^ Ubi agit de Cono Elliptico (448)1 eias Saperficlem de* 
tcrminit ope Formulae generalis 

2\/d* at’ 

miaxibus Bascos eaniiigato cc transverso, i Coni altitudine, e distanti^ 
ichnograpitiac verticis a centro Baseos ipsius , ac tandem x abscissa cen- 
trali . Si scalenus fuerit , prolixiori quam par erat calculo adiirmat (44P) 
ab unica pendere Circuli quadratura SupcrBciei Conicae dimeoHonem sta- 
tim atque obliquus Conus Ellipticus frustum efficiat aut partem sectam a 
Cono recto Circulari . Veruntamen ad hoc adstruendum innixus fuit Alem- 
bertus Theoremate Isaici Barrowii , quod exstat in Lectionum cius Geome- 
tricarum XIF. Londini editarum anno M, DC. LXIX”. (450), ab eodem 
Alemberto in calce Vocabuli Cine Parisiensis Encyclopcdiae memorato. Bre- 
vior autem, clariurquc perinsignis huiuacc Coni Elliptici proprict.itis con- 
cinnari poterat demonstratio dum prae Theoremate Barrovriano illud po- 
tius eligeretur ab loanne B.-rnoullio traditum in Actis Eruditorum IJpsien- 
sibsss anni M.DC.XCVI". C451). quo statuit partem quamlibet Superficiei 
Coni recti circularis (veluti Coni illius obliqui elliptici Superficies) ad sui 
Jchnographiam (nempe in eo casu ad Aream Circuli vel Ellipseos coni- 
cae) semper esse in data ratione Lateris Coni recti ad Radium Baseos. 
Ipsemet Alembertas in V'°. ait (452) Integrale 


/■ 


■ dx 


V<i'—x’ 
Pa’-i-e'a'—sce’x — 


a rectiCcatione Circuli consequi dum 


mia — x), videlicet dum Integrale illud conver- 


tatur 


in/; 


■dxVmla — A-) 


■/: 


V"» 
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dx 


-, quod e contra non 


V a* — XX •' Va —¥ X 

a Circuli rectificationc obtinendum fore omnes norunt , sed algcbraicum 

et absolutum esse Integrale C — 2\/wi(<i— +-ar ). Undenam Alembertas in 

hunc inciderit scopulum equidem nescio, quum paullo supra in §°. 11’. 

*ptc dixerit (453) Superficiem Coni Elliptici a rectificationc Circuli im- 

, _ . ^ • r — tlx ( R — Sx ) 

petrari quando Formula universalis abeat in / ; ! quae 


V — x'- 
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forma ab altera §'. V". tnaxiroopcre abludir. Superficiem deniqne Coni El- 
.lipcici recti quum Alembertus ostenderit (454) parem Superficiei Cylindri 

Vb' -+ e* 

Elliptici rfcti , cuias Axis vel Latus = (455) sive dimidio minimi 

Laterum Coni dati. Basis autem sic Ellipsis conica praedica Semiaxibus a, 
' f V i* 

— — , nemo non videt inter Conos Cytindrosque iucundissimanr 

Vf' b' 

analogiam cfiulgere . Nam quemadmodum Coni rrr/; circularis Superficies in 
cam Cylindri rteti circularis converti potest cx Elemeniis, aut in Summam 
productorum Rectarum Circuli centricarum per arculos , iia Coni recti elliptici 
Superficies in eam Cylindri circularis scaleni convertitur, et vicissim, vel 
quod eodem redit, in Summam productorum Rectarum Circuli exccntrica* 
Tum per arculos ex doctrina Pascalii. Nec pauca admiratione dignum est, 
jneo saltem iudicio, anum eorum Semiaxium a eundem manere, alterum 
vero ita esse compositum , ut sit ad coniugatum e Basis ellipticae Coni dati in 
proportione V — 1- A* : \/f’ — hi*, seu maximi ad minimum Laterum eius- 

dem Coni, non secus ac passim in I*. Sectione de Pascalii Theoremate praedi- 
cavimus. Ceteri diversarum quarumcunque a Circulo Basium praeiliti Coni 
ante omnes, si recte meminerim, animadversi fuerunt ab Isaaco Barrowio 
in Lectionum praecitatarum pag". iij"'*. ii8*". sub titulo Conicorum super- 
Jiciet dimetiendi methodus, quo loci exemplum prodidit etiam, tametsi 
alienum, in Fig*. 17^'"*. Superficiei conicae scalenae, elusque partium 
Ilyperbolam acquilatcram Apollonianam pro Basi habentium geometrice 
quadrabiUum , 

55. Analogia quoque ista ulterius progreditur, novaque , nec minus 
admiranda, patefacit. Quamvis Cylinder et Conus scaleni Corpora geome- 
trica sint adeo inter se discrepantia, ut eae, quas nunc collecturus sum, 
proprietates utrisque communes, impossibiles ferme videri debeant, nihilo 
tamen minus alacri animo ad has demonstrandas adgredior, tnm quia in- 
venta Pascalii, quae mihi potissimam illastranda proposui , faciant locuple- 
' tiora, tum quia illa omnia, quae sequentur. Geometriae deliciis rariori- 
bus sint iure optimo adnumeranda. Alsvj Acta Eruditorum Lipsiensia anni 
M.DCC.XXXIV. inter Problemata Neapolitana ad Collectores ea tempe- 
state 
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»tate tranimiiM illud habent I““. (455) Ex Cylindn tuptr basin dati Cani 
tealtni perpeBdicalar/ttr arecto abscindere portionem, cniut superficies ipsius 
Coni superficiem adaequet. S\ coniectacioni locus fuerit, censeo Scriptorem 
Neapolitanum Kobervallii deperditam de Superficie Coni obliqui inveatigi- 
tionem , cuius supra memini, post elapsum sacculum restituisse (456J. 
Quamvis etenim demonstratio, quae in praedicto exstat Eruditorum Dia- 
rio, involuta et prolixa nimium sit, non modo cam ad Robervallii men- 
tem componere parvi laboris existimo, verum etiam alteram imitari a Ro- 
bervallio ipso traditam, et initio 15", a me concinnatam, qua Super- 
ficiei Cylindri scaleni partem Superficiei Cylindri /'cr/t aequalem constituit. 
Ilac porro imitatione innititur unalogia illa, necnun intimum foedus Cy- 
lindrorum atque Conorunv, quod erat hactenus in desideratis. Expedit 
autem rem omnem synthetice proaequi . Ac primum sit Conus obliquus 
DRBZG in Fig*. 53., cuius altitudo DR cadat in R punctum Raseos pe- 
ripheriae , qualem animadvertere iamdudum placuit Fascalio (45“) > in 
quo si a puncto eodem R ducantur normales RM, RS etc. ad tangentes 
AMS, DNT etc. , aliaeque ad diametrum Raseos BQ , AP etc., erunt sem- 
per priores normalium RN, RM etc. paret abscissis aut Sinubus- versis 
RQ,RP etc. Nam a centro C emissis CI,CO etc. tangentibus parallelis, 
sunt triangula orthogonia CBQ,CRI, iiecnon CAP,CRO etc. similia et ae- 
qualia ; quamobrem Rl-=CQ, unde RN =z RQ , pariterque RO = CP, ni- 
mirum RM—RP etc. Interea patet cx ipsa demonstrationis liuiusce me- 
thodo fore etiam BN=BQ, AMz= AP etc., cuius perpetuae aequalitatis 
in §°. 53"'°. proderit meminisse. At perpendiculares a vertice Coni ductae 
DN,DM etc. ad ipsas tangentes (ex F.lementis) possunt Summas Quadra- 
torum DR'—+ RN' I DR'—i- RM' etc. Igitur poterunt etiam DR'—+ RQ', DR' 

— t- RP' etc. Dum ergo centro R , ac Semiaxe RD describeretur Hyperbo- 
la acquilatcra DD'Bf'D"', quaelibet cius Ordinata PD' , QD" etc. par etsee 
DM,DN etc., quum ex natura Curvae sit PD>' =DR' -+RP',QD"' =. 

etc. Sed Coni Superficies est Summa productorum Arcuum 
Raseos infinite • parvorum per semisses Normalium DR,DM ,DN ,DZ etc., 
ac Linea transiens per puncta E.,F,Y,X etc. Ordinatas praedictas bi- 
fariam secantia est cx Elementis Conicorum Hyperbole scalena £/yjf' 

eodem centro R praedita ■ Semiaxe transverso RE = —, ac eoniti£ato=: 

2RE 
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uRE =z DR . Itaqae «a portio Superficiei recti Cylindri, qoae super Pla- 
num DRZK communi eius Basi ec dati Coni perpendiculare habeat ichno- 
graphiam RZXYFE, adaequabit Superficiem dati Coni scaleni. Constru- 
ctio graphica Hyperbolae illius scalenae, quum facillime consequatur ab 
Hyjierbola aequihtera, non secus atque Ellipsis a Circulo ( 45 S), obtine- 
bitur ope fili atque ponderis alligati ea methodo, ac lege, qua Gui- 
do Grandus usos fuit iu Constructione novi expeditissimi Mesohbi anno 
M.DCC.XXVIIl’®. Florentiae vulgata ( 459 ). ita ut, si producta altitudine 
Coni dati RD usque in il donec evadat Ril=:DZ laterum maximo, statua- 
tur deinde fl<I> = D/J, seu Dt = ClR=DZ, cique normalis fuerit in- 
definita nn, filum <]>D cum pondere in D, manens in puncto <t>, et stilo 
admoto per fifl incedens, veluti in 'f' , F etc., ponderis ipsius centro ae- 
qullateram Hyperbolam D D' D" D‘" etc., cuius supra mentio facta, de- 
scribet. Quod valde elegantius videbitur iis, qui meminerint eidem methodo 
describi posse Curvam Cyclocylindricam primariam in Superficie Cylindri 
recti, hoc tantum discrimine, quod heic Semiperipherla Circularis ac Se- 
micirculus subeant vice Lineae rectae flTrc"' ac Trianguli or- 

thogonii , quemadmodum in Capite VIIl'. mei Tractatus Ma£itit«dinum 
Exponentiatium etc. ostendi (460). Istud vero hactenos inauditum non 
modo analogiam intimam Hyperbolae et primariae Cyclocylindricae Rcber- 
vallii patefacit , sed etiam Cylindri et Coni scalenorum, de quo argumento 
potissimum loquor. Ut ceteros Conos obliquos brevius et unico Schemate 
54 - complectar. Conos omnimodos KMA ,KGA,KQA, rectumqoe ipsum 
KPA super eandem Basin ALKR erectos animadverto, hac etiam mente, 
ut eos praesertim invicem comparem. Dum altitudo Coni dati MI cadat 
intra Circulum Baseos , liquido constat, repetita superiori ratiocinatio- 
ne, ec a puncto quoque /, praeter A, ductis normalibus ad tangentes. 


fore IC 
que IN 


- . = - . OS.7C' = - . . OS' etc, ideo- 

'N=OA — — . OS , IN' v=OA — ^-OS' etc. , vel ab extremis or- 
OA OA 


dinatae RIL emissis tangentibus RT , LT donec simul occurrant pro- 
tractae diametro Baseos, /^=0,4 — ^ . 0S--=— . 7'S = — . TS ex 

01 01 OA 

Elementis, IN = 0A — ^^•05' = ^ ■ TS'=^ . TS' etc- Exinde ori- 
01 Oi 0/t 


tor 
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IpO 

tur stmiiset perpendlcaUrluin a Coni T«rtice M juper tangentes Baseof 

Of* 

emissarum ita exprimi , ut earum Quadrata sint j . Ti’ -H , 

or Mp . . 

~ nimiram cx Conicis esse Ordinatas ad Hyper- 
bolam Apollonii secundo Axi relatam XYZ^, cuius transversus Semiaxis 

r . iW/ . ^ . 

fuerit — , scmis altitudinis Coni, coniugatut vero ad transversum ratio- 
nem habeat 20.4 : 01, mirabili quidem consensu cum praecitatis Lipsiensi- 
bus Actis. Si aatem altitudo Q7' cadat extra Circulum Baseos, ductis a 
puncto T tangentibus ad ipsius Circuli petiplieriam TL,TR, iunciisque 
contactibus ope ordinatae LIR , eadem Ilyperbola, quae uni ex Conis sa- 
tisfacit dudum contemplatis A'/WA , Cono etiam inservit KQA propter 07': 0.4 : 
0/H« Quod ut fiat, ct faciliter fiat, Hyperbola prima n.^rK2r<l> retroce- 
dat necesse est sibi semper parallela per intervallum 7V= = Q/M di- 

stantiae verticum, et positionem adquirat AVOYX. Quemadmodum itaque 
in prima hypothesi pars illa Superficiei recti Cylindri, quae super Planum 
AGEK communi Basi normale ichnographiam habeat supremi marginis 
tui duplici cunedine praediti Hyperbolae frustum KZ<t> , adaequat ex de- 
monstratis Superficiem Coni scaleni KMA, ita eiusdem Cylindri pars ichno- 
graphia gaudens in altero ipsius Hyi>crboiae frusto par est alte- 

rius Coni scaleni KQA quaesitae Superficiei. Conus ergo verticem habens 
extra basin suam comite semper gaudet altero Cono verticem intra basin 
habente, et vicissim, quorum utriusque Superficiei mensura ab eJdcm de- 
pendet Hyperbola Apolloniana . Recurrit ergo pro punctis analogis T,l 
ctc. ipsamet elegantissima adfectio, quam de Conis iacentibut aut ere- 
ctis, et de Cylindris scalenis sive doctrina Pascalii disserens in §§“. 2°- 
R*“. 13 '°. etc. fusius exposui. Omnes illas Hyperbolas qui secum ipso vo- 
lutet, multa colliget Corollaria. Primum namque admiretur necesse est 
Curvae verticem X extra Conum positum esse dqm altitudo MI intra 
Conum fuerit, et cx adverso fl intra Conum quum altitudo istius extra 
Conum. Quo magis vertex Q a vertice G prioris Coni KG A recesserit, 
co magis vertex O Hyperbolae ad axem PO Coni recti KPA adeedet, et 
vicissim quo magis vertex M ab eodem vertice G distans fuerit , eo 
magis vertex X Hyperbolae ab axe PO removebitur. Postremo hocce 

casu 
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eaiu partdtxon quiddam enucitur. Nam vertice M incidente in P, puncto- 
qae / in centrum bateot O, punctum alterum T abest in infinitum, fitque 
Hyperbola huiuscemodi , quae pro Semiaxe transverse habeat dimidium'alti- 

PO 

tudinis POConi reeti, pro censugato autem alia recta, quae tit ad — velutt 

2 

KA:o tx praemissis , ideoque loogitudiois infinitae .Videretur ergo plerisque 
Geometrarum, quos non raro Infiniti maiestas in errores rapit perinsignes, 
Hyperbolam in Lineam rectam tum te convertere aequidistantem secundo 
Axi TTAK, eodemqnc intervallo ab eo Axe dissitam T'X' = TX=IC 1 = 


X'j3=— , quum universae Hyperbolae Conis omnibus scalenis aeque altis 

superius animadversis pertinentes eodem gaudeant Axe transverso, illarumque 
Centra in e^dem Recta X'XQfi disposita sint ex iam demonstratis .Quod si 
unquam verum fuerit. Superficies Coni recti KPA aequalis esset semissi Su- 
perficiei recti Cylindri, iisdem cura illo Basi et Altitudine praediti, contra 
Archimedem. Ad hunc nodum solvendum perducit consideratio rite institu- 
ta Hyperbolae illius, quae verticem habeat in X' , infinite remotum ab 
Axe POiquumquG Ordinatarum Quadrata infinitis Abscissis T'S' , T'S etc. 

OP PO^ OP PO' 

respondentium debeant esse — -71 . VS''—i , — - — - . TS‘‘—¥ 

4OA 4 4O4* 4 

etc., sintque nunc 0/. T'S' ,OI.TS etc. = 0 . 00 =0^1* ex §*. 49"®., 
nemo non videt earum Ordinatarum Quadrata pro casu Coni recti se ver- 


tere in 


_ 0 ^ 

4O/I’ ' 


PO* 


OA' 


■PO’ 


PA 

, sive , et ideo (quidquid 

4 


sit de Hyperbolae initio penes Verticem X', Centrumque T' infinite di- 
stans ab 0) frustum illud Lineae in plano iaceos AGEK erit Recta 

PA 

parallela diametro AK, atque ita posita, ut kJ== — , aut semissi Late- 
ris Coni, quod perfecte congruit Geometriae. In hypothesi praeterea al- 
terius limitis Conorum omnium scaUnoram, quum nempe vertex Q, eddem 
altitudine servata Q7', in infinitum abeat, casas oppositus oculis obversa- 
tor. Hoc in casu extremo Hyperbolae frustum evadit Recta vPy longitu- 
dinis infinitae propter superius demonstratam proportionem Semiaxis re- 
nisigati ad transversum zOAiOT' = o: 1 = 1:00; et re quidem ve- 
ra Conica Superficies tum respuit dimensionem finium . lucundissima pro- 

B b fecto 
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fecco est contemplatio Hyperbolarom sine numero i quarum frusta origi* 
nem praebent innumeris , ac diversimode inclinatis Curvis daplicit turvt- 
tanie in eadem Superficie Cylindri recti depictis, quas alibi illustrandas 
mihi proposui (461). Sed prae ceteris monendum puto in universis Conis 
oi//y»/r , quarum altitudines aut intra Basin cadant, velati KMA etc. ,aut 
in cx-tremo Daseos prouti KGA , perpendicularium a vertice super tangen- 
tes Baseos ductarum minimam fore Latus minimum Coni MA,CA etc., ma- 
ximam Latus maximam Coni MK,CK etc., dum e contra secus accidit 
Conis, uti KQA etc., quorum altitudo cadat extra Circulum Baseos. Nam 
in hisce omnibus, quum vertex Hyperbolarum n etc. positum sit intra 
Kectangulum AGEK, hinc oritur geminam esse perpendicularium mini- 
rwiSOT, quarum utraque Sinui- verso Baseos Al , aut Arcubus AR , AL con- 
veniat. Hae autem geminae perpendicolares ex Elementis in unam coa- 
lescunt Q 7 ‘. Intersectiones vero Hyperbolarum, ex. gr. H ,V etc., tara 
osccfldunt nunquam contingere posse perpendicularium aequalitatem ia 
Conis KGA,KMA etc., quam reapse contingere pro Sinu -verso etc. 
in Conis KGA,KQA etc. Cetera linquo libenter, ac potissimum evidentis- 
simam adfectionem, quae • dodnm ostensis fluit sponte sua, nuuirnm esse 

fiN^=OC=^ . flS, &N' = OC'=^. etc. etc., ut praecipuum 

eius, quod tracto, argumenti decus ' exponpm . Quemadmodum enira 
perpendiculares antea dictae cuiusque Coni scatent ad Locum sunt Hyper- 
bolicum, sic etiam Latera eiusdem Coni, nimirum ex Fascalio et $*. 13». 
ac 15“*. perpendiculares td tangentes Baseos Cylindri tcaitui , ad Locum 
sunt Parabolae Apollonianae. Proponatur namque Cylinder tcalenut qai- 
cumque in Fig*. 55'*. ABCE, cuius Axis FG . Habemus in $*. 15'". metho- 
dum facilem a Robervaliio traditam abscindendi ex Cylindro recto E I 
FHOLMN ductu circini 1-G ponionem huinscemodi , ut non secus 
ab eo, quod effccimas pro Cono tealeno, adaequet integram Superficiem 
•bliqui Cylindri . Linea duplich turoaturat Cyclocylindrica , quae marginem 
aupremum constituit abscissae Cylindricae Superficiei , ichnographia gaudet 
super Planum XFLSEZ , quae composita sit duobus frustis PQG,RST 
eiusdem Parabolae conicae PCDRT, cuius vertex D invenitur ope re- 
ctae CD pcrpendicnlariter ductae super datam FG , parameter autem e« 
semper Recta constans £F, aequalis Radio Baseos Cylindri dati scaleni. 

Nam 
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Kam ex I.' c. qnaevis Ordinata etc. potest Satntnam Quadrato- 

rain EK* —h EG* , EK<' —¥ EG* etc., scilicet ex constructione f£ . £K— t- 
FE . ED, FE . £1''— I- ££ . ED , aut DV . PE , DY'. FE etc: quamobrem 
M>* = FE . DY . = FE . DY' etc. , quae proprietas /er«//s est me- 

moratae Parabolae. Quomodocumque igitur magis aut minus obliqua fue- 
rit Superficies Cylindrica , eadem semper manet Parabola , sed frusta 
icbnograpbica minus magisve remota sdnt ab eius Curvae primo' vertice, 
et idcirco magis minnsve inclinata ad Axem recti Cylindri ; adeo ut Pa- 
rabola unica plus aut minus promota (et tibi ipsi asympiotiea) suo ver- 
tice super rectam FEV Cylindris scaUnit innumeris satisfaciat. Quid si- 
mile vidimus etiam in Hyperbolis Fig“. 54'*'. XYZ<b , AQ¥£, verunta- 
men pro geminis tantum Corvis , dum bic pro nnivenis . Vertex D ca- 
dit in E, duoque frusta eiusdem Parabolae dodum animadversae in 
Parabolam continuam vertuntur /3 fs £ a » dum Cylinder teaJennt fiat ia- 
cens , sive in limite maximae obliquitatis ; quod congruit Guidonis 
Grandi Theoremati , ubi egit de ichnographia primariae Cyclocylin- 
dricae usque ab anno M.DC.IC"*. in Geometrica Demonstratione Fi- 
vianeorum Problematum (462). Cylindro ttalenu in scctuui permutar 
to , scilicet opposito in limite minimae obliquitatb , fit GD parallela 
ad FE , et ideo Parabolae vertex D infiiuto ab E versus T distat interr 
vallo, frustumque Curvae GQP abit in rectam aeqnidistantem diametro 
Baseos EF, quomodo iubet Euclides. Parabolae Apollonii sunt etiam 
icbnographiae Cyclocylindricarnm Laloverae m eodem 15™. explicata- 
rum/ sed diversa Parametro praeditae. Sunt enim quo ad primariam Cy- 
clocylindiicam vel protractae, yc\ etutractae, adeo, ut Yy‘‘ sive Vur* ad 
JTl’ etc. eandem ubiqne server proportionem, ex quo fit tam RyE, 
quam EaB Parabola, eodem vertice gaudens £ Parabolae praecipuae £ 11 / 3 , 
ipsam tangens exteriii' liiteriosve , pararoetnimqne babens, quae sit ad EF 
in ratione dure rl £>* -vel Ksr' ad ITI* . Cuncta haec Cylindris -praete- 
rea quomodolibuerit scalenis, at eddem semper altitudine ac basi praedi- 
tis veluti praecedentes Coni in Fig*. 54'^- . aptari facile postuoc. Dum 
etenim Cylinder obliquas fuerit AqizE cum Axe.FG', sintque ,G'^ L ,Z i X 
frusta Parabolae ichnographicae , cuius primus vettex D', parameter EF, 
ex praemissis invenienda, sive Parabolae (SFlEar promotae per ED' , 
neminem latet ( §. 20. ) Ordinaus icbnographiae illius aY , bY' etc. so- 
' Db 3 cari 
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cari sempec debere in c,d etc. Qti G'E in G, ^uo facto obtinetor tam 
frustum Ci, quam alterum alius Parabolae conicae, enndem vercir 
cem D' habentis, parametrumque , qoae sit ad EF at G'E':GE', Pa- 
strema haec frusta ea sunr, a quoram margine perpendiculares innumerae 
erectae decerouinanc portionem Superficiei in Cylindro rrrrs EI FHOLMS 
parem toti Superficiei EAQC^ Cylindri scaleni eidem altitudine GE prae- 
diti cum EAEC. Idem itaque sermo recurrit uti supra de ichiiographiis 
Cyclocylindricardm Laloverae a primaria derivatarum. Sed nullus finis 
adesset si omnia pervestigare, numerisque omnibus absolvere in animo 
haberem . 

56. Conorum , ac Cylindrorum scalenorum intimum foedus nunquam 
magis elucet, quam in ea Curva, in qua puncta omnia locentur occur- 
suum Tangentium Baseos et Perpendicularium a Coni vertice, vel a pe- 
ripheria supremae Baseos Cylindri super illas innumeras eductarum . Nam 
eandem invenio Lineam tam in Cylindris, quam in Conis obliquis , tuXttsi’ 
que invenio, quae sit Aequationis Linearum Persei singularis casus, ac for- 
tasse celebrior. Qui i““. initio huiusce Tractatus expositum rite callue- 
rit, puncta Lineae quaesitae hac simplicissima constructione sibi in Cylindro 
scaleno repraesentabit. Promoveatur Circulus datus, qui Centro B praedi- 
tus Basis fuerit Cylindri scaleni , AF'DK ( Fig*. 56'*. ) per eius diametrum 
ABD, si oporteat protractam, (communem sectionem Baseos, ac Plani per 
Axem transeuntis, quod perpendiculariter Basi insistat) tanto adamnssim 
intervallo .dG = BC = D£, quanti opus est ut hoc intervallum adae- 
quet Sinuffl-Tectum obliquitati: Cylindri, eius Latere assumpto' pro Ra- 
dio, vel Sinn-toto. Deinde a Centro C promoti Circuli ducantur ad Tan- 
gentes innumeras FL,FL' etc. Circuli promovendi perpendiculares CH,CFt 
etc. i punctaque H,H' etc. erunt in Cur«a quaesita. Nam coniunctis 
IG',F'G" etc., necnon BF,BF etc. tum ob BF,Cfi' aut BF, CG" etc. in- 
vicem aequales et parallelas, nepote Tangentibus FL,PL' ete, simul nor- 
males, tum ob FG',PG" etc. quae consequuntur aequales BC = AG, ne- 
mo non videt pancta H,H' etc. hac inita constructione Lineam determi- 
nare, quam quaerimus. Idem dicas de panctis H" ,H"‘ , 11 " etc. ope per- 
pendicularium investigabdis ab eodem foco eductarum CH",CH"',CH" etc. 
super Tangentes F"L“,F"'L"‘,F"L" etc., quae puncta in eidem semper 
directione sunt cum C"',C",C'' etc. ex hactenus demonstratis : idem de 
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altero Curvae ramo AMD e^dem constructione simpHcissima describen- 
do, qao Linea quaesita (it in se rediens, ac cusp/Je in D punctove re- 
gressut ornata, aut penet D nodata, aut tandem tontrariis fltxibas utr;l- 
que ex parte distincta, visibilibus vel occultis ( points dii terptntemtnt ) 
qaemadmodum Mathematici norunt . 

57- Facilior etiant constructio institai poterit ipsius Lineae semel ac 
oculis obiiciantur similia Triangula BFI, CFH aut DFI' etc. , 
a quorum consideratione oritur esse tam 77/ ad /7, quam FH' ad FI' 
etc. , nimirum parcet tangentium secandarum ad Sinus • rectos arcuum 
AF,AF’ etc. Circuli dati in ratione constanti BC:BA, Uanc Lineans 
primus omnium, quod sciam, Antonius Parentat methodo ista posteriori 
descriptam, sed sola in hypothesi FH=sFI,t'H'= FF ere.. Mathema- 
ticis contemplandam proposuit usque ab anno M.DCC.V*. io Parte IIP'. 
Voluminis I"". Lutetiae- Pirisiorum in lucem edici Collectionis Physico - 
mathematicae, cui titulum fecit Reckerchet de Mathematique et de Physi- 
que ete. (463). Veruntamen nec ea tempestate, neque in secunda Operis 
ipsius editione locupletiori, quae contigit anno M.DCC.XIII''’. (464), il- 
lius naturam grememVei», nullamque eius proprietatem, aequationemve 
explicavit, quam mechanice tantam ipsam consideraverit, idoneamque 
aut aequabiliter elevando , embolo in Antliis, aut versatilibus sabliciitve 
Fontibus aequilibrandis (465). Multominus illam Curvam a Cylindro vel 
Cono scaleno originem ducere suspicatus est unquam , nec totam com- 
plexus est, sed. partem eius tantummodo uni ' Quadran- 

ti Circuli respondentem. Innumerae porro ab eodem Circoio genitore 
( Fig*- ) dimanant Lineae eandem componentes familiam , et ad 

eundem Axem AD spectantes. Si Tangentium quaevis BC,B'C' etc. Si- 
nui -recto BG,B'G' etc. aequalis fuerit, Cnrvam primariam nuncupabo) 
4i BE : BG, B'E' : B'G‘. ete..; sint in ratione qualibet data minoris inaequa- 
litatis, Curvam protractam’, si contra BFiBG ,B'F'’B'G^ sint in ratione qua- 
libet data maioris inaequalitatis, contractam adpellare, aut postremarum 
airerutram secundariam nominare licebit- .Universae istae Lineae cogna- 
tae quodammodo sunt ^eleberrimae illius Spiralts, quam Circuli Evolutam 
passim' vocant Geometrae, primusque inlustravit Varignonus usque ab anno 
M.DC.XCV*. (466), deindeque vertente anno (ni fellor) M.DCC.XLVMII*; 
praesiancisaimus Dionysius Didctotui. t4<5Z ) t antequam Eloquentiae phi- 
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losophicae illecebris raptos (hea! fatum) sublimiori Mathesi ferias di- 
xisset. Hanc autem Circuli Evolutam tam ordinariam, qaara contractam 
seu protractam, ex ipso etiam Cylindro genitam contemplari nullus vetat. 
Quemadmodum enim enascitur a Cylindro scaleno Linea illa occursuum Per- 
pendiculariam , Baseosque Tangentium, ita hanc ab occursubus Tangentium 
Helicis Apollonianae (aut semitecto angulo, aut quocumque alio inclina- 
tae) super Cylindrum rectum descriptae (468). ciusque Baseoi Tangen- 
tium primam originem ducere dixerim. Quod Fig”. 58'*. adeo luculenter 
demonstrat, et Cochleae illius (4^9) natura nobis suadet, ut tempus terere 
frustra censnerim si praeter nudam enunciationem quaedam addere in ani- 
mum inducerem meum . Dum Helix primaria fuerit, vel potius primaria Cy- 
clois super Circulum suum genitorem orthogpnaliter erecta , scilicet = 
CP" , AD = CP"D ete., Curva CT"/' erit procul dubio vera Evoluta Circa- 
ii: protractae autem Helici, in qua B'P’’>CP",A'D>-CP''D etc.. Evoluta 
Circuli eadem respondebit, non secus atque si Helix contracta fuerit, nem- 
pe B"P" <.CP" ,A"D ^CP"D etc. Nam istae etiam Helices secundariae 
Cycloidum ad instar protractarum , vel contractarum super Circulos orthogo- 
naliter erectarum considerari debent. Tangentibus vero proportionalitcr se- 
ctis, sive productis Evolutae Circuli innumerae secundariae C 00 " 0 ' , CSS"S* 
etc. facile oriuntur. In hoc igitur tantum differunt Lineae istae transcen- 
dentes ab algebraicis primitus contemplatis, quod in hisce Tangentes Cir- 
culi, a quibus enascuntur, proportionales sint Sinubus- rectis P''' L", P"'L"', 
P"L" ,P'L',PL etc., in illis vero Arcubus CF’ ,CP‘",CP",CP',CP etc. ad 
Sinus eos pertinentibus. 

58. Sed Curvae ipsae in Fig*. 5J. depictae considerari alio modo 
etiam possunt velati Ungulae forent Cylindri recti vel primariae vel re- 
cundariae, quarum erectae Ordinatae super Baseos Tangentes dispositae 
sint ; quod et de Evolutis Circuli aut primariis aut secundariis relatione 
habita ad Cochleas Cylindricas eodem inre intelligi debet. Consimile quid- 
dam de Ungularum transformatione oculis Geometrararo subleci in J*. 
i6‘°. , at Ordinatis ad normam positis in eodem Plano quo ad Sinas-rc- 
ctos; atque hac in hypotheti Ellipsis conica transversim descripta generS'! 
tur. Nunc Ordinatas Radiis Baseos normales effingo, atque huiusce iacen- 
lis Ungulae novae, quam tangentialem inpostcrum nominabo, praecipua 
symptomata complectar syntheticc. Primum de Arca disserendum. In/>rf- 
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ndr/a quidem liquido consnt Sectores infinite -parvos CJT.BOB’ shxi.et 
essCi et idcirco 1 C=BG ; CTy.OD ; lib''. ‘BG : BS. Eapropter CT=BS, 
Sectorque CIT =CIO, sire Elementum Ungulae tangentijlii aut Lunu- 
lae deformatae, aequale semissi t> GBSG’ aut GBB‘G‘ Elementi Semicircjli 
genitoris. Est igitur non modo Area Ungulae tangentialis AC C‘DM A par 
medietati Semicirculi ABB'MD A , verum etiam quaelibet eius pars ABC 
a tangente quavis BC abscissa aequalis dimidio Areae ABG Segmenti Cir- 
culi subiacentis. Tota ergo Area Curvae sesquialtera est Circuli genitoris 
iusctipti , eiusque medietas ab Axe AD determinata Semicirculi pariter 
sesquialtera. Exinde fluit synthesi geometrica duce ac summa facilitate 


demonstratio illius Theorematis perinsignis, quod ad J (*)' de- 

terminandum refertur . Vocatis enim in dat» Circulo Kadio OB = i , et Arcu 
AB= 9, oritur BS ex praemissis= df . Sin. atque BG ,BS= dp{Sia.^y 


= d{ABG)=d{AOB) — d{DGO)=-^ — d( ? 

, 3 V a 


) 


et idcirco 


9 Sin.<f .Cos.ip ... I I s 

J dfi 9 ) = ;; ( potius = ^ — — 5/».2^) 

( vid. pag. XX.), quemadmodum Eulerus, aliique invenerunt (470). Ne- 
que Areae Ungularum tangentiaUam derivatarum, vel protractae vel eon~ 
tractae sint, maiorem pariunt difficultatem . Elementa enim homologa IFF'-=z 
IFT", aut IEE>= lET* sunt (singula singulis comparando) ad Elemen- 
tum primariae lCCt^=ICT in ratione constanti sive determinantis duplica- 
ta, videlicet IF‘ ; /C* aut lE' : /C’ , quo posho Arearum partes a tan- 
gentibus quibuslibet rescissae JF , lE , et Areae totae a quadratura Cir- 
culi dependebunt. Qutnimo, si super eodem Axe ac diametro genitoris 
Circuli AD, et alio Axe PT vel NX , qui sh ad AD datum magnitudine 
ac positione in ratione data ru» BF’— +2SC’ : gflC^ , sive BE'-C-aBC*: 
gBC*, describantar Ellipses Apollonianae, erunt partes Arearum vel Areae 
omnes, uti supra in computationem actae, partium Ellipsium conicarum cum 
illis Axibus descriptarum ARG vel AQG , aut integrarum Ellipsium 
APDy, ANDX sesquialterae. Accidit itaque isthuc ipsum, quod dudum 
in $*. 49”. contemplati sumus de Hyperioiarum • eircuti familia , necnon in 
$*. 13**°. de omnimodis a Circulo genieb Cycloidibus . Haec autem poste- 
rior similitudo ana cum alib miuorh pretU adfeciionibus longius promo- 
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veri non merctar , eoquod ex inferias dicendis nostrae istae Lineae nihil 
aliud sint quam Epicycloides a tot tantisque Geometris pertractatae (471). 
Dicam potius de quodam maximo elegantissimo Ungulae cuiuslibet tau- 
gftitialis , de illo, nimirum, ac gemino, et similiter posito perimetri Un- 
gulae pancto inveniendo, in quo maxime omnium recedat ab Axe (472), 
vel Tangentes sint eidem Axi parallelae , non secus ac in aliis Ungulis 
iacentibus 16". supra confecimus. Hoc inventum parvi quidem moli- 
minis est in Linearum harumce primaria ABCD Fig“. 59“*. Nam Ordinata 
quaelibet BT, CT’ ttc. constat ex S7’=///aut S'T'= I'H' , et BS=^HP 
aut CS‘=H'P‘, nimirum ex IH-+HP, vel rHt-PfFP, quarum Sum- 
ma nt maximum fiat, oportet maximum reperire Rectangulornm DO{IH 
-4- HP ), DO(J'H'-PH'P') etc., sive DO . IH-P OH . IH, DO . fH'~>r 
OH' . J‘H' etc., aut denique DH , HI, DH . H'l’ etc. Maximum vero ho- 
rumce Rectangulorum habetur ex Euclide in puncto L, quod Radium 
OA bifariam secet . Igitur erecta normali LV , et ab huius Ordinatae 
Circuli extremo ducta tangente l^K, haec determinabit in Curvae datae 
perimetro punctum K, ad quod maxima Ordinatarum pertineat A2T . Hoc 
ipsum consequimur si a foco D emittatur D/C, quae cum Axe DA angu- 
lum eiheiat ADK = 6o° : nam ex Lineae genesi ($$. 56. 57.) OX’ paralle- 
la esc ad 01', angulnsque l'OA = 6o° per Elementa, Valores etiam Re- 
ctarum DK ,DZ ,ZKia puncto weAr/V;/ perquam facillime dignosci possunt, 
proptereaquod inter praecipuas primariae huius Curvae humanum cor imi- 
tantis adfectiones (473) ea sit perpetuae aequalitatis Radii cuiuslibet a 
foco emissi, veluti DB,DC etc., et Abscissae sibi respondentis DH,DH' 
etc. in Axe DA ab eodem foco D computatae , quia ex Elementis angu- 
lus HIB bifariam secatur ab ID, angulus //'/Cab tD etc., ideoque Trian- 
gula orthogonia DH/ , DBI, necnon DH’f,DCP etc. similia inter se 
sunt, et aequalia . Quibus omnibus collectis erit in puncto maximi K,DK 

•9 

= DL = DA axis Curvae seu diametri Circuli genitoris, Abscissa 

DZ — =-^ DA, 'et Ordinatarum maxima XZ = DA , quem- 

admodum inveniendum susceperam. Paullo aliter procedit res in Lineis 
buiusce nominis secundariis . Nam supposita ratione determinante Hl\ IB' 
= a : b in protractit, aut HI : IB" a •. b in contractis, inventio angu- 
li 


Digitized by Googie 


199 

li quem Radios ex Poh (cuius citissime sermo erit in §“. seq.) omit- 
tendas efficere debeat eam Axe PA ad hoc, at occarrat Curvae puncto, 
cui Ordinataram maxima respondeat, dependet ab Aequatione aCot.^ 
— i Cor. 29 = o ; qaod est Problema purum Geometriae.. Illud , praestan- 
tissimum quidem, Synthescus gebmetricac nunquam satis laudandae experi- 
mentam putem haec omnia cum Hdpitalianis consentire ab intimo eru- 
tis Calculi recentioris InUnitesimorum penore, ut 1‘, c‘. in §°. 62'*°. cla- 
riter demonstrabant . Sed etiam elegantissimum censeo idgenus maximum 
in primaria Ungularum tatigentialium , vel in Curva Parenti, valde con- 
ferre ad illius Lemniscatae illustrationem , cuius mentio facta in §^. 41'"°. 
sub Aequatione x* — a* a.-’ — = 0. Nam, si in Fig*. 60"'*. Ordina- 
tae VE ,TIF , AG etc. pares fuerint Normalibus rP,n/?,AD etc., ea ori- 
tur Lemniscata AEEOOLM eic. , ha ut r£=}T — hrP,Sf=jn — l-np, 
XG XA-+ AD ete. , debeatque variabilis huiusce Pvectarum Summae 
maximum esse /3 — t-BZ tum, quum innumeras inter Circoli et Lemni- 
scatae Tangentes ST, f& etc. duo sibi invicem respondentes KIN, UCQ 
fuerint inter se parallelae; quod Problema, bifariam secto Lemniscatae 
Scroiaxe AO in puncto B, ex iam demonstratis resolvitur. Interea de- 
scriptio altera simplicioris illius Lemniscatae omnium facillima liquido 
constat . 

59. Eadem Ungula tangenlialit , quam hactenus demonstravimus Li- 
neam esse occursuum Tangentium Baseos ac Pcr|>cndicalarium omnium 
Cylindri scaleni, luculenter ostenditur congruens etiam Lineae occarsuum 
Tangentium Baseos Coni scaleni et Perpendicularium super ipsas a verti? 
ce eductarum. Ut lulem liberem promissis in §°. ^ 6 "'., sit nunc AT' DK 
■ n eddem Fig*. 56. Circulus Baseos Coni dati , C eius verticis ichnographii 
•vel proiectio orthographica . Docet .55'“’. pancta quaesitae Curvae ad 
Conum pertinentis reperiri dum a puncto C emittantur normales CH,Clt 
etc. ad tangentes Circuli TL,t''L' etc., quae est ipsaroet constructio in 
praecitato 56'°. adhibita pro Cylindro. Igitur semel atque eddem obli- 
quitate atque ichnographica excentricitate praediti fuerint Cylinder ec 
Conus obliqui super eodem Circulo vcluti Basi insistentes, eadem ad un- 
guem occarsuum Curva prodibit; qaa in adfectione emicat nova, ncc pa- 
rum iacunda horumce Corporum analogia . Quum itaque Robervallius 
iamdudum demonstraverit Curvam illam io Cono scaleno esse Circuli Con- 

Cc eboidem 
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choidcm (4"4l. aeque erit Conchois ipsa Circuli in Cylindro tcaltn». Ego 
autem isthuc ipsum valde facilius Robervatlio hunc in modum ostendo. 
Super BC veluti diametro describatur Circulus BNOCR, ducanturque 
chordae BO etc. Erit NH = BI' = BA , OH' — Bt'" = BA, et sic 
de ceteris in infinitum . Ergo Curva AnH etc. est ea omnium simpli- 
cissima Circuli Conchois , quae folum habet in puncto C dati Circuli 
circumferentiae, vel excremo Diametri, intervallum Radium Daseos 
datae Coni aut Cylindri, _^ec Circulum genitorem illum , qui diametro gau- 
deat BC . Omnia igitur data sunt tam in Cylindro, quam in Cono ad 
eam describendam. Hanc Circuli Conchoidem , quam Geometrarum non- 
nulli iniurta Cisseidem esse adlirmarunt (475), vel Lineam antiquissimam 
Dioclis hederae folium aemulantem (476), David Rivaltas in Archimede suo 
Parisiis edito vertente anno M.DCXV*., cui titulum fecit APXIMHAOYS 
riANTA XflZOMEXA, ante omnes protulit (477). nuncupavitque Con- 
choidem secundam (478), ne cum antiquiori Nicomedis (479) praecognita, 
quam primam ideo vocavit, confunderetur. Nihilo tamen minus istam 
Rivalci et Robervallii Conchoidem, utpotc tangentiali Ungulae congruen- 
tem, primariam adpellabo dum BC BA , protractam vel oblongatam si 
BC<.BA, ac demum si BC> BA contractam seu decurtatam. Roberval- 
lius, qui fortasse imaginem istius Lineae a Rivalto mutuaverat, solam 
eius partem depixit SMAHH'H", illam nempe a puncto A distantiae 
maximae a Palo C usque ad normalem H"CS a Polo ipso digredientem 
protensam, ratus cum eodem Rivalto Conchoidem Circuli in H",S ob- 
truncari, eique Enem imponi, nec ultra progredi posse (480). Ex adver- 
so Parentus (veluti de medietate dixi in §°. 57™.) Curvam describens 
aequilibrationis, neque unquam suspicatus fore Circuli Conchoidem, reli- 
quam tantum illius partem delineavit H"H'"H’'DT S\ adeo ut Conchois 
integra duabus sciunctis partibus coalescat a Robervallio, et Parento sepa- 
raiim consideratis, ac diversa aetate, diverso itinere, constructione , atque 
usu in Geometriae et Mcchanices commodum recensitis. Quemadmodum 
enim in Linea Robcrvatliana quilibet Radius CH etc. a Polo C emissus adae- 
quat BA—i-CN etc., sic in Linea Parenti quivis Radius CH’" etc. ■= RH‘" 
— CR = BF’" — CR = BA — CR etc., non secus atque in Nicomedis aut 
Rectae -lineae vulgata Coneboide Summa in Differentiam versa, et vicis- 
sim , duas Curvae ipsius partes , sed nnam (tntinuam Curvam determinat . Uc 
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autem in vulgata antiquorum Conclioide duo Curvae parte*, inferior, sci- 
licet, atque superior' Asymptotae, simul iuuguntur qu^ simul Asympto- 
tae eidem ad iniinitam a Polo distantiam conveniunt, unamque Lineam 
componunt Algebraicam, ita et parce* duo Conchoidis- circuli se invicem 
nectunt in panctis H“,S, sed finito distantibus intervallo CH" = CS-= 
AB a Polo C, ideoque Lineam undique clausam in spatio finito per- 
ficiunt. 

6 o. Aequatio Curvae Robervallii et Parenti , ex superius osten- 
sis ad Cylindrum et Conum simul tcalenum pertinentis , mira facilitate a 
mea methodo profluit. Vocatis enim AB a, BC=b , Radiis CH.CH' 
etc.= 2. Angulisque ACH , ACH' ete. = (p, consequitur scatim s=4 
—+ b Cos. ^ uti antea dictum in J”. Nara CS,CO ctc. Cosinus sunt 
Angulorum BCN,BCO etc. ad CB veluti Radium relati, ex Circuli natu- 
ra , et hi Cos. 4 > ultra C//" versus D evadunt negativi , nimirum z = a-+b 
Co/. 9 in z = a — bCos.if, salva semper eidem universali Aequatione, 
convertitur. Sin vero Angulos 9 numerare potius libeat ab Ordinata 
H"CS , Aequatio Curvae formam acquiret z = a — b Sin. 9, quum 
CN,CO etc. Sinus sint Angulorum CBN= H"CH,CBO=z H"CH' ctc. po- 
sito BC Radio, uti supra. Interea monendum est Formulam Aequationis 
huiusce Trigonometricam parum differre ab ea Conchoidis Nicomedeae, 
seu a Recta genitae XBZ , quae Curva iisdem positis, quemadmodum in 

Conchoide - circuli, sic exprimitur s = a — f - ^ , vel potias, si placeat 

b 

complementa Angulorum revocare, E=tf— ( — : , Functione unica Cir- 

A/». 9 

culi a numeratore in denominatorem translata, et vicissim. Istarum Coa- 
choidum , uti et priorum, primaria* a ceteris distinguuntur ope b=a, 

unde earum sint Aequationes * = ,»— 4 -uCor. ^,s= u — 1 — , contra- 

. Cos. 9 

ttis evadentibus dum b>a, et protractis dum b<a, aut vicissim. Nec 

minori facilitate dimanat Aequatio Conchoidis - Circuli, omnium equidem 

simplicissima, Coordinatis orthogonalibus CV,CV' etc. =x,VH,y'H' 

etc.=jf in computationem indoctis more solito Analystarum. Superior eiiiui 

Aequatio s = u— f iCw.p eodem redit atque 

V';v *-+■>* 

Cc 2 unde 
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uiids fit (a-’— fj’)’ — ( si-v— 1-«’ ) (.v’ — (-7’ ) — (- i’*-’ = o, quae Li- 
neam nostram illis ordinis 4"., aut Curvis 3". generit evidenter adseri- 
bit. Tnitio Abscissarum collocato in puncto D, et non aliter io poit C 
(si de (oatractis, protracti rje Curvi; agatur, quum in primaria C et D iii 
unum coeant), Aequatio ipsius Curvae implicatior evadit, sed aeque fa- 
ciliter derivatur. Facto namque s — *-—»-(« — i) vel x==z- — (a — i) 
= z- — r, neminem latet Aequatio subsequens a’ ( (z — c)’ — 1 - ) = 
((s — — ^(2 — r))’, sive post Calculi superatam molestiam 

( z’— +7’ )’ — ( <j’— )-4aa — s,bz ) ( z'~+y' ) — 4 - ( 6 a' 6 ab -i- b' ) z* — »• 
(2«’ — 2ab)y'‘ — (2<J* — •40*^» — I- 2«i*) z= o . Ista Aequatio decernit 
punctum D esse quadruplum, duosque invisibiles contrarios ■ flexus coniun- 


gere eo casu , quo Polus C bifariam secce Radium BD , 


aut sic 



nam, quum in D Ordinatae 7 valor pendeat ab Aequatione y * — P n’7* — 
aaby^ = 0 , hypothesis facta istam reddit 7* = o. Patet etiam praeter 
duas Ordinatas puncti D qualibet in Conchoide aequales o, alius inesse duas 


rcales , scilicet, t±\Ta . V‘si—a donec <1“° limite traiecto eva- 


dunt imaginariae , Leonardus Euterus totam omnimodarum Conchoidum ge- 
nerationem complexas in Capite XVII°. Voluminis 11 *. Introductionis in Ana- 
iysin Infinitorum , ac praesertim Conchoidis-circuU (482) , Aequatioues 
ipsas supra traditas Radiis, Abscissisve a Pa/s numeratis invenit . Illa ete- 
nim, quam suppeditat, ita expressa «’ ( a;’ -+ 7’ ) = 4(ar* — f7* — bxy , 
si fiat, quemadmodum ait, * = ac , formam induit (ar’— +7’)’ — 
( 2bx —i- c’ ) { x'* — 1-7’) — +6’ar’ = o superiori a me traditae congruen- 
tem (483). 

6 x. Quaenam oriatur Aequatio istius Curvae dum Abscissarum ini- 
tium locetur in Centro B Circuli genitoris ad mentem Parenti, haud abs 
re fore iudico investigandum. Itaque suppositis Bb' , Bl^' etc. x , 
V H ,V"H' exz. ■=z=y , nascitur Aequatio (ar*— 4-7’)’ — ( — 2ijc— 1-«’) 
(a’ — P7'* ) — 4- — za'bx — = Aequatio ista tantam habet ad- 

finicatem cum universalissima Spiricarum Linearum Aequatione, ut hasce 
cum Conchoidibus Circuli pene dixeris confundendas. Adfinitatis huiusce 
caussa et origo patebit legentibus Analecta mea ex pura et mixta Ma- 
thesi (484), brevi (ut dictum alibi) proditura. In amplissima vero 

Spiricarum 
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spinearum fjmilia prae ceteris omnibas lonje emicat simpUeior illa, qaac 
gaudeat Aequatione (x"' — S-j* )’ — <i’ ( a*’ — t-y' )~+ b^x’ = o , aut p<>- 

tiuj trigonometrica z===tV’i«* — i* (tw. 9/ ( vide Notam ipi*"».), vcl 

* = =t — t- A* ( 5 /». p j’ , et meo saltem iadicio, propter mirabiles 

cius proprietates, quas I*. c”. detexi, esc Linea illa ab antiquissimo Geo- 
metra Menelao paradoxae nomine distincta iuxta Proclum Diadochum ia 
CommeKtariis suis EIS TO nFOTON TUN EYKAEIAOYS STOIXEiaN 
BIBAION (485) . Haec mirabilit Spirica Aequatione sua parum diflferc a 
Lemniscata Bcrnoulliorum fusius animadversa in §°. cuius Aequa- 

cio more Algcbraico scripta — «* (.v’ -+>*)-+ 2«’ 

= 0 (4S5), sive Trigonoraetrico zz=-±\^ a' — 2 a*(Cos. 9 )* = 
zt — Cos,2.<p . Nam hae duo Curvae una eademque forent si taeffieietit 
postremi termini b' aut & = (sVa", ceteris omnibus congruentibus. 
At quum iii illa Persei Linea sit seroper bda, ea vere congruet Cur- 
vis anahgis Lemniscatae Bernoullianae ab Ellipsibus conicis ortum ducen- 
tibus, ct in c°. contemplatis sub Aequatione • — <»’(■**— b>’) 

—i-Ha''x^ = o ubi quomodo innueram. Quae Curvae omnes quum 

facillime praesidio Circuli describantur (vide 41°"*.), mirum non erit 
si in meo de Li)ieis Persei Specimine varii, nec minus elegantes occurrant 
modi has quoque Secantibus ^irculi in auxilium vocatis et ad morem 
Epicyclorum graphice construendi. Interea, ut cognationes et adfinita* 
tes praedictae clarius universaliusque elucescant, eas nunc in compen- 
dium actas ct ictu oculi facile comparaudas subiicio. 
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Prospectus Curvarum identUarum adHoiumque 
inter Lineas quasdam ordinis quarti (48“), 


Rivalti 

Robervallii 

Parenti 

Hopitalii 


Conchois 2*.,aat Cir- 
culi Conchois omnium 
simplicissima , ec Li- 
nea Aequilibrationis 
( primaria vel secun- 
daria ) 


Io. Bernoulli Epicyclois a Circu- 
lo super aequalem sibi rotan- 
te genita 


Linea transiens per concursuum ■j 
puncta Tangentium Baseos et f 
Perpendicularium a Vertice £ 
cuiusvis Coni circularis su-J 
per ipsas ductarum, sive Li -1 
nea Robervalliana (IL. ), et l 
Linea transiens per concursuum ( 
puncta Tangentium Baseos et J 
Perpendicularium a supremae J 
Baseos Peripheria super ipsas V 
ductarum in quolibet circu-l 
lari Cjlindro ^ 


Curva illa corJi similis , quam 
Britannica Encyctopedia Car- 
dioidem vocat, teste Gregorio 
Fontana in Parte 1 *. Voluminis 
II'. Aciarum Societatis Italicae 
( consulatur Disquisitio etc. a 
pag*. 123 *. ad 142'*’“.) (488), 




una eademque Curva sunt 
Algebraica . 

■ 

eadem est cum Conchoide 
Circuli . 

1 

sant eaJem Circuli Conchois. 

V 1 -. 

eodem redit cum Circuli 
Conchoide primaria , cuius 
simplicior Aequatio est (ar’ 
— \-y' / — 2<iA' ( ac*— f ji* ) — 
a'y' = 0 . (vide N““. X™. ). 

VII*. 
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Spirica universalis , cuius Aeqaaiio 
ex alibi demonstratis est (x' 
y — ( /1 — t- ) (ar* — 4 - J(*) 
•— r Car* — f Dx — h £ = o ( si- 
gnorum cousideracione negle- 
cta ) 

ad/inis est ConchoiJi-Circuli 
ad punctum Axis medium re- 
latae , cuius Aequatio ( k 

y'y — ( "‘ — 2bx) (jf* ) 

— 1 - b'x ' — 2 a'bx — a'b'^= 0 
nec forma, nec terminorum 
numero, et qualitate ab op- 
posita 'differt. 

1 

VHP. 

Spirica PirraHlit Aequatione di- 
stincta (a*— 
y')-+b'x*=o 

adiinis est Concboidi-Circuli 
ad Polum suum ordinatae, 
quum huius Aeqaatio (x-*— H 
>’ y — (4*—+ zbx ){x'—+y‘) 
— t-**Js* = 0 redundet tan- 
tummodo in parte unica (ni- 
mirum — abx ) Coetheientis 
secundi termini, ceteris omni- 
bus et numero et forma iis- 
dem manentibus. 

IX'. 

Circulus binatus, in quem verti- 
tur Spirica mirabilis dam b = a, 
sive limes potius Lemniscatae 
Bernoulliorum Aequatione prae- 
ditus ( af’ — !->*)* — <»*(*’—*•>*) 
— t-aV*=:o, vel(Ar* — — ay) 
( ar’ — f- jr* — t- tfy ) = 0 , 

adfinitatem habet Circuli pri- 
mariae Conchoidi, cuius Ae- 
quatio (ar*-— — (a*— f 
a«iar ) ( ar* — t- > “ ) — (- <j ’ jr*=o, 
quum prima uno solum ab 
ista deffek termino — 2ax 

.X*. 

Lemniscata universalis in 41"’“. 

occasione Dernoaliianae superius 
animadversa , ad quam Aequa- 
tionis pertinet forma Num'. IX*. 
si ad Centrum suum refera- 
tur. 

adfinis quoque est e 3 dcra ra- 
tione Concboidi-Circuli. 

XI*. 
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Lemniscata singularis Bernoullio- 

addnitatem servat illi singu- 
lari Conchoidi -Circuli inter 


rum Aequatione gaudens (x' 

contraitas, in qua b = a\/'%. 

XII*. 

— 4 -ji ) — a (.V -i-y )— fua‘Af 

Aequatione, scilicet, insigni- 

== 0 eam ad centrum suum re- 

tae (*■*—+•>*)* — ( n* — 1- 


ferendo (489) 

2 V ) (a"*— f V* 

= 0 . 


Curva Cassiniana percelebris , quam 



vulgo, sed iniuria, vocant ple- 
rique Catsinoidem (490) , Lemni- 
scatam ac Circulum habens spe- 

adfinis est Spiricac num’. 


cies inter suas. Aequationeque 

VIIl’’., ideoque etiam Cir- 

XIII*. 

exornata , abscissarum initio po- 

culi Conchoidi ad punctum 

sito in focorum alterutro , ( x' — t- 

Axis medium relatae , velati 


>* )* — ( — <i’ — 2 ax){x'~^y') 

liquido constat. 


— ab =0, ubi a sit focorum 
distantia, ab Rectangulum con- 
stans, (vide 41“”’.) , 




Nec H^pitalins, neque Bragelongnus , Eulerus, Cra merus, Montocla, 
Encyclopediae Pariiiensis Collectores etc. quibus in locis de hisce sc- 
paraiim egerunt Lineis, earundem iHentitatem , et odfmitatem suspica- 
ti unquam sunt (491), praeter IV“™. ec V™. casut omnibus antiquiores. 


Ut in huius Prospectas veritatem toto iure adserendam nihil deti- 
derecur, oportet tantummodo congruentes ostendere, sive, quomodo aiunt 
Geometrae, identitas Lineas illas num". IV*. et V*. descriptas. Ac pri- 
mum Aequatio Curvae aequiUbrationis , ab Hdpitalio explicata usque ab 
anno M.DC.XCV*. in Diario Eruditorum Lipsiensi (493), est a\/ xx — vyy 

•=lx—¥-~xx—¥-^yy'=fff, sive de more disposita (*•*—!->')' — 

4((<J*=i:/‘) — l->*)-b 4i‘Ar*=f8/'/'v-4-4/''* = o, aut ob x 

iuxta 
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iuxta Hdpiealii resolutionem ez parte negativorum , nimirum a C vel £> 
versus E in Fig*. 56. (493)1 et propter comtamem peregrinam actu 
Integrationis ailiunctam, quae (Ic=:o in casu Curvae primariae, ac utri* 
— usque ex secuailariis , scilicet, nodatae cc puncto coniugato praeditae in 
Poh, vertitur in ( x* — l-ji* )* — 4 («* — hi.v ){ ir* — l-j* ) — r 46* ar*= o , vel uti 
in num". IX'“, ; nim factis a<», b'=:2,b , formam induit ( Jr’ — )’ — 
Ia” — i-2b'x)'x’ — hj’) — k-i‘'x‘-—o , Et re quidem vera, si consulatur Schema 
ipsum ab Ildpitalio conteniplatum , nescio quo fato et Cartesiinus ille Geo* 
metra , de quo loquitur Hdpitalitts, di/Ecultatem tulerit perquam maximam 
in Aequatione huiusce Curvae determinanda (494)1 nec quomodo Hdpitaliui 
idem Calculum nascentem advocaverit infinite • parvorum . Nam ( Fig. 61.) 
reperta ab Hdpitalioex finitorum Analysi et primis Siaticae legibus Aequatione 

CM=2a — ~~i in qua <i = C^=:CD Radio Circuli genitoris, 2 = 

CG,b Recta data , iWxco profluit, ob CG = a .Cos.QCDt=zaCos-^ , Ae- 
quatio facillima C/Vf= 20^ ai Cos. ^ ad Concboidem-Circuli, cuius ( cx 
do"“. et Fig*. 56.) intervallum constans = diameter Cir- 

culi, a quo Cunchois oritur, BC=2b ut superius dixi, ac Polut in extre- 
mo situs nuper memoratae diametri . Quod ne difficultatem aliquam p.ire- 
* ret, addendum curavi Figurae di*'. ab FIdpitalio traditae Circulos illos 
Lineae Cnnchnidalis generatores, in quibus CS = ST=: 5 Q = 2a, yS aut 
y’S aut ^'"i'(tribus diversis hypothesibui animadversis) = ai, Poluiqu* 
Curvae in C( punctis y,y", Circulisque quoad oporteat promotis) conio- 
catus. Cuncta haec mirabiliter adeo conveniant cum Hdpitalii eiusdem 
inventis, ut quae de maximis Ordinatarum , et Curvae Areis exposui sym- 
ptomata in §°. 58*°. Elementis Geometriae in subsidium petitis, ille iam- 
dudum [at minus universaliter (495)] eadem explicaverit ope Calculi In- 
finite - parvorum , Exemplum praebeat Arearum dimensio. Ait Hdpita- 
li u « ( 496) Spatium integrae Curvae ( aequillbrationis ) inclutum aequatur quatuor 
tuis Circulis generatoribus plus duobus Circulis Radio b descriptis. In Conchoi- 

de -Circuli pr/OTjr/<j demonstravi (Fig*. ( 5 i.) Spatium illud esse . Areae 

Circuli TNP" etc. , culus Radius SC, et idcirco 4..^ =6 Areis Cireu- 

Ii Ilopitaliani generatoris RDQ etc., nimirum 4.Uf)Q etc.—i-a.RDQ etc. 

Dd == 
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— 6 RDQ etc. propter b = d, ad nentem quoque ipsius Hdpitalii (4S>“)* 

I i* 

In sKundariis autem ostendi Aream Conchoiilis- Circuli aequalem — 
Areae Circuli TNl^ etc. — I- Areae ipsius Circuli TSy* etc., sive aequa* 
Icm 4. -^ = 3 Areae Circuli, cuius Radius sit b Recta ab Hupitalio 


tlata, utpotc semis t« b' , — h4 Arc.ie Circuli RDQ etc. inxia Hdpitaliuna 
ipsum generatoris. At non modo Arearum dimensio confirmatur, verum 
etiam ceterae omnes illius Curvae adfectiones facili ductu dimanant ex 
quo primum loannes Bernoullius eodem anno vertente M DC.XCV"’. (498) 
Lineam aequi Hbratiunis adseripsit Epicycloidum familiae. Miror etiam id 
non vidisse Hdpitaliam eundem ance Dernoullium, quum ille ipsomet an- 
no lucubrationes protulerit suas de omnimodis Epicytloidibus contractis , pro- 
tractisve etc., quas primum omnium se adinvenisse professus est (499). 
Quadraturam universalem Arearum Epicyctoidalium Udpiialius invenerat 
2 «-+ 3 * , (<»— — «’) 

' o'b~ 

coli super alium immotum rotantis (500). Radius Circuli immobilis est b, 
mobilis a , et e distantia puncti describentis a centro mobilis Circuli . 
Quid si Hdpitalio in mentem vanictet praesidio huius formulae singularem ' 
casum contemplari Epicycloidis in se redeuntis cb aequales duos Circulos , 
nimirum a = b? Nonne Arcam totam inter Epicycloidem in se redeun- 
tem et Peripheriam Circuli immobilis cognovisset esse ( 3 — — ■t~ ) per 


contentam in Formula 


■ ^ per Aream Cir- 


Aream Circuli genitoris? Et addito Circulo genitore, nonne Area omnis 
ab Epicycloide undique clausa emergebat aequalis 4 Circulis genitoribus 
— 1-2 Circulis Radium e babentibos, ut in sua Curva aequilibrationis re- 
pererat ? Quo cognito, nonne Cur»am istam Epicycloidemque, ct cuius- 
nam speciei, unam candemque Lineam fore illico persensisset? Sed „ faci- 
le esc inventis addere „. Inannes veru Bernoullius ad Lineae aequiUbra- 
tinnis Epicycloidisque identitatem sistendam, quamvis ingeniose fatiliirrque 

hoc effecerit, usus tamen est Aequatione Hdpitalii CM=2a — , 

^ 4I 

absqueoquod Conchoidem - Circuli snbodoraverit (50T). Nec maximus 
quidem aetatis nostrae Mathematicorum Eulerus Conchoidum- Circuli Epi- 

cydoi- 
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cyc1o!dumqae !iK-ntl(atem ,dam semel atque iterum dc hoc egit argumento, 
unquam est suspicatus. In illo etenim Introiluctioiiis Capite XVII'”. ( s'ide 
60'"“.) Conchoides-Circuli , et in XXI”"’. De Lineis Transcendentibus 
scparacim descripsit Epicycloides, nullo cum primis foedere animadverso. 
Runas sexennio post, nimirum in Commentariis Bcrolinensis Academiae 
relatis ad annum M.DCC.LIV'”'". , quum pag*. 189"*. et seqq. Curvam 
versaverit (2 .Courbe, Fig*. 3.) Aequatione distinctam z = a ( i ^C.os.if), 
sive (xx—yyyY '^aax(xx—i^yy)-^aayy, Epicyiloidem esse admonuit 
I Circulo gen.tam super aequalem alterum se revolvente, haudquaquam 
vero Conchoidem . Eximias profecto singularis huius Epicycloidis adfc* 
ctiones coniegit , quas inter emicant illa Lineae rectae constantis per 
punctum regressas aut cuspidem Curvae transeuntis ad geminum usque 
concursum cum eius perimetro (id ostenditur ictu oculi si Figura in- 
spiciatur 56”., statimque oritur ab Aequatione z = <s ( i =fCer.q> ), nam 
180° — 1-9 Cosinum eundem habet ot 9 sed signo opposito gaudentem, 
idcoque in c^dem Radiorum directione fit z = <j( i^Cor.p ), a" 
e(i=tCer. 9), scilicet z— I- z' = 2a ), et altera communis Parabolae Apol- 
lonianac i quarum postremam summopere amplificavi in peculiari Disquisi- 
tione, cui titulum feci De Sectionum Conicarum, quae ad focos referantur , 
Hyperbolismis . Congruentiam igitur simplicissimae omnium Conchoidis-Cir- 
culi Robcrvallianae et Epicycloidum Bernoulli quum mihi contigerit oculis 
subiicere derivatam ex Elementis Geometriae, non ingratum idgenus de- 
monstrationem proferre futurum iri confido in huiusce Theoriae comple- 
mentum . Iisdem litteris tres Figuras 62. 63. 64. complectar, sed uni so- 
lummodo, scilicet, protractae (Fig*. 64.) demonstrationem aptabo. Sit ARC 
idem Circulos AF"D etc. §'. 56''., et FSD, cuius Centrum E, idem ac 
liSOC etc. Bifariam secetur DC in pancto /, fiatque FG =DI= ABi 
quod idem est ac promovere Circulum FTC etc. per intervallum C/ =; 


CD 

— ita , ut positionem adquirat t5 IOG etc. , deindeque t5 GNB sibi ae- 


qualis . Hic postremus super primum rotetur , sitque A punctam dia- 
metri BG , qaod generet Epicycloidem ALPQC etc. In quolibet situ ma- 
neat Circulus mobilis, veluti in HORM, punctumque descriptionis in L, 
evidens est centra E,K, punctumque contactus 0 in eddem recta iace- 
re EQK, angulumque GEO = HkO ,'et ideo, quum ED = KL, paralle- 
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las esse rectas EK,DL ct Elementis. Angulas igitur EDS=^F.SD~KLS, 
nimirum etiam ES parallela KL : quo posito SE — EK = FA , 

nt in §°. S9'“ . ncmne constans. Ergo Epicyclcis .4Z.PQC est Conchois-Cir- 
culi, folum habens in D, Circulum genitorem liSF ctc., intervallum con- 
stans £A'= a£0 = f/l , quemadmodum 1”. c”. expositum fuit. Quod 
quum paucis , ct admiranda facilitate demonstravisse mihi contigerit, 
non minus mirabile iudico Ungulae ctectac Cylindricae perimerrum , 
Ungulae ipsius in Plano iacentis, et Ungulae etiam per tangentes expan- 
sae inxta J§°*. iS*-"'. 16“"'. 58'“”'. universaliter consequi ab Ellipseos co- 
nicae rcctiiicatione . De primis duobus id plenissime ostendi. Postrema 
vero, quum Epicyclois sit, Ellipseos ope rcctihcatur , ac dum primaria 
fuerit (velati in Fig’. 63.), rectiltcatur geometrice (503), non secus atque 
primaria Cyclois omnimodas inter alias Cycloides . 

63. loannes Bcrnoullius optaverat Curvam aequilibrationis in re Me- 
chanica utillimam motu continuo describere , non per puncta uti fecerat 
Hdpitalius (503). Eo desiderio excitatus, ut praxi praesertim id commodi 
adferret, Epicycloidem esse docuit Lineam ab llupitalio repertam, motu- 
que ideo Circuli lotatorio facile depingendam. Quum autem istam Epicy- 
cloidem primus invenerim esse Conchoidem-Circuli , maior etiam descriptio- 
nis facilitas mihi statim occurrit, magisque idonea Bernoulli voto adim- 
plendo. Non illud ad Conchoidem-Circuli construendam motu continuo 
Instrumentum proposuerim , quod Rivaltus , aut antiquus potius Archime- 
dis Operam Scholiastcs, nullo inventionis pretio accedente , oculis Geome- 
traruhl subiecit (504). Nam praecerquamquod nihil aliud sic Instrurocn- 
tum ipsum, scu, ot Graecis vocare placuit, (505), nisi vetu- 

stissimum Nicomedis organum atque notissimum in suam veram Conchoi- 
dem depingendam (506), canali recto tantummodo in circularem converso, 
animadvertebam potissimum idgenus incommodum inesse , geminae scilicet 
Instrumenti revolutionis per eundem Circulum genitorem ad hoc, ut in- 
tegra Curva perficeretur, quemadmodam'ex Fig“. 65. liquido constat. Or- 
ganum itaque simplicissimum expertas sum, quod depictum exstat in alte- 
ra Fig'. 66., cuius praesidio, atque unica veluti communis circini rota- 
tione Lineae omnes describantur, quas a numero 1°. usque ad VIII’"“. 
Prospectus §‘. 61"'. complectitur. Instrumenti forma Parallelogrammum in 
quatuor angulis instar Pantographi versatile ope iancturarum et axicalo- 
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rim • Norinamque vel potius Normae latus uni Uteri nttiuiictum simul 
imitatur. Sit igitur construenda organice Circuti-Conchois Polo in_^, vel 
b' , vel B” praedita, Circulo genitore AQ^B , aut ASBf, aut ATB" , Inter- 
vallo autem AG = AO. Casum unicum contemplor Conchoidis protractae 
dum AB < AC i nam eodem modo primaria, contractaeve describerentur. 
Parallelogrammum ACDB in punctis A,B immotum fixumque maneat; 
et stilus iu G etc. , in intersectione, scilicet, semper situs 

lateris C£ Normae ACP' latcrisque Parallelogrammi BD, eiusve protractio- 
nis, organum iuncturis liberum atque solatum revolvendo , Curvam quae- 
sitam in subiacente plano describet. Instrumentum etenim, ubivis in sui 
revolutione fuerit ABMSE , ABDCE' , ABE"K , ABILE'" etc. , pancta 
E ,E', E",E'“ etc. ea in Linea locabit, quae ad unguem conveniat cum il- 
la in Fig*. 56'*. et §°. 56'°. depicta. Dum ergo puncta mobilia C,D 
Parallelogramroatis describunt Circulorum aequalium excentricoram Periphe- 
rias OSCKLG ,PMDE"IH, nimirum Circumferentias eiusdem Circuli per 
intervallum 0P = ., 4 £=:GW promoti, puncta 0 ,£,£',£",£'", G sunt in 
Hemicouchoide-Circuli, et Instrumenti revolutione unica completa omnis 
reliqua Curva construitur. Organum istud, eodem Pantographi artificio 
imitato, puncta B,D,C super Kegulas fluentia, et graduum, canalicu- 
lorum, cochlearumque ope adeo disposita praebet, ut non modo diversis 
inserviat ConchoiJibus , quae Polos in B' , B" etc. habeant. Circulosque 
genitores ASB' , ATB" etc., verum etiam intervallum aut maius aut mi- 
nas constante CA. Haec qui rite intellexerit, non dubito quin et faci- 
litatem et venustatem Circini Conchoidographi secum ipse admiretur, nul- 
lisque censeat postponendum Instrumentis , quae Franciscus praesertim 
Schootenius usque ab anno M.UC.XLV 1 °. in lucem protulit ad organice 
describendas Sectiones Conicas (506) , Newtonusque anno M. DCC 1 V°. 
Angulorum mobilium praesidio advocato vulgavit in construendas Sectio- 
nes ipsas aliasque superiorum ordinum Lineas (507) , ac postmodum addi- 
dere Maclaurinus in Geometria organica sive Descriptione Lineamm Curva- 
ram universali edita vertente anno M.DCC.XX"’". (508), loanncs Baptista 
Suardus de algebraicarum ct transcendentium simul Curvaram descriptio- 
ne loquutus anno M.DCC.Lll*. (509), ceterique qaamplurimi (510), ne 
de Platone dicam ab incunabulis usque Geometriae linearis inter molimina 
vatia Problematis Deliaci soh-endi {51 1). 

<?j Tot 
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6 ^. Tot tantoiqae fractas a promotis Circolis aliisve Corvis in ante- 
cessum collegimus . ut fundamentis Synthesca» geometricae haec promo- 
vendarum Figurarum ars adnumeranda iurc sit, proximamque teneat se- 
dem principio foecandissiroo, quod vocant superpositionit Planorum (512), 
ususque etiam perquam maximi in Solidorum adfectionibus facile detegen- 
di, mutuae eorum comptnetrationis hypothesi admissa (513). Dum adhuc 
puer delicias Matheseos aestuante veluti animo prosequebar, Perseumque 
Geminumque redivivos (514), Euclidis Elementorum Xinourm (515), Apol- 
lonii Loca Conicorum difltcillima (516), aliaque sexcenta in lucem aliquan- 
do publicam edere posse mente volutabam, multa de argumento illo no- 
bilissimo paraveram fortasse non poenitenda . Promovebam ex. gr in ylpol- 
hnio meo Hyperbolam conicam ( Fig*. 67.) super alterutra Asymptotarum 
AB per intervallum quodvis AH, et illico oriebatur Area infinite - longa 
rCDE finitae magnitudinis, quippe aequalis Areae Parallelogrammatis lub- 
iacentis GAHI , quod semel arque primum viderunt in Solidis Triumvi- 
ri illustres Torricellius , Robervallius , et Cavalerius (517) sublimi tingotc 
syHero vertice censiierunt. In Euclide meo promovebam (eodem semper in 
Plano Recta ac Curva manentibus) Rectam quamlibet sibi semper paralle- 
lam AB per Curvae cuiusvis perimetrum CAD (Fig*. 6S. ), et alterum 
quidem extremum B Rectae datae repetebat Curvam eandem EBF, sed 
nunquam ad CAD parallelam, parallelismo Curv.arum in ipso Plano iacen- 
tium exoriente solummodo ab evolutione unius ciusdemque Lineae, id pri- 
mum demonstrante Leibnitio (518). Alibi Logariihmicam promovebam (519), 
Maximumque facillime reperi in Curva Caloris ab loanne Henrico Lamber- 
to, usque ab anno M.DCC.LV*. Helveticorum Actorum in Volumine 11 °. 
Basileae edito, summa mentis acie ab idiomate Physico in Mathematicum 
versa (520). Calculi Differentialis ope isthuc ipsum, quod ego Mathesin 
vix in limine salutatus obtinueram, coniequutus iam erat Auctor egregius, 
et inventionum ubertate atque elegantia nulli comparandus Geometrarum , 
Curva Lamberti ABCD (Fig*. 69.) ea est, quae abscissas communes 
AF,AH etc. habeat duabus Logarithmicis Pf 74 f, PfL diversa Subtangen- 
te praeditis, Ordinatas vero FB,F’B' etc. aequales differentiis Ordinata- 
rum in Logarithmicis, nimirum FB = EG , F^B' = E'0' etc. Ordinatarum 
ergo maxima 10 = TS respondet Abscissae huiuscemodi AO , ut a pun- 
ctis S ,T Logarithmicarum Tangentes ductae SR,TV sint inter se paral- 
lelae, 
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lelae, qaomodo in §§’*. ifi*. ac 58’“. dudum ostendi. Exinde fluit Ordi* 
natas OS , OT esse in J.ita Subtangentium ratione, numeros, scilicet, 
esse communi Logarithmo gaudentes. Ad hoc itaque, ut punctum S in- 
veniatur, a quo cuncti pendent, secetur PA in Q ita, ut PA :aq:: 
Of':OR, nimirum, in t/tfa Subtangentium proportione, tantoque retro- 
cedat intervallo super AH Logurithmica exterior PTL, quanti opus est, 
ut transeat per Qj punctumque S intersectionis eius, et interioris Logi- 
sticae PIM erit quaesitum . Num ex Elementis Logometriae in eJdetn 
Logistica PA :T0'. 'QA:SO, Quinimo et Spatium infinite-Iongum AICDSOA 
a Lamberti Linea , post flexum contrarium in C evidenter asymptotica , 
comprehensum mensurae finitae ac determinatae capax esse simul de- 
texi, proptereaquod sit aequale Spatio aut Bilineo infinite • longo PTLMSP 
ex Lineae genesi, nempe PTLNAP — PSMHAP aut PA.OI^ — PA.OR 
= PA . Ry-, et sic mutatis mutandis dc partibus disserendum (521). 

65 Meus ille pueriliter eo temporis excultus Euclides universa quo- 
que continebat a Circulo, et Cono-recto deducta Theoremata , quae lon- 
ga inscriptione et circumscriptione Figurarum rectilinearum , aut Trian- 
gulo di_flrreutiali Robervallius , Tacqnetus, Pascalius, Fermatius, Barrowiur, 
Maclaurinus, prae ceteris, adstruero conati fuerunt (522). Propositio Eu- 
clidea (ex.gr.) XXXV*. Libri 111 ''. Elementorum caput pene est, sum- 
tnusque cardo totius Geometriae recentioruin . Revera in Fig*. "o. duae 
Circuli cuiuslibet Chordae DIB, FI A, quoquomodo, ideoque et perpcndicu- 
lariter occurrentes in I, ita secantur, ut IB IA y, IF: ID , quum sit 
IB:ID = IA : IF. Igitur ultima ratio IB : IA-=^IE : 2Cfl = C 0 : CB .Prae- 
terea ducta Chorda AB, aliaque DF, et Diametro DOH , ob Triangula 
similia ex eidem Propositione enascentia, esc AB‘. AI’.'. DF; DI , AB' BI’ ’ 
DF;FI, quarum idcirco rationum limites erunt . AB ; AI'. DOH: DBe^ 
OB;BC, et AB:BI'.‘.DOII;BH=-OB;BCi . Hisce tantummodo fundamen- 
tis innititor non modo doctrina Pa<calii , verum etiam i-ta omnis Matke^ 
tnatica Exercitatio, qua doctrinam illam, quoad vices miae non defecis- 
sent, recensendam, amplificandam, exornandainque multis abhinc annis 
susceperam. Nam, praeter Circulum, aeque iidem limites proportionum 
universis Lineis Curvis AfMAN ad Axes ML',ML etc. relatis tlaritcr ad- 
plicanttir. Circulis enim conremplatis osculatoribus derivatio patet facilli- 
ma tam AI : IB=^CB:CO=^PB:rK iut P'B: P'K' , quam AB;AI=s 

OB: 
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on-.BC—BK-.nP aut BK':BP', nccnon AB : Bf = OB: BO BK:KP 
a Jt BK' K'P' , sublata tandetn consideratione Circuli eiusdem tsculato- 
ris (523). Circulas ipse osculator ex iisdem clementaribus profluit principiis. 
Nam Circuli Aequatio eandem cum Arcu AB Lineae datae curvaturam 
habentis est necessario per Euclidem AO . AI=s AT, AB , sive Rdx'=zds , . 

aut Rz =^ : at R variato z constans manet ex natura Circuli quaesiti’. 

aX 

erit igitur d^—^~'^ = o (524), qua in expressione pro dz = dAT sabsti> 

tui debet aequalis dy = dAS, seu dAS', ut dz ab Aequatione differen- 
tiali 2‘*‘. ordinis eliminetur (S^S) • et z a Lineae datae eiusve Aequatio- 
nis quantitatibus tantummodo pendeat, atque dimanet. Hac ars tota Bar* 
rowii , Carraei (526). aliorumque redit de dimensione Arearum et rectifi- 
catione Curvarum in eodem Plano iacentium. Ungularum, omniumque 
complanatione Superfleierum Corporum rotundorum, ceteris a Theorema- 
te Pythagorico, a XLVII*., scilicet, Libri 1 ', Euclidis depei.dentibus (527). 
Torricellio quippe duce in MS. praecitato Volumine (528) Armillae Conicae 
a recta AB rotatione genitae sunt ad Armillas circulares a fi/ generatas 
circum ML aut Af£', sive priorum ichnographias ut AB: fi/, nimirum ia 
limite ut BK:KP aut BK’:K'P'. Superficies ergo rotundi Solidi est ad 
Circulum Baseos ut Summa normalium Curvae ad eam Subnormilium . Ar- 


chimedeam potias, quam Torricellianam dixerim idgenus argumentationem, 
quum a Propositione XV*. Lib. I'. De Sphaera et Cylindro dimanet. 

66 . Euclidem unicum sequutus uberrimam insuper Curvarum geome- 
trice quadrabilium tegetem coniegi , quacum frequentissime conversabar. 
Principium erat in Circulo simplicissimum atque elemetstare Sabnormales 
eius RO, CO etc. Axi RO normaliter ordinatas Aream cilicere aequalem 

OR* OC* 

Triangulo ORQ vel OCD , nempe semper aequalem aut -^.scilicet 


semissi Quadrati ipsius Subnormalium primae, vel generaliter 


OR'—CB' 


cx quo fit elementum Summae Subnormalium semissem peraequare Qua- 
drati elementi respondentis Ordinatae . Singularis casus iste ceteris 
cuiuscunque ordinis Lineis , tam algebraicis , quam transcendentibus , 
extenditur universaliter, adeo ut uno ferme temporis puncto quadrabilet 

Curvae 
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Curvae innumerae ileproml possint. Tndacta enim ottulatoris Circuii coiisr- 
dirationc evidens est Sabnormaies Curvae Antet PK aut P'K' ad eas Cir- 
cu'i CO .proportionem servare IIP vel DP' ad /?C. Erit igitur PK.AI aut 
P K' . AI ad CO.AI velati BP.Ul aut BP'.B/ ad BC.BI. At ex prae- 
missis CO,Al=BC.B/, Ergo etiam fPK.AIiXve CpK' , AI 


BP.BI aut y BP'.BI, scilicet, semissem Quadrati BP' aut BPP [Constan- 
te addita aut dempta). Nam ut CB.IB est medietas elementi Quadrati 
t5 at, ita, propter constantem TS,CP eic. vel TS',CP' etc. , t'6 PB.BI 
aut . B/ elementum sistit semissis Quadrati t3 AS vel AS". Exempla 


pisim, copio^eque occurrunt Geometris. Sic in Logarithmica quae oritur 
Linea Subnormaiium hac gaudet Aequatione y = e^’, Subtangente posi- 

ta = ! . Est itaque j't''ilx = —^ — z=-— , unde cognoscitur d{e'*) 

= r'"*. 2//.V , sive il(e' ) = ("iIx , quod Theorema alii repetunt ex Cal- 
culorum profunditate . Conicarum Subnormales nihil novi elargiuntur , 
proptereaquod generent Lineat rectas. Non item si Hyperbola Apollonia- 
na ad Asymptotas referatur, quo in casu Subnormaiium Linea est illa Ae- 

g* 

quatione praedita — j=j,, nimirum Hyperbola altioris ordinis, cuius 
Aream inHiiitc - longam perfecte quadrabitem esse hac theoria duce dete- 
gitur, quum oriatur Ca* , x~^dx c=. — ( — ) — l-C. Subnormales in 


2 

Cycloide primaria ad Axem dispositae Curvam huiusmodi efliciunt, cuius 
Area sit ad inscriptum Semicirculum genitorem Cycloidis , et sumptis du- 
plis Area tota ad inscriptum Circulum, veluti Circularis Circumferentia 
ad suam Diametrum. Aequatio autem Lineae illius transcendentis esc 

( } —*■ Cos.x)( X — ^Sinx) , . . 

• r =>• vocato x Arcu Circuli genitoris quem- 

SlH. X 

admodum in Cycloide (529). Haec dicta sint ut satis superque constet 
de Synthcsetis geometricae dignitate ac thesauris, neque idcirco miren- 
tur amplius .MathesetiJS cultores ab uno Pascaiii Theoremate me perexi- 

E e miam 
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niaro Integralis Calcnii partem tiae in E^tnitationt promoviite, non le- 
cai atque alteram in Calculi eiusdem Tractatum loannis- Antonii ■ Nicolai 
Condorceti nuper mihi contigerit amicis plaudentibus ab uno Leibnitii 
inveuto facillime derivacaffl exponere (530). 


IN 
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IN OPERIS CONTEXTVM 

ADNOTATIONES. 

**+>0>OOOC<XXXXi4. 

O.Dh a,„, 

Geometriae ( vid ^ Historia Acadtmiai Rtgiae Scientiarum Parisientis anni 

M. DCC.LXXIl', in Elogio Fontainil). Hoc si laudabile iudicent alii. Geometricae 
Synthesis vel potius Dialecticae universalis ignari elegantiae fetias dicant, et io 
maximos errores labantur nece^se est. Ncc reccntissima desunt exempla. Albernit 
Giiaidus Sancti Michaiiiis in Opere singulari , cui titulus est Inventhn nouvtlU em 

Afg'f>re, edito sub anni lapsum M.OC.XXIX’., ac paullo post Bona ventura Cavale- 
rius lesuata simplicissima usus finitorum Geometria in Directorio uoivertaii Urano^ 
metrico^ Bononiac«edito vertente anno M.DC.XXXIP., areas Triangulorum, quo- 
rum, latera sint arcus Circuli maximi, meritus est ( vid. Axioma 5“*”. Capitis VIII*. 
Partis III^*, ). Isrud tamen Theorema Leibnitio cognitum , uti constat ex D/a- 
ri» anni M.DC.XCn*', pag*. 2t5*. , ignotumque auctori F. K. Schcdiasfnatis 

in Sectione II'. Voluminis IX. Su^p/emeutorum spilus Diarii p*. 45., ac de quo 
altum silentium et penes Thomam Lagnyum in eius Exercitatione geometrica in- 
ter Memorali/ia Academiae Paritiensit Anni M.DCC.XIV*’. et in Historia Montu- 

clae ( pag’. 26. Voluminis II.), diu torsit Geometrarum posteriorum ingenia, 
hodteque torquet adiumenco etiam Infinite -parvorum (Acta Eruditorum Lipsiae 

armi M. DC. XCI*. pag'*, 287. 88. , Elementa Fluxionum Thomae Simpsonii edita 

Londlni anno M.DCC.L"‘”. sub titulo The Doctrina and Application of Fluxiontt 

Commentarii Berolinenses pro anno M.DCC.LIII in Problemate III **, ac praesertim 

Corollario a**®, (pag*. 233. 34. 35.) , et rursum ( pag*. 256.) in Problemate IX"“. , 

Acta Senensis Academiae Tom. V. anni M.DCC.LXXIV''. psg’. S-J. et seqq. , Volumea 

U”'", Cursui Masktmatici a Bezouto compositi ptig'. sjp. editionis 3'*'. Farisinae 

E e a anni 
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anni M.DCCXXXX.I*. , Mfmoralttia Academiae Scientiarum Parisinae pro anno 

M.DCC.LXXXm*®. publici iuris facta anno M.DCC LXXXVl"’. pag*. 344. et seqr, 
recensente Abbate loanne Paulo Dc Gua in Diatriba Divfrsft AUitnts etc.). Lu- 
dovicus Wentzius in Volumine i*. Actorum Ihivcticorttm , quod llasileae anno 

M. DCC. LI™^, publici iuris factum est, de Problemate Deliaco disserens (pag\ 
83. ctc. ) per obliquas admodum ambages excurrit ut Lemma demonstret „ diffe- 

tentiolas sive incrementa rectarum (Fig*. 71*"*.) ///,///',///", ete angulis ad // 
aequaliter crescentibus eo magis augeri , quo remorior sit recta ///,///',///'' ctc. 
a perpendiculari HE Hoc autem facillime ostenditur animadversis similibus 
triangulis cfiaractcristtcis orthogoniis crc. , ac in mentem revocato 

Theoremate EucUdeo , nimirum V^ViVi (idcoque ob trigonorum similitudinem 
/" 0^ : /'0 /f/. Crimen alterum laesae Matheseos perlegi nuperrime in 

Opella anon^ma Liburni edita anno M.DCC.LXXXVI®. ( Appcnd.cc iJromctrica at 

Dheorto det M. Jl. P. Fraucesco Alaria Gaudio ec.) , ubi pag*. 69"*. nihilum, ne- 
gativo additum, imaginario maius ad^critur. Nullus dubito quin locetur Anony- 
mus . At iocus iste sale qrtico caret, carecque Mathesi . Absurda esc enim compa- 
ratio quaelibet negativi et imaginarii, 

(2) Lib. III. Cap. XVUI. Probi. II. Gcome:riae practicae in Volumine I*. Opera Afathe- 

matica li.P. Andrrae Tacquet = Antuerplae apud lacobum Meursium 

M.DCXXIX. ==a. „ Nondum inventa esc ratio metiendi superficiem Cylindri scaleni, 
mulcominus elliptici , et aliorum „ . Infra occurrit IJjjysu iuxta antiquissimos Co- 
dices , ex auctoritate Henrici Stephani , baudquaquam><o5;.T’-4; ut aliquando sctipsic 
Wallisius . ( Sota 5. ) . 

(3) Opus postumum sub tkulo Tr,tite des Itulhisihles editum inter alia , curante Ga- 
loisio , Lutetiae Parisiorum in ilrcjvr// de Jiven Ouviagct de Mathematiqu,' & de 

PUysique par Mcisienrs de F Academie Xkoyale des Scitacet M.DC.XCIIl", a 

pag*. ipo'”*. usque ad 24^***”. , rursusque Parisiis, ct Hngae Comitum in Collectio- 
nis veterum Actorum celeberrimae eiusdem Academiae Volumine VI*. 

(4) Tirulus integer huic Operi adpositus Vetetusn Geometria promota ia septem de 
Cpehide Uhri : ,, Tolosae MsDCXX. 

(5) Stilo eruditissimi loannis Wallisii nuncuparetur d-jo &c., 

Oxonli editi an. M. DC. tjpis acadcmicis, quorum ParsU’*'. Citlsiiano Hu- 

genio Constantini F. dicata. 

(6) ScUedksma istud , tametsi in Commentariis inserrum relatis ad annos 

M-DCC.XLIV".^. XLVi**'”., typis vulgatum fuit an. M.DCCLr**. 

(’) Latina verslo primaque editio Llbiorum de Cyliudti et Coni sectionllus ca est, 

quam Eoaoniae protulit anno M. D. LXVI Fiidciicus Commandinus cx typogra- 

piito 
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pheo Alexandri Bcnatii sUb tifulo A^oUmii Pergaei Conicornm Viri quatuor uaa cum 
Puff i AUxenHriai Lemmatibus et Commentnriis Eutocii Atcahoftae , Sereui Antitstn- 
sis PhiUiOphi Libri duo etc. Serenus ipse Lesbius emendatior et auctior rursus ad* 

paruit in Editione Oxoniensi Graeco -latina Apollonii an. M.DCC.X'”*. * doctissimo 
Edmundo Ilalleyo recensente ac curame . Platonem id primum invenisse Laertius 
testatur. Ceterum Ellipsium nomine etiam Circulum vel Ellipsin intclligo aequi- 
lateram , ut tn subcontraria sectione etc. Sereni vero theoria eodem redit tam in 
rectis , quam in obliquis Cylindris. 

(8) Ait etenim 1 ®. c®. „ Quod mirum est cur non deprehenderint acuti geometrae 
superioris actaeis ; cum ex Sereni Antissensis medir^tione iani cognitum diu sit 
sectionem obliquam Cylindri circularis recti e/Hccre cilipsin . „ 

(p) Exstat in Volumine V®. Ocuvret de Blaste Pascal a ta Haye chez Detuue 

M.DCC.LXX. pag*. i^2. Locus ct epocha huic Epistolae desunt. Quum au- 
rem in ipsa laudentur Hugcnil inventa de Horologio oscillacorio , et de mensura 
superHcierum Conoidum a Curvis conicis genitorum > dubio caret Pascalium scri- 
psisse eandem' epistolam aut labente aut elapso anno M.DC.LVII®. Immo etiam se- 
tius, ut infra patebit. 

(lo) In Breviario Historiae Cycloidis, quod anno M.DCC.XLV". edidit Romae Uoge- 
rus Boscovichius lesuica , pereximti huiusce reperti ne verbum quidem occurrit . 
Nec miror : quum penes Loiolitas omnes , eorumque pedtssequos male audiat Pa- 
scalius ob suas ,, Epistolas Provinciales „ in rc polemica elcgantissimas . 

(n) Non apte quidem Scriptor Elogii Evangelisiac Torriccllii (Tom. IV. editionis 
Lucensis „ Elo^ degli Uemiui l/lustri Tostam „) loquitur de Cycloide in Adnota- 

tione 1*. pag*. 43». hisce fidelibus verbis.,, E quanto alia misara di essa (Ctcloide) 
e dellt sue parti P attnbuiscqae ( gU Enciclopcdisti ) a Af, H'rea rc. „. De quanam 
mensuia hic sermo sit hariolari quidem, sed nunquam scire liceret. Areae ne? 
Perimetri ne? etc. etc. Auctores Dictionarii Encyclnpacdici in Voce Cycioidc scri- 
jpserunt clarissime Le prrmicr qui eu a vtesuri la lipte courbe ct ses parties * et qui 
ctt a doune la comparaison avec la li%at d^roite ^ a eti M. IVrcu * Vetustissimum et 
succi plenam effatum illud „ tractent fabriHa fabri 

(ij) Octobris mcn^.c lalcnfc anni M.DC.LVIII’^'. UVennus P.iscallo rcctificationcm a 
sc repertam Ttocheidis illius, quam Vinccniius Vivianus tota Callia et Anglln 
obsistentibus C/W/A/rftfw dicebat , communicavit . Quum igitur Episrola Diwenjion 
des Liques Ceurbes de foute let Bohhttes recrificaram memoret Cycloidcm prima- 
riam , et in alreia Pascalii Lucubratione Traiti generale de la Auctor ipse 

fateatur inventum V' renni a Robervallio postmodum , Fermatio, Auzouto, necnon 
a se demonstratum ( Oeuvres crc. Tom. V. ) , in aperto est Epistolam illam sub 

finem anni M.DC.L\'liT'. , vel anno M.D^XIX*”*. etc. ad llugcnium missam 
fuisse > quemadmodum in Adnctatlone 9^. nunciveram. 


(13) 
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(i3) Nuperrime in Sinctse Crucis Templo Florentia, sero memor, xre collecto Ce- 
notapliium exstruxi; Nicolao Macbiavello epigiaphe insculpta Ttnto nomini nnilum 
far tloiium. Laudarunt aliqui , alii irriserunt cpigraphcn absurdamque lactarunt, 
perinde ac si eloquentiae genus exornativum tantummodo litteratis viris vulgaribus . 
ne dicam homunculis , laudandis devoveretur. Verum quaenam in lapide digna laus 
Machiavtllo post CCL. annorum a dic obitus intervallum ? Quodnam in marmore 
panegj ricon Operibus Machiavclli historico - politicis unquam par esset ? In Abba- 
tia West- Monasterii Epitaphium exstat ad statuam Nevvtoni tam dignitatis inops , 
quam verborum abundans. Ingeniosus quidam, laudis aspernatus intempestivam 
prolixitatem, admoto stilo subscripsit Virum li ucscii , ahita. (Legantur Tom. L 

Collectionis Ofulculoram Niutooi editorum Lausannae et Genevae an. M.DCCXLrV"’. 

in cius Vita ad p*"’. XXX. er Vol. l“”. Operis notissimi , cui titulus Londrtt , 3*', 
editionis Ncocomcnsis anni M.DCC.LXX. pag. Angelus Poiitianus, sui tem- 

poris eruditissimus , in Epigrammate celeberrimo ad monumentum lotti , quod Me- 
tropolitanam Ecclesiam Florentiae exornat , hisce memorandis versibus laudem per- 
ficit „ Dmijuf tum lottutt fuij ofm fuit illa rtfcrrtl Hoc nomeu longi carminit in- 
star irit Rhetorice quidem, sed vere , quum anno M.CCC.XXXVl". fato cesserit 

lottus , ct Monumentum erectum a concivibus suis anno M.CCCC.LXXXX""*. 


(14) Consulatur Volumen 11“'". Hifoirc Jct Mathtmatii/uei edit. M.DCC.LVU. pag". 
58- 59- 

(tj) L. c. Lib. I. §§. vn. vm. IX. 

(16) Coni scalmi supirfciem vittrii , juod conttet , non attigtre. AfgiJiut Roitrval- 
liui , mc iuvene , aitbat , nus explanationem sibi este notam , sed qualem habuerit 

non di xit , uihilque ea de re inter eius schedas repertum accepi . ( Volumen IU'“‘”. 

seu Continuatio II'. Miscellaneorum Berolinensium edit. M.DCC.XXVH. , ubi exstat 

Additio G. G. L. pag’. 285.). 

(i~) Pascalius ipse hoc adhrmat in Epistola toties citata, additque ad Robervalliura 
et Slusium Litteras misisse ineunte Septembri . 

(18) Elaboratas ac primitivas in Lemniscatam meditationes Comitis Fagnani de Seno- 
gallia complectuntur Volumina Diarii Italici (Ciornale de' Letterati d' Italia) 

XXIX”'". XXX"". et XXXIV“"‘. pro annis M.DCC.XVIP., M . DCC. XVIIP. , 
M . DCC . xxr'. , et XXII^". Venetae editionis M.DCC.XVIII. ac M.DCC.XXIII. 

Caietana Agnesiain Analjticis Institutionibus Mediolani editis anno M.DCC.XLVUl'". 
hanc tum nascentem Intcgralium partem versare non potuit. De illa loquor cla- 
rissima Foemina, quam Scriptores Praefationis (pag. XI.) ad Injlitutiones in Adno- 


tatione SI*"', memoratas Marchionatus nescio cuius insignibus nobilitare censue- 
runt. 

(19) Vid. 
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(ip) Vid. Caput Libri II*. in TT®. Vo 1 umIn« 225.5.798. et %*Trai- 

te dii Ftnxhns „ vcrsionis Gallicae PartsUs editae anno .M DCC.XLIX®. Editio au- 
tem Anglica ipsius Tractatus, titulo adposiro Trtatist of /iuxiont ^ ea est Edinbur- 
gi M.DC'C.XLII. , in Anal^stam Berkle)i, Cluam (Cloyn <jv IrlauJe) EpUcopt, a 
Maclaurino producta. 

(io) Histoire de t Academie RoyaJe des Sciences 9 et Belles •Lettres ,, 4 Berlin anno- 
rum MDCCXLVr. et M.DCC.XL VIII' . quae duo Volumina annis M.DCC.XLVm®. 

et L”**. adparuere ; insuper Volumen alterum pro anno M.DCC.L"’®. , ac Volumen T"', 
Ofuscutorum Alcmberti editum Lutetiae Parisiorum anno M.DCC.LX 1 °. , nccnon, 

praeter VIT*". , IV“"'. et V''™. typis vulgata vertente eodem anno M.DCC.LXVTIT®. 

(21) Praesertim in Capitibus XII®. ac XIII®. Lib. Voluminis II'. Cursus Analytici 
titulo discincti Jnjhtutiones Aualyticae a Vincentio R/ccatu Sociefasis lesu et Hiereny- 
nto Saladine Monacho Coelepino collectae , ac Bononiae editi anno M.DCC.LX\U 1 ^. 
ex typographio Sancti Thomae Aquinatis, 

(22) In Parte priori Actorum Academiae Scientiarum Imperialis Pctropolitanae pro 

anno M.DCCXXXVIII**, exstat ad pag’”. 58. Schediasma de reductiostc Formularum 
integralium ad rectifeationem EUipseos et Hyperbolae , auctore A. Lexell , editum an- 
no M.DCC.LXXX®. Et Pars secunda eorundem Actorum edita posteriori anno 
M.DCC.LXXXI. continet Additamentum .Eu]eTUS autem idem argumentum tractave- 
rat in Voluminibus VITC\ ac X"“*. Actorum eorundem pro annis M.DCC.LX.. LXI. , 
LXIV. , quae Petropoli edita fuerunt sub annoram lapsum M.DCC.LXIII. et LXVI. 

(23) Pars n*. Actorum Societatis Italicae, quae Veronae est , editionis M.DCC.LXXXIV. , 

habet ad pag*^, 749"^”. Diatribam „ Delie Formo/e Differenziali , la cui intef!ra~ 
zioue dipende dalla rettifcazioue delle Sezioni Couiche^del Sig. Giaa-Francesco Mah 
fatti Profeffore di Matematlca neil' Univerfita di Ferrara = . 

(24) Sunt Curvae Spiricae ( axupizJU ), toto caelo a Spiralibus, de quibus Archi- 
medis Liber E’a/xc 5 > , discrepantes. 

(25) Usus aurem infnite parvorum suis finibus circumscribendas, ne turpiter Euclide 
reiecto antiquorum exulct Geometria . Risum movet Torricellii Elogium legenti , 

cuius mentio facta in Adnoratione eo loci, quo adserinir ( pag*. 431.) 

,, giacche la Geometria dei suoi tempi altra non era che la Geometria, degli Anti” 

' ehi L* aspetto di quefla Scienza fi muth tutto in un tratto f anno 1684. a/l* 

apparire deUe Opere di Leibnitz tui Calcolo Diffeirnzia/e 0 fia defit Infinitamente pic” 
coti etc. M Heu! decus Etruriae! Torriccllius valde iunior Galilaeo, iuntor Cava- 
lerio , novae Indivisibilium Geometriae auctoribus celeberrimis . Torricellii Ope- 
ra , Florentiae edita typis Amatoris Massae et Laurentii de Landis anno M.DC.XLIV®. , 
ferme omnia innituntur Geometriae iudivifibilium , quam Bonaventura Cavalcrius 

usque 



fsney 


us^ue ab anno M.OC.XXXV*. Bvnonhc publicam fecerat cx fypograplieo Clementis 
FciTonli , €t Galilaeus praemonstraverat in Dialo^if Scientiae novae etc., ac prae- 


sertim in prioris Dialogi prima Die (l*. Giemata)^ editionis Lugduni - Batavorum 
M.DC.XXXVil. XXXVili. curante Comite De SoaiUes* Summo itaque iure SifiV 
ille Plato foribus Academiae Inscriptam voluit epigraphen „ 

iisiro» »f Sed ct in usu Indivisibilium, auc ioiinite parvorum , aeque Inliniti , Ma-, 
thcmaticoruui/nunnulli nimis abimdant. HOpitalius, alUquc, et inter recentiores 

Cregortus Fontana in V*. ///rtr/iew4r/fjr;/i77, quas Papiae protulit an* 


no M.DCC.LXXX’'. , ad pag*^. X2*J. , Problema minimi Crepusculi salutum dederunt 
ope Calculi Diffcrcntialis , dum Antonius Parentus Trigonometriam Sphaericairi 
tecte adhibens, et animadvertens isochronos semper esse arcus quoscumque diurnos 
comprehensos a duobus Circulis horariis eorum , quos vocant BaLylunios , idem fa- 
cillime adeptus ese . ( Essais et IXechtreUes de yiathematufue et de Phjji/jtte — a Ps- 
r/r M.DCC.XIII. , VoL IL pag. 415 i Prolcgomena novae Theoriae /tudi” 

num exponentialium etc., quam Florentiae edidi anno M.DCC.LXXXU**® , ad pag. LVIL). 
Exemplum alterum obviam fit in Problemate astronomico Godini , quo quaeritur 
punctum Eclipticae, ubi Solis morus in ascenfione i‘e<ta eius motum adaequet in 
habitudine . Problema istud ope multiplicis Analogiae Triangulorum ditferentia- 
lium solutum praebent Memorabiiia Scientiarum Academiae Purifieujis pro anno 
M DCC.XXX°« editionis M.D('C. XXXII. ad pag. 26. Parentus autem usque ab an- 
no M.DCC.IV**. in Actis Regiae eiusdem Academiae pag. 34. ita determinaverat 


punctum quaesitum S (Fig- ) » ut foret T#»? 5C= 5/ff. P5s quemadmodum 
pag. 28. Godinus ipse fatetur . Sed cx vulgaro canone Sphaericorum habetur Analo- 

. Sia. PS 

gia Jl : Cojiu P$C :: PS : Tana. SC , nimirum J? \ CoJitt. PSC :: — — t - — nTT • 

L<5/»w. rx 

Sia.PS. Igitur Ca/o — Co/!rr. PS , ideoque er 5/». P.9C = 5/«. P.9 . Quum ita- 


que Trigonometria doceat esse Sin.pSC: 


n . Sh. PC 


Sin PS 

za R ( Sin. PC)vzz R{ Cr^n. CQ) , quae est ipsa Formula a Oodino suppeditata . Ni- 
hil ergo opus erat tot, tantisque diffcrcntialium Analogiis. Ab una etenim Pa- 
renti Formula omnia facillime derivantur, uti inter cctci^a Cotaug. ES^ Cojin. Sil. 
B . Sin. SC 

— : = Sir:. SPC — Sin. RQ , vel Co/isi. SC — Sin. RO , 

laug. i, e V ... 1. 

BUt denique £S^£1{ = 90 *, 5Ch- J iQ=r 90**. Exinde fluit punctum 6* adeo si- 
tum , ut Quadrans Circuli declinationis PSR subcontrarit secet duo Quadrantes 
ESC^ERQ Eclipticae ct Acquatofis , ita nimirum, ut £,9 = RQ , . Quae 
proprietas elegantissima non modo fundamentum est Formularum Parenti, et Go 
4ini , verum etiam carum exsistentium in Doctrina Fluxionum Thomac Simpso- 


= Sin.ESR , necnon ■ 


nii ( Adnotatid i'. ) , atque in loannis Mulieri Regiomontani Almage/U Epito* 

met 
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mts Libro Propos. XXV*., in Eiitomei loannij Kepleri Lib. 111 ° (p*. ssS. ) , 

et in Coimo^rafhiae Simonis StcvinI P.irce III*. <le moc. cael. (p*I4?. ) inter alia 
Voluminis I. Mathetuatictrum , ad idem Problcm.a de medio Solis 

motu solvendum . Miror praeterea acutissimum loannem Henticum Lambertum in 
Ttatamiae di vi talorii ttc,, quod Actorum Helveticorum 11 “ , Volumine continetur 
Basileae edito anno M.DCC.LV*., baudquaquam vidisse , nisi post varios longosque 
Geometriae difierentialium conatus ( pag. 194. 195.), Logarithmlcas Curvas diver- 
sa paiametro aut modulo gaudentes ita esse compositas, ut aiieiiice aequalibus 
orJiuotis respondentes sint subtangentibus geometrice proportionales; cuius tamen 
Theorematis demonstratio vix indiget Geometriae. Quid demum dicam de cele- 
berrima loannis Wallisii in/inita faetorum Serie ad Circuli Quadraturam ducente? 

Eam in Circulo Petri Mengoli, Bononiae edito anno M.DC.LXXIP. , tam admiranda 
simplicitate demonstratam inveni , ut nequidem Infiniti nomen necessc sit adhibe- 
re. Montucla autem de Mengnio, in Bononiensi Nobilium Collegio Mechanices Pro- 
fessore ac de Infinitis Seriebus optime merito , aeternum silet . Rectius profecto 

SC gessit B"’. Taylorus, qui in Volumine XXXI™*. Traasactionum PhilofOfhicaruno 
pleraque a Torticellio inventa dc Proiectorum gravium in vacuo Traicctoria, ac 

praesertim elcgantissimam Propositionem XI""*”. ad pag*"'. 16-2'**'“. eadem fere 

geometrica Synthesi fuit prosequutus. (Vid. Num""’. 367. f. VIII. Profofitioaet uti- 

guot de Proiectiliuiii motu Partholieo scriptae anuo 17I0. a pag*. I51'"*. Usque ad 

164”'". ) . 

(26) Quam brevior, simpliciotque sit demonstratio doctrinae Pasealii helc a me tra- Sterto I'. 
dita, luculenter constabit si fS°’. conferas antecedentes, atque Problema , Lemma , 

et Profoftiouem ipsius Auctoris pag*. 403'**. ac seqq. Voluminis V". Collectionis 

praeciiatae in Adaotatioue 9"*. Solummodo dixerim Pascalium ad praecipuum Theo- 
rema suum demonsri andum methodum inversam , minusque nativam adhibuisse, 
comparationem, scilicet, in antecessum Cylindri, et Coni .( Consulatur 

5 °'. 13"” )• 

(27) Problema sectionis Arcus Eltipseos conicae In data ratione dlllicHius equidem 
est quam in Circuli Aicu . Universaliter, casu unico excepto bisectionis Hcmiel- 
lipseos, ad rrn«rrf»,/r«r/a Problemata pertinet, quum ex adverso multiscctio Ar- 
cus Circuli , vel sectio in ratione numeris saltem ratioaalilus expressa Problema 
sit alfebraicuni . Non ita dc Arcis Secandis centricorum aut excentricorum Secto- 
rum bllipseois, quod Problema idem unumque est ac sectio Arearum Sectorum 
Circuli ut in celeberrimo Planeta-um anomaliae verae c media dara sistendae Pro- 
blemate Kcplcriano. Illud aurem primum sic i»,cliaii/fe exponi poterit. „ Dato Cir- 

,, culi Arcu, cuius partes tali excitentur vi gravitatis, quae crescat dccrescatve iis 

F t' „ ratione 
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„ ratione Jir/tts dlstantiamm t eefltro virium extra centrum Grculi posito , vel cu!u« 
„ elementa eo magis minusve densa aut crassa sint ( quemadmodum contingit ge- 
„ neraliori Problemati de Ctttmtris ) in proportione distantiarum earundcm , Pondus 
„ istud in data ratione secare „ . 

(28) Vide ij ”". , in quo longius porrigitur haec Ellipsium similium mutua re- 
latio. 

(29) Exinde oritur Theorema praestantlssimum „ Superficiem , nimirum , cuiuslibet 
,, Cylindri scaleni iactutit , quaccumquc cius Bascos figura fiieric, sempcr qaadraH‘ 
„ Um esse geometrice,,. Fundamenta theoriae Parallelogrammatu;n universorum tam 

in Planis, quam in Cylindricis superiiciebus iecerunt ante omnes Evangclista Tot- 

ricellius in Affendicitus dc dimenpoae Cjcltidis et Cechleae (ad pag“. 85. ac Igfi. 

a***', numerationis, etsi harum postremae typi vitio turbatae numerus 144. affigi 
debuerit) eius Operis de Sfhatra et Solidis Sphaeralitus ete., Blasiusque PasesUus 
in Epistola ad Leodiensem Canonicum Renatum- Franciscum -Walterum Slusium, 
cui titulum fecit De 1 'Eicalier, det Triauglet Cjltadriques , et de la Sfirale autour 
tTuu Coue ( Operum Tom. V. ) . 

(30) De mirabili foedere trium , quas Geometrae nuncupant ;r«werr;Vifm , 

arithmeticam , atque harmonicam , post Pappum Alexandrinum ( Colleetienam Lib*. 

111'“.), ne dicam de Tractatu vetustissimo de Medietatilui Nicomachi Pythagori- 
ci, nec de Eratostbenis Locii ad Medietates aut Commentario de Medietatiiut in 

duos Libros diviso ( Pappi Praefatio ad Collectionum VU'*”. ) , quorum significatio- 
nem interpretari haud potis fiilt Montucla ad pag'"'. 252. Voluminis l'. , nemo tam 
eleganter copioseque disseruit quam Vincentius Vivianus in Divinatione sua De 
Locis solidis Aristaei senioris Florentiae publici iuris facta anno M-DCCM*. , sed 

Ilyppoliti Navesil typis excusa vertente anno M.DCCLXXIIl'*. In Parce unica Li- 
bri IIl". ad Prop"“. 34 3S. 36. 30. 38. 39. 40. a pag*. 85*. ad 
f,;i) Consulatur Proilema Pascali! praccitatum in Aduetatione 26**. Pappus Alexandri- 
nus in Praefatione ad Librum Vll”"'. (pag*. I<52. a tergo Editionis Pisaurensis Cei- 
leetionum Mathematicarum anni M.DC.ll^'.) idem Problema nunciavit, quod postea 

_ omnium primus ostendit Galilaeus in pag*. So’™*. Voluminis II. cius Operum Flo- 
rentiae editorum anno M.DCC.XV’!!!". — DirroryT e dhnoPrazieni matemasiche inter- 
no a due ttuove Scienze etc. — . Hoc ipsum Problema Franciscus Schootenius anno 

M.DC.LIX"., Petrus Fermatius anno M.DC.LXXIX°. (errat Monrucla pag*. 264. T'. l'. 
dum ait M.DC.LXXV. ) , et Hobertus Simsonius anno M.DCC.XLV'I°. demonstrationi- 
bus exornarunt in Apollonii Locis planis restitutii . Res pendet omnis a 3'*. Propositione 

Lib'. 
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Lib . VI. Elementorum Haclidis , qusm a Matthaeo Srewarto universaliorem reddi- 
tam perleges irt Nota pag . 37 secundae Editionis SectioKum Conicarum etc. 
Roberti Simson — Edinburgi M.DCC.L. = . Eiusdem demum Problematis memi- 
nerunt Montucla in Nota ( a ) pag*'. 1 74"“'. ct Num°. 3'°. Notae ( i ) pag". 264“*. 
Voluminis I . HiPoriac Mathettos > mea Pnttjpmeua Theoriae novae Maptitudiuum 

Expontntialium etc. ad pag . XXXIl"*. , aliiquc permulti. Geometra quidam olim 
mihi proposuit determinationem anguli, quem Quadratrix Dinoscrati cfllciat in 

puncto concursus A ( Fig . 73’*. ) cum Circulo genitore . Id protinus ex Problema- 
te , quod nunc tracto, consequitur. Nam si fiat OB:OC:OD ducaturque AD, 
et huic (si placeat) normalis AI, erit quaesitus angulus CAB = ODA xzOAI , 
coquod DA tangens , At Quadratrici normalis ex inventis a Vincentio Leotaudo 


lesuita in sua Cjclomathia etc. Lugduni impressa vertente anno M.DC.LXIII 
( Consulatur Liber III , cui cl. Auctor titulum fecit QuaJratricis facu/iates in- 
auditae froferuntur , et signanter Propositio 2’™. ad pag*°*. 47'”*°'. ). 

(32) In aperto est quod, nisi Radiorum excentricorum ordo apte inverteretur, Sinus- 

Recti Angulorum obliquitatis ^ etc., utpotc Sinu -toto aut I maiores, 

A X*'A 

evaderent ima^/$tarh' . In quam Formulae cuiusvis universaliter expressae impossi- 
bilitatem cifugiendam tum, quum Froblcmat^n resolutio aeque possibilis maneat, 

artificium consimile passim Algcbra docet. Legatur prae ceteris ad pag**”, 
Volumen IV . OputeuhTum Mathematicorum Alcmbcrti , quo loci agit de Integra- 
li / dx Zx — jrjf. Patet insuper continuitatem geometricam sartam tectam h'c 

esse quia dum etc. Sinum ct Angulum indicet positivum, etc. negn- 

X*A 

tivum denotat, ct vicissim , ex Analyse.s Cartesianae Elementis, quidquid sit de 
dubitationibus ab Alembtrto in legem ceuliauitatit oppugnandam promotis tam 
in LIogio loannis BernouIIi {Mr/anies de Litterature , d'ltijhire, et de Phi/otofhie 

ete. a pag*. il"'*. ad fih'*"'. 4". edit" ". Amstaclodamcnsis anni M. DCC. LXVIl’"*. 


T. II. ) , quam in Ufemoraiiliiui Berollnensis Academiae pro anno M.DCC.Ll"' . 

(33) Eti»m heic , ut in Sinubus-rectis obliquitatis Cylindrorum {vid. AJuot. praec.), 
sancte continuitas servatur. Nam suppositis .Se m axibus coniufatii AI, AI' etc. po- 
sitivis , sequuntur AI" etc. negativi in geometrica constructione. 

(34) Puncta sibi invicem respondentia X', X" ad harmonicas, geometricasque Pro- 
portiones illas determinandas , liquido constat inveniri praesidio Tangentis -VS' a' 
punto dato ad Citeumfetentiam Circuli ABCD ductae . Proportiones autem ipsae 

baimo- 
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liarmomcae praeter Circulum , omnibat etiam conveniunt Seetionibui Coni, eo* 
demque Tangentium fundamento innituntur, quemadmodum Elementa Conica 
docent. 

(35) Quum in hac constructione cesset Cylindri consideratio, neque ideo locus sit 

Sinubus - rectis obliquitatis etc. ut vidimus in Aduotatioiie 32"**., abest omnino pe* 
liculum imaginarii valoris, qui saepe Formulas Functionibus Circuli involutas per* 
turbare solet, earumque nativum progressum cohibere. 

(36) Gemina hacc Ellipsis, quam in praesentia consequimur, discrteqne rursupt in 

5 °. 25'°. ab ore Geometriae, confirmatur a Calculi oraculo in J*. 2S*°. 

( 3 T) Qui Geometriae religionem erroris arguunt aliquando , a pura Geometriae 
doctrina perquam maxime aberrant. Exemplo sit luJhi/itihHm methodus Cavale* 
riana , cuius si qui {tierint lapsus , non ipsius methodi vitio, sed Mathematicorum 
imperitiae sunt adserihendi . In MS. Torricellii Palatino ( .Vera 4" ) .aureum exstat 
Opusculum, cui Vivianus titulum fecit Dt iadivijibitium dactriaa temert «011 usur- 
panda . f 

(38) MisctUauea Btrolineiifia in Volumine 1 °. pag*. 1S3 *. , lohannis Bemoalli Opera in 

Volumine I". Num”. LXXVII*. LXXVIir.LXXIX.' LXXX"”. ac praesertim pag". 44:. 
448. , Commercium Phi/osof^hicum et Mathematicum etc. Leibnitii ac BernoulUi edi* 

tum anno M.DCC.XLV". Lausannac et Genevae ad N***. C.LXXV**"’. It'*. Volumi- 
ris , Novi Commentarii Academiae Scientiarum Petrofo/itanae in Volumine II"* , pro 

anno M.DCC.XLIX"®. pag*. 04'*. ct §\ 44'®. in Corollario IIl’®. 

(59) Distat itaque longissime a vcritntc re^la practxca, qua passim uruntur Archi- 
tectorum picrique in Ovalium Conicarum perimetros determinandas, urpote quae 
ipsas statuat aequales Circularibus Circumferentiis , quarum Radii fuerint medii 
arithmetice proportionales inter Semiaxes Ovalium earundem , aut Semiaxium il- 
lorum peraequaverint semisummam . Sed haec fortasse subtiliora, ec nimis sale- 
brosa videbuntur vulgaribus Geometricae praxexs, ac rei Aedificatoriae magistris , 
discipulos adhuc docere assuctis Peripheriam Circuli triplae Diametro parem 
esse . 

(40) Bcrnoullius 1 ®. c®. in AJnotatione 38^*. Semicircumferentiam Circuli octifarlam 

tantum secando ad Pcrlmetrum Ellipseuis datae, cuius Axes sint veluti 5 4 > 

adeo proxime sc accessisse fassus est, ut error fractione tenuissima ' ^ ■ ml- 

6COOOCO 

n''- fuerit. Quodnam celerrimae adpropinquaclonis miraculum dum n octonariam , 
divisionem exsuperaverit ? 

(41) Punctum etenim, a quo rectae excentricae emanant, non modo in Diametro 
Circuli (ut placuit UougninvilUo in Capite IV®. hitroAuctionit in CalcuU Integra- 
lU Tractatum), verum ctUm in productione Diametri collocari potest. Ita est 

in 
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in Opere Caroli Walmeslcj i, edito Lutetiae Parisiorum anno M-DCC.XLIX”. „ 

lyte des mesvret etc. „ atque in Capite VII". ad Num”". 3-25'“". et pag*™. 4-8”"'. 
meae Theoriae ma[mtuJinam Exponemia/mm etc., qua primum divisio Circuli in- 
finities quoque iterata consideratur . 

(42) Pascalius in Problemate , cuius meminit 26**. Adnotatio . 

(43) Collectio toties memorata Pascalii Operum ad calcem praecitatae Epistolae Hu- 
genio missae Calculi istius ab auctore conscripti verba facit , sed eius tantummo- 
do deductiones ultimas continet. Iluiusce iacturac reparandae spes omnis fracta, 
eoquod neque in Operibus variis ( Mesotalum etc. ad Lcopoldum Mediccum etc. 
Accessit pari altera de Assaljti et Miscellaneis ) Renati Slusli , Lcodii Eburo- 
num excusis anno M.DCXXVUI'’*. , nec alibi , facturam illius Calculi invenerim . 
Eodem etiam Calculo innituntur Perimetri Epicycloidum , atque Hypocycloidum, 

quemadmodum constat ex Corollario I". Propositionis IV*'. Sectionis IX**. Analy- 
te det In/niment-petitt = par M. le Maronis de C Hopital = , ac praesertim ex 

pag' 220 ™ . editionis Avenionensis. 

(44) A critica de Cycloidis controversiis Actorum comparatione procul dahio de* 
ducitur Renatum Carteslum in Gallia, Vivianumque adhuc adolescentem in Etru* 
rla tangentes eiusdem Curvae omnium primos duxisse, sed motus legibus m auxi- 
lium vocatis ( Letttra ai Pilaleti di Carlo Dati occulto nomine Timauri Antiatis 

Florentiae excusa anno Cfarissimo Viro RobervkHio Evao^eliJlaTor' 

, scilicet. Epistola scripta Kal. Occ. M.DC.XLIII. ad pag*". 283'^'”. Ope- 
ris Collectanei Diver Ouvraget etc. pluries indicati , ubi haec verba adnocantur 
tangentem praedictae lineae iam openderat mihi Vincentius Vivianut Fierentinus Cia- 
fijftmi Galilaei alumnus , etiam nunc adolescent i Academiae Scientiarum Farisinae 

Veterum Memorahilium\o\\xn\er\ Vl”", inter alia Parisiis et Hagae-Comitum impres- 
sa , ubi pariter cxsi.ant Epistolae Torricellii et Robcrvallti ; Traiti generale de la 
IXottlette a Fascalio compositus usque ab anno M.DCXVIU^. in Operum suorum 

CoUeetionit Volumine V°. ; Vira Cartesli a Baillcto scripta In Capitibus XIII XIV*^ 

ac XV*“. Libri IV'*. ; Historia Cycloidis a Groninglo exarata anno M.DCC.P. ; Opu- 
sculum Rogerii loscphi Boscovich de Cycloide et Logistica in IP. Volumine Andreac 

Tacquet editionis Romanae anni M.DCC.XLV'. ; Volumen II™, Historiae Matbema* 
ticac a Montucla typis vulgatae pag*. 42^*. et seqq. etc. etc. ) . Fundamentum an- 
tiquae methodi principiis morus innixae legitur in Propositione XIV*. Sectionis iT***. 

praedictae Aualjseos Hupitalianae (p*. 5I*. ) . Mea vero roethodus» omnium bre- 

G g vissima 
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vissima ac simplicissima, dnm geomerricom rigorem servat, eadem est pro tan* 
gentibus omnimodarum Cycloidum determinandis, mirSque praestat analogia. 

(45) Iden opibus impetratis a Calculo Ji£'eniit:a/i repettum fuit ab Hupitalio in 

Exemplo ad pag*™. 22*"'. praecitatae editionis . Ridendas equidem Anonymus 

ille ipsius editionis Scholiastes , qui in Adnotationibus Xl”"*. ac XII™. Hupitalium so- 
lis heic frimariae Cycloidis tangentes contemplatum fuisse monuit, etsi lituralUcr 
ad omnigenas Cycloides , et praecipue a Circulo genitas , calculum formulamque 

suam adplicuerit, ipseque Anonymus pag*. 303'*. eandem formulam universalem , 
aequationemque. propiieratemque , a quaeritur, Cycloidum omnium eiusmodi 
ix — ay confessus claricer fuerit. Sed de hisce Scholiascis Galli Commentationum 
rarioribus elrgaatih plura disserere inverecundum esset , nlmiumque molestum . 
Fermatius Gallis ipsis fatentibus (Eacyclofatdia Parisiensis in vocabulo CyclaiJt 

num°. 3”. ) tangentes Cycloidum praeter primariam mendose determinavit „ Qat 
le prtmier fui tn a trauvi ta taagtate, a hi M, Dtieartts , tt frttfua ta miou temi 
M. tU Ftnnat , qxaiqut ifunt mameri difteteuse ttc. neque admirari unquam de- 
sinam idgenns errorem non vidisse, nec castigasse Montuclam p*. 48’*. U'*'. Volu- 
minis . Ut lapsus iste emendetur , expressio Montuclae , quae Cycloides sccuadariat 
cum primaria confundit „ la tepntutt PT ett i Care AP ou C erdeuaet PQ „ geome- 
trico sensui rescituatut necesse est modo sequenti.,. Comme ia eirceafirtaet d» cer- 
cie geoirateur a la laie ainfi PT i PQ , au AP a PQ j doUc PT = AP „ ( Fig'. 2o. 
Montuclae ), quod adamussim meae deductioni cohaeret . Ceteroquin eandem si- 
gnificationem ttibuo Circulo Cycloidum genitori , quam , utpote faciliorem dario- 

remque , adhibuerunt Pascalius , Encyclopaedia , atque Montucla in l". c". , illum 
scilicet nomino, cuius diameter sit axis Cycloidis , Quo universaliter posito Cy- 
cloides eoatiactae et protractae eodem cum primaria axe gaudentes a primaria Ipsa 
nascuntur sine ulla motus consideratione , et absque puncti describentis Curvam aut 
in Circumferentia siti, aut extra, aut intra, Ciiculi super Rectam revoluti discrimine. 
Consimili itaque pacto, quo a Circulo oriantur Circuli pro/raeri vel eoutracti ,i\ve 
Ellipses super eundem Axem dispositae , productis , sectisve proportionaliter Ordinatis, 
idemqne de HyperboIIs , Parabolis , Curvis Cyclocylindricis , Ungulis In Cylindro 
recto abscissis. Helicibus Apollonianis etc. etc. sentiendum sit, haud diverse a 
primaria Cyclolde tecundariae dimanant , si eius Ordinatae ad Circumferentiam ge- 
nitoris Circuli proportionaliter augeantur , seu minuantur . Quibus exemplis satis 
tuperque confirmatur tangentes Cycloidum omnium eiusdem Axeos ( ut In Ellipsi- 
bus etc. etc. ) , quae ab extremis Arcuum communem Abscissam habentium edu- 
cantur , in eodem puncto concurrere , punctaque concursuum innumera in eadem 
communis Circuli genitoris Evoluta locari, tametsi de Cycloide tantum primaria 
Geometrarum quamplurimi id adseruerint. Huic ratiocinationi illustrandae haud 

parum inservient dicta ia J”. prT'. - (46) Hoc 
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(46) Hoc punctum /xum AT in qualibet Cycloldum eitacte congruit puncto H Sche- 
matis a Pascalio depicti initio citatae Epistolae ad Hugenium, a quo puncto re- 
ctae emittuntur rffrtisritiiattt ( sive vieariat) ab eo nuncupatae. 

(47) Constructio ToiriccUii, quam pro Tangentibus ad Cycloidcs stcuadarias docen- 
dis sine demonstratione ac figura protulit in Schoth de CjeUidiius aliorum tfecie^ 

T«m ad calcem Apfeadieis prioris, cuius mentio in Adaetatiout 29**., et schemate 
adpoilto ac demonstratione aiechoaiea exornavit in MS. Palatino Originali di alcu- 
ne Optra dei Torricelli , fastidiosior prolixiorque est, sed nihilominus eodem redit, 
lubet enim egregius ille Geometra quod a puncto date D ducatur recta longitudi- 
nis cuiuslibet DQ tangenti EF parallela Circuli genitoris , deindeque a puncto Q 
recta altera QF Cycloidis basi AC parallela . Quo facto abscindi debet In postre- 
ma rectarum pars huiuscemodi QF , cui sic DQ ut radius Circuli proprii ad radians 

Circuli primarii, scilicet , ut OC : OK ( vid° . lu""**. ), vel IH; lE \ in qua re- 

vera proportione ex mea methodo constat esse debere FE : ED , sive D(s : QF 
propter indubiam Triangulorum EIH,DEF similitudinem. Ceterum ex theoria 
motus compositi demonstrationem suam Torricellius deduxit, non secus atque id 
effecerat de tangente Helicis Atchimcdeae, tametsi ab incunabulis usque Geome- 
triae , id restante Plutarcho tam in Marctlh , quam in SjmpoJiacit , mechanicarum 
facultatum in re geometrica usum Plato c‘ (kioe perquam maxime reprobaverit. 

„ Eudoxum atque Archytam Tarentinum ac Menechmum reprehendisse dicitur quod 

,1 Geometriam ad Mechanicam, quae motu exercetor, traduxissent, atque Fhiloso- 

„ pbiam prostituissent „ . 

(48) A mea quoque theorice puncta flexus -contrarii , nodique, a Cartesio 
prae omnibus animadversa in Cycloidibus stcuadariit (Montucla T. II. p*. 48.), 

facillime derivantur. Primum enim in Cycloide coatracta Fig*'. punctum T 

variationis Curvae ex concava In convexam versus Basin AGC, aut vicissim. Illud 
est ubi tangens parallela fiat Axi BG , scilicet, punctum ubi Ordinata AT (quae 
ideo maxima est) in c-dem sit directione cum KX a dato puncto K super Axem 
BG pcrpendiculariter elevata! A puncto data A si praeterea ducatur AZ Basi nor- 
malis , haec in perimetro Curvae determinat punctum Z intersectionis aut aodi 
ramorum confinium Cjcloidis . Cuius Folii ZTAY axis AZ datus est ex constructione, 
ordinatarum maximo TY —‘JtTR pariter data , punctum H , in quo postrema axem 
suum secat, etiam datum propter /fll = GAT, tangens in vertice rfisra .utpote quae 
sit Basis AG perpendicularis ad CK, nempe ad axem ARZ , angulusque demum 
ramorum in puncto duplici Z , sive angulus geminarum tangentium , facillime co- 
gnoscitur semel atque ducta Ordinata ZSP , et a puncto K recta KS , praemissa 
de tangentibus nos doceant peraequare duplum anguli dati SKX , ita ut angulus 
iste SKX inclinationem alterutrius ramorum Folii TZ,ZY super axem AZ dime- 
tiatur . Aeque simpliciter in Fig*. 12™*. Cycloidis protractae punctum mf.exiems 
• detetrai- 
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lictcrminator . Etenim si a Jato poneto K ad Circumferentiam genitotit emittatur 
t ingens KS , et per S transeat Ordinata Curvae ST, punctum eius extremum erit 
Jifxut quaesitus, in quo concavitas convexitati subest, atque vicissim. Nam tan- 
gens in T , eoquod perpendicularis rectae KS ex praeostensis, parallela erit Radio 
OS . Quum autem angulorum, quos Secantes innumerae efficiunt in K cum Axe, 
maximus sit BKS ex Circuli natura , tangens praedicta missimum angulorum cum 
ipso Axe conjiciet, et idcirco existit in puncto T flixus-cosstrariut . Duo puncta 

T, T in Fig'*. 11°**, ac 13 ™*. eo propius Ordinatis suis adeedent ad centrum 0 
genitoris ( ideoque et ad verticem Curvae B ) quo magis contractat , frttractaave 
Cycloides fuerint , led nunquam centro respondebunt , quod iure dixeris adees- 
sionum asymptoton. Secans quaelibet per punctum K ducta duo statuet puncta in 
Circulo genitore E, E', per qu.ae transeuntes Ordinatae occurrent Curvae, supe- 
rius concavae , inferius convexae versus Basim , sed in huiusmodi punctis , ut emis- 
sae tangentes sint aequidistantes. inter se, vel aequaliter Axi, Basique inclinatae. 
Cuncta haec , pluraque alia a me praetermissa satis sunt ad demonstrandum non 
denegatum iri Geometriae dementari adeessum ad sublimiora doctrinae Curvarum . 
Id saepius, et bonis avibus molitus sum in Disquisitionibus, quas adhuc ineditas 

servo , exemplaquc alia subiiciam oculis in III'*. Sectione . 

(qp) Theorema igitur statui poterit haud inelegans „ Perimeter Cycloidis primariae 
ad suam Basim est ut Petimeter Quadrati cuivis Circulo circumscripti ad Circuli 
inscripti Circumferentiam „ . Quam autem fastidiosa elaborataque nimium sit in 
communi methodo Geometrarum reetifeatio unius primariae Cycloidis vide in 

Nnm**. 13 *. ac 13'*. ad pag". 18 >. 183. 184. praecitati Opuseuti Boscovichii , de quo 
AJaotatio loquitur 44'*. Montucla in II"*”. Volumine Hijtoriae Matheseoi ad pag*™. 

fp"*”. pro rectijieassdis omnimodis a Circulo genitis Cycloidibus ope Ellipsium ad 
Calculum lutegralem confugere Lectorem exoptat, ut a Pascalio tradita intclligat, 
et veritati consona esse sibi suadeat. 0 « demesstre facilemesst ce rappert des couriet 
cychidatet avec t ellipse par te moyeu du calcul iutepal , Car fexprejfum differeu- 
tielle ou de t eliment de ceste ceurbe , est abtolumeut semblable a celle de tclemesst 
de t are tUiptique . Idgenus experimentum facillimum quidem. Nam numeratis a 
vertice in Axe Cycloidis , qui sit sn e , Abscissis, vocatoque n exponente rationis in- 
ter Basin et Circuli genitoris Peripheriam suppositam = 1 , Aequatio Curvae est 

j~Vax — XX -+ m ( Arc. ( Sin. V ax — xx ) ) , ex qua suboritur V dx' ->r dj' = 

. Hoc autem Differentialc , dum fiat * = 

y ax — XX 

, illico vertitur in DilFcrcntialc huius formae 

AfK • 
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— - * — . per n^“. Sectionis praecepta cum illa elementi Arcus Ellipseo* 

contcac consentientis . Facto n =: I emergit Arens frimsriiu C) cloidis =3 
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quod Wrrnni invento adamussim cohae* 

y ' I ¥ JP • 

V SX^XX 

rct . Veruntamen semel atque inventa Wrenni ct Pascalii faciliter clarlcerque sola, 
duce Geometria demonstrari poterant» nonne Matheseos Historicum dedecet a 
Calculo Inre^rali praesidium exposcere in eis explicandis, quae circa dimidium tn« 
feacti saeculi resoluta iam fuerant feliciter? Nonne qui ita fecerit in Historiae 
Mathematicae leges, ct in rem Chronologicam peccasse censendus erit? Nonne et 
Robcrvallius citandus fuerat, quippe qui in Opusculo suo De hngUudint Trochoi- 


Divers Omrsget etc . ) idipsum Problema faciliter admodum enu- 
cleaverit? 

(50) Ita Pascalii Calculi fructus sine Calculo restituitur . Ait enim Pascalius l*. c*. 
Scmiellipsin sua perimetro Cycloidi datat in toto atque in partibus aequalem Se- 
miaxes habere hac arte repeiiendoc. n Fiat ut Circumferentia generatoris ad istius 
ct Baseos Cycloidls Summam , sic Diameter generatoris ad quartam proportiona- 
lem , quae erit maior Semiaxium Ellipseos quaesirae . Praeterea 6nt ut Summa Cir- 
cumferentiae genitoris ct Baseos Cycloidis ad Dilferentiam Circumferentiae ac Ba- 
seos ipsius, sic Semiaxis inventus ad alterum Semiaxem , qui erit minor ElHpscos 
Prima proportio eadem est cum BO : BO -+ OK : : BG aut ‘ 2 B 0 : a( BO -+ OfC) ~ 2KB, 
Secunda vero eodem redit cum BO OK KB BO ^ OK aut OK — OBz^KG .i 
2KB Erunt igitur cx Pascalio Semiaxes Ellipseos maior et minor 2fKB »2KG , 

iidem scilicet a me superius deducti . ( WalUsius eandem adgressus est, 

quemadmodum liquido patet ex Opervivf eius Mathtmaticarmm Volumine 1 *"" ad 


Pag • 5 T >8 .39 . ct 40 . ) . 

(51) Pascalius alio etiam modo idem exprimit. ,, Fcrimeter Hemicycloidis illam adae- 
quat integrae Ellipseos conicae , quae, dum Cyclois frimaria fuerit, in duplum ver- 
titur Axeos Curvae , sive Diametri genitoris „ • Ellipsis ista esc ABCD in Fig*. 


13**., cuius Axis maior BD aequalis BK Cycloidis datae y minor aurem ACz^KG, 

(52) Hoc Corollarium ad caiccm Epistolae suae Pascalius protulit , demonstratione 
tamen onilssa . 

(53) Evangclista Torrlcellius in MS. Palatini fasciculo, cui Vivianus collector titu- 
lum fecit Aggiuftta di altri fofli trovati , depicta Ellipsi hacmatite rubro isthuc 
ipsum contemplatus fuit pro sola Cycloide primaria , quam semper cum Mathema- 
ticis Italis pene omnibus nuncupat Caliiaeicam , tametsi Marinus Mersennus ex 
Minimorum familia Cyclotdem atque Ellipsin conicam unam ct eandem esse Cur- 
.vam male fuerit auspicatus dum primum Cycloidom ipsam animadverterat . 

(54) In loco TorricelUi citato demonstratione carens hoc exstat de Octagono regulari 

. H h Theo- 
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Theorema. i> Altitudo Octagoni constat ex duehut Ltftriits Quadratuli et Dia- 
metro Auctorem currente calamo errasse non iniuria putaverim , Est enim 
„ altitudo Octagoni par Summae Lettris et Diametri illius Qiudiatuli erecti su- 
per semissem ipsius lateris Octagoni . Revera in Fig*. t4**. posito in / Polygo- 
ni centro habetur BO ; 01 :: BA-. AD AC;CD'.: AC : IC -+ Al , scilicet ob/(C = 
JC> quum angulus AIB semiieetus sic, in ratione Latciis ad Latus cum Diagonali 
Quadrati ecc. 

(<,C'] Inscriptum semper adpello Triangulum commodo verborum inserviens, quam- 
vis non ita sic ad vocabuli rectam fidem servandam in fr trattis Cycloidibus. Cete- 
rum modus iste dimetiendi unius Theorematis ope Aceas omnigenarum Cycloidum 
Circuli exstat iir MS. Torricelliano ubi agitur de Cycloidibus , nimirum earum 
Spatiis, atque Tangentibus. 

(56) Eodem iure nuncupari possent ex Sereni Antissensis doctrina Ellipses cylindri- 
cae . Eae sunt, quas Galli vocant vernacula lingua Ov/t/ei tlu jardiuitr, atque in 
Fornicum Testudinumque praxi Ellipsibus sfurih posthabere solent {Auie$ ite fc- 
»rVr),utpote quae sint maioris in Architectura elegantiae, faciliorisque organicae 

■ descriptionis. EUipses veras ac spurias aliquantisper illustrant PereUimta mea hac- 
tenus inedita, et Cmmntath Je Ploreatiii» Ponte percelebri SS " . Trimuiit . 

(57) Ita universalius redditur Problema Pascalii, cuius mentio facta in J”. Io™°. et 

M t • 

AdnotattMt 43 . 

(58) Huc profecto redit Problema perinsigne Archimedis de dimensione SuperSciei 

Coni recti, memoratum in J"-. 65". Igitur toto iure adseribenda complanatio il- 
lius Conicae Superlicici doctrinae Pascalii. 

(59) Neminem latet idem valere de Conis etiam ae/arto/r , quorum vertices in inferio- 
xi collocarentur Semicircumferentia , etsi non depicta , quemadmodum Cylindris 

pariter negativit contingere in Adnototionc 32"**. superius monui . 

(60) Consulatur AJnotatio 

(61) Est in Schemate eodem adposito CL' •. AL' CO' •. AO' CL' — CO' •, AL' — 
AO ' : : 4OZ . CZ : 4OZ . BZ;:CZ: BZ ex Elementis ; quod erat in desideratis . Igitur 
ex praeostensis in $°. 2°. , ducta a quolibet punctorum D ordinata O.V , ut ve- 
ra sit haec Proportio AO: AD;; CO : CD , aut AO' ; AD' ;; C 0 ‘ ;CD' , vel AB' -¥ 
BO' ; AB' •+ BO' -b 2O1V . BZ : : CO ' : CO' -b 2O1V. CZ , sufficit veram esse tantum- 
modo Proportionem AO' ; CO' ;; BZ; CZ , quam nuperrime demonstravi. 

(62) Ex. gr. iisdem positis, ac secta bifariam CP in Q , erunt AO‘=^i. BZ.OQ, 

AL' = 2fiZ .LQ,AL' ;AO', vel LP' ;PO';;LQ;QO, unde LQ-.PQ.OQ-^ quemad- 
modum habet S'”'. prope signum Adnotationis 34'**. Insuper si Z/ fuerit Me- 
dia geometrice proportionalis inter CZ,Zfi, etit CO ; AO ;; CZ ; IZ;; IZ ; BZ . Cete- 
ra linquo . Occasio huiusce Theorematis alterum mihi in mentem revocat elcgan- 
. tissimum , 
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• tissimam, quod oUm tn MS*. intdltorum Torricellii perlegi ( ad Num'“". rubrum 

I. pag*. 8 **., et rursus ad Num J3I. ) • Triangulo quolibet orthogonio 

( Fig*. "5*.) secta in D eius Hjrpothenusa BC ita, ut CA,-AB ,CB , BD sint in 
Proportione arithmetica, et BD bifariam divisa in J, erit Area Trianguli aequa* 
lis Rcctangulo segmentorum Bl.lC„, 

(63) Consule jS'"". prope signum AJ>iontt!omi 

(<54) Nunquam etenim in Cylindro scal.no (secus atque in Cono) Ellipsis plano ge- 
nita Basibus non parallelo Circulus evadere potest. Coni autem iacenth Superficies 

(qui tamen vere Conus non est) a. Circulo pendet (Vid. 54”'”.). 

(tij) Ilis quoque adnumerandus esset lesuita P. Coursierus , qui Lutetiae Parisiorum 

vertente anno M-DCLXlIl'”. typis Simeonis Pigeti Opusculum in lucem edidit 
sic inscriptum Dc ttctiont Suptrfeiei Sphaericae per Snperfieiem Sphaericam, CjUn- 
dricam , Conicam . Item Superfeiei Cylindricae per Superfeiem Cylindricam , atque Co- 
rneam. Denique Superfeiei Conicae per Superfeiem Conieam . Titulo tenus, nomini- 
buique altitonantibus Ellipsium Curvitegarum , perfectarum , imperfectarum ete . , Cir- 
culorum Curvitfgorum ete . , miserrimum Opus in tres Libros divisum , cui Venusini 
Poetices effatum illud optimo iurc adplicari nullus dubito Parturient moutet ete. ete. 

(fi 6 ) Legantur Volumina praecitata in AdootatiouUut 3'*. et 4'*,, ac praesertim pri- 
mum ad pag". 213. et 221., alterum passim in Libro II** . Curvam Cyclocylindri- 
cam alii vocant, et potissimum Guido Grandus , Sphaerocylindricam . Lalovcra 
ipsam Lineam Cyclocylindricam, aut marginem Ungulae semiorthogonalis Cylin- 
dri recti, vel potius in plano expansam Lineam Sinuum, nuncupat Cyeloidem par- 
vam, ne confundatur cum vera Cycloide, cui tiomen praebet Torricellianae. De 

antiqua epocha Cyclocylindricae vide Notam in calce pag . 530*”*'. mei Operis JHa- 

• £xpo»e«r»/»//inw rtf.( Iohannis Wallisii OprntBi f/c. Tom . l”"*. ad pag”. 

ac , quo loco iterum impressi ( a pag*. 489 *. ad ) fuerunt 

. Tractatut duo ete., in lucem iam editi Oxonii vertente anno M.DC.LIX™). 

' (Consule insuper Adnotationem s'*”-)- (Ipsius Wallisii Mechanica ete, ad Litteras 
M ,N, 0 , Prop. Xin. Cap. V. paginasque "07'“”’. et ^oS’***. Voluminis l"'. eius 
Operum in lucem editi anno M.DC.XCV". ) . 

(67) Pascalii Tractatulum iam memoravi in Aduotatioui 29"*. 

(68) Traeer tur un Cylindre droit uu espaee igal i Ia tuperfeie ePuu Cylindre oUique 
donne ; et du» teut trait de Compat • (L C.)(a pag*. 221 . ad semissem usque 

230”’“. ) . 

(69) Aucto- 


• Digitized by Google 



2,^4 

(6$) Auctoris methodus dteim paginas implet Tetetis Voluminis Academici ia filia 
impressi, solaque epitome tribus absolvitur paginis. 

(70) Tracer i«y un Cylindre droit un tsfact tgal a an Qaarri denae 1 et tt it aa Seal 
trait de Cetafat ( 1 . c. ). Probiesna istud absumit paginas acta eiusdem Voiumiais, 

scilicet , a pag . 213 . ad 221 

(;l) Huc redit Propositio XXI . Libri II. Operis Laloverae, nomenque Auctor tri- 
buit hisce Cyclocylindricis secundi nomiuis primariarum . Demonstratio ab eo data 

praeter morem fastidiosissima . Grandui obiter in SeboUo Propositionis XXIV* *, ad 

p.Tg * 120. et seqq. Geometricae demoustrathms Vivianeorum Prohlematum ^ sed prin- 
cipio innixus indirecto, nova methodo isthuc ipsum ostendendi usus est, absque 
co quod nominaverit Laloveram primum quadraturae huiusce inventorem . Ceteio- 

quin quo. loci Montucla ad pag**, 56. 57. lil Voluminis HiJJoriae suae ait Lalove- 
ram ( Latoubere pronunciattonis vitio ) demonstrasse mensuram Arearum Cyclocy* 
lindricarum haud quadrabilium ope Superheiei Cylindri tealeni aut in errorem 
lapsus cstt auc saltem obscure loquutus , quemadmodum in Capite VI 1 ^ Mapih 

tudifium Fxponentidlium efc. ( ad pag**. 554*""*, ) et alibi fusius cxpHcui . Tcripsic 

etenim Historiographus ille de Lalovcra. // moatre que si ia pointe mobile 

d* un compas ulatteiut pas a eette extrimite du diametre etc. , la /gure rrtfiinchee 
de la surface du cylindre en question » sera igale i celle d*un cylindre ohtiqne </.• 
termine . Veruntamen demonstrationem suam a Pascallo mutuatus est Lalovcra , uc 

ipse fatetur in Corollario II . Propositionis XXVI*'. sive postremae labri II'. Fi* 
guram , cuius dimetientes aequales sunt rectis ex puncto uno ( cxcentrico ) eductis es* 
se aequalem superfeiei Cylindri scaleni demonpravis Destonvillaeus in Epiflola data 
ad D, De Hugguens , unde factum ejl ut ex detuonstratione perlecta i^ud nos lucrum 
perceperimus pro praesenti et superiori propositione , nimirum superfetem Cyclocylindri* 

cat secundariae esse certa quadam ratione aequalem superfeiei Cylindri tca* 

leni i ac proinde data huius scalenae superfeiei quadratura inventum ejje a nohis te* 
tragonismum Cyclocylindriearum secundariarum , de quibus agunt duae huius Libri 
postremae propositiones in Volumine V®. Pascali! Opcr<im Collectiouit argu-« 

menta epistolica ipsius Laloverae, a quibus constat anno M.DC.LVIIl®. Pascallo 
scripsisse nondum Arcas Cyclocylindricas potuisse metiri. Demonstratio posterius 

reperta fundamentum habet in Propositione V**, Libri U*. aj pag”. 33. 34. 35. Ope- 
ris in Adnotatione I05**. posrmodum nominati ( vide quoque Vivianum in Prop”*. 
VII*. Libri 111 . ad pag . 55 ***"* Locis Solidis etc.) a Fermatio restituta, et 
in praefatione ad Lib . VII . Pappi lamdudum expressa , 

(^3) Icsuita Gregorius a Sancto- Vinccmio in Parte III‘*. Lib*. IX'. Voluminis II'. 

Prop. 
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fiop. XLV. XLV'I. XLVII. ad pag**. ppl. 92. 93. Operit fteometrici quoJraturMc C/>- 
enti et Seetionum Coni etc. Domui Austrincae «cmpcr Auguftac dicati , ct Antucr- 
piae impressi apud Mcursios vertente anno M.DC.XLVIP. , omnium Geometrarum 
primui (quid<)uid contra sentiat Dc La Hire id decus tribuens Pascalio in Actis 

Academiae ParUiensis anni M.DCC.\'II*.) quadraturam Ungulae huiuscemodi in 
lucem publicam edidit. Tractatus enim Pascali! de eodem argumento» cui titu- 
lum fecit Traite des Sittus du qnart de Cercie ( T. V. etc. edit*'**. Hagae Comi- 
tum ), plusquam decem post annis excusus fuit. Robervallii autem Opus de indi- 
vijibilihus , ubi dc Sociae Cycioidis , Fisure des Sinus » aut Ungulae dimensione lo* 

qutrur» typis editum anno MDC-XCTH (Adnot. 3 ) {Oivert Ouvra^es etc. ad 

pag*°*. 194'*™, ) . Adnotatio Pascali! Operum Editoris in Traite generale de la Rou ~ , 
lette deperditam quandam Auctoris illius praestantissimi Lucubrationem moerens 
adfirmat hisce verbis Sons m avons pas ce Traite s heureutement il peut ttre suppl e 
par celui des Sinus du quart de Cercie . Nullum autem deesse Tractatum censuerim , 
illumque rebus Pascali! deperditis adnumerntum Epistolam esse de Cycloidalium 
omnium Curvarum dimensione Detonvillii ad Hugenium toties antea citatam. 

(•3) Lalovcra , atque Grandus utramque contemplati sunt Cyclocylindricarum spe- 
ciem in locis paullo ante citatis. Et admodum facile est demonstrationem» quam 
supra dedi pro puncto etiam pro altero X* iisdem pene verbis retexere. 

(“4) ‘*»cilicet in Perellianis hactenus ineditis» quibus titulum feci De Thoma PereITto 
a Paulo Frifio laudato Enarratio Geometrica . 

(75) Monrucla dc Linea Sinuum, aut socia et gemella Cycioidis , sive expansa Ungu- 
lati ( Notam consule . ) ad pag*". 60”**"'. II*. Voluminis loquens videtur eam 
Curvam limitare arctioribus quum par esset confinibus . Ln partit AD de la cour^ 
be dont nout parlons , ejl la mime que la courbe appellit des siaus etc. , perinde ac 

si portio etiam inferior Linea Sinuum non fuerit . In Memoria XXXVl*. sive po- 
strema Voluminis V**. Partis ad pag 22;*"*. Opusculorum Mathematicorum 
Alcmbcrtus scribit Curvam » cuius Abscissae sint c. Ordinatae autem X 5 ’/». s » 
esse Trochoidem cOmoranem » in qua Ordinatae Sin.% augeantur vel minuantur 
in ratione A : 1 . Alteram Trochoidem eodem loto adserit esse protractam aut con- 
tractam in ratione v : i Curvam illam Abscissas e, Ordinams Sin.vt habentem. 
Veruntamen , meo saltem iudicto» neutra Trochois est. Nam prima congruit cum 
Linea Sinuum secundaria vel secundaria Troeboidis socia. Huiuscemodi est Cur- 
va , in qua flectitur Chorda vibrans , uti lam dixi , ex perantiqua theoria a Da- 

nicle Bernoullio valde promota in Commentariis Bcrolincnsibus anni M.DCC.LIII 

(apag*. ad ct iterum a 1 * 33 '*. ad ), ubi etsi Scriptor egre- 

gius cam claricer nuncupaverit la cofnpa'^ue d' une cjclo>d< e.xtremement aJhngce 

li (linV 
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( lin*. I*. p’\ 148’^**, ), mirandum est eodem in Volumine Leonardum Eulerum ad 

•n» ani ^um ...ucn . ... « . *•>>... 

pag . 19^ . ac 5 . XI . ipsam iniuna adpellavissc trcchoiJf alloagcf simfle, 

(Vide 5 **™. hunc, in quo sumus, paullo superius ). AI vm nec Trochois seeunJaris , 
rcc S€CUttiiaria est Socia Trochoidis, sed alia Cuiva transcendens sui geutrix ^ ut ex 
praemissis cuilibet patet. Nam ut Socia ete. fieret, non SJfi. vz» sed *, ad- 
modum diversae significationis atque valoris, deberet esse Ordinata. 

*^6) Quaelibet enim pars Perimetri Helicis super Cylindrum iacentis est ad Arcum 
suhpositi Circuli ut Hndius ad Cosinum Anguli inclinationis , et ad interceptum 
Cylindri Latus uc Radius ad Sinum . In planum expansam hanc Helicem omnes 
norunt in Lineam rectam sc vertere . Helix ista eodem redit cum Cochlea Archi- 
medis. Linea est equidem celeberrima in Graecorum veterum Geometria. Ad hoc 
autem, ut eius Perimetri dimensio in promtu sit, ad rectijicathuem Arcuum Pe- 
ripheriae circularis necessario est confugiendum , quum ct ipsa Curvae constructio 
ab isto pendeat Problemate. Ceterum huius Lineae antiquiorem considerationem 
tribuendam esse Apollonio Perg.ico, aut saltem de ea vetustiorem Tractatum scri- 
psisse ri-v/ rS xox>^v ypUfJLfJLXTi , auctor est Proclus in Lib. Il‘. Capite XI*. C*-w- 
wro/dnerum in primum Euclidis ( Initium 61”'*. ) . Geminum Ilhodium eandem 
Lineam haud parum illustravisse idem Proclus testatur 1 . e. ct rursum Lib®. 111 

ad pag*”'. 143'*"*. editionis Wnctac anni MD.LX"**.. curante Francisco Barocio , 
qui Graecum Opus latinc vertit , ct DanieU Barbaro consecravk . Nova de 
ipsa Curva symptomata alibi protuli in Prolegomenis Magnitudinum ExfoecH^ 

tiaJtHfn cte, ( pag*. LXIV* ) , et in 5 $*’. l 6 ^°. ac 57™° huiusce . Plu- 

ra vero conlegi in Tractatu adhuc inedito , et sic inscripto Dei SoiiJi Cocleari 
td altre affiai elegante delta Ceometvia dtlle Curve. Wallisius Helicem ipsam consi- 
deravit geometrice in Opere, cui titulum fecit Mechanica live de Motu Tractatui 

G«mefnV«r , typis edito primum Oxoniac vertentibus annis M.DC.LX 1 X'*°. LXX”'*., 
eC rursum e Theatro Skeldoniano a pag*^. 5"o" * . usque ad 1064”™. Voluminis I*. 
eius Operum otc. anno M.DC.XCV*^, in ?sop"^ praesertim l\ Capitis IX”', i)tfCo- 
chha (p^. 987. 8S.). 

(““) Unicum in Geometria rcccntiorum mihi constat exemplum (etsi minus notum, 
neque uti par esset commendatum ) quadraturae Spatii curvilinei , cuius mensura 
a facili non dimanet arearum aequipollentia quemadmodum Lunulae Hippocratis 

aut Ocnopidis Chii ( vid. Dissertat, sur Otuopidat de Chio par M. Hehiiits a pag*. 

usque ad 425'^"*. in Volumine Qerolinenjts Academiae pro anno M.DCC.XLVI®.) , 
ParalIclogramnr.r.:n mixtilincoium variae speciei ere. etc. , ct nihilominus conse- 
quatur a S>ntbcsi finitorum, sclUcct, nuIUs opibus impetratis ab Indirecta seu ne- 
gativa 
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gativa Exhattfthnum methodo ArchlmeJea, inulto amem minus ab Indi^nfibitihut , 
aut a lationum timifUuft - fervorum , ahisvc ab- Euclidis placito abso- 

nis arguendi modis tn rc mathematica . Exemplum illud suppeditat Philippi De La 
Hite doctissima Lucubratio de dimensione Superficiei Ungulae ac Sphaerae { Nouvei/e 
OiethoJg four dtmonU\r te de la superfeie de is Sphere avec Is super/cic de son piat 

fraad Cercie , et avec ia superfeie du Cjiindre qui a pour bsic ie mJme Cercie, et pour haa^ 
teur le diametre de Is Sphtre f avec la quadrature de tOngte c^iindrique & de la figure 
det Sinus.) in veteribus Actis Scientiarum Academiae Parisiensis relatis ad annum 

M.DC.XCn"*”. ab ca Ungularum polyhedrarum feliciter derivata, quae rursum 

exstat in Volumine X*™*. Coiiectianis Hagac - Comitum in lucem editae. Quamvis 
enim methodus a Scriptore istius Lucubrationis adhibita eam imitetur iampridem 

publici iuris factam a Gregorio a Sancto Vincentio tam in Propositione XLMII*. 

partis III***. Libri TX'. (pag*. 993-)» quam in Propositione LXXVI*. Parti» IV***. 

eiusdem Libri (pag*. I012.) Operis praecitati in Adnotatione , nunquam ta- 
men Theorema vidi elegantius , maiorique refertum ingenii acumine prae nuper 
recensita atque nova Ungulae Superficiei dimensione. Ipsi quoque procul dulnu 

concedit simplicissima dimensio Ungulae, quam exposui in calcc etsi ab 

unico Euclide originem ducat ad fidem alterius §\ 65*'. 

(“8) Actorum eSc. in Volumine anni M.DC.LXXXVl'*, legitur Excerptum e» Litteris 
Domini D. T. Lipsiam mijjls 2o. Peb. 1686. ubi agit Epistularum scriptor dc cuius- 
dam Curvae quadratura , subiungitque Talis vero Curva mechanica a nuito quod 
sciam hactesus exhibita ete. = . 

(■9) Guido Grandus in Praefatione ad Opusculum de quadratura Circuli et U^perlo* 

/(Tr. editionis Pisanae anni M.DCC.X"^., pag\ XIU *. obserravit nec novam cs*e 
istam Curvam , ncc novam eius quadraturam, at Lineam esse eandem cum Ungula 
expansa , iamdudum ab loanne Wallisio, Icsuica Honorato Fabrio, ac Stephano Dc 

Angelis Tesuara ( non male Montucla T. IT. p*. 69. De AageJis ctoit de tOrdre des 
lUeronjmites , <\vMxn Icsuatae Ilieronymitae Fesulci a Carolo e Monte Granello fun- 
dati fuerint circa annum M.CCCC***". , et Icsuatae Hieronymitae Venetiarum ab 
loanne Colombino instituti , quorum priores Augustini rteulam amplexi sunt, alteri 
Hieronymi, ucrique vero a Clcmencc IX®. suppressi labente anno M.DC.LXVIII*. ) 

ad Ellipseos perimetrum et geometricum tetragonUmon redacta. Consulantur 1 *. c. 

in Sota 66**. lohnnnls Wallisii, qui Lineam illam adpcUat Opcl- 

Ih Pabrii , cui titulus De Uuea Sinuum et Cjcloide in lucem emissa Lugduni anno 

M.DC.LXIX®, ad calcem sulic Synopsis Geometricae (pag*. o^S*) excusae An- 

tonii 


\ 
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tonii Molini . et Srepliaiu de AngcUs Tracmras duo De Superfcie Uttsufae , et de 
Qusrtit Lidorttm ParaheUeartna , et CytUidalium editionis Venetae M.DC.LXI. Prin- 
cipi Leopoldo ab Ecrtirla bonarum Artium patrono ampUssimo consecrati. Meo au- 
tem iudiclo non ipsamet est Tschirnhauseni Linea cum notissima Ungula expan- 
sa , sed potius ad eandem spectem classcmve pertinens ex demonstratis * nimirum 
verae Ungulae adfuit Eulcrt sensu i atque tali arte deformata inter eosdem extre- 
mos, ut eandem Arcam spatiumvc claudat antiquioris Ungulae aut Lineae Si- 
nuum. Verba Gxandii sunt quae sequuntur. Au referam teleherrimum Tschyrtthau* 
sinm in Actis Lytfiae \6S6r. pro nova Curva areae quadrabitis propesuiffe eum , quae »i- 
kii aliud efit quam Ungula cylindrica expansa^ dudum a Vallifo^ Pabrio^ct Stepha~ 
uo de Angelis confidevata f 

(80) In Volumine II®. seu Continuatione 1 ***. impressa vertente anno M.DCC.XXII 1 - 

Icgc Diatribam sic inscriptam (pag*. 128”.) Mensura Ungulae *i Cylindro resciffae 
demonstrata etc. Wallisii Mechanicam auctor citat, et singulariter Propositionem 

XVI*™. Capitis V*^ Nec modo Ungulae quadraturam nescisse videtur, quin etiam 
nomina iamdlu pervulgata Lineae Sinuum ct Sociae -Cycloidis . ( JJ. 8. 9 - P^g- 

I3& 31. ac 32.). Rectius subtiliusqtic in Volumine IV^“. aut Continuatione UI . 
typis excusa anno M.DCC.XXXIV". lohannes Baptista Clairautlus Ungulas Conicas 
tnetitus est = Mansere de toiter 4 et OmgUts det Conei 

(81) Soliditatis Ungulae demonstrandae ac breviter statuendae modus , quo nunc utar , 
familiaris csl Ceometriac- limitum cultoribus. Ipsum fortasse primus ante anni 

lapsum M.DC.XLVil*. £s*af>gclista Torricellius adhibuit. Nam in MS. Palatino rc- 

perio luculentissimum ilHus methodi exemplum, quo ad pag . 6 i , idem Theo- 
rema ct eidem penitus demonstratione explicavit dc Solidis quibuslibet regularibus, 
irregularibus, polyhedxis, curvis, -mixtis etc. etc. Sphaerae circuniiciiptis , a-Francisco 

postmodum 7 anotto evulgatum ( pag*- 362*. et seqq. ) in Commentariorum Bononienfs 

Scientiarum et Artium Inflituti atque Academiae Volumine III in lucem edito 1 a- 
iKnrc anno M.DCC.LV*. De Corporibus quibusdam Sphaerae circumscriptis usque ad 
*n» faoi 

r«g • 3:4 - 

(Si) Inter »li;i vsrii argumenti , quae continet Opusculum ancejoton , cuius sermo 

fuit in Aiuotath"» 53 *.» exstat manu Torrlcellii delineata Figura sequentis gene- 
rationis Ellipseos Apollonianae per puncta . At praeter figuram nc verbum qui- 
dem ab Auctore, ncc Collectore exaratum occurrit. 

(S3) Propositio CL\-'*. Partis v'“. Libri IV'*. Voluminis l"'. magni Operir Gregori i 

da . j 

a Sancto Vincentio antea citati in Adnotatione ^2 ., et signanter ad pag 
Lineam hoc modo descriptam Ellipsin conicam esse dcmonstiat, unico tamen c-i- 

su 
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-■,»u lectsniai aequuUuA £0 et £i t FO' tt FI cte. Universalem demonstrationem 

s ita in Ftg*; J6'*. toneipiem . Er Curvae genesi , quomodocumque inclinetur CIM 
super BlAt est DjY ~0T , propter DL — Ol, ideoque 0/> . Ergo TA^JiUt 

OP’’, nimirum ut 110. OA, Vel tandem per Elementa ut CT . TM , in qua pro- 
prietate Ellipsin conicam sitam esse norunt omnes CSQMSP Diametros CIM,SIS 
conlugatas habentem , 

(Sq) Partes enim SDX Ungulae sacentii , utpote aequales Triangulis lOT ( Fig*. "6*. ) 
proportionales sunt ad 10' , dum e contra partes Ungulae erertae eodem modo 
computatae proportionem sequuntur /£. /O , sive r» /0 . Crescunt igitur ,■ decre- 
scuntque iactuiii Ungulae partes in Jnflicata ratione partium Ungulae trtttat , et 
pctquani faciliter ex praemissis Ungularum alterutra in data ratione secatur. 

(8.0 Quibusdam in Schedis Astronomiam adtinentibus Annuli Saturnii phases varias 
(cuius Annuli rotationem divinum pene Wiihelmi Ilerschelii tclescopinm nuper de- 
texit ) huius Ellipseos descriptionis praesidio , et Figuris rirc adpositis ae distributis 
summa facilitate ductus ad vivum olim depixi. At usus uberrimi spccnlacionem 
istam geometricam praesertim expertus sum in Pontium Testudinumque, ovi - se- 
ctionis formam plus minusve in medio adsurgentem imitantium , concameratione apte 
, hrrviterque signanda . Harumce Curvaram . quas vcluti rei aedificatoriae et praxi 
architectonicae maxime idoneas Graeci Geometrae a voce xifixfx vel 
nuncupaverant cflosarffjr , er peculiati eas Tractatu hodie deperdito Heronem , 
Commemariisque Isidornm Milesium mechanicum Eucocii Ascalonitac -magistram 
illustravisse enarrant, fusiorem habui sermonem in meo Optra typH parato Mtmo- 

rit £(/ff»-Af<rfrwjf/c/i.- .cuius memini in /Sere/e»/# ad pag^”*. XIlt.‘ Adnotandum tan- 
tummodo aequalitatem paullo antea demonstratam arearum Ellipseos 'icaltuat , ce Ci r- 
culi aut Ellipseos aequilattrat non valde absimilem esse ab argumento SeKaiii, quod 

il 1 > ■ . ! "I ' 

exstat in pag . l8' . ac 19 . aurei Qptrit sic inscripti praatUci a Sehootta Ley- 
dtiffii dt Organica Conicarum Stetiauum iu plano dcscfiftiont tci Lugduni' Batavorum 

tx WXciua Elziviriorum M.DC.XLVI. = . ( Vide insdper Propositionem C.LXXX^ . 

. „ H , ' ™i I • . ' 

( P»5 • 3j 8- ) Partis VI . Eibri IV". Voluminis 1 . Operit antea citati Gregorii a 

Sancto Vincentio). 

(86) Geometrica A- ium constructio neminem latet Elementistam . In adiato exemplo 
, proportio Chordae ad Sagitpam (fleehe, tttio, figop^tio) Pontis oyaljs est ev xi-irit 
; veluti 9,q: l8 in numetis integris. Maximum quo supra , constat- cx Propositio- 
ne Xll"°*. ad pag*™. 61 "”'. LIbfi 111**. Operis Vivianel D» Lttds Sotidis Arifiati 
Senioris . 

' (8t) Cousinaatione dei Diporto Ceemetrlco = Modi vari meccauici, lineari, e solidi 
Sensati da V. V. per le eoitruzioui dei due illaflri PreHemi, it primo delta divipoat 
delC augolo iu data pnporiione, it secoada detl' iuvenziont delte duo Mtdit 'proponio' 
" K it ssaFs 
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ma/i = editionis Florcminte M.DC.LXXVI. , quos modos Utine vonot rurtnm Aa- 

• cror vulgavit anno insequenti 4 vide Nttem 4'"". AmtUgi! ) hoc titulo inscriptos 
Triutmma varia aJ avguU trirectioutm , cum adinncta solutione per Circulum et 
Hyperbolen non absimili ab ea, cuius in MS. TorticellU = Caaieht Varie fiaat 
a leliJe = specimen vidi , 

(88) Aliqui Apollonii Helicem «ut Cochleam ( Adaot. ^6*. ) conftmdunt cum Archy- 
tae Tarentini Linea super Cylindrum descripta 1 dc qua in percelebri Eratostbenis 

, Epigrammate ad Ptolemaeum JVIj) ii cjy' etfXJriu aaArVdpav ctc. 

Sed quam diversa a vera Helice Cylindrica sic , cosutat ex Eutocii Commentayio 

' • in 'librum 11”"*. Archimedis de Sphaera et CjUndra ubi legitur Medtit Archytae qaettf 
admodum tradit Hudemus . Consuli quoque poterit Opusculum Vivianii iii Adnota- 

. tione ej . ptaccitaium . 

(89) Haec Liuea Sinuum -versorum , Linea Sinuum, Linea Cosinuum , Linea Socia - 
cycloidis sunt una eademque C^atvn tramtendeat (Nota ) . Flexuosa igirnr Pc- 
limctcr BLASC (Fig*. 2;*.) buiusce Curvae ct in toto et in partibus Perimetrum 

Ellipseos conicae adaequat , quemadmodum de lAS superius vidimus in 15". ; 
ac si Socia eadem Cycloidis coatracta , prttraetave fuerit , nihilo tamen minus eius 
Perimetri dimensio consequitur ab Ellipsi, non secus atque illa Cycloidum coutra- 
ctamm et pratraetaruai , Puncta fiexat I,S bifariam secant Chordas AC, AC, et 
ideo respondeat Ordinatae JS Axem AO in D bifariam secanti. Portio Areae geo- 
metrice quadratiUs lAS — ^AD' eidem puncto Axis medio D respondet, vcluti 
liugeniana Cycloidis primariae pars cxacrac quadraturae capax Ordinatae per pun- 
ctum T medium tZ AD transeunti refertur cx iamdiu notis. Segmenta Al,lC, 
«eque ac AS,SC, et in toto et in partibus, circa puncta jie.rui I,S inverse di- 
sposita, Sunt similia et aequalia per Cutsaic genesin a Cylindro. Integra itaque 
■' Area BIASC semis est Bectanguli circumscripti BPQC (quod et dc medietatibus 
' valet BIAO,BPAO), unde oritur Arca ipsa dupla Circuli genitoris afCOAT, ct 
idcirco Area Cycloidis primariae BKARC ciusdpm Bascos et Axis cum Socia sua 
ad Aream Sociae in sesquialtera est proportione. Gibba ergo Segmenta AKBI, 
AT\CS Semicirculi genitoris Aream AGOD, vel AXOD peraequant, scilicet, paria 
sunt mixtilineis Triangulis Cycloidalibus APBK , AQCR-, quod eodem redit ac di- 
cere Sp.nia gibba triangularia AIBP , ASCQ Sociae -cycloidis ab Hemicyclolde 
ANB , ARC secari bifariam , quomadmodum TciaiiguU in evium roatti formam 
composita AKBOG , ARCOX a;-Pcrim#tro fieuuasa AIB , ASC Lineae Sinuum. Ke- 
ctangula igitur APBO , AQCO in quatuor aequales partes dividuntur ab Ucmicy- 
'cloide AKB, cius Socia AIB , et Semiperipheria utrarumque genitoris Circuli AOO, 

■ vel cx adverso ARC,ASC,AXO. Tangentes Sociae tam in vertice ./ 4 , quam in 
. . extremis C , C, perpcodicularcs sunt Axi AO, atque \a fexiltu / ,S ita positae, 

ut 
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* «t »d Btsitt Axtmque angulo $emire<to tiicUnehfiir » atque ideo slmiit occurrentes 
angulum rectum efficiant » parallelis existentibus quo ad Chordas Quadrantum 
jiG t AXy aut quo ad alteras OG,OA' perpendicularibus. Tangens autem in puncto 
quocumque X' perpendicularis semper esc rectae ES ita ductae in Circulo genito- 
re, ut DS:=zAZ abscissae puncto dato V respondenti. Exinde fit quod si puncta 
VtF, in concava, ct convexa Curvae parte adeo sita sint, ut ordinatae VZ , fV 
« vertice ac basi aeque distent, gaudeant Tangentibus parallelis. Cuncta haec, 
una cum aliis ne fusior fieret iste Commentariolus omissis , anteacri Saeculi Geo- 
metras adUboraJites valde detinuerunt, dum heie ab inspecta tantum Cylindri 
c:i sectione illico oriuntur . Titotus ipse tripliciter In Accis Academiae Parisiensis 

anni M.DCC.XXIV*. Sociae -cydoi Jis, Ungulacque Quadraturam in planum expan- 
sae ostendere aggressus fuit, suboru Academicos inter excellentissimos dubitatione , 
quae Ungulam ipsam cum Apollonii Helice commiscebat. 

(90) Consulatur Propositio LIIl**. ad pag*"*. 99 < 5 *” Ofrrit hcrculci in Adaotathue 

. fusius citati. Exinde patet Rcctanguliim IHMS circumscriptum Ungulae ex- 
pansae lAS ( Fig*. •‘j'"*. ) esse ad Arcam ipsius Ungulae vel supremae partis, ser- 
sus Axem concavae. Sociae -cycloidis, aut lineae Sinuum, ut AG : AD y vel Se- 
inicircumfcrcntia ad Diametrum Circuli . Eadem valet proportio inter Kcctangu- 

lum circumscriptum AHIL (Fig*. 16**. ) Lineae Tschirnhausent in isto expli- 
catae , Arcaraque ACIH ipsius Lineae clausam perimetro , Quae Linea , ut apte 
generetur, a Quadrarrice Dinostrari ac ^^icomedis pendet, cuius nomen penes 
Graecos , non secus atque de Apollonii Helices ac Quadracricis ipsius 

, foedere ec harmonia docuit Pappus Alexaodiinus in ColUctiouum Mathamaticarum 
Libri IV‘. Propositione XXVIIl'*. 

(91) Ab hoc etiam iutuitho Theoremate dimensio consequitur facilis Superficiei Coni 

. rteti y ilUque profecto simplicior alias deducta in Adnotathat 

(92) HyperboU Apolloniana oritur a recta Linea semel atque proportio directa or- 
, dinatarum abscissarumque postremae in ifwcrsam vertatur. Huius conceptus ad 

demonstrandas faciliter sublimiores Hyperbolae proprietates summopere idonei rri- 

ma inveni vestigia in MS. Torricdlii ad pag*” 59*“. ct universalius ad j 

atque hoc idem postmodum adnotavtc Ncwtonus in 9°, Num*. IV“. Fuumera^ 
tiouis Linearum tertii ordinis , ubi dc variis ngit Hyperboiismis , quos inter sic lo- 
quitar Hac ratione Unca recta vertitur in tJjferhotam esc. ( Vide quoque Adnota^ 

tiOnem 1 98 ’^*'". ) . 

(93) Antiquum erat Theorema Cylindrorum rectorum exceptis Basibus isoperimefn* 
rum t sed simile nunquam vidi de tiylindris sea/eni c^ rnsitum. TorricelSus tri- 
mum noverat, altcrumque ckgantissimum , at ab argumento, in quo sumus, alie- 
num , 
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num. Cylindrorum scilicet Hyperbolae quadcaticae > quam sparum dixit, ae< 
qualium . . ■ ■ 

(94) Vide l"™. c'*™. Epistolae ad Hugenium in PnpositioHt sic nuncupata. 

(95) Eadem mctliodo incedit res pro puncto quolibet interiori, quod brevitatis cauf' 

sa ( vid” J*. finis) praetermittendum existimo. 

(96) Nam RT, quum parallela ad Dll esse debeat ex constructione , et DH normalis 
sic ad diametrum /3C propter CT : 'l'(3 : Y // rf ** proprietatibus sectionis harmo- 
nicae , aut C'¥ : TD : 'VH fr • angulum rectum CD'i’ in puncto contactus , non 
potest quin super CT pcrpcndiculariter aeque insistar. 

{p') In toties citata Galilaei doctrina (AJntt. SI™*, et alibi) hoc equidem admiran- 
dum occurrit, quod non solum Circuli Circumferentia 0 D'-cs'G sit Lorus rectarum 
rationem constantem habentium Cfi : iiH, verum etiam inverse Circulus alter 
CKHVl sit pariter Locus rectarum rationem constantem servantium G//://3,ita 
ut duobus simul Circulis , geminoque Problemati semper inserviat eadem con- 
structio . 

(98) Huc redit constructio Problematis Galilaei etc. (Sota antec.) simpliciori mo- 
do resoluti quam in Dialogis etc. Philosophi illius celeberrimi . ( Vide AJuotalio- 

am V 

31 . ) . 

(99) c*e Tractatus sui de htdhlfibiUhns , Erratam autem saepius corrige Aucto- 
ris aut preli vitio Figuram. 

(100) Totam Cyliwtlri scaleni Superficiem (non Hemicylindri) postmodum in Coactu* 
/tome Robcrvallius considerat , coquod totam Arcam dimetiri studeat clausam a du- 
ctu circini sui» vel a Linea Cycloc>lindrica. (Consulatur 5***, ac praesertim 
inspectis rursus Fig‘*. 15**. et ) . 

(rol) Perlege ac confer l”*”, c”*". in Adnotatione p4^*. 

(lc2) Duo igitur Circuli concentrici c-idem proprietate gaudent constantis Rccfan- 
guli segmentorum cuiuslibet Rectae utramque secantis Peripherlam » quemadmodum 
Hypcrbola conica inter Asymptoras. Hoc est equidem , congruitque cum 

3’*, Propositione Libri II**'. (pag'*. 31. 33.) Fermatii Operis inferius citandi In NeM 

105**.; veruntamen isto innititur fundamento maxima Problematum pars, quae an- 
tiquorum Analysi resolvuntor , Curvarumque genesis innumerarum nativa atque fa- 
cilis a Curva dat» ( $. 54.). 

(103) Nihil unquam suavius in meorum studiorum curriculo expertus sum ad magni 
aestimandos Analyseos veterum usus lectione Operis egregii , cuius timlus llemarkt 
upon Mu EnUr' s Treatise of Mttion a Beniamino Robins in iucem editi anno 
M.DCC.XXXDC*. , nccnon Appendicis Lilvorum /jHinque Sectionum Conicarum Rober- 
ti Simson , Mathcscos in Glasgucmi Academia Professoris , Edinburgl denuo im- 
pressorum 
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pre^sortim vertente anno M.DCC.L ,, ipsiusque Scriptorii (qui (aro cessit plus» 
quam ocniagenarius anno M.DCCXXVKI*. ) Co/lectionis poscomae Glasguae excu* 
sae anno M.DCC.LXXVI°. tub titulo Roleili Simtt» Oftr» qmtdam reliqua . 

(104) Galilaei Problematis toties praecitati fons est hic primigenius, et caput huiusce 
ntillimae in re geometrica et anaiytica speculationis . Doctrina etenim Galilaei ca> 
tum unicum statuit et singularem r» Cl—o istius universalioris Problematis. Ce- 
terum de antiquorum in quaestionibus Geometriae resolvendis dextefirate atque 
elegantia audiatur Fermatius , qui id testante Wallisio ( Oftnm Maihmaticomm 

T. II. ad pag*"*. 859*”. ) ita rescripsit at teptfitit taatiiptr tfteietat Aaalj- 

im , Proi/emata grtrurtrica via Eac/iJeaaa tt Afalltniana txstqaantur , ae fmat 
faalatim rUgantia tt eta/lratadi tt demeaftrandi , cai frateifat operam dtdistt vetf 
m iaaaaat tatis tt Data Eaclidis , tt alii a Pappo tnamtrati Aaj/jitoi Libri . 

(105) Istud Problema Pappus recensuit in Praefatione ad Vn°"'. Librum Ce//rcr/a»«» 
ctc. , ad pag***. 163'''". editionis praecitatae anni M.DC.Il^ , hi. ce verbis trwscriptit 

e Loeit Planis Apollonii Pergaci ( p*. ifo"**.) . Si a duobus panctis datis rtetat lintat 
inflectantur , et fit qaod ab uua effeitur to , quod ab altera dato maius quam in pro- 
portioue , punctum fofitione datam Circumfli-rensiam continget . In \'olumine eximio 
ita inscripto Varia Optra Mathematica D. Petri de lermat Senatoris Tolosani edi- 
to Tolosae vertente anno M.DCXXXIX*. ( Adnotatio o*™*- ) exstant inter ceteta 

Apollonii Pergaei Libri duo de iMis Planis restituti , ubi ad pag**. 3-2. ac 33. con- 
struitur facile drmonstTiiiurquc praecedens Problema. Quinimo resolvitur etiam 
analogum a Pappo omissum „Sia duobus punctis datis rectae fintat inflectantur , et 
fit quod ab una efficitur et , quod ab altera dato minat quam in proportione , pun- 
ctum pofitiont datam Circumferentiam continget „ quod Apollonius fortasse una cum 

primo solatum dederat . Hanc 4"". Fermatii propositionem Libri II'*'. Montucla 
indicavit num°. 3™. Ce tera enctrt ttc. Notae (b) ad pag**'.^ aSq*'". Voluminis I*., 
correcta tamen Schematis 27™*. numeratione , quum sit 26. Dum autem Problema 

' sic «nunciarum fuisset Dato Circulo OOOO, cuius centrum I (Fig*. 78'*.), da- 
tisque in AI punctis A,S , invenire Locum geometricum , in quo sita sint puncta 
innumera S,S,S,S etc. huiuscemodi legem servantia, ut AS ad SO tangentem 
Circuli dati sit semper in data ratione „ quaenam resolutionis difficultas , quotnam 
Calculi ambages experiendae sttitim oculis obversarentur? Nihilo tamen minus esc 
idem praefatum Apollonii Problema , et in Calilacanum vertitur , sui limitem , 
casumque facillimum, semel atque Circulus ille evanuerit, aut magis magisque di- 
minutus in centrum l rqndcm desierit. •• 

(ic6) Inlinitophili arguerent heic subtiliter esse ac mysteriose BC : o ::o:o , sive »: I :: 
o : o, a quibat tamen castas Geometrarum aures offendentibus miraculis semper sem- 

L 1 perque 
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pcrqae abstineba , Plerunque enim contingit acutissimi ingenii vicos Infiniti praesti- 
gia animi aestu correptos quodammodo effingere, Usque summopere delectari, 
adeo ut effatum illud Sallustii saepius recurrat Vtitui animat immodtrata, iam- 
ditiUa , aimit alta lemftr cafUtat . ( Legenda esc non sine fructu Dissertatio Dt 

t’ hjtai aholu coafidtri dant la graadtar (a pag*. i*. ad qtf’"’. 3"*'. numerationis 

in T°. II . MitcclUaearam Taurinensinm ) far U Ptre Cerdit Baraaiitt hodienum 
Hj acintlio Gerdilo S. R. £. Cardinali ). -Mathematicus quidam ludum ol i m ingenio- 
sum proposuerat , quo demonstrare pollicebatur unam candemque fore Curvam 
Parabolam, et Hyperbolen Apollonii. Alia inter ratiocinium istud instituebat. In 

Parabola CID (Fig*. tp"*.) sunt Ordinatae 10,10 uti Rectangula segmentorum 
CO .OD ,C0 .OD cx Conicarum doculna. In Hyperbola C/0, cuius Asymptotac 
fuerint AT, ASM, et Ordinatae 10,10 uni Asymptotarum ASM parallelae, ideo- 
que OL,OL magnitudinis infinitae, ob proprietatem universalem Sectionum • coni 
sunt /0 , 0£ , /0 , 0£ veluti CO . OD , CO. OD , et idcirco /0,/0 in proportione 
CO .OD ,C0 .OD quemadmodum Parabolam adtinct. Ergo etc. Nodus solvitur stn- 
tim ac suppositam aequalitatem infinitarum longitudinum 0L,0L male supposi- 
tam moneamus . Nam OL , OL proportionales sunt ex adverso rectis IB , IB alteri 
Asymptotac AT aequldistantibus (vel quibuslibet invicem parallelis usque ad 
ipsam Asympcocam ] , adeo ut CO . OD : CO . OD :: 10 . IB : 10 .IB , secus atque ia 
Parabola. E contra in Apollonii Parabola Diametrorum portiones OL, OL etc. in- 
finite -longae in ratione sunt aequalitatis, quum in hac sint proporcioite responden- 
tium Parametrorum longitudines infinitae , quae Diametrorun liraitei adeinetent 
sese cum Ordinatis suis confundentium . 

(loj) Si ABC Conus rictat fuerit, et ideo ex praemissis AK parallela et aequalis 
BC , uti etiam AT, duae Ellipses cum Basi Circulari BECD congruent eiusdem 
Coni , unde profluit dimensio Conicae Superficiei quemadmodum in Elementis pas- 
tim habetur . 

(108) Nam per X ducta aXi parallela BC, erit ex proprietatibus rectarum AB , AC 
elementaribus LX . XV : hX .Xa:-. AF‘ : BF . FC , nimirum ex Problematis constru- 
ctione AF'*-.CF.F'B = HX.Xe-.lX.Xa, unde oritur LX.XV= HX.XB-, 
quod propter aequales VL,H@ in Triangulo contingere nequit, nisi fuerint £Jr= 
XQ ,VX—HX , et parallelae VII, L& ob triangula HXV,LX6 ad verticem op- 
posita ac aequicrura . 

(109) Dum Conus fuerit reetat tota Figura evidentissime in Circulares vertitur Circumfis- 
xentias ciactatricat , quarum Centrum A , ouUaqne Latera eat tangere posstmt , nisi 
aliter Coni vertex in Infinitum recedat. Angulum AIO = AMS — ANM Laterum 
tangentium ( de quo paulo superius ) , quem efficiunt cum Chorda MN etc. defini- 

CB 

vi . Quem autem efficiunt cum Axe AE , Sinum habet — — — , cuius Anguli 

Aa ■+ AL 

duplus est MAS, a Lateribus tan gentibus simul effismuens. Circumferentiae ita 

a Late- 
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a Lateribns tangcntibiu dividonrar , nt MD : ME : : MDN: MEN:: l8o* — MAN: 
180° -I- MAN *tc. etc. 

(110) Constructio haec est simpHcistima if\ puncta invenienda Q' , R' contactuum EI- 
lipscos datae, Latetnmquc AM , AN Anguli dati . Fiat XM-.XZ velati Axisconiu- 
gatus ad transversum tllipseos. Ducatur AZ , ct ei normalis XY, in qua secta sit 
X^=zdata Semiaxi transverso. A puncto ^ emittatur parallela ad XA usque 
ad occursam cum AZ, Demum a puncto A discedat A 2 ’Cil' perpendicularis ad 
AX , eruntque Q',R' contactus quaesiti. Omnia pendent a Tangentium proprietati- 
bus Circuli atque Ellipseos inscriptae. 

(111) Ita dictum in j*. 7"”. 

(|J2) Constat hoc ex eodem 7"'*., ct ex J’. 15'°. Edmundus Halleyus in Traata- 
tiioailut fhiloiofhieit ( N°. 203. ) Societatis Regiae Londinensis Mense Septembri 

recensitis Anni M . DC . XCIIl'‘. , dum calorem Solis metiretur {The froponionat 
Heat of the Sa» ia all Latitudet ) , peringeniosam ct novam dimensionem Super- 
ficiei Ungulae Cylindricae protulit, eiusque partium. Ars omnis innititur fund.a- 
mento geometrico quod Planum Ungulam in Cylindro efficiens, Sphaeramque si- 
mul secans inscriptam, horum Corporum Superficies transversim sectas ira deter- 
minet, ut prima ad secundam sit in Ratione Tangentis ad Arcum Circuli sui, ni- 
mirum ut altitudo Ungulae in diametrum Sphaerae , aut Bascos Cylindri , ad re- 
spondentem Arcum Circuli maximi in eandem diametrum , sive ad Sphaericae 
superficiei sectam angularem portionem ; ex quo consequitur Ungulae Superficies 
aequalis Rectangulo altitudinis suae in diametrum Bascos . Principii huiuscemodi 
demonstratio etsi facillima fuerit, concedit tamen simplicitati , qua paullo post utar 
in Qaadrataram ipsius Ungulae rursum sistendam . Quae edam Quadratar* illico 
prodit a Functione traaseendeate J'dpVt~e' Cvi'. 9 Arcum Ellipticum ex inven- 
tis I/C Gendre significante ( Nata 148. ] . Nam evadente l excentrititaU e , abit in 
y* dp . Sia. 9=1 — Car. 9 ( non — Cat. 9 , ut in Tabula Capitis V". et Problemate 

25'“. ad pag*™. 151*". et seqq. Secuonis l’'. Fartis I*'. laflitatiaaam Caiaali late- 
tralit habet Eulerus ] . 

(113) Volumen pto anno M.DCCXXXIII'°. in lucem editum PetropoU ver- 

tente anno M.DCCLXXIV'°. In eo exstat Diiiertatia pag*. 71*. et seqq. , cui do- 
ctissimus Auctor dtulnm fecit Nava Seriei iafaita maxiaee eaavergeat perimetrum 

EUiptit txprimiat. Vide huius Exercitatiaait 5 44*“™. in calce. Alembertus 
etiam nonnulla prodidit ad hanc ipsam Spartam ornandam in Parte l"'*. Volumi- 
nis V Opdiealaram Mathematiearam , et signanter in fine $*. iv‘. Memariae 

XXXVI*’*. ad pag**. 246 atque S47 de rectificanda perimetro Ellipseos , sed 
valde aUaaiataa ac magna axciiurititatt praeditae, et idcirco prope verticem pri- 

mam 


Stcrio iP*. 
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mum cum Parabola ferme , vel maxime eblMi» Hyperbola congmentif . Nova quae* 
dam et admiranda nuperrime protulit Le Gendre in Mimtntiliitt Scientia- 
rum Academiae Parisiensis pro aiuio M. DCC. LXXXVl*. , editis tamen anno 

M.DCC.LXXXVUl’*. Duo inibi exstant DiJJirtatimts cl. Auctoris , nimirum Mi- 

txoirt tur U$ Imtepratieat par Aret tTEWpu a pag*. 616'*. usque ad 644'*”. , et 
Sttond Mimoire tur Ut luttpatiutt par Aret d'tUiptt . Et tur la emparaitau da 

tat Aret a pag*. 644™. usque ad 684“". Legantur praesertim Il“. Diffirtatia- 

uii I*'. (pag*. 618.) et 5 *“. IIl'“*. ( pag*. 620.), quibus Series -infinitae perhiben- 
tur pro Arcubus dimetiendis Ellipsium haud valde exceatricarum , Arcusque men- 
surantur valde exeextriearam DUpsium ope notissimi Theorematis Comitis Iulii 
Fagnant . Ceterum quomodo condi possent Tabulae inferius memoratae Arcuum 
Ellipticorum in Calculi Integralis commodum perinsigne liquido constat ex praeci- 
tatis Distertatienibas , praesidio etiam impetrato a Theorematun celeberrimorum 
copia , quorum mentio alibi occurret , 

(1 14) Consulantur prae ceteris Caput Vl'*“ ad pag**, 343**” 529"**". e 3 53 ^*", , ac 

Tabula pag”. 5 ^» 4 **- Operis Ma^itudiuum Exponentialmm ete. , ac signanter 
quo loci disserui dc nova Hyperbolae quadratura ab ea Circuli derivata, et de 
Circulari atque Hypcrbolica Trigonometiia. Quinimo cuncta Integralia, quae ab 
Hyperbolae conicae Arcubus pendeant, nec novum trauseendeutium quantitatum 
genus, nec novam parere diflicultntcm ostenderunt Eulerus in Volumine VII®. 
Novarum Commentariorum Academiae Petropolitanae , loannes Landenius in Traata* 

etionibui UudiueHjibut anni M.OCC.tXXV*\ (N®. XXVI®. Partis U'". a pag*. 2S3. 
ad 290. An invefUgatiou of a geaeral Theorem for fndiag the leniht of aay Ares of Couie 
Hyperbola hy means of fwo EUsptie Ares , wth some other ueio aud useful Thto* 

ttmt dedueed therefivm) ac fusius in Opere edito sub annum M.DCCXXXX""*. et sic 
inscripto {Mathematicai Memoht respecting a variety of sulyects), atque omnium 

nuperrime Lc Gendre in 1 ®. c®. , praesertim 5 ®, V®. et pag'. 634'*. l" Disserta^ 
tionit ( Kectifcathn de V Hyperbole per t Ellipse) . Tabulae idcirco . de quibus lo- 
cutus sum in antecessum ■ si pro Arcubus tantummodo Ellipticis conderentur, usui 
etiam essent pro Hyperbolicis inveniendis. Methodus facillima traditur a cl. Le 
Gendre, innititurque Calculo differentiarum partialium, Exoriarc igitur aliquis 
Geometrarum , qui Analyseos amore percitus Trigonomctricis iamdudum condi- 
tis et Logaritbmicts Tabulis illas aditeiae totam hanc complectentes Magnitudinum 
trassseeudentium familiam . 

(115) Harmonia Mensurarum eSe. {Transact. Phil. T. XXXIl. N®. 3:2. VUL pag*. 
139* ) • Traite det Fluxions par A/. Cotin Maclaurin etc. editionis Parisiensis anni 

M. DCG XUX . (vide Notam ip- ) Volumen ll . Liber II”. Caput png*. 

192^ 
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Ips*. ac 5 *. 758’'®. <t seqq. Huiuf tamen Hyperbolarum Ellipsiumqne hsrm^niae 
summum apicem tetigit Le Gendre , qui duo tramccHddntium Functionum species 
10 unam eandcmquc coniunxic. {Sotat IJ3. er II4.). 

(116) Ischuc ipsum absque Trianguli diffcrentiaUt praesidio ostendi poterit cum Eu- 


clide ex posterius adsercis in J®. 65*®, 

{ 117 ) Traitc du Calcul Intcirai ^ par M. de Bou^ahvifle t le jeuae ^ a Parii 

M.DCCIIV. in Fartis Capite XIV'“. ad pag*'". vol*“ et S*"” CCV”” 

(118) Natura etenim et constructio Integratis iubenr ipsum evanescere dum ar = <r. 
( V'ide Notam quartamdecimam Antelogii ) . Nec tocus est in hoc Integrati acutis- 
simis exceptionibus ab Eutero deductis dum Prooemium scripsit Dissertationis, 
cui titulum fecit E pojition de quelquet ParaJoxes daut le Calcul Integral in Volu- 
mine Commentariorum Beroliuenjium pro anno M- DCC. LVl*®. ad pag*"*- 300°**”- 
atque sequentes . Dum ista de completa integratione ex vulgato Analyseos canone 
repeto in mentem venit amoenissimae enarrationis occasio. Eram lussu PRINCIPIS 
in Lacus cuiusdam viciniis Etruriae antiquae celeberrimi , Oportebat, $1 non ve- 
re, saltem proxime, depressionem ipsius Lacus metiri, eius aqua per cuniculum 
eflfluentc. Cum Viro Mathematico rem simul agere conventio fuerat nec sine ho- 
noribus, nec sine fama . Torricellii lege ad facilitatem recepta, Sociorum quidam, 
nc praestantissimi ingenii sui periculo fraudaretur , illico Calculum Tabulamque ita 
disposuit, ut quamvis nocte dieque Cursum WoUU petnolutMicz, eon/lantit addendae 
baudquaquam meminerit. Monstrum exinde natum arithmetico - hydraulicum , 
Conflantis omissae amicum ipsum Geometram monui, et monui citissimo, ne ibr- 
re risus aut Plautini sales Congressus dignitati, speratoque eventui quidpiam de- 
traherent . Heu ! quam miserrima humanarum esc rerum omnium vicissitudo ! 

(119) Ex adverso namque legitimam illam ac veram Formularum matrem aut raro 
invenies in Analyseos Infinitorum Elementis Tractatibiisve , aut semel atque in- 
veneris, remotissimis derivatis ab alia Formula adnumeraum reperies, et adeo 

ni* 

confusam , ut matris honore penitus orbata sit . Ex. gr. Alembertus in Memoria VII , 
Voluminis l'. Opusculorum Mathetuaticorsrm ad V”'". ac VI**"", et pag^. 


^ . mam 

239 . 240 . 


Formulam Tractans 




V.* 


modo cam veluti omnium diferenttalium , quarum integratio dependeat ab arcubus 
Sectionum - coni , genitricem et caput esse haudquaquam cognovit, verum criam 
ad illam' integrandam ope Ellipseos ncccssc habuit, ut reduceret substifuiionis 
praesidio ad alceram Formulam derivatam , perturbata atque invena harumce cx- 
^dt'^ ‘Zce* . \/ s 


pressionum genealogia , . 


M m 


in qrui aut rb — AF’) 
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ncgacivumi scilicet i»* — ~ — j — > a , quod ex comparatione meae Formulae pri- 
a* 

tnigiutat stacim adpareti quia sive (tf — c)* aut (r — «)*> 0. (Vi- 

'ZC 

de quoque finem $*. 54*.)* Isrod Alcmbcrti * Marhematicorum huius sacculi fa- 
cile principis» exemplum luculentissimum ad Algcbrae ordinem cc claritatem me- 
lioribus inposurum- auspiciis servandam Geometras omnes excitatum iri confido. 

(120) Consulatur Dissertatio praecitata \n Ad>iOtathne II3**. aJ 3”'®. sub finem. 

(121) EuIctus enim in eodem 3’®, ad pag*"*. 72*^*'". hac mirar substitutione 

X* l -h Z . . J* , V 

= vel X = — ( I ^ z ) . 

a* 'J 2 ' ' 


(122) Nam Eulerus in 2*^®. ad pag*™. 71"" 1*. c!. numerat abscissam .y ab EUipsexs 
centro» ideoque dx et dt positivi sunt Elliptico Arcu crescente» dum cx adverso 


in mea methodo abscissa ar(aut OC in Fig*. 31.) a contraria 'Ellipsvos centri par- 
te desumitur , crescit decrescente Arcu Elliptico , atque vicissim . Ut igitur 
utracque hypotheses consonent» ri dx aut dz positivum ia una fit negativum in 
altera . 


(123) Volumen 11*"", Academiae PetropoUranae praecltatum in AdxotatiM* 38’*., edi-- 
tum anno M.DCC.LI^. , In Disquisitione» cui titulus est adpositus De reducti<me 

- Ligarum enrvxtum ad Arcut circularet , ad annum ^LDCC.XLIX**“ relata , dum 

' altera respondens anno M.DCC.LXXIII ^ in lucem prodiit vertcnre M.DCC.LXXIV*®. 

Temporis igitur intervallum vigintiquatuor annos completos et amplius ( scilicet vi- 
* gintiquinque in adsueto computandi modo) complectitur. Quam igitur Eulerus 
Formulam posteriorem invenit elementi Arcus Ellipseos» eam ipsam a primo eius 
tentamine in demonstrationem consequendam doctrinae BernoulUanae adeptus ae- 

que fuisset. ( Vide . 9 . ac Io . intimo foedere nexos). 

(124) HiJIoirt it /’ Acaiemit Rojale iiS Scitaeei ttc. it Btrlia in Tomo pro anna 

M-DCC.XLVI°. , typis excuso sub anni lapsum M.DCC.XLVlil’'. , cuius meminit Ad- 

Mtatio 20™. ■ ubi exstant Rechtrehes t«r It Calcul httep-al far M'. D' Altmiert 
= Stcoudt Partit — Dti Differtatitlltt fui 11 rafftrltut i la rectifcatiou it t El- 

lifit 0» it P Hyftrlolt. Perlegantur praesertim pag*'. 200”'*. ac 201™. 

(125) Bougainvlllius in Tractatui praecitati (Neta 117™.) Parte I™. ad pag*'. 198. 

199. , Riccatus In JaJUtutieaum ctc. superius memoratarum (Nota 21°''.) Volumine 

11“*°. et signanter Capite XIU'“. Libri I*. ad pag’”. 2oj. et scqti. , Cousinus ( cuius 

laudes 
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lau^eS ab AlcmberCO 5pJo Celebrantur in Praefiitlone Avirtifjunent ad Vo- 
lumen 1 . Oputeuhrum Mathtmaticcnim pag*. XIII \) in Lectionibus sui< ira in- 
scriptis Le^ons de Calcul Difereutiei ct de Ca/cui Integrul — a Paris^ jM.DCC.LXXVII rr 

ad Partem II^^"*. 456*’"’. ct seqq. Quibus omiubus abdantur, si placeat, 

LIemeas du Caleul hitejrai, }*remiere Partte t patiet PP. Le Seur ctjacquiert a Parme 

M.DCC.LXVm. in Capite VII . , quod a pag*. incipit 448**. 

(126) Dc inventorum horumee cpochis Maclaurini et Alcmberti loquuntur Aduo^ 

iatio 19“ , inilium 5** 42^**» aliacque Adnotathties ct 124 *. Methodus au- 
tem , quam sequitur Mnclaurlnus, perlegenda est 1®. c®. in el.dcm Admtatione 19”*. 
(I2") IIoc Intcgrale / — - tribuit Madaurinus in "99”*, ad pag*\ 325”*^*. 

ct 226***". Substitutiones autem praedictae occurrunt praesertim in 804*^. et 
_ 1 _ at ^ . tuni 

0C5 . ad pag . 229 . r.c 230 

(128) Ab Aequatione consimili secundi gradus ElTipscos utrlu«que Semiaxes deducunt 

Analy^stae etiam omnes praefati (Bougr.invillius l**. c". ad CCII**””*. et pag”. 
1$>9. 200.). Qui primus autem EUip&cs geminas simiUs cidem Problemati resolven- 
do idoneas detexit, fuit Alcmbertus in XVI°. ad pag^™; 203 ***. Actorum, de 
quibus supra, Bcrnlinensis Scientiarum , Liccrarumque humaniorum Academiae, Dc 
binis iisdem Ellipsibus conicis in Functionum differentialium integratione consulatux 

acutissimi Leonardi Eulcr» doctrina ad pag”. Ia II. 12. 21. 22. 34. Voluminis X”*. 
Novorum Commentariorum Imperialis Academiae Petropolitanae » 

(129) Quadratum enim r« A B , sive C*?/. ^ -+• -v/ZT” . Sin.p ) = 

w* ( Ce/. 2p -I* 5"/«. 2p ) nunquam reale esse potest , si casum B hic non con- 

• tcmplandum exceperis. Consulantur ca,quac dc Formula universali 

X 

' ( Ce/. 4Tp -4- V^Zrr. Sin.xp) facto p Arcu vel Angulo, cuius Tan- 
gens sit ~ , demonstravi in Capite V*®, ct pag*. 318''*. Magnitudinum Ex‘ 

e’ — i*H-2W^ — : 

fonentiahum . Ceterum = \ — J ^ v-‘ 

in casu « = ^ communibus etiam Algebrae regulis constat . 

(130I Praecipue perlege Bougainvilllum in I5“. CCHl'*. pag*. 200 . 1*. c'. 

(J31) Correxi Typoiherae errorem paullo superius commissum ia fnnetis A, II ctc., 
— rectius manuscripsi ia punctis A , F ecc. , quemadmodum etiam alibi laborem 
huoc improbum sustuli . Limitet definiti variabitis e praesidio descripti Circu- 
li perfecte congruunt cum illis a Bougainvillio traditis sine Circulo in Num° 

cav. Parus I**. etc. ad pag” 200™"’. ct O31) 


Digitized by Google 



25 ° 

(iji) Vide prae ceteri» BougainvilUam Num*. CCI*. i Cousinnm 1*. e*, in AJntta- 

thar 125'*.. et ji veli» Infiituthiui etc. Riccati et Saladini, Elminta etc. Le Seat 
ec Jacquierii in antea memoratis Capitibus. 

{153) Bougainvillius erravit in pag . 199"*. 1*. c*.t qua scripsit Par Ja froprihi camae 
de 1'tUipte ea aara 2pa egat au qaarri da demi -axe eeajugae. Nam ••.pa quadratum 
peraequat integri comagati Axis Ellipseos. Idem renovatur error ubi ait /« qaarri 
da mime demi-axe leajagae sera 4qaa. 

(134) Haec Figura quo ad Scmiellipsln iisdem literis transcripta est a Schemate tf"®. 
Partis l’®. praedicti Operis Bougainvlllii , quod Schema fundamentum statuit uni- 
versae huiusce doctrinae ab eo traditae ex Alemberto in 1“. Fartis Tractatas sui 


de htegrali Calcato Capitibus XIV°. XV°. ac XVl'“, 

(135) Systema Ellipseos atque Parabolae heic coniunctarum nullum secum adfcrc 

imaginariam . Ex adverso in Bougainvillio ad citatam pag*”. ISX)”"”. sic exponitur 
Aequatio Parabolae aa -k- { q — l)xx ~ az vcluti supra nunciavi, scilicet, xx — 

— ( « *- ) » quae nisi apte inverteretur , ob ^ < I , et idcirco Parametrum — — • 

^-1 

negativam, imasioariam Parabolam Apollonianam exprimeret. (Gabnclis Crameri 
Itttroductiott a f Aualysi 4fS Ligno Courbo aigebrifu<s ^ M.DCC.L. = passim > sed 

praecipue ad pag*"*. etc. Tab. X.), 

(13^) Semiaxis enim transversus est nunc ad coniugatum ut I ' <! -+• cx de- 
monstratis , vel ut I -4- ^ : \f~q ( i -4*V^ q ) , sive ut I : aut demum a-.a V 

qui sunt Semiaxes hontohgt ElHpseics Bougainvillianae . 

(*S.) Haec Parabola explicita est in Figura puncris adpositis literisque hPIQ'* * et 
quo ad primam depictam FDC inversim iacct. Methodus cam describendi per 
functu ope Circuli duti est omnium facillima (vide* prae ceteris Grandum in 

Propositione I*. Vhtaueorum ad pag . 37 ct Vivianum in Propositione 

XXXI\^*, Partis IIl'**, Libri De Locis SoUdis r/r. ). Nec silentio praetereun- 
dum censuerim geminos nostram Formulam construendi modos bx traditos ad 
Curvas semper similes perducere . Nam de duobus Ellipsibus «dgenus similituiiiaem 
iam demonstravimus: duas autem Parabolas esse semper similes inter sc Elementa 


conica statuunt. Suntque Parametri Parabolarum 


l-p 


, 0 ( 1 ~ ^ ) in duplicatu 


ratione rHv 1 — Semiaxium homologorum Ellipsium. 

(138) Ut aliquomodo tudicium feratur de hac Analytica proprietate, quoad Algebrae 
vires sinant hactenus imperfectae , molimentum quiddam proponam ceteris in cal- 
ce huijus J , non absimilibus animadversionibus adiidendum. Infinite- parvorum 

Ceome- 
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Geometria , et doctrina ipta Patcalii ( vide 36. 3;. ) listunt tUmnitum Arcui 
dx\/a'-x'-<r *-.x' 


Ellipieos conicae 


■ . Elementum itaque Arctis Ellipseos nate* 


Xinariae t in qua vice a subeat mentem contextus, erit 


4ix 


V- a' — x' -+ . 
J_ 2 «%/— 


dx 




Pv'— ■ 


, sive potius 








quod est Bintmium classem illorum adtinens , quae una constent parte reals , altera 
im»i[imaria , aut ad boc tiimmmm , dummodo vires suppeterent , iatra finitorum limitet 


reducendum . Hanc igitur expressionem 


/■ 


dx «* -4- X* ) -1- ( ^ . X* ) v^-1 


qui per e-+-xv/-i multiplicaverit, efficiet Productum (e-heV— 1 


(/■ 


dx^ (e’ -4- X* )-*-(■£- .X* ^s/- 






:).s 


eo non absimile neque in Factorum 


qualitate, neque in intimo eorum sensu, quod fttle SMCeodimus per destructioDeni 

imafmariurum ad calcem g-i**'. analytico omni rigore servato. ImapnarioTum 
eliminatio affittim ab Algebra perhibetur. At exemplum elegantia atque admira- 

tione nulli comparandum suppeditat Inrcgrale f relatum ad «s= I *, quod 

Integntle loannes Alberrus Eulcrus ostendit = v^tt » sive Radici quadratae Cir- 
cumfereniiae Circuli, cuius Diameter I. {^Sur te temt de Ia Chute d’ ua Corft 

attire vere u» ceutre dei forces en raiiou reeifrojue det dijiancei ad pag . 250 . et 
seqq. Actorum BeroUueriJium pro anno M.DCC.LX"”. ) . Oblitus fuit autem inventio- 
nis ipsius, quam iamdndum ediderat in Tomo V °. Actorum veterum Petrofolitaao- 
rum pro annis M.DCC.XXX. ac XXXL Eeonardus pacer eius , fuse loquutus de 
J dx{ — Lx)“ . De utriusque methodorum concordia alibi edisseram. 

(139) Absque luhpitutiouii praesidio ischuc ipsum directe etiam consequimur a For- 
mula frimitivae filia , superius in 5 °. et alibi animadversa , 

N n -a V* uT 
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, Nam vctso a in aV-i fit 


C52 


ay/ 




dz\/T 




'le 

dzy/T 


a.y/ze-V-t r — 




~‘f- 


dz^l 


w 


V: 


dz\/T 


V(^:/^)'-(^)— ■ 


•2C 

-Com 


(140) Est Problema 5 . BougaiovilUi ad pag • 915 . et seqq. ac Num . CCXV 

CCXVI'““. ac CCXVn’""'". 1 *. Et si fontem adire velis , consule Alembertum in 
Problemate VI’®. ac pag*. 208’*. et seqq Aettrum BtrtHntffit Acadtmiat ad an- 
num M.DCC.XLVi"". pertinentium, 

(141) Vide 1 ®'. c®‘. ac potissimum TatuUm in AJaatalioiu II4'*. praememoratam , et 

515®*. 371°™. 373'*“"'. Capitis VUl". ad pag". 560. 562. Operis Mapiitudiaum Exft- 
uentialium ttc. 

(142) Quid simile oculis Lectorum subicci in 32 . sub iinem, atque in Adncta- 

time 13S'*. Ceteroquin , ut antea monui , haec imaginarioram eliminatio familiaris 
iamdudum est Analystis •, quinimo usque a percelebri Formula Cardanica Aequa- 
tionum cubicarum irrtduciUUum , scilicet , usque a Sacculo XVl'*. 

(143) Intcgralc Functimit differentialis huiusce formae elaboratissimum , ac prae 

omnibus difficillimum exhibent Scriptores recensiti in AduttaticHt 140”*. Sed hu- 
ius pene abundantiae doctrina Fascalii non eget, eoquod superius ad calcem $'.32^*. 

et initio 33’*. idgenus Formulam Arcum Hyperbolae repraesentantem satis est lu- 
culenter edocuisse. Cetera enim Cartesil Algebram olent, neque ideo confundenda 
sunt cum Theoriae fundamentis . 

dz v/j 


(144) Casus singularis buiusccmodi Formulae est 


J 


de quo etiam loquun- 


tur 5 **. 27"'. et AiiaetaSi» I27*. Antequam vero illum iterum versem, admoneo 

haud recte fuisse primitus expositum ab Alembcrtodum Kripsit in Num*. XVIIl*®. 

ad 
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ad pag . 203**", 1 *. c*. referri ad Arcum aequilaterae Hyperbolae , cuius Axis 2« 


vicc Zg . Bougainvillius tamen errorem typographicum emendavit in N°. CCVIU'"’. 

ad pag , 204**'”. Voluminis aut Partis l“**, etc. httgra/li Calculi , 

(145) Omitto Semiaxem alterum a resolutione praefatae Aequationis procedentem 

veluti in 28'°., scilicet, — ^ Hic etiam Ellipsin adtinet limitem, 

2f 

eo nod {c-a)'-t-h' 

2C * 2f " 2C 


ex Calculi tfeeiiii Elementis. Plenissima cst igitur buiusce geminae Ellipseus in 
Plano et io Cono hanumia . 

(146) Calculus enim eodem semper innititur fundamento , etsi ptolixior ac fastidiosior 
ob novam quantitatem adiunctam . Sed algorithmi molestiam omnes norunt cum 
theoriae diffieuhate non confundendam . 

(14;) Totum semper regitur argumentum a Propositione Elementorum recensita in 


S°, 65'“. ( vide Aduatatieuem. 1 16 . 

(148' Bougainvillius Nura'. CC 1 “°. pag*. Ipp"*. et Lemmate I*. Partis l"*'. Ista vero 
Elementi Arcus Elliptici forma , quam cx Fascalio deduxi , perfecte congruit cum nu- 

perrima ab ingeniosissimo Le Gendre (vide 1 “'". c””. in Aduotatitue 11^*. ad p*“. 


61;. ) dudum tradita </p Vl — r*. Cos*, p ( seu </p V^l — r*. S/»*. p, aut 
du —du \/ 1 — ii- SiB‘.u Uti scripsit Malfattus in j°. 6'°. et 

B • • 


P=S • tS' . 1 • C . a t^ota 23“ ) , in qua dp elementum signiEcet Arcus Circuli 
circumscripti, cuius diameter sit Axis maior, huius medietas sit I , atque r excen* 
tricitas Curvae . Nam si Formula reperta , et per ea , quae dicemus in sequenti 

1 • Jx 

5 *. , ad maiorem Axin devoluta , ita exponatur V i — c* jf* , ubi x = Cos.tj 

V i— ** 

et = dp , liquido constabit adsertum . Id porro Maclauiino notum iam 


fuerat, quomodo patet ex calec Num\ 8o6*^ Tractatus Fhtxiotium,. quum k cx- 
centricitas sit in 1'ormuU ab eo producta . 

(149) Alcmbertus , Bougainvillius, Le Scur et Jacquierus, Cousinus etc. crc. in 

1 **. c*'» ex Formulis istis, quarum Denominatores sunt linomiaJss, eas derivaverunt 
trhomialibus Denominatoribus adfectas, quas supra tractavimus. Idem sentiendum 
de proxime sequentibus Formulis . Lrgb Pascalii doctrina duplici modo ad postre- 
mas Formulas integrandas peid.uccre perese. 

(150) 
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(150) Consule BougainviHlum ad Lemma Num”". CC\TI**‘”'. ct pag . 203**“. 


in Rfmargue cfc. Partis 

(151) Formu a quoque heic reperta unico duce PaKalio cnm ea Bougainvillli con* 

gruit in Partis Lemmate Num®. CCVP, ac p*. 203 ***. explicata , No- 
vam hoc in postremo adhibui methodum , quae tribas etiam antecedentibus 
aequo iure tractandis potis erat» ut de argumenti copia luculentius constaret. 

(152) Hoc patebit cx 65*®., idemque admonui tam in Aatth^h ad pag*"*. IX**"., 
quam in AJnotationilus ll6*. et 14*; . 

(153) lacoli B<mQutli BafiUenfi< Optra edita Genevae vertente anno M.DCC.XLIV*. 

uoB un ss «a 

in Volumine r*. ad Num . LX . ec pag . 611 . haec habent „ Cuius rei ra- 


„ tio est, quod post diffetentialium formsUas 


a'Ji 


z‘Jz 


tt'dz 




■’ V*'-z' ’ Vi 


- H- e* 


>» 



, quae ope quadraturae Circuli et Hyperbolae integrantur , simpli- 


- , . t*</8 a'i!z 

„ cissimae fere videantur hae expressiones — . — — — , 

Va** — 

„ — , et similes , gnarum prims nudionte Limue IlyperhaiUae , secunda et ter- 

Va'~z“ 

„ tia Curvae nostrae Lemniscatae , quarta eiusdem et Ellipticae rectiHcatione integram 
„ fur. „ ( Dernoullius Frater natu minor id equidem ignorabat, quum eodem tempore de 

Curva f/e/f/Vtf disserens ( Num®, CLXXIV*". Tomi l"'*. ) scripserit Con/ 7 r»r//<» 

Curvat habtturmeJhntt quadratura spatih cuiut natura exprimitur per ha»c aeguattanem 
4js^£e — = ). Nihilo tamen minus Alemberrus ( idcoque Bnugalnvillius }, 

aliique pene omnes Analyscae Bernoullium ipsum inventi honore privarunt. (Con- 


sulatur breve Prooemium , quod exstat in pag*. 200* . Actorum Berolinenfit Acade* 


miae pro anno M.DCC.XLVI'*. ) . Non autem id fecit Maclaurinus. (Vide pag'". 
316**'". Voluminis J\^'/F/u.xhnum Tractatus Parisinae editionis). 

(154) Praeter l"". c*". in Adnotatione proxime superiori perlege Acta Eruditorum 

Liptiae Septembris M.DC.XCIV. ad pag*™. 336*'”. atque sequentes. 

(155) Lemniscata a Cracca voce (non ut male scriptum in articu- 

lo Lemttisgue Lucensis editionis EncychpaeJiae) originem ducit. Lexicographorum 
plcrique hoc vocabulum omiserunt, quod ex auctoritate Celsi signiHcar implicitum 
in haptudiftem lineamentum * (lleaiici Stephani EA.AHNl* 


KHL rAa5.LHS). 
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Iscobus in Actis, quorum meminit AJnotatio 154'*., scilicet, Mcnris Septembris 

anni M.DC.XCIV", Taltm fx veta sest JiJlit Curva fuataar dimeujiamtm , gust 

farmam refert iaeeatii natae actexarii 00 , seu camflicatae in nadam fateiae , five 

lemnisci , d’ un noeud de Rubnn Gallis. Editoris Nota (b) ad pag*”. 6lo'“. Volu- 
minis ptaecitati in AJnatatiaae 153'“. Curvam ipsam Ernm/trara» adpellat . loanncs 

autem Bcrnoullius in Actit iisdem Dpfienfiius Mensis Octobris ad pag“". 

Lineam eandem descripsit In formam erecti r« 8- ( lahanait BernaalU Ofertm 

amnium T. L N”. Xix"“). 

(I 5 t) Vide 1 '*. c°’. in praecedentibus Natis, ac signanter Opera laeoii BemauUi Iil 

Volumine I"'”, ad pag'“. (Sop"”". Dissertationis , cui titulum fecit Ctttflrttctia C«r* 
vae accefus et recejfus aegualiUt ape rectifcatijnit Curvae cuiusdam alieiraicae , 
Siecnon lahaanis Beruau/li Opera amnia Lznsimiae et Genevae edita anno M.DCC.XLII*. 
ad pag*". 121*™. Disquisitionis ita inscriptae Canflructia facilis Curvae reeeffut at- 
gualilis a puncta data per rectifcatiaaem Curvae algeiraicae , in Volumine 1 ““. So- 
lutionem Problematis generalissimam primus edidit Varignonus in Actit Acade- 
miae Parisiensis ad annum M.DCC.ID'"'", (pag*. 140. et seqq. Voluminis Acade- 
mici ) . 

(l.-iS) Ciaraale de' Letterati tf Italia in lucem editum a celeberrimo Apostolo Zeno 
Venctiis in Tomo XXIX””. pro anno M.DCC.XVIl™”. , sed anno (uti dictum) se- 
quente M.DCC.XVIIl’”. evulgato sub auspiciis loannis Gastonis Etruriae Principis 
ad Articulum X°". et pag”". 258''*“’. Ibi exstat Diatriba sic inscripta Metade per 
miturare la Lemniscata dei Sig. Ciulia - Caria de' Faptani . ( Vide Adnatatiauem 1 8’*'". ) . 
(159) Totus Fagnani labor innititur Hyperbola aequilatera et huitiscemodi Ellipsi , 
quae maiorem Axem suum ad minorem habeat in proportione VT : i veluti in 
primaria Ungula Cylindri recti. Descriptio facilis istius Ellipseus, quam ego Pisis 
detexi , haud parum elegantiae ac nitoris speculationibus addet Fagnani . Hanc igi- 
tur brevi communicabo. Sit Circuli quadrans lAV^ in Fig*. 80"“., ductisque 
quotiibuerit Ordinatis Radio normalibus SB ,TC ,VO ,UE ,XF ,yC ,ZHctc. ,ia a 
puncto A , Radii extremo , Rectae inflectantur , ut AL — SB , AM— TC , AN VD , 
AO=UE, AP=XF, AQ = ya, AH =zZHck. Puncta L,M,N ,0 ,P, Q.Rctc. 
erunt in Ellipsi Fagnani , cuius Semiaxis maior EO respondens puncto E bisectio- 
nis Radii quadrantis generatoris, et AE — EI Semiaxium minor. Nam producto 
Radio AI usque ad K ut sit IK—AI, erunt BS' , CT' etc. , sive AL' , AM' ere. 
ve’uti KB . BA , A'C . CA etc. Ergo BL' , C;W‘ etc. in proportione tC» EB . BA — 
BA ' , KC. CA - CA' etc. , scilicet , 2AB . Bl, lAC . Cl etc. = AB.BI,AC.Cl etc. , 
quae proprietatem sistit Ellipseos, Praeterea OE' — ‘iAE.El — iAE '' , atque idcir- 
\ O o 


co 



256 


co OE ■■ AE '■ : • t . Exctufricitas huius EiHpseos Scmiaxl est aequalis , luxta Ma- 

claurini expressionem saepius adbibitam, quemadmodum ex Conicis patet . Dum 
itaque gignitur Parabola conica producendo Ordinatas Quadrantis ica.utEY, 
//n , etc. Chordas , /iji eiusdem Quadrantis adaequent, ex adverso 

oritur singularis Ellipsis Lmiuitcatae inserviens statim atque eius Chordae AL , 
AM , AX etc. pares fuerint SE , TC , VD ctc. Ordinatis Quadrantis . In hoc autem 
consistit nova ElIlpseus,Parabolaequc hartnonia. Ceterum qui proHxtotcm quam par 
fuerat bagnani methodum ijHiliitictm funditus cognoscere cordi habuerit vcl adeat 


|ipm Adnotatione proxime superiori , vel eius Operum Collectionis Volumen 

II''”'. ad pag**. 343'*'”. et seqq. Maclaurini vero, qui de Fagnano siluit, tractatio 

Lnimseala» ipsius exstat praecipue in 803*°. ad pag*'”. 228’“". et seq. 11 **^ Vo- 
luminis Fluxioimm etc. gallice translatarum ab lesuita Pe/enas Massiliae Hydrogia- 
pho . Ellipsis illa eadem est, quam summopere postmodum inlustravit egregius 


Ceometra Le Gendre hisce fidelibus verbis V ElHf$e dont t txctiilrieiti 



fjl Ttmorgualle tn ct qut 1'cxcntriciti tjl t^aft au dtmi-axt couiugue ; dt torte que 
eette Eftipse tient fr/eiicmeat te mitieu eatre te Cerete & EEttipte iufmment apptJtie 

aa ta Lipit rfreife . { Vide l""’. c“'”. in Aiaotatmt I13'". ad 5 “'". XVU"'”. paginam- 


que 6:9"“". ) . 

(160] Quomodo recti/eath Curvae EtaJIieat pendeat ab eadem Formula , quae praebet 
Arcum Lemniscatae, vide in praecitato Opere Maclaurini ad pag'’. 313- 3 ' 4 - 3 l«- 
316. n"**. Voluminis. Ars innititur omnis hoc fundamento, quod e sit Chorda 
Leaaiicaiai, Abscissa vero EtaJIieat aut Linteariae. De illa tamen simpliciori EU- 


Pies loquor, 
s'dy 

•tJdx' -^dj^ 


Ay 

cuius Aequatio fuerit = - — 

® ■+ 

, aut tandem universalius dy = ■ 


'-+dj' 
x‘ dx 


, srve pouus ar = 


Va*~i 


veluti inferius admo- 


neo. (lacobus Brmoulllus in Diario Eruditorum JJpfiae anni M.DC.XCIV’*, atque 
XCV". ad pag* *. 262. et 53;. et in Memoralitilui Academiae Scientiarum Parisien- 
sis pro anno M DCC.V'*. pag*. 176'*. editionis Academicae ac praesertim ad Pro- 
blema , vel potias Operum etc. in Volumine I”. ad Num”'”. LVIII. ( pag*. 576. ) 
et ad Num'™. LXVl. (pag*. (>39.), atque in 11 °. Volumine ad Num”™. CCII. (pag*. 
976. 987. , Volumen rV””*. Operum loannis Bernoullii ad pag*”. 242. Num""*. 
CLXXIV. , Tomus ni'"*. Aetorum veterum Academiae Petropolitanae ad annum 
M.DCC XXVin'””. pag*. 64'*. et seqq. editionis Bononiensis anni M.DCC.XLII**'. in 
Disqixisitione Leonardi EtUeri , cui titulus Sohtio PrclUmstit dt iavinienda Cttrvtt 
fU 4 m firmat lamina uunmque tlaJUca in tinptlis fuottis a fattittiit quihnscumqut 

ioUicitata , 


\ 
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solUcltata, sive a P*g*. to'"”. usfjue aJ S5**"'. cdlcionis Petropolitanae anni 
M.DCC.XXXU'*'. , Eucydofaedia in voce Elanique etc. ) . 

(161) Nihilo tamen minus lacoUus ipse Bernoulliui ElitJUcae inventor descriptionem 

r' ddz 

buiusce Curvae, quae eodem redit atque ro / — . ita depracdicavit Oi gra- 

J V a* - 6* 

vts csu ffdS sutpicor Curvtt uoJUat coujlmctiofitm a mil/itii Sectionis • Canitat Sem faa- 
Jraturj Seu reetif cusione pendere . ( Vide Acta Eruditorum Lipfeafia anni 
M.DC.XCIV'". ad pag*". , Tractatum Maclaurini citatum ad pag*"*. 313'*“. 

II"*'. Voluminis etc.). (Landenius 1°. c°. Phi/otophical Traniactiont etc. T. LX\''. 
pag*. iSy"*. solutionis a Maclaurino datae defectus Geometras monuit ) . 

(162) Vincentius Riccatus tam in 11^'. Voluminis U'**. Opusculorum ad res phyfcas et 
mathematicas pertinentium Bononiae ia lucem editorum anno M.DCC.LXU°. ( ad 
pag’’. Sp. 90.), quam signanter in I'. quatuor adiunctacum Epijlolarum missa aJ 
Pium Fantonum la”®. Kal Nov. M.OCCXVn. (ad pag”. I"3. 124.) de hac For- 


mula egit integranda 


; ; sed nescio quo pacto 


V<iJ -+ as • V on — aa V u' — z* 

tantam tantamque in re clarissima prolixitatem olfendcrit, ut elisionis duorum 
aequalium arcuum EUipseus opus habuerit . 

(163) Consulatur Adnotatio 153'*. Ceterum Eulcrus ipse in Volumine X"“. Novorum 
Commentariorum Imperialis Academiae Petropolitanae varias inter Functionis diffe- 
rentialit ibidem animadversae transformationes, quas complectitur Problema V"™. 
ad pag’™. 24'”". et seqq. , hanc perhibet — ; dz _ , _ — 

V/-4-gi* -Vh-^-k*- 

— . •%/ * — = — r admodum in adplicatlone ad 

Lemniscatam mea methodo prolixiorem . In casu enim facillimo , de quo nunc loquor , 

z‘dz dxV ** - •* —dx\/x' — a' 

£s — = = 7 ' — , quorum Dtjferenstanum po- 

■V/fl* — »♦ V — **- 4-2«‘ V»’— 2«* 

stremum ut praesidio Arcus Hyperbolici integretur , totius opus est artificii in 

44**. explicati. Diversa autem methodo, sed eodem ducente, Alembertus nuperri- 
me usus est in Epistola ad cl. De La Crange , cuius meminit Nota 265”. Idem 
quaque repeties in VIl™*. Opusculorum Mathematicorum Volumine (pag*. ‘Js*. 

et seqq.). Namque tam C * positivis omnibus /,/,h ,* exsi- 

> \/ f-^gTA-W h-^kzz 

stentibtts a rectificatione EUipsewS obtioeti docuit > quam et ia aliis casihut consi- 
deravit 
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xzV • V/i -t- kzz 

</£ 

zz\/ A H- Ks* M- Cz* 


(164' In pcaccitati Diarii Italici Volumine XXX““. anni M.DCC.XVII 1 ’\ exstat ad 
Articulum IV"”. et pag*”. 8“”*“. Mctodo di miturare la Lenmitcata di Ciiilia 
de’ Fapiaui. Schediaima lecendo. Heic Arcum Parabolae, cuius Aequatio fuerit 
3>c=:jr’, scilicet, y d.r Va:'* -i- I Auctor c 1 . comparavit, aequalcmque reperit 
Arcui Lcmaiicjtac . Completa vero ipsius Parabolae Aequatio esc (a • 

fdxV x'-¥a* „1 

elusquc Arcus idcirco j , Miror Alembertum in Voluminis I . Olu- 


sculorum Mathematicorum Memoria Vll”*. ad pag*”. aSo'*"- nominato quidem 
Fagnano Arcum primae Parabolae euhieat identidem expressum J^dx\^x*~h I , 
et ab Hyperbolae atque Eilipseos reetijicatioae dependentem post undecim ferme lu- 
stra iam elapsa adscruissc. Si Scriptorem Italum memorasset et Ilyperbolam 
lateram esse et Ellipsin cius esse speciei singularis, de qua mentio Eicta in Adtta- 
tatioue icp”*. , addere potuisset . Silentium idem invenies in Parte P”. Capite 
vn"". Num°. CCLXXXVp". Pag". 483. 84. Elementorum Calculi Itetegralis PP“”. 
Lc Scur et Jacquicri. Meditationes quaedam antiquiores eiusdem Fagnani tam de 
alterius Parabolae x* — i,a'j Arcubus, quam de Lemniscatae Perimetri quadr.inte 

bifariam secando exstant in pag ”. 256. 25;. ac 258. Voluminis XXIl^'. praecitati 
DidivV, de quo loquitur 268'". -, atque de postrema Curvae bisectione 

egit Iterum cl. Auctor in Articulo V'°. Tomi XXXIV". 

(165) \'etba Leibnitii sunt baec in Upjienphus Actis Mensis Augusti anni M.DC.XCIV'. 
„ Sane si quadranda esset Figura ordinatarum V a* -t- x* „ nimirum f dxV x*, 
„ per extensionem Curvae Hypcrbolicae les praestaretur „ . loanncs Bernoulllus in 
Animadversione ttc . , quae exstat in Nnm°. XXIIl'“. Tomi T". eius Operum ad p*”. 

rescripsit. „ Verum Vir celebetrimus demonstrationem huius publicare 
., haud gravabitur: ostenderetur enim curvas Parabolae cubicalis primae et Hyper^ 
,, bolac invicem dependere, et unam alteram mensurare; id quod nobile pror- 
„ sus , et omnino novum esset inventum in Geometria „ . ( Adde Diarium Li- 

psiae anni M.OC.XCV. ad pag*”. 64**™.). Ceterum iam supM ostenderat 
cadem in pag*> Arcum esse praedictae Parabolae, ct ideo, 

quum istud Integrale ad constructionem perducat e* Lcibnitio Iseehronat • pitraceu’ 
triege, ad quam ex Bernoullits ducit etiam Arcus Limniscataft nemo non videt 
Arcum postrcm&c Lineae, illiucque Parabolae unun conficere idemque Problema 

asque 
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«sque «b anno M.DC.XCIV'®. Le Seur « lacquierni io Eltmemtnm 1°. pauIlo 
antea c°. adfirmarnnt ,, Donc la lectification de la prcmiere Parabole cubiquc de- 
„ pend dc celles dc 1’ Ellipse , cc de 1’ Hyperbole enscmble, ec non pas de Plly 
„ peibole sculc remme t ont cri futlgtes prandi Gnmitrti „ . Rectius Alcmbernis ad 


pag*™. nnper citatam „ Ainsi Ia rcctification de Ia prcmiere Parabole cublque 
„ ne dipend pas de la rcctificatlon de 1’ Hyperbole scule , comme le crojoit M. 
,1 Leiiieilt . „ 

(l66) Proprietates qnasdam eiusdem Lineae mechanicas , atque opticas contemplabor 
in Perelliauis, occasione praesertim Epistolae Panli Frisii ad Angelum Fabronium 
Academiae Pisanae Curatorem , quae exstat in Volumine Lin'°. Uteratorum Dia- 
rii Pisis edito vertente anno M.DCCXXXXIV'*. Non autem is ego sum , qui Fri« 
sio , PerclUiqoe vitae Scriptoribus ceteris mordicus succensere in animo habeam . 
Omittam levia, vcluti quod pag“. 57. 58. enumerentur inter casus celeberrimi 
( ettrqSx ) tactionnm Problematis a Pcrellio resolutos tam ille Elementorum , in 
quo per tria puncta data transire debeat Circuli quaesiti Circumferentia, quam 
alter Euclideus, in quo ea contingere debeat ternas rectas pariter datat •, quod 
inter anccdota recenseatur Peritia de Fulginicnsis agri Torrente , quem vo- 
cant incolae Marrogsia , quum ex adverso impressa iam fticrlt in Volumine IX"*. 
ad pag*"'. et seqq. usque ad 229""". ColUctionit secundae Florentinae dc Re 

aquaria Scriptorum cte; etc. Seria non perfunctorie , sed nequidem contumeliose 
pertingam, ratus a prima usque iuventute (quemadmodum alias innui) haud pa- 
rum decoris et dignitatis scientiis omnibus defututum si disciplinae severiores sa- 
tyricae orationis stilo , aut immoderati fabulatoris more agerentur . Unum tamen 
religiose servabo. Incorruptum, scilicet, sanctumque veritatis cultum iuxta Numi- 
smatis Regii in instauratione cusi Scientiarum Academiae Taurinensis vertente an- 
no M.DCC.LXXXIII posticum apophtegma VERITAS ET VTILITAS, atque nu- 
perrimam Nummariam epigraphen iubente FERDINANDO III*°. Magno Etrusco- 
rum Duce ac Domino meo in subditorum exemplum insculptam LEX TVA VERI- 
TAS. Cetera nunquam curabo. 

(167) Ita est in pag*. 2.C9''". Voluminis XXIX°‘. Diarii Italici-, neque emendatus fuit 
error tam in eodem Volumine, quam in Tabula aut lodice correctionum adposito 


ad calcem XXX'”'. Tomi . Postmodum Auctor ipse errorem suum , fortasse monitus, 
castigavit in Art”. V”. ad pag"”, 259'“'”. Tomi XXXIV". 


(ld8) Ad vocabulum Lemuiieaie , Editio tamen Lucensis praebet Arcam 
1 



. a . .-(e"-x*)‘ 

-+ “ vice re — ■ 

3 3** 

( Vide Notam 160. ) . 


3 


, Habet quoque in voce Ehflique 1703. pro 1705. 


PP 
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(lfl9) In Capi» VIir°. Ntvsi Tkttriat MagnhttJi»um ExfaneutUlium ttc. ad pag*". 

(i;o) Perlege idem Caput ad pag*"’. 553^'"'. Oftrii pcaccitati. De illa rur- 

sum Lineae generatione in /Vrf///a»r» meis disceptabo ut eam , quam Leonardus 
Eulcrus in illustrandam Testudinem Florentinam protulit Curvam ichna^rafhieam 

Aequatione praeditam jr* = 3^* — cum mea penitus consentire liquido con* 

stet. (Videatur Pars I*. Voluminis XIV^', pro anno M.DC('.LIX“®. typis edita an. 
M.DCC.LXX'"**. Sovorgm Commentancram Academiae Petn^elitanae in Disquisitione 
De 1 ’ermuHf Integralihus dup/icatii), 

(l^l) Consulatur Adnotatio 66*. Dum autem cpocham sisto mensurae Superficiei 
Cyclocylindricac a Robervallio traditae ante annum M.DC.XXXV®"*. , ideoque 
etiam Ungulae Cylindri recti* menda quamplurima castigabo de dimensionum epo« 
chis Curvarum quarundam Superficiorum in Dissertatione occurrentia , cui titulus 
Ratio eempUaaadi Saperfeies curvat Corporum quorumlibet Geometricorum F. K. 
alias inter comprehensa a Volumine IX”* Supplementorum Diarii Upfienfit ad Se- 
ctionem 11^*™. et Pag*®. 45“°’. Triangulorum a Circulorum maximarum arcubus in 

Sphaera clausorum mensuram Auctor tribuit lacobo Bcrnoullio ( an. M.DC.XQ"*. ) , et 
Thomae Lagnyo (an. M.DCC.XIV ^ ) , quum cx Adnotationc i'". idgenus honot 

Cavalerium adtineat (an. M.DC.XXXIF***. ) . Nibil addo de Triangulorum Sphaeri- 
corum area a minoribus Sphaerae Circulis circumscripta, quum ad Trigonometriae 
supplementum omnium q>rimus nuperrime hoc argumentum tractaverit Alcmbertus 

in Volumine IV'*. Mtlanpt de Phihtafhie et de Matliematiijue de Ia Sedete Jte- 
yale dt Taria, ac signanter in 5 °. 1®. et pag*. ll-^^.Recherchet Mathematiguei tur 
difirtut tujett , cuius §*. titulus sic inscriptus Sur let trsaaglet sfhiriguet , formet 
far det eres de fetltt eere/es , atque in calce cpocha habetur ce 23. Savemire 
M.DCC.LXIX. Adserit praeterea Superficiem Conorum obliquorum dimensam fuis- 
se ab auouyma Geometra Gallo veluti HiJIaria testatur Regiae Seieatiaram Aeade- 
miae.Parisiettfis pro anno M.DC.XCVin”. , quum cx adverso hunc Geometram non 
anaajmam , sed Petrum Varignonum , istum non primum , sed Aegidium Roberva!- 
lium ante annum M.DC.XLVII"”’. de Superficiebus illis mensurandis ac complanan- 
dis disseruisse Adnatotiaues 16*. ac 429***. et 43**”** documentis abunde adlatis 
ostendant . Insuper addit portiones Supetficierum Sphaeroidum atque Conoidum 

primos complanasse Bcrnoullios vertentibus annis M.DC.XCVl'°. ac XC\TI™“. , 
absqueoquod dimensionis integrarum barumee Supeificierum mentionem fecerit a 

Crisiiano 
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Christiano Hdgenlo usqne ab anno M.DC.LVII"'®. et LVIII'*. complnnatanini , 
nt ipse faterur in Opere suo Jf linralt^io eieilhitcrio Lutetiae Parisiorum edito 
anno M DC. LXXIll'”. a pag’. 72“**. ad Partes, subiungit. Superficiei Coni 

recti Crandum prae omnibus invenisse quomodo in Plano eutcndantur anno 
M.DC.XCIX"”. in Viviantorum Jemoujli atleuis PrMtmafjiti AffenJiet Florentinis ty- 
pis excusa, quum ex adverso ipsemet Grandus adBrmct in pag*. XFV". Praefatio- 
nis ad Tractatum suum Jt Q»ajr»tiirtt Circuli rt editionis (M.DCC.X ), 

id praestitisse loanncm Bernoullium anno M.DC.XCVl'*. Ulterius progreditur , nun- 
ciatque Vincentium Vivianum perinde ac si anno M DC.XCII^°. simul cum Leibni- 
tio primitus invenisset complanationem partium Sphaericae Superficiei , oblitus Pro- 
positionis 30"“'. Libri IV". CoHecticnum Mathematicarum Pappi Alexandrini , qua 
idgenus complanationem , et quadraturam M.CCC. annis elapsis ante Vivianum per- 
fecerat, adeo ut Mathesetes historiam haud parum offenderit Nomismatis Viviano 
consecrati ab eximio Sculptore loanne Faptista Foggino epigruphe QVI PRIMVS 
ETSPHrtRICAS SVPERFICIES NIL RECTI HABENTES NOTIS RECTANGVLIS' 
OSTENDIT /EQVAS, Accedit tandem in calce Proamii Superficies Corporum 
rotundorum universaliter complanavisse P"". Heyncau in Articulo 614'°. Libri VIII*'. 
7 >ji Aualyte dimoutree . Sed hoc inventum ab Isaaco potius Barrowio ante Scriptorem 
illum fuisse evulgatum in Lectionum Geometricarum XII"’*. editionis Londinensis an*. 
M.DC.LXIX"*. (pag*. 105. fj. I. II. Fig. 156. 57.) neminem latet, ne dicam de 
Andrea Tacqueto lesuita, qui primus omnium fundamenta iecit dimensionis rotun- 
darum Superficierum in Propositione 26*’. Libri IV". , ac praecipue in 14'*. Li- 
bri V". CjUmtiricerum et Atum/arium editi anno M.DC LIX"°. (Vide Volumen al- 
terum Collectionit eius Operum ad fag*’. I2I. 122. editionis Anroerpiae anni 
M.DC.LXIX"*. ) . Bonum illum Scriptorem , qui itallce vertit Tomum XVlIl’°™. 
Hifoire de 1 'Egliie Racinii , editionis Florentinae anni M.DCC.LXXXIII”. , excusa- 
tum libenter velim dum pag*. 285'*. de Pascalii studiis mathematicis loquens no- 
men Roulette f nempe Cycloidem, ignarus reddidit /a Cirella . Ignoscendum tamen 
haud iudico de mensura Superficierum scribenti veram Superficierum historiam 
penitus nescivisse . 

(172) Hasce equidem proprietates admodum facile est explicare sola etiam geometri- 
ca Synthesi duce . Quod quum non effecerim in 1*. c°. Magnitudinum Ex[onentia- 

lium etc. (vide Notam 169"*".), nunc brevi adimplebo. .Modus ducendi tangentem 
a puncto quolibet I Lemniscatae (Fig*. 81"’*. ) in eo , quod sequitur , continetur . 
Describo super axem unius Folii Semicirculum ABC , et Parabolam conicam 
ADC inscriptam in Quadrato ACDE , ac frimum verticem habentem in A , quae 
• ternae 
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ternae simul Curvae Tholum Viviaoeuffl cotnicafitur ex alibi demonstratis . Le- 
mniscata AEC ea Linea est , quae gaudeat abscissis AF aequalibus chordis Semicircu- 
li AC , sive ordinatis Parabolae HK, ordinatis vero FI aequalibus ordinatis LKj Se- 
micirculi ipsius. Patet istud tam ex descriptione Curvae superius tradita , quam ex 
altera in 58'®. prope finem exposita. Si tangentes igitur CL.KM Semicirculi 
ducantur atque Parabolae , Geometria docet Subtangentem pro puncto I Lemnisca- 
tae quaesitam repraesentari a quarta geometrice proportionali post JIF : JFA :: IF , 
sive post dCH: dCA ::CH, aut post dGH:dHK:;Gll,. Sed dGlIidHK est in ra- 
tione composita dCH: dllA =CH-. IIL . et dIIA -.dnK= HM-.HKz= iHA : UK. 
Subtangens itaque Lemniscatae ad punctum I erit quarta geometrica proportiona- 
lis post iCH. HA ■■ HL /HK:: CII, scilicet , aut bifariam 

. . _ HL.AF . HL.AH IF'.AS 

secto axe in N ent Subtangens — — , Sive — ~ HS ' ’ 

~AH 

modum Analysis sffclosa suppeditat. Quod Arcam adtinet, in aperto positura eSSe 
liquido constat. Nam ex Curvae genesi PB=a Abscissae elemento , scilicet Elemen- 
tum Arcae — OQ . PB — OP ,CQ (propter /‘w/V/a Triangula in Occulo) a= — 
CO’ 

. dCO — FiS. — CS in Parabola Apolloniana CR.E, Elemento nempe Trilinei 

CRED, Partes igitur Areae Lemniscatae 1 si computentur a titdo A, aut vertice C, 
geometricam quadraturam admittunt ex partibus petitam Trilinei notissimi Parabolici, 
totaque Scmifolii Area, quum Trilinco integro par sit CRED, trientem Quadrati 
axis AC, duotumque simul Foliorum .scilicet totum Curvae Spatium .quatuor trien- 
tes Quadrati ipsius peraequabit. Ceterum patet ex ipsa Lineae, in qua sumus, 
a Circulo generatione angulum Curvae et Axeos in A semircctum esse, propterea- 
quod Abscissa natetui AG ad Ordinatam aaicentem GH sit in aequalitatis Ratione . 

AC 

Ordinatarum «BXjriiiw £T =: BN == respondet Abscissae AT— AB chordae 

Quadrantis , scilicet, Cy<: ylT,, (aC/l : 2 .<f 7 ') ::VT: 1 ? quod consonat Fig'* l6S"*. 
in Tab*. XX!!"**. lutreduttionis Crameri ( vid. pag". 495. 96. vel Extraflam I'’". 
jS'. Ip;™'. in Capite Xl"®. ). Intersectio autem V perimetrorum Circuli et Le- 
mniscatae eo loci cadit, quo VX—OQ,NX — SQ,CX—AQ,AX=:AO. Igi- 
tur Axis AC ita sectus erit in puncto X, ut CA:AX: XC-H-, nimirum in extre- 
tua ac mrdia Ratione . Quae omnia in septem Numeris ptaccitati Oper/r demonstra- 
tione omissa conlegeram . 

(i;3) Pag*. 229"*. Voluminis memorati in Adintatiiine 

,(i;4) Sic praeter spem ope istius non equidem novae, sed ab aliis etiam animadver- 

. sac 


Digitized by Google 


46,5 

8«e Aequationis fr//^fldttrr/rrVrfr intima otriujquc Lemniscatae cognatio statuitur, 
quae ab Aequationibus more solito expressis difficilius constaret. Neque omitten> 
dum censeo Denominatorem Cos^.p vel a Coi*,p sistere Ordinatam trigonametrf 
eam aut Radium unius ex Ovalibus Villalpandi, quemadmodum initio §*, 53'*. di- 
cturus sum, scilicet, unius ex celeberrimis Cuivis illis, quas illustrare placuit 
Vincentio Viviano (vide Adnotationem 416**"*.), et fama ese ab Icsuira Criember- 

gero repertas fuisse . Notandum etiam Denominatorem eundem , sed inversum , ;t", — 

Loi . p 

s 

ve! . ■ determinare Radium unius ex Lineis medianis a Clairautio consideratis, 

Cv/*.p 


et in J®. 50”*^ animads'crsis . Quibus positis et duo Lemniscatae et Ovalis et Me~ 
diana praedictae arcto foedere coniungunmr . 

(J“ 5 ) DeKriftinnis Maclaurinianac facilitas heic sine Hyperbole demonstrata in men- 
tem mihi revocat cl. Petrum Panium , nunc in Pisano Lyceo sublimioris Matheseos 
Antccc^$orcm , ingenio praescaniissimum , et de omnigena Anal^si rptime meren- 
tem , eam procul dubio antelaturum fuisse constructioni suae minus eleganti Cur- 


vae aequalis illuminationis , si Aequationem huius Curvae «*=:Ce/. ( pag*. 

Opusculorum Aualyicvr>tm clz Liburni M.DCC.LXXX. ex Tjppg^aphio EKcjclopaediae'*^ 
ad Lemniscatam Bcrnoulliorum ( « = ±: V^Ce/. Us ) pertinere meminisset. Con- 
structio ab loanne Berroullio tradita 1 ®. e®, in Adnotattone 156^^ ad deiiniendat 
maximas Curvae Ordinatas absque usu inhnltc- parvorum facile ducit. Quum enim 
ex 5 ''. 40""*. Ordinata y z=. V at, ^ zz =z Ordinatae Circuli, erit y maxima dum z — 
, ciitque simul , et Abscissa Ordinatae maximae respondens x^\/az ~i- tz 




3 , ac denique radius s' Ordinatae ipsi maximae conveniens = 


\/ H- “ a radio Circuli Bcmoulliani , sive — rzr" # supposito i Axe unius 

^44 Va 

Folii. Radius igitur Ordinatam maximam determinans angulum efficiet 30® cum Axe 
Curvae , coquod ~ : j ; : Sinus ad Radium : : : 1 . Triangulum ergu verticem 


habens Ih Curvae centro vel nodo , basem in recta conjungente duo puncta maximi 
recessus ab Axe in eodem Folio, est acquilatcrum inscriptum in Lemniscatae se- 
misse. Idem, sed diversa methodo , et infinite - parvis usus, invenit Fagnanus in 

Problemate l'^. , quod Adnotatto recenset l"8”. sub finem. 

(l*6) Ita dixit loannes licrnouluus in l'. pluries citato. Haec autem Tangentium in 
nodo nd scmircctos angulos super Ax^m inclinatarum proprietas liquido paret ex 

Aequatione irigonomcuica s — t a A/Cor. . Nam S/ Cos.‘ip limitem habet 
•• Qq ■ in 
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in f> = 45* , quo praetergresso imaginarium evadir. Et In hoo Umitt fit Cos. 2? = 
Cot. po*::=o» scilicet UnJius zzzo aur cnascentis Lemniscatae minimum Latus» 
cum Tangentis directione ideo congruens. 

(*Tt) Ad pag*“. etenim ! 1'. e*, in Aiinotatiouc 156^*. Circulus Bcrnoullii cen- 

trum habens In centro aut noJo Lemniscatae ita perimetrum secat eiusdem Lineae » 
tit intcisecrionum puncta sint ea tnaximorum recessuum ab Axe.,, P<riphcria .... 
tranft ftr tius punctum remotijftmum aO Axe ,, sunt verba Bcrnoullii. Quod ut eve- 
niat, Eadius Ciiculi ad Axem Folii ex Adnotaiionc 1^5 *» rationem habeat necesse 
est rg I ad VT*, vcluti superius ostendi. 

Cuncta haec demonstravimus in Ai/»ctaSione i mtreque consentiunt cum 
iis a Fagnano Infinite -parvorum Calculi ope fusius expositis in Volumine XXXIV®. 
D/ari/ Literatorum Italici , edito vertente anno M.DCC.XXIU'*. , ad Articulum 

, et a pag*. Tp’*"*. usque ad 208’*'". Supposito enim unius Folii Axe o' , ipse 

a* / — 

reperit Ordinatam maximam y — — — » et Abscissam respondentem — rur .V 3, 

W-i 1V2 

sciUccc in Iiypothesi praecitatac AJtttathnit , ijna staruitut a' ^ 1 , tt /»=: — — 

V2 

Ordinatarum maxima est , respondens Abscissae .Vjt quemadmodum su- 
pra . (Vide eiusdem Voluminis Pnlltma I''”’, ad pag*“. ) . 

(l-p) Circulus ille , quo Bernoullius utebatur ad Lemniscatae descriptionem , eo inscio 
ftcot eiusdem Lineae veluti in Cassiniana Ellipsi signabat. Si Eagnanus ambo Cur- 
vas basce unam eandemque Lineam giomttricam esse suspicatus unquam fuisset, 
quamplurlmas illius proprietates, ex. gr. Tangentes, Maxima ne., facilius admo- 
dum invenite atque ostendere potuisset absque praesidio Calculi difftnittialii ( vid. 

' Volumen superius XXXIV““. etc. in PnUtmate U"*". ad pag“". 204'”". ) . Nam Va- 
rignonus usque ab anno M.DCC.Ul ^’. in Memorakiii^us Scientiarum Academiae Pa- 
risiensis cicgantissimam methodum docuit ducendi Tangentem a puncto quolibet 
Cas^inianae . ( Vide ad pag**» iSi. 82. editionis anni M.DCC.XX. ManUre fromfte 
at faciie it trouver /es Touchantes ie tEUipse d* M. Cojfmi') , Etsi Varignonus de 
Cassiniana loqucns Lemniscatam cum ipsa consentientem haud viderit, idcoque de 
maximis non egerit Ordinatis» totum tamen hoc opus ab cius constructione sic 
brevi conficitur . Namque ex doctrina Varignont St detur punctum quodlibct /» 

Radiique ab inso ad /eeos ducantur R/, £'/’( FIg*. 82**^), et in directione Wt sit 
10 tertia continua geometrica proportionalis post Radios eosdem i/T, Hf » iunga- 
turque BOt huic perpendicularis /Q erit Tangens quaesita. Exinde patet quod, 
quum in punctis D,D* intersectionum Lemniscatae ac Circuli , centrum C et dia- 
mcrrum BB’ habentis , ob angulum rectum in D atque B'D i BD : DS ir » sit etiam 

BS 
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BS perfcr.dictilans ad idcirco fat Tangens DT parallela aj AC, atque D 
( vel D * ) punctorum omnium in Semifolio rcmotlstimum ab Axe . Malfattus inllnite- 
parvis plerumque usus neque tam elegtntem , neque ram simplicem adhibuit modum 
ducendi Tangentes, inveniendique Lemniscatae , quia fortasse (scireinc 

postea quaeram Cassinianac ce Lemniscatae aigebraicam iJiUtitatem) Varignoni 
laborem iamdudum vulgatum nesciebat. (Consulantur 6'\ mei Prodromi 

in Sota l*. A»to/ofti huius Exercitationis citati, et Opusculum Delia Caroa CajJt^ 
niaua et e. Papiae editum anno M.DCC.LXXXl**®. , ac praesertim ad Propositionem 
V*^". Parris l“**. ( pag*. ll. et seqq. ) et Propositionem IX*"’. ad pag**. 25"*”. 
atque seqq.). 

(iSoM urva ese etenim mendax In Astronomia arithnistica , in Astronomia vero 
ihyfica impossibilis et absurda . Lata iam fuit Mathematicorum omnium sententia . 

(iSly Videtur Malfattus hoc ignorasse dic 2**^ Aprilis M.DCCXXXXI. , qua scriptum 
Bonholio Malvctio consecravit Opusculum memeratum in calcc AJuotathnis 
Nunquam enim nec in Praefatione nuncupatoria , neque in contextu Lemniscatam 
nominavit BcrnouUiccum , etsi unica fuerit Cassinianac spcrles ac forma idonea 
chrottismo suo suscipiendo. Gregoryus omnium primus proprietates Cassinianae 
praecipuas adnoravit in Transactionibus philosophicis Londinensibus Septembri la- 
bentis Anni M.DCC.IV". relatis (Num®. 293. ad ScUediasma 1*"". De Orbita CaJJi- 
niana-zBj Dr Gresory) , sed impressis anno jM,DCC.V 1*° , rursomque in Volumi- 
ne 1*"''. AJironomiae PhjJtcae et Geometricae Elementorum ad Librum sub ti- 
tulo Additio ud Propofitiomm praecedentem excerpta etc.xn^ti^ 2'^^*, 

editionis Genevensis anni M.DCC.XXVl*'. Transformationes varias Cassinianae Cur- 
vae complexus est Auctor ille percelebris, de ea abunde loquutus a pag*. 326*^ 
osque ad praccitati Voluminis Astronomici . Focos , Flexu* , Ordinatas-wJA-/- 

mas rite recceque observavit , formamque Lemniscatae ( ab ipso tamen haud nomius 
natae) acquisittim ari tum, quum focorum distantia ad totum Lineae Axem fuerit 
in proportione 1 : v^V. Circulum, qui centrum habeat in centro Curvae, ac dia- 
metrum distantiae aequalem» Ordinatas maximas designare monuit, non 

secus atque loannes Bcrnoullius de sua edixerat Lemniscata. Haec igitur Linea, 
quam loanncs Pomlntcus Cassinus in suo Tractatu de origine et pro^ref/u Aflrono- 
miae , gaSlicc De t origine et da prop-es de V Apronotnie , et de son usare dans la 
Ceozraphie et dans la Savigatiou ( vide Recueil d' Observationi etc. avec divers 7 Vj;- 
te& Apronomiques = a Paris ^ editionis anni M.DCXCIIl“. ad pag*“ 36*™. et Vo- 
lumen Vnr“‘”. Unctorum veterum Academiae Parisiensis Scientiarum etc. 1 rei Pla- 
necariae promovendae idoneam supposuerat, a Caclc<ti Scientia in Geumetnam 
ttanslata inventori suo palmam pene praeripuit. Qui etenim Cassini somen in hoc 

etiam 
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etiam celebrare studuerunt Lineam eandem, quam ipse modeste descripserat 1®. c®. 

Citte efl ««e mamtre d' Bllipst ctc. , Cajpnoidtm nuncupare itiuria sunt adgres* 
si, vcl ut graece vocabulum sonat, Curvam Cassini lineamenta imitantem, quem- ^ 

admodum Couchois Conchae, CiUois (a K.m,- hedera, iic:i forma) Hederae folii 
Ctc. Eos inter a Graeca lingua aberrantes non modo cum Montucla obstupesco fuis- 
se homines eruditos, sed, quod magis mirandum sic, etiam Matheseos simul ct 
Craccae eloquentiae peritum Eduardum Corsinum in pag*. u63**. Injiitutsonum 
thfmaticannn , quas Eapci inianis typis Florentiae edidit vertente anno M.DCC.XXXI*®. 

Quem dum nomino, absit longissime ut imparem censeam genuinis Graecorum ver- 
borum signiiicationibus inteipretandis , aut confundere audeam cum Graeculis illis, 
qui nocturna dlurnnquc munu versaverint Literas in Lucerna fetili insculptas 
(Fig*. 83^*.) ex Insularum quadam Maris Aegei nuper advecta, quae feliciorem 
Oedipum adhuc cxpcctant, aeternumque fortasse , oblato etiam praemio , expe- 
crabunt . 

(l8i) Vsage de CAnnIyse de Descartet pour decouvrir les prepriel.-s des Lienes gesme* 
triques de sons /es Ordres editionis anni M.DCC.XL”“. ( E/ogt de Jean-Pau/ De Cua 
vira functi anno M.DCC.LXXXV®. a pag*. 63 * nd Hijhriae Academiae 

Scientiarum Parisiensis pro anno M.HCCXXXXVI®, ) . 

(iS.q) In Articulo E/hpse de A/. Cajfisti . Linea Cassiniana (ipse ait) si aa— 2f* au- 
ra la fgure d' un 8 de ch/fre , ou lenmiscata Letswi scate ) » 

(1S4) Adnotatio in calce Pag**. 55i**^*. mei Operis Magnitudinum ExponentiaVium ete. 

Mense Augusto incunte Anni M.DCC LXXXf Magno Duci Domino meo conse- 
crati . ( Vide Vo umen 1“*". Academicum sic inscriptum MJmoires de C Acad mie 
l\oya/e des Sciences — Aun es I78+ l';85.= a Turinete. M.DCC.LXXXVl. Premiere 
Partie = Memoire l/ifiorique ad pag*®‘. LIV‘*™. , Phi/osopUieal Transactioas VoL 
LXXIIl' loadon M.DCCLXXXIII. in P:irtc II'**. ad ptig'”. 48^,““. Juat 5.). De 
MS. ipsius Oprrh specimine haec mihi scripserat Geometra eximius Gregorius Fon- 
tana sub die 7'"*. J\taii M.DCC.LXXXI. Giii anni tono Elia mi fece U;itT{ ma- 
nescrittJ un tuo Opuicoh sui CalOtlo Espomuzinlc , cht mi parve tasiSo belh , e tan- 
to mi piaegue , ehe tsois mi rtcordo di aver Ictto iss sttolli e sttolt' anni cota , ehe pii mi 
piace(If . 

(185) Alembcrtus 1". c°. in Adnotatione 183'*. , aliique ab Aequatione Casslnianae 
(a-* — ‘J/v -(■/* -t-j’ ) (a’ -I- rf/ir -1-y ’-+■>’) =(<i* —_/■*)* , in qua x Abscissam 
a centro numeratam, > Ordinatam orthogonalim, a Semiaxem , atque / unius 
foror m a centro distantiam signihccnt , facto — Aequationem (ar’— 

= a*(x*— >’) deducunt. Fgo autem versa vice ab Aequatione Lemniscatae ad 

a 

punctum quodlibet in Axe distans a centro per imcivallum i = — > quod sit 

V 2 

Abscisi 
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Abscissarum initium et caput, telatac, nimirum ab Aequatione (*’ -i-j* )* -i- 
(2«’ — 2s/ 1 .«jr) ( = — , eam cum Cassiniana congruentem inveni, quae 


simplicius exposita formam habet (.r* ) (4/’* — 4/V-h *’-*->’) = ( a’ — /* )*, 

vel (t* - bj»’)* -b(4/‘ -4A) (*•* -t-J-*) ■ tum quum /— 



(1S6) Gittiite al frlmo Schediaima tofrtt Ut Ltmiilseata inltrito ncl Tmo 29. eU quijlo ' 
Citrnalt / dtl Sig. Conte Cinlio-Carlo de' Fagnaiii in praecitato Volumine , de quo 
loquitur Adnotatio 1^8**. ( Vid. Prohhmtt in**”. , ciusque Corollaria i**”. ac 2'"", 


ad pag”. 205. 2 od. etc. ). Fagnanus Sectoris centrici cuiuscumque C/A quadraturam 
nimis e longinquo petivit, et facta de more Chorda lA—z, acqiialem reperit il- 
lius Arcam Functioni algebraicae — in praedicto Corollario 2"*°. At hic pedem 

4 


sistit , et baudquaquam novit viditque Aream ipsam elegantius breviusque parem 
a’ xj 

omm irrationalitate rciccta , veluti paulo post de- 


a . a 

— . sive - 


monstrabo. Quod dum ostendero consequetur ad Lemniscatam Bernoullianam ne- 


cessario pertinere Aequationem 


Va*-z* 


xy 


— . ~ • Et re quidem vera eadem 


est cum z* — o’ ( I Sin', p . Cos', p) — u'[l — (l — Cos. ap ) ( I Cot. ap ) ] = 
a* ( Cos. Qp )’ , scilicet , z=z iz: a \/ Cor. 2 5 . Qui non trigonometricc , sed per cano- 
nes vulgatos Algcbrac Cartesianae aequifollentiam ipsam demonstrare rentaverit in- 
cidet in Aequationem ( ** -e >• )< — a» ( jr* -t- >* )*-b 4a*x‘ >* = o , aut [ ( *•-♦■>*)* 
-(-«• (Jt’ -+>• )- 2 a'x‘ ][ix‘ ]=o, cuius fa- 

ctor alteruter Lemniscatam denotati Bernoulliorum , et quidem identitam , quum 
speciet x,j convertibiles sint ex Aequationis primitivae natura. 

(18;) Demonstrationem vide geometricam in Adnotatione 

(188) In Praelectionibus meis mathematicis , quibus olim Ephebos Magni Ducis ad 
Nobilium Institutum studiorum caussa advenientes erudiebam, sublimiores et ma- 
gis reconditas non modo Hyperbolae , verum etiam universarum Sectionum Coni 
adfectiones a Linc.ac rectae et Circuli passionibus ex Euclide praecognitis mitum 


quam facile et simpliciter enucleare mihi contigerit. ( Consulantur .,4i/»oror/o 92“**. 

atque initium 49“. ) . Novus iste et molestissimus labor fortasse aliquando Geo- 
metrarum oculis subiicietur . 

(iSp) Propositio 1'. Partis l”''. Opusculi italice scripti, cuius meminit prope finem 
Adnotatio 

(190) Subrogata Hyperbolae Ellipsi, eadem esc Curvae generatio, quam Maclauri- 

Br nus 
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nus protulit in Num*. 803**. ad pag‘". 228''™. ic Fig*". 306'**. Tabulae VIII’**. 
secundi Fluxionum Voluminis • 

(191) Perlege Montuclae Volumen Uijloriae Alatketeos % ubi in Lib*. V** Partis 
I™**. ad pag**. 311. 312. cx auctoritate Prodi Diadochi Spiric^rum Persei Geome- 
trae originem tradit. Vide quoque Adnotationem 24“"*, ct 61“'", Ceterum 
quomodo Lineae Spiricue cum Fuuctionihus quibusdam Circuli tranteendcntihut consen- 
tiant a Le Gendrc expositis in Mtmorahilibui Scientiarum Academiae Parisiensis 
relatis ad annum M.DCC.LXXXVI*"". (AVar II3. I 4 S 1 . 283.) constabit cx mcoCur- 
varum earundem typis parato Spteimine in Analectis ccc. 

(192) Haec epoeba liquet ex dictis in Adnotatione 19"^ 

(15^3) Caput IIl"*”*. Libri II***. Tomi U***. Tractatus Fluxionum a pag*. 225^*. usque ad 
236 . sivc a Num . "po . usque ad 812 

(194) Titulum habet Dt Sectionum Conicorum rectifeotione , tiusjut uta. (Pag*, 36**. 
et seqq. )■ latine versum in Editione Bononiensi anni M.DCC.LXIl'*'. est idem ta- 
men Opusculum cum altero Italico typis excuso vertente anno M.DCC.LVII"”. , ct 


sic inscripto Oe// inlc^ationc JcHa Formulo fer mna> Arehi 

y/ f-¥ fss 

Ellittiei eJ Iferhlici - Differtozione Anolitica di Vinetnio RIccott dellt ComfagBio 
di Getii in Volumine IV**. ( a pag*. 3'*. usque ad Sl"“. ) Collectionis Lucensis Ca- 
tolo luliano curante in lucem publicam editae Memorie tofrj lo Fifico e Ijloria No- 
turoU , di dherfi Volntuomiui txTypoff:2iphto Vincentii luntiBi . Heic ad pag*". 

enumerantur Formulae MacUurini , ad 3'*”. vero Fagnani in hac provincia 
exornanda primi memorantur labores ; quod' ultramarim Scriptores non fecerant. 
(Consulatur 201 "*.).( Vide insuper Caput XII*”. lu/litutiouum Auotyttot 

praecitatarum in Nota 2l"“. ad pag*". 191*“. II^'. Voluminis). 

(IPS) Vide Numeros 804“". atque 805'“". Troctolui Fluxionum ctt. 

(196) In Nuro'. 806'°. ad pag*". 231"*". II**'. Voluminis . 

(19-) Numerus 809*“. ad pag*". 233*’". Operis prateitati. 

(198) Ista fauiusce Theoriae ad Pbysicen applicatio exstat ia Capite V'**. et postrema 
Libri H**‘. Troiti det Fluxioni , cuius Capitis titulus ( pag*. 264. T*. II**'. ) Det rt- 
flet geuerolet four in reiolution det Prohltmet . Adnotasse obiter iuverit tempus de* 
teensus ctc. Corporis gravis per Circuli Quadrantem ope Arcus Lemniscatae (scU 

licet et Elasticae , uti patet ex Noto 160”*. ) a Maclaurino recensitum ia Num°. 

88;"°. , mulco ante ab Itcobo Sernoullio inventum fuisse. ( Vide prope finem Opus 

postu- 
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ponumum Arr eonlectatiAi , sive , editionis Basllccnsis anni M.DCC.XIII . , 

ubi in Tractatu <fe Srriehut itifaitis ctc. legitur apertissime Tempus deteeutut Petf 
duli fer Quadrantem Circuit ad temput per Had/um quemadmodum Curva Elastica 
ad Axem suum ) . Quae omnia dum cogito , in admirationem haud levem mc con- 
citatum fuisse profiteor semel atque Epistolam perlegi Vincentii Riccati , scriptam 
loidano Fratri carissimo pridie Nonas lanuaril anni M.DCC.LIX"'. (Tom- lE OpU‘ 
scutorum etc. )» pag**". et seqq. de eodem agit ille Problema- 

te nec Bernouilium , nec Maclaurinum , nec Lemniscatam » neque Elasticam 
nominans. Ad pag**”. 281*“. eiusdem praccitati Tractatus Bernoullius adserit 
Leibnitium fortasse omnium primum demonstravisse in Diario Eruditorum Zi- 
p/V«y 7 anni M.DC.LXXXIV”.(pag*. 4"4-) Logarithmicae Subtangentem conflantem . 

Theoremata enim Hugenii de Logisticae proprietatibus, quas inter ad Numerum 
4'*'". est conflant Subtangens, serius vulgata fuerunt, scilicet Lugduni Batavorum 

vertente anno M.DC XC®. Torricelllus autem ante annum M.DC.XLVIl'*'”. id osten- 
derat inter alia eius Curvae symptomata , quae continentur in MS. Palatino sub 
titulo dc Hemih)perlfo/a , aut universaliori de novis Lineis . 

(199) Elemens du Catcul Integrat par tes PP^ Le Seur & Jactjuier = Premiere Par- 

tie = ad pag^*. 455. 56. ac Num““. CC.LX™”. Fortasse omnium primi Scriptores 
isti duas Formulas HypcrboUci Arcus claricer univcrsalitisquc evolverunt . Nam 
BougainviUius ( aliique pene omnes) in Num®. CC.VII”®. ad pag*“. 203'*“*. sui 
Tractatus Parcis l*"**, neque alteram explicuit Formulam ita, ut termini singuli 
singulis prioris Formulae comparari invicem possent, neque lectorem admonuit, 
eodem manente ^ in gemina Formula , discriminis aut oppositi signi CoclBcien- 
cis secundi termini , scilicet , = quo ad primum Axem ( Num®« 

CCVl®. ), et e contra ^a* — = — I ) quo ad Axem secundum, sola concen- 

tus sententia Ou trouvera la mime transformet , cuius rationem adhuc absconditam 
i*' S*‘ 43*”* inquirere et aperire curabo . 

(200) Errasse mihi videtur Maclaurinus dum scripsit ad pag*"'. 228””. n'*'. Fiuxif 

n*m Voluminis suam Synthesin prose^uutus t 4 — — — verti cx substitu- 

av *• Vi-Jr» 

9»v~ . » J L . • • 

tione X — in — — — , quum ex adverso hoc contingat positivo 

Jiffinrniali — ~ — * ■ — . In hac Fluxionum theorice saepissime accidit ut ea , 

aV x.y / 1 — ijt 

quae a simplicioribus methodis deriventur , difficilioribus adnumetare, aut inter 
difficiliora repetere quodammodo gestiant Elementographi . Ex. gr. in N". XLII'^°. 
ad pag’“. 84'*”. Fartis I"“*. Tractatui Bougainvillu resolvitur facile 

Ti 

a 


Digitized by Googie 





tI 


/ ffs 


, et rursum Num®. CC.XLV . ad pag“"', 24S'^*'". renovatur artifi- 


cium ipsius anteactae substitutionis ad inveniendum 


/ ifx 

— , etsi postremum 
xVa-t-/*' 


hoc Intcgralc minorem habeat piae iam resoluto universalitatem . IJgenus vitium 
ab Elementorum praesertim Scriptoribus cane peius et angue vitandum esse pu- 
taverim . 


(aoi) Non modo Maclaurinus.vernm etiam Alcmbertus, dum in pag*. 2i;”“. Acta^ 
ram Biroliniafium pro anno M.DCC.XLVl'°. ad Num'"". 3'“"*. 8*'. Problematis egit 
de integratione DilFercntialis , Fagnani laboris oblitas fuit ■ Silentium 

V*V«±=x*- 

idem invenies in Minimorum Calculi lategralis Elmtutit ad Caput VIF". Partis 

I*'., seu Num”"*. CC.LXXIX”"". ac pag”. 4"8. 79.; ubi Functionem — ' 

. V X • \ bb— XX 

longius equidem , quam par fuerat , integraverunt . 

(aoa) Est enim secunda ex quatuor Formulis tTimmialiVus Maclaurlnl , iam resoluta 
in versiculo 13'”. Pag"‘. 88"’'. 

(ao3) Methodus universalis exstat in Problemate s'°« Capitis XV". Partis I™’'. 7 >«- 
etatui Bougainvillii ad Numeros CC.XV. , CC.XVE , CC.XVII. ac pag**. ais'””. , at- 
que sequentes , ex Alcmberti disquisitione transcripta . In Elementis PP. Minimo- 
rum pluries citatis ad Caput VII”"’. Partis I”. hoc ipsum Integtale cum suis m«- 
lajii singulariter pertractatur , sed obliquius fortasse et molestius . ( Vide eiusdem 
Ofcrii Num“”. CC.LXXU'”"'. sive pag”. 469"*"’. 4-0”'”. ct 4:1"“”. ). 

(3C4) Consule memoratum nuperrime Commentatorum Newtoni Volumen ad Num”. 

CC.LX. atque CC.LXIT. , ct Pag", q.cq'*"’. ac 45:"’*'". 

(205I Ita etiam iidem Minimi egerunt in Num”. CC.LXXX"’”. 1 *. c*. ad pag*“. 480*". 
(206) Scilicet in AJiictatione 159“. 

(20“) Quum Alcmbertus natus fuerit Parisiis die Novembris labentis Anni 

M.DCC-XJ’!!"’’. (videatur Elogium, cuius meminit Nota 2^*. Antelogii e/r), liqui- 
do constat Academiae Berolincnsl inve/Iigationes suas dicavisse dum annum agebat 
vigesimumnonum . Sed etiam Anno vertente M.DCC.XLI”'”. , scilicet, aetatis suae 
vigssimoquarto coram Scientiarum Academia ParisiensI errores aliquot Analyseot 
Aemonjir.uai p". Rcyncau de Calculo Intcgrali emendaverat ( Pars I*. Tractatut 
EougainvilUi ad pag”. I25*”". 129"””. et alibi); quae tanti extimata fuit emenda- 
tio, ut in Academicorum Albo Vir ille summus inTmatura ea tempestate describi 
meruerit. 

(2C8) 
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(208) Sotam perlege 19^”*, 

(209) Signanter in 1 ®. e*.» de qtio loquictir AJootatio I2V*. , et rursum in Volumine 
altero Academico nuper memorato, sed in lucem edito Bcrolini (quemadmodum 
cx Sota 20*"*. patet) anno M.DCC.L"”. ad pag* ^ 249"^“. et seqq. Smtt dts Rt~ 
chtrches surit Calcul lutc$ral etc. z^Troifiime Parrh:==» 

(210) Ab Eratostbenis Cyrenaei Epigrammate aJ Ptolemaeum Aegyptiorum Regem 

( Comnitntarii Eutocti Ascalonitac in Librum H'’’*"'. Archimedis d< Sphaera et Cy* 
lindro) procul dubio constat Conicorum inventionem coaevam Platonis fuisse , p'ri< 
mumque, qui de illis scripserit Curvis , Mcnechmum Eudoxi Cnidii discipulum. 
Octavus enim Epigrammatis versus esc Mjj ii xuuereptity jftdiai, quem 

eruditissimus Graecarum litcrarum interpres Antonius Salvinus ira latine vertic 
Setjue cooi-tectiones et Triadas Menechmeat adhibere , vcluti MS. Viviani manu 
exaratum testatur, quod adservo , rccenriusque Dominicus -Maria Becaccius cx 
Matris sorore consobrinus meus , quem otpotc Attica Romanaque eruditione prae- 
stantem honoris caussa nomino , Seque Meuerhfuei in Cuna secare ternarios numerjs , ego 
vero transtulerim potius Seque Meuechmi ia Cono secare tres Lineat, Nomina singu- 
laria Conicarum harumce nequidem Archimedis tempestate circumferebantur. Nam 
Liber eius sic inscriptus (^'pOo-yuvicu xcoi-ov ropui AfXipcrjioj TtTfxyuytfff^ii xxfktfioApf 
tituli partem postremam a Scholiaste adpositam noscit teste polyhistore Fabricio , 
Liberque alter xecyoaoiicy xxi a^f^x^psttisfav argumentum 

idem evidentissime solvit. {Bibliotheca Craeca loanais Allerti Fabricii in Libro 
III ad Pag*"', «4"*'". editionis Hamburgensis anni M-DCC-VIl*"'.) . {Archimedes Grac- 
colatinus editus Basileae cura loannis Het vagii vertente anno M.D.XLIV^^. in Libro 
Archimedis intenta de Coaoidalibus et Sphaeroidites f guris ) , 

(2M) Rursum perlege 1 “'”. antea citatum in AJaotatione Hoc equidem in 

sola Ellipsi expertus est Vir egregius, sed nemo inficias ibit iJ etiam facile potuis- 
se in Hypcrbola, et co facilius post universalem , quam detexerat , methodum unius 
in alteram Curvam transformationis .( Consulatur Sota II5**. ). Hoc for- 

tassis in animo habebat Maclautlnus, quemadmodum Alemhcrtus ipse suspicatur 
his verbis in calce scriptis §*. XXTL Cotmaetitariorum Btroliaeufum ad annum 

M.DCC.XLVr''”. Let differentielles dout en a parle dans les art. precedens , sont de 
toutet ctllet qui cotitienaeut un radicat de ts^it termes , les stules que M. Mae-leu‘ 
rin ait reduites d la rectrfcation de t Ellipse ou de f Hyperbole . Encore na^t^il 
employe pour cette reduction qu une espece de Sjnthcte , comme notts f avons deja dit, 
tans montrer la mute qnil a suhie pour y parvenir . Idgenus tramitum ab Ellipsi ad 
Hyperbolen loanncs Wallisius iamdudum inter Britannos pcrxpicuum nativttmque 

reddiderat {Sota iS’*. Antelogii ^ Operum omt.iam Tomus II”*. ad pag^*. 3**4, 3**5. 
etc.), et nescio quo pacto ab hac deinde thcorice declinaverit doctissintu Rober- 

S s tus 
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tus Simsonus. Nuncupat enim ( pag'. 56*. Operis sui Sfctionum Conicjrum etc.) 
eiustlcm ll^feibolae prirtcs Hyperbolas oppofitas t et in Dtfnitioae ad pag*"*. 83*’"* 
HypCibnlas Juo coniugatas vocat qujtuor H^pcrlolas cOKtu^atas . Iniur a quidem, 
quum gcminucr.e Curvae SjJlttua iilac tantummodo sint , respondentes ( uti dierum) 
geminae superpositae Ellipsi. Figura 4**. abunde satis ostendit ex. gr. Parallelo» 
grammata innumera circumscripta aequalia esse tam in Ellipsium , quam in H) per- 
bckrum Sj/femate . Diametri vero coniu^atae in Systemate Hyperbolico angulos 
ejiciunt a recto in infinitum decrescentes, er cum as^ mptocis eandem sese confun* 
dentes , dum ilU ex adverso in Elliptico Systemate a recto usque ad maximum ere» 
scunt, vel usque ad mintmum decrescunt ab asymptotis ipsis constitutum, deinde» 
que regressu per eosdem gradus facto redeunt ad rectum. 

(•212) A png*. I9y’*. usque ad Partis I*\ sui Tractatus . 

(313) Ltetianibus et 1®, c". ab Adnotatiofte 125**. usque ad dimidiam Pag*”*. 

(314) Tomus n“’. Fluxiouum ad Numerum 805““ ac Pag**. 230"'*"*. et 231*'". 


(315) Vid. Numerum CC.XI'"". Partis i*®. Tr.fcmur BougainvilUi ad pag*™. 

(216) Tractatui Bougainvillii in Numeris CC XIII. (X.XIV. et CC.XV. 

(212) Num. CC.VIII. et CC.IX. Operis praccitati , quorum in postremo fiat fzzo. 
(218) Si consulatureiusdem Tractatus Numerus CC.XV., aliique citati in Adiiotath^ 
n* 203^*., dtfbcultas singularis hutusce facillimi casus procul dubio patebit. 

(2lp) In Memoria VII*. , cui cl. Auctor titulum fecit SuppUmrnt au.v Afemo/res de 


V Academtt RoyaU des Sciesscts de Pru(Ie de Ii46. et 1748. ad pag"*. 231. 233. 

(220) Duae Formulae sunt , quae sequuntur . Post molestam substitutionem s ~f» 

/ .. dty/"z bldy • dyyj~y 

fit - = — .. — : ; '+■“■; . — " » dor.t 

V V 2 . yyy—hb V 2 • \' yy—bb 


(pag"*. 332.) la prtsniert depeud de la secande ^ et dont Ia secoide depead de Ia re» 
cti/cation de fhyperbo/e seule . Quarum Formularum utraque Arcum Ilypcrbohc in- 
cludit. 

(221) Bougalnvlllius ctc. tn 3'*. Nura*. CCXXVIl*. ad pag*”*. 236**"*, Vide huius 
Exercitationis 40“""*- 

(222) Problema 8’““. ad Num"*". et Pag**". 216*". ac 2i:*"'™- Actorum Lero- 

lintnfium pro anno M.DCC.XLVi’". (Vide tlotam praecedentem 211'’**"*. » ubi quae 
lint singulariter Maclaurini formulae trinomiales Alembertus claritcr narrat. Non 
ita de btaomialibus) , 

(223) Done depeud tcujours c'ejl a dire de Ia rectifeation de ClJyper^ 

hole ( art. 20.), & qutlqucfolt de eelU de t Ellipse in loco nuper adserro. Neque 
in articulo 20®. , nisi ad articulum regrediaris l8*“*. , dc Hyperbola constat ae- 
quilatera \ species autem Elllpscos nullo loco enunciam. 

(324) 
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(•324) Coiuulantur Opuscufa » quorum meminit AJ.iOtath Ip4 ■ 


Pag**, in proxime 


sequenti aJamussim enumeratas. 

( 235 ) Opuscuhim a Iticcaro itarlice cilitum in Corollariis ad pag . 4‘^. 52 . (typojra- 
phicus occurrit error v 7 : * vice VT: 1 ) 54* ^3- *4-'> vul- 

gatum in Corollariis ad pag”. t3* t4- 

(•3‘36) Sic exposui in AaHOtJtionf 164**. 

(*2") Pag*. 23'3*^^ 0/>MJf«/craro Voluminis, Num‘*.CCXXV^Il™‘'*. Partis I . Trjcta- 
tus Eougainvillii t Corollarium 1“"\ Problematis VII™'. ad ‘il2. Actovuni 

rolmtnjium ecc. 


. n_ ^_P 

(■328) Ume eu geueral % * dx(a-l-bx“+*cxx) " d^peud de Cintegratiott det deux 

USiTtntUlUs — — ft .^- ====. 0 rtclifca- 

V a -4- bx -t- cxx V X V a -t- bx -i- cxx 

tion des seetioNS eonifsies . ll fuut otserver de plus fue I’ imegrtliou de ees devx dif- 
fermsiettes ne depend fut de ta rectifention rf* une Senie Ellipse et d nue seule Hjper~ 
teU, eemme il eft aise de le vair par les arsieles precedeus 15. — 27. Car on snnve, 

far exempU , que f integrasiau de — * difend de U reeSifeation d" «na 

Vfx— bb-xx 


hyferlale, & de pfus dp la reetifeatian dune ellipse qui danne l' isstegratien dt 

dx dx VT dx 


V^Vfx-bb — XX 


. Ue memt ou treuve tjue 


et 


V^XX ±= fx -4- bb V X • V"xx^fx-+bb 


dependent V nne & V aatre de Ia rectifeation de la .mime Ellipse 6* de la mhne lly 
ptrhale;^ ainfi des antres .{Commeuta BeroUtt. M.DCC.XLVI. ad pag*“ 215- Nume- 
rum XXXIV. Corel. V*™). 

(22p) Vide Notam 153'*'". ac 5"™. 40"’°™ simul cum 5® 42^* > quibus disseritur de 
utraQue Functione ■ ~~ > ' — ■ . A prima etenim Formula ( ex ipso 


42***. ) quam Fagnani labor complexus fuerat» ubi £ o» is positivum » et c nc- 
gatirumi altera, quam nunc animadvertimus, iUico derivatur , 

(230) Sic admonui in Adisotatiana 228'*. 

(231) Praefatio Traetatns Bougainrillii ad calcem pag*'. XVIT***. 

(232) In Capite XV*. Partis 1*'. praelaudati Traetatns ad pag”. 2X8. et 219. haec 
scripsit Bougainvillius . Dans le tat pretent des racinet imagiuairet , Finteirath» de 

dz v^"z" , % dx 

dipead det mimes ellip-e & hyperlate qete 


Vzi i= fz -+• bb 


yr. Viz ±a Iz -4- bb 
faitaat 


ta 





274 

Ut m/mtt sufpo/itioni . De qua adfectione Functionum ita comparatarum 
nullum alibi verbum occurrit in eodem Tractatu. 

(233) Corollarium Problematis Vl'. ad Pag"". 210"". Actorum Berotiucufium pro anno 

M. DCC. XL\ 1 °. !a diffcnuticlle — — qui dcptud de P Eltifte 

V zz — “♦* f f 

Stulf . 

(.»>4) Torum transcripsit Corollarium ipsum Alemberti Bougainvillius in loco nupec 
adscrto ( Sota 252. ) praeter verba recensita in Aiinotathne 233*. 

(235) Consule Kum“™. CC.XVIf. ad pag*”. 21:'"'. Partis 1 ™“. Bougainvillii Trecre- 

tui , sive potius Problema in toties citatis Commentariit Berolincu/iiut pro an- 

no M.CCC.XLVl‘°; ad eius catum secundam. 

(236) Hoc equidem liquido constat ex Num". CC.IX"*. Capitis XIV . Partis I"*. Bou- 
gainvillii Tractatui . 

(23") Numerus CC.X. Tractatus Bougainvlllii ad pag*". 205*"", initio Capitis XV*', 
Partis vel Comm, Bcrotin. pro anno M.DCC.XLVI . ad pag*“*. 204****, Integra- 
Ic autem istud cx illis esc a Maclaurlno detectis, ( Vid, pag*“'. 9I*"'. huius fxrr- 
citatiomi in lineis 1*. ac 6**.). 

(238) Linea ad». Pag**. 206***. iV c*. in BougainvilUi Tractatu cx fontibus Alemberti. 

Hic autem -m — , sive m — proptereaquod radix negativa Aequa- 

2 3 

tionis — »«=osit ^ cx Elementis. (Consule initium Num'. CC.X'"'. 

4 ^ 

ipsius TractJtai). 

(239) In hac reductione continetur Linea recta aut algciralcum Integrale negativum, 
quod memoravi superius. (Vide ipsius Bougiinvillii Num"". CC.IX. ). Idgenus In- 
tegrale postmodum computabo . 

(240) Sine adhibita substitutione r« = Jf Integrale istud ad Arcum Ellipti- 

cum pertinete constat luculentissime ex Formulis, quae sunt In calce J'. 34". Pa- 
scalii ergo doctrina breviori itinere huc perduxisset. 

(341) Veros directosque Hyperbolae et Ellipseus arcus adpello quum Formulae ope 

exprimantur in 55 ". ■X''"". o 2 '‘“ primum traditae . quae respondet Num'’. CC.I- 

ac CC.VI. Capitis XIV". Bougainvillii Tractatui. 

(242) Est enim x = ^ - 4 - ^ = -f Calculorum co- 

~~ ^ -r- • 

pia si aliquis error irrepserit, honestum utbanumque Lectorem precor mihi m- 

dulgcre 
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*75 


- dalgere cark moIestilsqQe ondequique dinricto . Scriptis autem amymiJ me nun- 
quam responsum iri Geometrae sinant ■ quum anomjma omnia plerumque etiam 
asperrima fore (ne dicam actfhala) repetitis exemplis domesticis periculum fe- 
cerim, 

(343) Kernarqut s*. ad pag*”. 2l6. praecita;! Voluminis pro anno M,DCC.XL\l”. 
Bougainvillius etc. nd Numerum CC.XXVI, Capitit XVI*'. 

(244) Mcmaire seftieme T^. I*. Opusculorum Mathematicorom , et signanter illa , cui cT. 
Auctor titulum fecit Supplcmtxt a«x Mtmoirtt de t AtadimU Reyale det Sciences 

de Prnffi de 1246. et 1248. ad pag”. sss'*”. ac 234'*". 

(245) Saltem a meo recensiti Opatenlorum Voluminis Exemplari . 

(246' Ut methodus directa Alemberti clarius parcar, mcliusquc cum postmodum de- 
scribenda comparetur , en ipsius verba in 1°. c°, post reductionem Incegralis ipsius io 

2 v/; 


tres 


2 V uu±sfu -*■ kb' r 

partes = .-1-3 / : / -TZ : — 7 

. V' « V »« d=/« -t- W -r V « • V I 

_ /. dn e- 

Or en treavera qae 2 / ■ . fc / — — — 7 

J V^uuinfu-t-bb J V u-Vuuia 


fdu 


: fuH- bb 


aa±sfu-i-t>i 
d 'fend de fhy 


perle/e tettle, farceqae en faimnt ( pap*. 234.) tes tramformatiens freterieet pe^. 2oti. 
et 208. det Memoiret de Derlin de 1 746. , les qaantitlt , qai dependent de ta reeiifcatioa 

de t ellipse, se detrairoist dant la tpanfirmee / car scis, par exemple, u±e — z. 


ff 


AA " bb , et I -V V 22 -t- AA = y , ast aura pear irans/bmee 


2d , V 1 


2AAdy 


: , qai te redait i la reeti/talhn 


Vu- V^yy— AA2^ fy V 3 . yv' y • Vyy— AA 

~ de t hyperiete etc, 

(342; Vide praecedentem Adnetatiotum , mecbedumqpc, consule indirectam in pracci- 
tata Remarqae 2***. ( ficta 243**.). , 

(24S) Idem repetitur error in pag”'. 213”'. Unca 15. Partis I". BougainvilHl TcJCta- 
tat .' ( Videantur Commentarii Berolinensis Academiae pro anno M.DCC.XLVl™. ad 
pag”. 208. 209.). Neque errorem istum emendatum tcperio.in prolixa admodum 
vitiorum typographeii correcrionumque Tatnla, cui Alcmbertus ipsemet titulum 
•’ fecit Errata poar les Memoiret de Mr. £ Alemhert imprimet dant les V olames de 
'' I24'5. I242- •243. in BeroUnensibns Aetit anni M.DCC.L"". a pag*. 403'*. usque 
ad 412'**"'. 

.. : _ . 

(249) Consulatur Adnetatio 328'*. Ceterum etiam in Formula j • ' • 

. ■ J V zz fz -1- /f 

H)perbolam illam animadverto, cuius superius memini dum agebam de totius Cal- 

X t ru'> 
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culi .volatione, taiaetii hoc Iflt«frale iptiat Acemn non complecte», ct a.mon- 
Kretii, ne cheorices unirertalitatt quidpiem dcew aliquis censeat. 

(250) Bougainvillius I». e», ad pag*“. 216"". Error tamen corrigendus Lt, ,xtt etc. 
scribendumque Les dtmi-axtt etc. veluti exstat in pag*. 203“. 

(251) Productum etenim cxtrtmvrum Quadrarum medii peraequat . 

(252) In Commentariis Benliutufibut etc. . atque in Opusculis nathtmatieit . 

(253) Hoc ex celcbcrrinu Scriptoris Operum citttione fusius ostendi in sequeti* 
tc 44 ‘* 

(254) Ad^ pag”, i;"'*"’. atque 18’"". Distertmituh Italicae memoratae ui Adootario- 
ne 15*4 *. 

(255) Perlege Aiaotatiouem 199“". , , '■ 

(256) Acta Beioliiien/ia pro anno M.DCC.XLVl'”. ad pag". 202. 203. 

(25^) Id ostensum iam fuit in fj*’. 25'“. 3031™“. huiusce Sectionis II"*'*. 

(258) Haec Parabria congruit illi nb Alemberto vcrsat.ie , quemadmodum constat ex 
linea 1*. pag’'. 203'”. Partis I™'. BougainvilUi Trastatut . 

(259) Vide l”'”. ct p’”*', citatam in linea 19''*.. necnon Elementa etc. Le Seur et Ja- 
cquieri in Kum*. antea dicto CC.LX. Parcis l'°", ubi memorant Aequationem 
(f -+ I )s’ ■+ bb—lx. 

(260) Est locus adamussim indicatus ab AJaotatione 246", 

(261) Bougainvillius in Partis I“. etc. Problemate 5”., vel Num*. CC.XV. ad pag*“. 
215'*”. atque sequentes. Commentarii BeroKnenJit Academiae io Problemate Vl'*. 
alias citato, et pag*. 208". atque sequentibus. 

(262) Volumina duo Bougainvillii labente anno M. DCC. LXl***. mihi humunbsSqi* 
mutuaverat loannes Del Tureo, qnocum et cum lano-Alberto De Sotia , Physicen 
ea tempestate in Pisana Academia proEtente, atque ob eloquii festivitatem ct co* 
piam perinsigni, familiaritas summa. Quidquid alii contra senserint, grati animi 
signifeationem publice testari erga viros praesertim eimditos (quorum primus in- 
genio praestantissimus , nunc Bibliothecae Pisanae Praefecti AdJutor , ct ad erudien- 
dos Equites Stephanianos Geographiae atquf Historiae Praeceptor ) ac mearum de 
praesenti Exercitatione meditationum primam cpocham sistere haud inutile duco. 
Exempla passim occurrunt. Commentatoresque ipsi Nevtoni inter rccentiores pag*. 

X"'*. Praefationis Elementorum Calculi tusegralis hoc habent tteut peurriont 

en appeller au temoignage de plusieurt Ceemetret , qui ont vi le fond de cet Ouvrage 
il y a plus de vingt-cinq ans . _ 

(263) Differtationem istam recensui in nAdn otatione 194". Quum autem ad illam rur- 
sus consulendam supervacaneam operam diutissime collocaverim eam quaerent; in 

Etruscis 
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Emuciy pene omnibut Bibliothecis, Innus Attilius AmolBnut, Lucensis ReipuMI- 
cae Patricius atque Senator amplissimus , in universa Mathesi ac praesertim Hy- 
draulice adprime versatus (cuius immaturam mortem boni omnes lugent) piaeci- 
tatum Volumen initio vertentis anni mihi vix per Epistolam expostulanti ilUco 
commodavit . 

(264) Adnotatio 240"'*., et FougainvilUus 1 **. c*. ad Num®™. 3*“"*. pag**. 2o6“*. 

(265) Est 5®“. in BougainvilUi Tractatu inter illa Capitis XV'^ ( Vide ) • 

Posteaquam boc periculum feceram non paucis abkinc annis Alcmbcrtiant Problc* 
matis, ad manus meas pervenerunt biennio ante Commentarii Berolineujis Academiae 


pro anno M.DCCXXXX®'® editionis i\LDCCXXXXII. Summa equidem voluptate 
perlegi in Txtrait d'u»c Lettre de M. d' Atemiert d A/, de la Crau^e du I4. Dr- 
cembre l*8l. virum cl. iterato calculo (cuius tamen exemplum praeteriit) erro- 
rem suum emendasse anni M.DCC.XLVl*^ (pag‘*. 3*;d ^’.)* "^^cumque plenissime 

dx.^ z 

consensisse. Hoc autem Differcntiale , dc quo nunc loquor, — expo- 

V zz -+■ fz -t’ bb 


fu etiam posset per 


dz\f~i 




v; 


s - 4 - c 


qucmadmotlum AUmbertui ipsemet do- 


cuit , Arcn loUuf Ellipuui ct Linea recta integrandum . ( Vide Numerum l*"". ad 
pag**'. Stt"'***. et Casum VUI"". Tab*'. in p*. 115.)- Casum unicum pmiric a me 


contemplatum 




rfjt V *■ 

Ceterum re — 7=r 


y/ zt ji -¥ ff' 
petbolae timui cum Recta dependere > necnon 

dxy/~ 


Va— X 

dxVy 


ab unius Arcu Hy- 


Va — X‘Ve ■ 


V X — a • V X — t 
ab Arcubus Hyperbolae et Ellipseus una cum Recta Linea , vc- 


luti’ Alcmbertus novlter statuit ( Num X 3») , scriptum est in eiusdem Tab”. 
lu$ V°. VI”. ac VII"”. 

(266) Novi Cosnmtalarii Acadtmiat Sciexsiansm Jmpiriatis Pitrofoliianae in Volumi- 


ne X”“. ad pag**. 8. 9. Biformem adpello Ellipscuis Arcuum expressionem coquod 
cuiusque Arcus ad eandem Abscissam pertinentis valorem tam positivum , quam 
negativum hfc in mei Calculi usum tantummodo animadverto, neglectis v-iloribus 
ceteris Fuactioaii ipsius vere ia/nitiforeiiis ad instar Circuli arcuum , Curvarumque 
omnium in te redeuntium. 


{26") In Hypetbola non secus atque in Parabola . ( Vide 1 “". nuperrime memo- 
ratum ) . 

(2681 In Voluminibus XXIV'”. ( Art. XII. Gisestta alio Schtiiasma interito nel XXIJ. 
Tomo M Giomalt lofra la maitiera di rettifeare la difernz» di dtte Archi i» iafntte 

tfecit 



2*38 

sf>tcu di Cartf Pitrah/ichf , ec» uua at/cva proprietd dtlU ParsMs tP Archimede 
ft pag*- 3*^3**» ad 5"6*'‘“\ ) ac XXVI*”. Veneti Litteratemm Diarii ( pag\ buins 
ii(56'*. ) relatis aJ annos M.DCC.XV'’*”, ct M.DCC.XVI“"'. At potissimum perle- 
gendum postremum in Artieuh Vl°. usque ad pag**“. 280*"*®. , cui Auctor ipse ti- 
tulum fecit Teortma tda cui fi deduce ttna nuova misura de^li Archi Ellittici ^ Ipcf 

• bolieit e C.ichieta/i . Omnia autem incipiant a Fagnani antiquiori Schcdiasmat« 
( Art. VII. ) Nuovo metodo fer rettificare ta di^ertnza di duc Archi ( uuc dt qaali b 
dato ) iu ivfinite specie di Parabole irrettificabili , con la soluziont det Problema pra- 
foflo net XlX. Tomo di quefio Ciornale fag. 43S. = ad pag*”. 22^”*'", Tomi XXU**'. eius- 
dem Diarii impressi vertente anno M.DCC.XV'^ Alcmbcrnis idcm Auctmis Irali 
inventum concelebravit ita scribendo in Opusculorum Mathematicorum Voluminis 
V*. pag\ 244**. Est alsolument cette me thode analogue d eelle, qui efi aujourd' hui 
eonuue des Cionsetres , par les savantes recherches de MM, Fagnani & Euler. 

(269) Praesertim in Epifiola lacobo Mariscotto , iu qua determinantur arcus SectioDum 
Conicarum f quotum digerentia rectificabHit efi , data Bononiae Ili*^ Non. Oct. anni 
M.DCC.LV‘l (Vide Opusculorum ad res Pkjficas , et Mathematicas pertinentium 
Tomum a pag*. 36**. ad 50"“®. usque). Rursum idem occurrit in Episto- 

lis ad Fanconunr , Malfattum » et lordanum Fratrem eodem Volumine comprehensis . 

(2"o) Consulatur Prooemium Dissertationis Eulcri ad pag*" 3’*“*. Voluminis X®*. 
Plovorum Commentariorum Academiae Petropolitanae , qua in pagina , praeter cete- 
ra » id demonstrasse fatetur acutissimus Auctor » dubiumque omne Maclaurini cc 
Alemberti dc hac geometrica rectificat-ove amovisse. Quod Fagnani Itali inventum 
quanta postea diligentia ct acumine prosequuei sint Eclems, Landenius > atque Le 
Gendrc, liquido constat ex postremi Analystac Differtationibus praecitatls {Notae 
113. ct I14.) , ac potissimum ad pag**. 645**®. ({*• XVI®. Comparaiton des 

Ares Ei/iptiquet ) ct 6x6'*®. Videndae quoque sunt Obset'vationes Eulcri de compa- 
ratione Arcuum Curvarum irrectificalilium a pag*. 58’*. usque ad 85””*. in Volumi- 
ne VI®. rcccnriorum Academiae Petropolitanae , ct potissimam consulendi n”*. 
1*^*. De EUipfi ( pag*. 60. ), II’**. De Hyperhola ( pag*. 65. ), HI De Curva Le- 
mniscata ( pag*. 61. 1 , atque De comparatione Arcuum in Ellipsi a pag** 23 *. usque 
ad 4p"*®. in Volumine VII®®. Adde Tomum Opusculorum etc. Alemberti 

(P^g'* 9t* ) • Praeterea quanta laudum copia gratique animi significatione 

summi iidem Viri etiam pro aliis inventis Comitem lulium Fagnanum gestientes 
quodammodo nobilitaverint in tetius Italiae decus , abunde satis aperiunt nuncu- 
patae eorum Lucubrationes, quibus antecellit Eubriana Diatrila dc Lemniscata, 
qua proprietates singulae a Fagnano derectae inluscranttrr , ac nova methodo prt>- 
moventur. Ex nos'a Lemniscarne consideratione illud etiam ncutiquam a Landenio 

neglectum 
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neglecmm (I. c. in Aiaatatime (I4'*.), tcilicet Arens ipsius Icmnistztae , ideorjue 
ct Elmcieae vel Littteariie et Isochronae pataccntricae constructimem ab unica 
consecui recti fieationt conicae EUipseus. ( Vide praesertim Traiua€titmum eic. Vo- 
Unninii lXV*^ Partem frd Ntim*". XXVI"". in calce pag**. jSp" . ) . 

(at 1) Vide 1 “"*. e*’", in Aiuofarhtne r26H**. ad pag**. 244. 45. ubi hacc exreint ver* 
ba if oi lis revM/. (Uomttrtf , fxe mut ttno»s deciUr,»ut tiri tUt otithu-, 

dts in^tnituici fout reduirt la rtct^c 4 th» <T «» arc d' Hfptrkth i «e autre are de 
Ia mime Hyperlote . 

( 3 ;'j) Volumen Academiae Pctropolitanae prae aliis memoratum in AJnoeatiaae 22'’*. , 
quod complectitur duo huiusccmodi Theoremacg noviter demonstrata ad pag“. 
84“'". et 8:““”. 

(373) Perlege Oputcaleram Mathtmatieerum Volumen lv'°"'. et signanter adipag*”. 
280. Safflemeati XXVI'*. Memeriae, cui titulus exstat Retherehtt de Qalatl lutee 
irat . Supplementum autem sic inscriptum T>e r integratio» de guelguet qaaatitet 
differentiellet A ane tente variatte , far la rectifeation det Sectioni eonigues . Con- 
fer Opusculum n*”. Riccati in Il^“. Volumine nJ pag'“. 86'““. atque sequentes 
Dt Fomalit , quarum integratio defendet a rectifiCatione EUiffit , et Hyfertolae , 
Ditqni/itio analytica. Ceterum Alcmbercus Riccato ipsi succenset in Memoria quo- 
que XXIU'*. eiusdem Voluminis ad pag“*. 61. 62. de Theorematis inventione aut po- 
tius Problematis 1 "^. resolutione, scilicet, integrationis Aequalitatis Differentiati t 

ot — jfz -t- A * , supposito cuius Problematis loquuntur Acta Berolinensis 

dy 

Academiae pro anno M.DCC.XLVUI”. (pagi 275. ), Diarium Eneyelofaedicam tio^ 
vembiis anni M.DCC.LXVl". , ac prae omnibus Advertaria Scientiarum Academiae 
Farisiensis vertentis anni M.DCC.XL""'. Miror autem Alembertum in Vl‘°. Ofuttu- 
lorum Volumine typis excuso Lutetiae Parisiorum anno M.DCC.LXXUl“. ad pag“"'. 

422'*“”. haud parum commendasse Elementi di Matematiche dei Padre Venini , quum 
ab Italia profecta fuerint. 

(274) Remarqtu I. ad pag*'. 915. 2l6. Meaoraiilium Academiae Scientiarum Bero- 
linensis 

1 * 75 ) Adaaoatio 207'“. Quibus adde quod in Adnotatienit 273'**. calce recensui , ut re- 
Ctitu constet quam bene Alcmbertus dg Calculo Intcgcalium a prima usque aetate 
_ meruerit. 

(2761 Praefatio Voluminis l™'. ad pag*“. Xr”“. hacc habet . Let deniiert Chofitret 
Jont un Commentaire eur f excellent Traire de tu quadrature det eourbet de M, 
Neicton . Cet Ofutcule , ftut - etre trof uegUge , renfertne de grande t nuet, qui ouvriro- 

ient tn vaffe chamf a det meihodet eleganlet de Calcul . 

V V (277) 



(a;;) Num°. 8o&'“. ac Pag*. 231"^. . ■ 

(2;8) Vinccncius liiccaras tam in Diiguiftieoi Aualjtua , cuiiu meminit Adnotatio 
2;s'* I >n Capite la/Htationum A»a!jticarum Libri l'. Tomi Il'^.;Leo- 

nardus Eulenis in V' oluminc VUI°. Nnorum CammtHtaritrum AcaJtmiat Petnfa- 
litMae ad pag*“. 138“”’. ; Le Seut atque Jacquerus in Parte I*. Elimmtrttm Cah 
culi lutegralit ad Num""'. CC.XCVir™. Capitis Vn'"'. et pag”. 498’"”. 499““. j ec 
Andreas Iohanncs Lcxellius in pag*. 74'*. AJJitcmenti ete. , de quo loquitur uu"**. 
Adnotatio . Postmodura et ipse Alembcitus hanc methodum sequucus ist 1*. c". ’ in 

' .Vere 265'*. ad calcem pag*'. oTt""**. 

(j"9) Cougainvillius in Partis I*'. Capite XVI". Num". CC.XXIl'**. ac p.ig*. 222“**. , 

et rursum in SuffiJmtiit a la frtmiere Partio ad pag*“. XII. ac lineam lu"". , at- 
que sequentes. i . d. 

(280) In 1". c". ab Adnotothno 278’*., et signanter ad pag". 139. 140. Consulantur in- 
super Additamentum inibi memoratum Lexellii ad pag*". 75 "**. , atque Minimorum 
ElemtHta etc. praecitata in Casa II'*". Problematis VIU’’. ad Num'"". CC.XCV. , 
paginasque qpj'*"". et 494"™. Eulcrus in Tomo VIII’". nuperrime memotato Fun- 

. - e f* { ei Br ) 

ettooet etiam huiuscc formae / - - ' . 1 . — 


J Va-i-^x-+7xx—t-ix* 

/ (A-+Ba)da 

— — ■ ■ - ■ tam Si I rtttomit factores realet , quam si e* 

\/( j — I- /3 u K y ^ “ ) { * — 1- ) 

d f 

adverso fuerint imaginarii, ncccon f ■ — , 

J V a -y ix -*■ cx' -+dx‘ ex* 

/ dx{P -i- Rxx ) , ir . - . ' • 

■ . (pag . 139. 140, 145.), et in ConelufiosK demum ad pag . 

V Ax* -+ Cx* -i- £ ^ 

_.m r <fy(A~h «By -1- nC^j> ) .... 

147 . / ingeniosissime ad integrauonem per- 

-/ V^Cjr" -¥ zBj' ■+ Dy '--+‘j.Ey •+ F 

duxit. Argumentum idem iam inchoatum prosecutus fuerat Alembettns in Addi- 
tiotst aux Jleeherthtt lar lo Calcal Integrat (il. Jui» 1752.) ad Articulum I“"j nq 


pag’". 361”". Voluminis Actorum Berolinensis Academiae pro anno M.DCC.L”*. , et 
postea tractavit A. I. Lcxellius in 5°. 2l"®. et pag*. 76'*. ac seqq. Additamenti 
etc. Idem fecerant Riccatus et Saladinus in toto Capite XIII*". Libri 1*. T. II*, /o- 
fiitutiouum Analyticarum . Idem nuperrime > novlcer, et omnium acutissime De La- 
Grange 1°. c". in Adssotatioue 349"*. ^ 

(2S1) Vide Bougainvillium in praecitatoCapiteXVl'*. ad Kum". CC-XXIX. , CC.XXXUf. 

»1 

- ac pag .. 
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nc pag*’. 32 ;;. 229. , J Bcrolincnsis AcaJcmiae pro anno M. DCC. XLVI°. ad 
pag”. 219. 222. in Probi, IX"”. ac XII"’°. sive postremo, Opuictihram Alcmbcrti 
Volumen IV"'”. in StppltmciitJ , de quo loquitur AJnotatio a;j*. ad Num”™. 
1 V“”'. etc. 

dtt 

(282) Formulas quoque contemplatus fuit Alembertns , veluti — ■ — , 

du 

■ ■ etc. , quarum integratio arte hactenus nota ab Artu- 

•■VP- 4 -(>«-+ 4 »’-+-Ka* 

bus Sectionum Coni neutiqnam impetretur. (Volumen V™.Ofasealorum Mathtma' 
r/corui» Parisiis editum anno M.DCC.LXVUI’”. in Partis I““. Memtirt XXXVI. tta- 
tinaat fuelfatt Ecrits tur difftrtat sajttl ad J”"". FV™., cui titulus adpositus S«r 
futlgaes difinatie/lti rtJactitUs n dtt ares dt Seetioas cesugats , a pag*. 231*. usque 
ad 241*'". ) . \'ide quoque . 5 “". VI""’. ( pag*. <53;. usque ad 642. ) , cui titulum fecit 
Le Cendre Afplieathu a sT auSres fxemfits , in Diffrrtaliaat I""*. pluries citata. 

{283) Praeter locos iam memoratos consulantur etiam V' Memoriae XLIV'*'. ac 
postremae eas inter, quas continet Volumen V'"". (S»r des Protlfmes de Calcul 
latebat =3 AdditiOH feur le XXVI . Memoire , Tome IV. des Ofuseules = ) ad pag*’. 
506. 503. 508., totum Caput XVII“°'. Partis I*'. Tractatas Bougainvillii , aut, si 
mavis , Troijiemt Partit dtt DiffertatitUet qai te rapfortrat a !a gaadratare det U- 
£oet da troifiime ordre a pag*. 249"*. usque ad 2’;s'’‘". Voluminis Aetorata Btroliaea- 
fiam pro anno M.DCC.XLVIII’". etc. Quamplurimas tandem et elegantissimas For- 
mulas instar Talialat Intcgralium Functionum dispositas , et ab Arcubus Ellipticis 
dependentes vulgavit Landenius in 1 °. c°. Adaotatioais 114""., nimirum anno ver- 
tente M.DCC.LXXX“”. Ait Le Cendre ( pag*. 645. Dijfertationum recensitarum in 
Nota 1 13'*. ) Landenium repetisse qae tout are ef hyperbole te rectifie immidiutement 
par te mojen dt dtax ares d’ ellipse , deindeque ( pag*. 683**. ) Aa rtft , 0» troave d 
Ia fia de fOavragt eite dt M. Laadea , det tablet ePtaSegralet piat eomplitet qae eel- 
let qai eat para jatqa' a preteat , & qai eeatitaaeat sar-toat beaacoap dt formales 
iattfreet trlt ~ elefamtaeat par dtt aret eTellipst. Et re quidem vera, si totam de- 
sideres Tabalaram harumee historiam et fundamentum, initium sumas ncccsse est 
ab ipsius Landcnii Disquisitione Specimea of a atra method ef eomparing carvitiaeal 
Areat ; iy rthich aiany laeh Areat atay le eompartd at have aot yet appeired to te 
eomparable by aay ether method a pag*. IJ4. usque ad 181*“'. in Volumine LVIII’". 
Philotophieal Traaiactiont pro anno M.DCC.LXVlll” , ac postmodum perlegas 
pag"’. 30;"“”. et 309'“°'. Voluminis LXI"". , quibus primum Hyperbolae Arcus 

nuncian- 
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nunciantur Ellipticorum ope rccciEcabilct , atque demum quaterna Theoremata, 
quae tunc In pag*. oiid'*. Voluminis LXV". TrtmiactiaBHm carundem. Quod neque 
nupcrcimis Alcmberci meditationibus felix faustumque accidit, ut ipse fatetur in 
calce 1*. e*. ( Scta 265. ) ad pag’”'. 3*8'*”'. 

(284) CommtBtarii Berolinensis Academiae nuper citati in Ktmar^ut II. ad calcem rc- 
censitate Dissertationis . Pars 1““. Bougainvillli Tractatus ad Nura“". CC.LXI. pa- 
ginamqne 208 

(2S5) Rfchetchtt tur diffireat foiatt important du Syfltme du Manda ( M.DCC.LIV. , 
et LVI. ) = Parth II. pag”. 66. quo ad Quantitatem spteit A designatam . 

(286) Prae omnibus Volumen Vi'”". Opusculorum , quo agit de Tcllucis iigura ad 
pag’*. 203. 4. 6. 7. , atque alibi . 

(28;) Ptaccitatum Opusculorum Volumen in Apptndice (post Memoriam LI*"’. ) reere- 
aaat qutlquts Addisious aux Memoirts pricedens , et signanter a pag*. 451’. usque 
ad 433'*'"- Additiou pour Ic L. Mimoirt in f ”. ll"*". prope finem . 

(288) Ea Riccaci in Volumine IV’. Collcctiouis Lucenjis ctc. (^Nota 194'’. ) ad pag”, 
76. 77. 78. , et rursum in Tomo Opusculotum II'**. ad pag”. 83’*'”. 84”"’. 

(289) Illa Euleri in pag*. 134'*. VIlI''. Voluminis, atque iterum in pag*. 16*. Volu- 
minis X°". Novorum Cottmtutariorum Academia* Petropolitauaa , 

(290) Tertia Lexellii in pag*. 61'"*. Parris 1*'. Actorum Imperiatit Aeadtmiai Petro- 
politaaae pro anno M.DCC.LXXVIir". 

(291) , In 43“. et Aduotatiomlut I94'*. ac 263*’. 

(292) Titulum habent Conjideratio Formularum , quarum iutegratio per Arcus Sectio- 
num Conicarum absolvi pottjl,*. pag*. I29"". ad usque. (Vide insuper Aduo- 

totiouem 22'**'".). Alembertus l". c*. in Adnotatioue 265'*. ex suis Fotmulis Trino- 

miatibus casus sequentis Tabulae IX""*. et XP”". iuxta Euleri ordinem feliciter dc- 
rivaeit . 

(293) Hoc facile constabit si comparentur terna Riccati Lemmata in pag”. 59. 60. 65. 

69. 70. ceteraeque substitutiones , et illa praecipue ad pag’*". 72 . in Opusculo la- 

tine edito ( Nota 288. ) cumLcmmatiun et Theoremarxn serie ,quam continent pag*'. 

129. J30. I31. 132. 133. in prima Euleri Dijjertatione , et Problemate IV*. ad 

pag”". 19"'"'., V*. ad pag*”. 24'*”. atque seqq. in altera (Adnotatio 289.). Le- 

xellius 
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xellias siutem < qmun Conicirnm Aeqnttlonci non id txit , sed ad /ecot relaus con- 
temptatus fuerit ( Neta 290. ) , substitutiones adhibuit in pag'. 73''. et teqq. fof 
tna tantum tfetiebatqiit diversas , at eodem innisas principio . 

(294) Eulerus in Volumine X“". Petropolitano ad pag”. 15. 16. 34. 35. 38. ; Lesellius 
in Tomo pariter Petropolitano , cuius meminit Adnetatio 290"“. ad pag”. Jl. "t. 
ac tp'"”. 

(295) Pag*. 134'*. praecltati Voluminis VIII*'., pag*. vero 16. et 40. in Volumine 
X"”. , nccnon pag”. 71. *4. in Tomo altero, quod refertur ad annum M.D 
CC.LXXVin”™. 

(2p<5) Eodem, uti superius, ordine Servato consulantur pag'*. 134'*., 15. 16. 31. 38., 
V- :s- :9- 

(297) In Ofrriiat, nimirum, de quibus loquuntur /4(/»«ra/ie»r » 288**. 289"*. 290”*. 
Hisce accedat nuperrima Lucubratio Ferratiensis Geometrae , cuius sermonem ha* 
bul in AJmtatiene 23”. 

(298) Tomus VIIl”*. Academiae Fetropolitanae ad pag”. 134. 135. , ubi tres ptimi 
casui deducuntur immediate , sub ista tamen numeratione I. II. III. ; Volumen X"". aJ 

ai tam .tam 

pag . 15 . et 16 . ^ 

(299) Ofuteulum Italicum ad pag* . i;. 18., latinum ad pag"“. 58. ; Dijfertatio ptae- 
citata Lcxcllli ad pag"”. tSp"*” 

(300' In Tomo X"°. ad pag*"'. 22'’"”. 

(3CI) Scilicet usque ab anno M.DCC.LVIT”". (Vide Aduetatieuis Initium 299**'.). 


(302) Non tamen ante annum M.DC.C.LXXVIII"'”. ( Neta 299. ) , er nomine primatu- 
que niccati neglecto et hi quidem quatuor catus fermulae uejlrae differentiatis 

mede allati ii sunt, querum iutegratie ueunifi unicum aream Sectienii Cenicae , /ve 
EUiftieum , /ive Hjperbelieum , tuppeait . (pag*. !;•■)■ Hoc in Volumine dum eitroM 
X““. perlegas, errorem typographicum corrige ad pag*". Su^*"". n*!m iuxta po- 
steriorem emendationem in pag*. sequente 83*. 

(303) Volumen ^'I!I' Petropolitanum in l”. c”. , ac X"*"". ad eandem pag*". 
300™**. Aduetatieuis . 

(304I Vide Tomum X°". Petropolitanum , praesertim in Problemate 3°. ad pag*". 
la"'*". Adde insuper Caput XII"". Libri I"*. Tomi U''*. lujlitutieoum Aualytica- 


mm Vincentii Riccati et Hieronymi Saladini De iutegraticue Formulae dt 


\/ p -hfu 


per arcus ellypticos et hyperielicet a pag*. 190"*. ad 2oS”". 

X X 
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(3Ci) Collectio Academica praccitata in Adytttthne S3'*. ad signanter 19"““. 
paginamque ;6o*™. ac 

(306) Consulatur § 2°‘. ad pag*“. Sp”’*'”' DiJfcrUtitiiis memoratae in AJuetatioye 

aa"*'. pluries citata , * 

(oor) In eidem DiJTtrtiiticiii est Formula V*. ad pag’”. 61"““. , et rursum ad pag"". 
«9“"’. 

(308) Locos iam recensitos reperies in AJnutationtl"^^. At videnda praesertim pag*. 
56". Riccatiani Opusculi latine editi . Hoc autem primum inventum non Riccato , 
sed Fagnano debetur ex demonstratis in 40™°. huiusce Exercitasionis . 

(305) In Pag*. 18'*. Differtatiessit suae, quam complectitur Volumen X"™. etc. Aca- 
demiae Pctropolitanae . 

(310) Ad pag*“. 4"". nuper citatae Differtationis . Et iterum ad pag*". iS’*". 

(31 1) In Parte I"*, praedicti Voluminis Petropolitani pro anno M.DCC.LXXX'"* ad 
pag*'. 90"”'. atque sequentium J"". 28*“'". aliosque, qui consequuntur, 

(312) Opusculum ctc. latine editum in pag*. 5;,'*. 

(313) Confer 1“"'. c“". ad pag*". eandem l8**"’. in Ailmlatisuc 310"“. 

(314) Lexellius l“. c'*. in 31 i"'*.,.id</wMtion/ . 

(315) Praesertim ad pag*™. 1 1 *". Tomi X™'. Petropolitani. (Vide Kotam 128”“.). 

(316) In Pag**. 34*. 35*. Opusculi ctc. italice scripti. Rursum in pag*. qq™*. 

(317) Italicum Opusculum ctc. ad pag’*. i;*". ac 19"*“. Latinum vero ad pag’™, 

58**“, 

(318) Conferantur cuncta, quae recensuimus in praemissis , addaturque 
quod in latino Opusculo Riccatus disseruit ad pag*™. 59*™. 

(319) In Pag". 19"*. ac 22"**. Tom. X"'. Petropolitani . 

(320) Eulerus in 1*. c". ad pag’™. 23'““. Lexellius iisdem in locis, quorum memine- 
runt Aduotutioues 311™*. atque 3I4”. Geometrarum pene omnes Theorema celeber- 
rimum Arcarum Hyperbolae Apollonian^ie ad asympioton relatae Proportionis 
arithmeticae respondentis geometricae Abscissarum vel Ordinatarum tribuunt le- 
suitae Gregotio - a - Sancto - Vincentio . Eius equidem Propositiones CVm'’. nc CIX"*. 
( p*’. 585. 5S6. ) Partis IV‘*“. Libri VI*. Voluminis Operit Geometrici Quadraturae 
Circuli etc.) primum editae fuerunt vertente anno M.DC.XLVII*. At Aegidius Rober- 
vallius id etiam repererat in pag*. 282“**. Epistolae suae ad Matinam Mersennum , quae 
sfripta ante annum M.D C.XLIV"™. exstat a pag*. 278”. usque ad pag‘“. 283'*™. 
Collcctlouis Academiae Patisiensis ( Divtrt Ouviaget de Mathesttatipue & de Phjfi- 

que 
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4 »t tte. ) praccitatae in Adnotatione 3'*. Qui ergo priimi* invenerit in aperto non 
est , silentiumque circa Gallicam inventionem historiograpbi Montuclac tam dc l!o- 
bcrvallio , quam dc Cregorio - a - Sancto -Vincentio loquentis { pag*. ^4'*. Tomi 
II . ere.) dubitationem istam haudquaquam amovet. 

(3JI) Hoc perlege artidcium in pag*. 22'^'. Voluminis X“. Pctropolitani pluries in 
antecessum piopositi . 

a 

(322) Ira explicavi in pag . iio. et seqq. Imiusce Extreitathnis . 

(523) Paginam consule 90"'^'". Ceterum nec de varia^Iis limitibus in qualibet Taiu- 
lae I unctione, nec de singularibus adfectiombus aliis agendum censeo, quum haec 
omnia notissima sint ( vide Coiir/cr^ofl^/» Euleri ad pag^” 50*"*. Voluminis X“'. etc.)» 
et a praesenti meo munere aliena . Tahulat insuper omnes a me hucusque exhibi* 
tac in paginis 1 15. 124. 125. 138. 139. I54. et 155., tametsi praeter Areus Ellipsium 
illos quoque contineant Hypcrbolarum , reapse per rccentiorum inventa , ac prae- 
sertim landenii et Le Gendre , unicis Ellipticis Arcubus in subsidium vocatis con- 
fiet poterant. (Vide b 3 o$ai II4. 270. 283. 344 ). At veterem stilum prosequi ad 
CMSUum omnium distributionem necessc habebam in hac Extreitaiioae , cuius caput 
et argumentum erat sola inlustratio doctrinae Pascalit. 

(324) Vide AJnotationem 23'*“: 

(325) In Oputctth Italice scripto ad pag**. 5^. 59. ^3. 6*. ^2. 73. 74. Latinum vero 
eadem habet a pag*. "5*. usque ai 83'*"*. DtJJertath Malfatti ad 5 “*". 24*“*”. in 
P^g^ : 63 '\ 

(326) Malfartus I**. e®.» sed praesertim ad pag*'”. 750”“”'. et 5 $°'". 3*'*”. 

(322) Sectiones etenim Conicas ipse etiam consideraverat trigoaometrice , sed ad /oco/ 
celatas, nec Cosinubus aitj/ogis Hyperbolae introductis, prouti fecit Malfattus 

(p^ 8 ** 75 ^* l^«)> duosque tantummodo Arcus in citix/iirr diiUciliotibus , nimirum , 

iuxra eius numerationem I®. IH*^. IX°®. ac X”®. ad pag**. 81. 82. praeter Quanti- 
tatem Algcbraicam obtinuerat. 

(528) Nam inter alios Scriptores Lcxellium memorat ad pag*'”. 750*"*’”. Numerum- 
dom 

que 2 

(329) Volumen istud impressum fuit [ ffeta (22)] anno M.DCC.LXIIl'°. , illud autem 
praedictum Soeietatit Italicae anno M,DCC.LXXXIV°. ut alibi admonui . 

(330) Consule pag’*, 138. 139. huiusce Extreitathait , numerosque adposltos F,uleria- 
nos cave ne confundas cum illis, quos hic recensendos curavi. Nam in Talula 
transcripti sunt a Volumine X"'°. Academiae Pctnpolitaiiae , ii vero nunc memora- 
ti a pag *. 136. 37. VIll**. Volumini». 

(33O Eulerus anno M.DGC.LXl™’. , Riccatns M.DCC.LVU"”. (Vide 23 ^"”. et I 54 '”"- 

Admtatioaei ) . (3j:2)' 
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(oo-) consfaf ** numerorum Tatulde comparatione , quae in pag". exstat 124. 125. 
huiusce txfrtiutimii , ad hoc tantummodo atatueodum , scilicet, quinam Eulcri 
numeris numeri Iliccatiani respondeant , 

(333) Lemmata in pag". I2p. 130. , Theanmata in 131. 132. 133 , Thetrtmt fiatutart in 133. 
pracIaudaCBC Dijf, rtatiau:i . Malfatti Disfui/ilia ad pag*‘. j6l et ^ 62 *"“"'. ( {. 21 . ) 
etc. in Lemmate 1 “. Secundum enim ac tertium sunt Riccaciana (pag'*. '(Su**. ac 
“63*’. ifJ- 32 . 23. ) , ut Malfatnu ipse fatetur in 5 °. 23'°. 

(334) Volumen II"™. Ofmeahrum aj rei Ph)ficai et Mathematieat ferthentiiim a 
pag*. l2o"“. usque ad 134'***. habet Epistolam Bononiae scriptam XII. Kal. Nov. 
Pio Fantono Sancti Petronii Canonico , in qua et de Fagiuni metiyado dimensionis 
perimetri Lemmuatae et de iutexratiaaa disseritur Fmaethnlt~diftreMlialii 

.... in bypothesi t numeri paris positivi vel negativi . Hac in Epistola 

a' — * V o*— ** 

praesertim consule pag**. 12 1*"*, ac I22'**"'. , uhi de Quadrante loquitur Lemninf 
tae , artemque perhibet effugiendi Crus Hyperbolicum imfmlttim {Nata 269"^. ). Qui- 
busdam autem in casibus laiegralia, quae generaliter a Conicarum areahit pen- 
dent , simul combinata vel iategratiaaem recipiunt , vel saltem ad simplicius adti- 
nent genus magnitudinum tramteendeatium , Praeclarum habes exemplum in nova 
Elasticae proprietate, quam detexit Eulerus (J. 14. pag*. II. De fndactit ex inf- 
aitit factoriiat artit in T". XI™“ . Actarum veterum Petrapalitattarum ) , scilicet , 



dum x—l, aut Rectangulum ex Arcu Ela/lieut 


in Applicatam Abscissae l respondentem Aream Circuli peraequare, cuius diame- 
ter sit eadem Abscissa. (Vide insuper Vedumen VU""’. Mucellaiuarum Bera/iueu- 
fium ad pag’”. 129"*"!.). 

(335) Frior loanni Francisco Malfatto Bononiae data HI. Idus Quintilis exstat in eo- 
dem n°. Volumine a pag*. I34'*. ad pag”". usque 146””’. agitque de eidem supe- 
riori Functione integranda . Sed de argumento , in quo sumus , vide potissimum 

ai i>\vxni 

pag .136 .ac 138 . 

(336) Altera lordano Comici Biccato, Fratri carissimo , data Bononiae pridie Nonas 


lanuarii Functionem praecipue versat 


/: 


dx \/ u~¥x 


x) ’ 


sive, post substitutionem 


T»ar — — et multiplicationem per d , Functionis 


t ■ dz ^a* 
{al-t- 1' i * 


dae 


* 
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dae methodam tribuit, p«g*‘. implet a 146". *d «Ss"”., et «rtificinm, cuiut 
hic sermo factut , praebet in pag\ 159"*. 

(337) XXXVI*. §. IV*. a pag*. 241". Qsque ad 246'*"*. OfMieuhnm Voluminis 
praecicati, et signanter in Numeris 12. 13. 14. 15. 16. Milaapi ttc. a Turia, de 
rimfrimtrie Rojale a pag*. 151"“. usque ad 162“'*'". in 5°. 4'". 

(338) Alemberti methodus ingeniosissima valde praestat alteri a Riccato adhibitae . 
Prioris specimen, tradidi in 46'’. ad pag’”. 151*“. Veruntamen usque ab anno 

M.DCC.LXXI”®. , scilicet multo ante Malfatti DiJJinathuem , ie qua nunc loquimur, 
hoc idem tractaverat argumentum, usus tantummodo Fuutiimihus finitis, loannes 
Landeniiu in Volumine LXl”*. Transactionum Philotofhicarum ad Num"”. XXXVl'"**. 
et a pag*. 298’*. ad 310"'*“*. Totus enim est ipse Landenius in demonstrando ( ac 
praecipue ad Num"”. 5°“. paginasque 30I. 302. ) qua via pervestigetur limet diltc- 
rentiae inter Arcum Hyperbolae eiusque Tangentem semel atque contactus ad /»jf- 
ttitam a centro ac vertice Curtae distantiam progressus fuerit . ( A Ditgui/itio». 
coueeruittt certain Flueutt , rshich are aiti{naile hj the Aret of the Conie Sectiont ; 
•mherein are invefligated tome nevi and useful Theorems for comfutiitg tneh Fluents ) . 
Hoc autem modo scopulum illum amovere potis fuit, quem offendebant communes 
methodi traditae a Maclaurino et Alcmbcito . (Vide etiam Notam 344“".). 

(339) Vide pag*'. 760*”. ac 77s'*”. ( 55 - >8. ac 39. ) Fartis Voluminis Metuo- 
rnUlinm Societatis halicae nuper recensiti in Adnotatione 329°*. 

(340) Summarium DiJJertationum inter Mathematica ad Num"”. V°“., et signanter ad 
cius n'. calcem pag". 22. et 23. respondentem, m Iiiterim laudi ac dignitati huius> 
„ modi investigationum nihil decraberur , si observaverimus , nunc quidem in cal« 
„ culi applicatione ad praxin neque curvarum quadraturam , neque rectificationem 
„ magnopere desiderari , cum omnia multo facilius et accuratius per methodos ap- 
„ propinquandi expediri queant „. (Vide etiam AF. Iohu Landtn Oitervatioas oa 
eomierfing Series M.DCCXXXXI. ) . 

(341) Pars 1 *. Sectio I*. etc. In Capite praesertim U***. , quod sic inscribitur De integra- 
tione Formularum irrationalium , eas tantummodo versat Formulas cl. Auctor, quae 
ad rationalitatem analytico quodam artificio reduci possint. De ceteris autem omni- 

. bus ita loquitur . „ Si Jldx fiicrit eiusmodi formula differentiatis , quae nullo pacto 

„ ad rationalitatem reduci queat, eius integrale ^ Xdx ad novum genus functio- 

„ num transcendentium etit referendum, in quo nihil aliud nobis relinquitur , 
„ nisi ut cius valorem vero proxime assignare conemur „ . Silentium idem invenies 
de iisdem Formulis ab Arcubus Sectionum Conicarum dependentibus in Additamen- 
to ( pag". 85, 86 . ) ad praccitaram Caput II®”. 

Y y (340 
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(34'j) Revera Caput Dl'"”’. Injlitttionum tte. Sectionis I**. Partii I‘*. agit it iettfra- 
thut formularum iiffirentialiuta ftr sirirt iti/aitat ( pag*. 87. et seqq. ) , eodemque 
innititur fundamento etiam Caput VTII””. Sectionis ipsius ad pag*"’. 230. ac seqq. 
Dc ualoriiut iuugralium , quot ttrtil lautum caiilui recifiuut . 

(343) Error irrepsit , fortasse typographicut , in pag*. 253**. ad 9"“**. t 5 t> Cir* 

cumfcrentiae aequalis dum Radius = I , vice Semicircumferentiae ut in pag*. 159"*. 
ad J"™, , aut si velis Circumferentiae, sed posita Diametro =I , veluti n 

penes Eulerum in Capite V°. Dt iultgralhut formularum auiulot tiauive angulorum 

imfllcautiam Sectionis 1**. Partis I’*. praecitatarum luJUtuttouum . Totus hic Euleri 
labor , nunquam satis laudandus, innititur ingeniosissima Difftriationt, cui titulum 

fecit Sulfdium Calculi Siuuum a pag*. 164**. usque ad 205'*”. Voluminis V". Pe- 
tropolitani inter recentiota pro annis M.DCC LIV'*. et LV'*. ( editionis M.DCCXX. ) . 
{344) Est In linea 6*. ac 2“*. pag**. 233'**. 1*. c*. Inlustiationem perquam maximam 
huiusce Theorices videre licet in Diffinatioaitut nuperrimis Lc Cendre ( Sota 
113'*.) , et signanter ad pag**. fiss'*”*- . et 6^9""“. ubi non modo Series perbibetur 
infinita pro iiffirtutia ista statuenda Hyperbolicam inter Curvam eiusque Asympto» 
ton, verum etiam in casu Hyperbolae aequUaterae iifftrtutia eadem proxime 

exprimitur per 0,5993 ete. aut Semiaxis , atque universaliter illam abElllpseoi 
et Circuli Arcu dependere in eidem bypotbesi ostenditur , dummodo Ellipsis conica 
sit eius tfeciei , quam io AJuotatiout 159'*. sum contemplatus. Ou retrouve ettte 
mtmt ElUfn dont 1’ excentricitd est dgale au demi -axe coniugud iaus U rectifiea- 
thm it V Hjftrloh iquilatm ,& il ttt clair far coutiqueut qut la iifftrtuci it t a- 
symftott i Ia courbt ut iffeui altri qut i' uut EUiftt & iu Ctrclt . Dnm autem 
Hypetbola tcaltua fuerit ilfftrtutiam L statuit Landenlus ( pag*. 285'. 1*. c‘. ) = 
lE — B, positis E , E datarum Ellipsium quadrantibus . 

(345) L°. e*, ad pag*“. 231*". in lineis 18 *. ac 19"*. Malfatti duobus in 

1"., scilicet, §§". 9"’. ac 39". paginisque 754**. et 22s'*- 

(346) Consulatur Aiuttatie I13*. 

(547) Argumentum istud ab Eulero peragi incoeptum in veteri Volumine VTO**. 
pro anno M.DCC.XXXVI**. ( editionis M.DCC.XLI. ) , et signanter in Diftrtathui 
n pag*. 86**. usque ad pp"*". ita inscripta Soluti» Proi/cmatum rteti/catioutm Et- 
Uffis rtquirtutium . Exinde in Tomo U°, Sevorum Commtntariorum alias citato na- 
ta est Diffirtatie altera Dc rtduetioue Liutarum curvaram ai Arcui circularet a 
pag*. 3'*. usque ad 39"'°*. At pro Ellipsi consulenda praesertim erunt Problema 
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(j*™. ( pig. M. ) , Exemplum l®”. ( pag. 26 . ) , ( p»g. 2J. api ) , ac deojciue 

g'®". ( pag. ap. 30 - 3 '- ) • ( Vide p”™. ac 26'“™. huius ExcrcitatMs ) . 

(548) Id equidem Eulerus ipse paraverat io Volominc vel Concinnatione Vl'®. 

Miseellamtorum cte. t)'pis excnsa vertente anno M.DCC.XLIIl'®. , nbi auctot exi- 
mius ad Num®®*. Ul'®®’. et pag*". I3p*“*. ac Seqq. egit primum Dt rserMiape itt~ 
palium ) fi tifi ixtepttiiHMai vtriaiili guantitsti dturainatus vahr triiaatar. Istam 
ftulos promovit theoricen a pag*. 156'*, ad JJS’*”*. Volnnunis U'*'. Milaj>pt rtc. 

de Tari» , nbi exstant OiiervalhatS circa lattpalia Formalaram *dx(l— x") " 

fcfito fofl imtpathatm x = I . AacCtrt L. Ealir». Huic inventioni referti quodam- 
modo possunt Integralia Paacthaam adpartncec iaufiaariaram , quas recensui in 
calce Notae 13S***, Itetum de conica Ellipsi quasdam ad rem astronomicam promo- 
vendam Infinitas Series exposuit in Volumine eiusdem Bcrolinensis Academiae pro 
• 10 ‘ ■ 

Anno M. 0 CC.XLV 1 . sub titulo Memoire lar la piat pande Ejaatim det Plane- 
tet a pag*. 224^. usque ad 349"*". Legendum praeterea Euleri ipsius Commenta- 
rium E/ement de U Tritonometrie Spheroidiqae ete, in Actis Berolinensibus anni 
M.DCCXra". a pag*. 258”. ad 294'*"., quod varias complectitur Formulas pro 
Ellipticis rectifiandis Arctibus ab illis Circuli paulniom aberrantibus . * 

^{349) Auctor buic Tomo secundo -titulum fecit Conkctnra Phyfiea circa propapitiaatm 
- toni dc htmiaii, ana cam aliit DifiertatioaUat Aaaljtitie Dt Naatctit aaticaUliiat , 
De natura Aefaatiaaam, ac De rectijieationt Ellipsis — Aactere Leenardo Ealen~. 
Tertium autem post Coniectaram Phyficam esc. Opuscdlorum ita inscriptum leginir 

Aaimadvetfitaet ia rtetifeetanem Ellipsit a pag*. 121™', usque ad At praer 

■ sertim coosuleodom PreHema ad $®". X®"*. et pag'". 125*". Ex datit tesmaxiiai 
Qaadraatit Elliptici per seriem infinitam definire toaptndinem Artat Quadrantis , quae 
Series legitur in pag'*. laS’*. ac 129®*. Rursum in 5 °. LXI*. alterum exstat praxi 
idoneum Problema Datit axilut ceniaiatit EUipfit , in nanttrit proxime txhiiere eias 
ftrimetram (pag. 165. 166. ). Elegans etiam est ad pag*". 161*". LVIl“‘. , quo 
Axeus Elliptici Parabolicis comparantor . Volumen I®". sub titulo L. Ealeri Opa- 
^ icala varii arpsmenti Berolini impressum anno M.OCC.XLM®. , postremum autem 

anno MJICC.LI"'. Z. Ealeri Opatcalorstm Ternas III. At prae omnibus legenda est 
Dijfertatia nupetrima praestantissimi De La Grange , quam scripsit Berolini sub 

diem 25'*". luaii M.DCC.LXXXV. , tituloque adposico Snr tute noavelle methode de 
Caleni latepal poar let difenntiellrt afeetees eT an radica! carre tout Itquel !a vo- 
triaile ne paffa pat le qnatrietae dtpe edidit in MemeraiiUias Academiae Tautinen- 

iis ( a pag*. ai8. ad 391. } pro annis MJ)CCXXXXIV°. et LXXXV*. ( teconde Par- 

tie) 



apo 

tit ), AagUJtae-Tanrinoftim impressis vertente Mino M.DCC.LXXXVl**. Praesertim 
autem in succum et sanguinem vertendae sunt Series (pag*. 251. et seqq. ) > ^uibu* 
titulus adest Rtctiftttio» dt CEUiftt, & di l' Hjftrit/r. 

(350) Partit I“. Sectionis I**. , cuius titulus D* Ptrmularum digtmtia^ 

liam , Liber 1 °’. in Capite VU 1 ’°. De vaJoriiut letegrdlium . fdos certis tentum te- 

filtu reeifiunt ad pag*"'. 235*“. , et signanter in Exemplo IP*". Numeri 33S". (Vi- 
de Natat 342. ct 348. ) . 

(351) Quo ad epocham editionis Britannicae vide Adaatationem quo ad locum 

versionis Gallicae 345'*'". 

(352) In Euleriano f ix ^ , unde ferifberiam EUiffis captateere licet , est 

m'= Quadrato excentriehatit Ellipscus ad Semiaxem minorem I relatae (vide Ad- 
uatatianem 148’*'". ) , veluti i* in Formula Maclaurini ex Num“. 805'". ad lineam 
Ij'"*'". pag*'. 230"“*. , eadem etiam in Formularum comparatione hypothesi facta 

Ta e = 1 . 

(oSo) In Pag*. 356“. mei Operis Maptiladiimm Expanentialixm ete. ( vide Adnatatia- 
nem 13*"°. Aatelagii) . Demosistratio inibi petitur ab Algefara Cartesiana . Primus 
omnium ad id ostendendum Analysin differantiaiinm infinite - parvorum adhibuit 
Leonardus Eulerus in Oputcularum varii argumenti U^". ad Num'"”. XXT®*. pagi- 
namque 133*'"'. et seqq. [Adnatatia 34S**. ) , sed prolixis admodum et implicatis 
computationibus . 

(354) Theeria nava Magnitudinum Exptnentialium etc. ad 5 ”*. atS""". in pag*. 3S0"*. 
SxCTtO IU'** (355) Ne de posterioribus loquar additamentis Lconardi Euleri atque Hieronymi Sala- 
dini consulatur Diarium Eruditarum Lipfiente Mensis Augusti pro Anno M.DCC. 
XXIV®. ( pag*. 3sS*. ) , sive lohannls Bernoullii Operum Volumen n**". in Num®. 
CXXXII^®. [Methadut cammeda et naturalit reducendi guadraturat trautceudentet 
cuiutvit gradus ad langitudinet Curvarum Atgelraiearum ) a pag*. sSa"**. ad pag*". 

Quaedam huc etiam docentia Viri cl. Abbas Suzxios et Ludovicus a Ilipa 
recensuerunt in MitctHantit etc. ( Vide quoque lacobum Hermannum in Actis Li- 
pftttplut Aprilis M.DCC.XXIII.). Minus feliciter id etiam molitus fuit Guido Gran- 
dus in Appendice II*. De methada transfarmandi Curvat tam tuperfeitt tam lineas in 
alias diversae speciei , idt/ue infulsit suadis a pag*. p 3 *. ad I4&"**’. 3 **. editionis 
De Quadratura Circuli et Ilyperlnhe ) . 

(356^ Rectas intelllgo Cylindros; speclcsque Cylindrorum enumerame catus omnes 
complectuntur Intcgralium aut elgebtciconim , aut a quadratura Hyperbolae , aut 

Circuli 
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Circuli dependentium tam in Functionibua rationslihut , quam in irrethnatiiut , 
quae ad rationalitatem perducantur . ( V'idc prae ceteris excellentissimum Caput 

II”"*. Dc integratione formularum irrationalium Sectionis I**. Partis \**,inJiitutionum 
Calculi Integr^iis Eulcri). 

t> 5 t) Dummodo confiant B non evanescat (pag 59. et 60. Capitii nuper citati). 
Quum autem ex recentioribus inventis Le Gendre (Adnotationei I13. et 114.) re* 
ctificaiio Hyperbolae ab illa Ellipseurs derivetur ope differentiae partialis Elliptici 
Arcus, sive quantitatis transcendentis ^ dp ( I — f*C**j*.?» ), in qua varietur 

tantummodo cxcentricitas c {Xota I48. ), nemo non videt id omne perfici tam pro 
Functionittts rationalibus quam pro irrationalibus in Sectione animadversis, aliisque 
cunctis a Landcnii Tabula nuperrima comprehensis {Adaotatio 283*. sub finem ), si 
ab unico Cylindro Elliptico latissime considerato auxilium petatur . Nam Parabolicus 
etiam Cylinder est limes Ellipriconsm . ( TorricclUus in MS. Musei Florentini = Ptf- 
rabolae infinitae — ). (Identidem in OpoKulo Thomae Cevae = Dc Parabolit ad 
modnm hlUpfium confideraudit — ) . 


(358) Sectio II**'. Partis 1 *®. , ad Caput V"". De comparatione quantitatum transcendens 

r 

ttum contentarum in forma / " ad pag . 42 1. et seqq. , ac Caput 

J \ A -V '2Bx H- Cxjf 

Vl'’” . De comparatione quantitatum transcendentium contentarum in forma 
Pds 

ad pag . 45f. et seqq., in quarum alterutra 


/. 


V A ‘iBz 


Functio P CSC rathnalis. Adde quod ipsemet Eulcrus doctisume exposuit dc In- 

fxdx ^dy 

tegrali Algebraico Aequationis — In Commentariis BeroUnenfibut 

\ x-k-x* 

pro anno M.DCCXX"®. , editis tamen vertente anno M.DCCXXVIl™®. , ad pag*'". 
242 *"*. atque sequentes. 

(359) ^ousin Legons &c. 'i**®. pluribus in !*.; Volumen VI*"". Pctropolitanum pro 
annis M.DCC.LV^ ac LVir". (editionis M.DCC.LXI. ) ad pag*“. 3*;**". in 

. . . ,.«• ndy 

tatione sic inscripta De integratione Aequationis dijerenttalis •• — — ; 

Vl—x* .Vl-J* 

Volumen VII*"". pro annis M.DCC.LVIII*®. ac LIX"°. (editionis ut supra) in Dis- 
tertationet culus titulus est ad pag*"*. 3*^"*. Specimen alteram methodi novae quantira- 
tet transcendentes inter se comparandi / ct Acta Academica praecirata in Parte prio- 
ri ( editionis M.DCC.LXXX. ) ad pag*". 2o*“*. . ubi exstant usque ad 58”*". Diluci- 
datioties super methodo elegantijfima » qua illujlris De La Crange usus ejl in integra»* 
dx Hy 

da Aequatione dijferealiali = — VP^ Adccdant etiam DiJJertatioaei put- 

Zx 


cherrimae 
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cUcrrImac elusJcm Eulcrl Je hoc ipso atgumcmo in Volumine XII™. Petropolltano 
pro annis M DCC.LXVl'”. ac LXVir°. { editionis M.DCC.LXVIII. ) , quarum prl- 
ma a p"g*. S*. ad I7*'". est iategratio A<quationis ■ 




Va - t- B.I' ■+ E* + 

— , , Secunda vero a pag*. 42'**. usque ad 8'™'". 

VA -*■ 

Evolutio gtutralior Ecrmularum comparatio»! Canarum luitniontium . , 

(360) M, /auges Je Pliilosophie & Je Mathemaiijue &e. pour tes amiet i;C( 5 . — \ r 6 g. 3. 

pag’. p8’“. usque ad lOd’*'”. , quibus legitur Disserttitio Sar P integrat 'oa Je qael- 
ques equatious JiJ/ereutielleS Jont tes luJiterminees sout teparees , t»ait Jout cha~ 
que rt:emire eu particulier »* ejl point iutep-al/le — Par M. De La Graiige — ^ a Her* 
iiu ce 20. Septemlre 1368. = . 

(361) Consule Bougainvillium in Capite XVl'°. Partis 1 *'. ctc. , at pr.aesertim ad Nu- 
meros CC.XXIX"™. ac CC.XXXnr™. praeter CCXIH"*". Capitis XV". . vel Proble- 
ma 4“”. ad pag””. 205”™. et 12°'*. ad pag*“. 222 **°'". Voluminis praecitati Betoli- 
nensis Academiae pro anno M.DCC.XLVI 

(362) Volumen VIII’"'". inter nova Petropolitanac Scientiarum Academiae ad pag"". 
139"°'". in Formula numeri 6'*. 

(363) Volumen X'"*. novorum Commentariorum Academiae Petiopolitanae in Proble- 


mate 4 . ad pag°' 


19 


(364) Pars 1 “*. Opusculorum Mathematicorum Voluminis V". ad 13""". ac 14"*. 
in pag*. 243^*. 

(365) Vide l"”. Alembeiti citatum ad pag*'". 245'*'". , Vincentii Riccati Opusculorum 
rtc. Volumen 11 '*“". in Lemmatum l“. ac 3'*®. ad pag**. 59. 60. 65. vel Opusculum 
Italicum ad pag*’. 20. 31. , Volumen VUI”"". Petropoliranum pro annis M.DCC.LX”. 
ac LXI”®. ( editionis M.DCC.LXni. ) ad pag**. 133“'. calcem in Theoremate fiaguUri . 

(366) Consulatur AJuetatio 209°*. sub finem. 

(363) Bougainvillius in Partis 1 ’*. etc. toto Capite XVII”*. sic inscripto Det Jifferesf 
tiellet Jout t iategratiou JfpeaJ Je la- quadrature des courles du troijleme trdre ad 
pag*"'. 234'””. Corrigendus autem error des couriet, scribendumque det lignet ■ 
(368) AJuetatio 282^*. Perlege 1 “”. ibidem citatum a pag*. 231"“. usque ad semissem 

pag**. 241“’'. Adde etiam Formulam, uti in Nola praedicta, 
dx 


f: 


X- V P Qt -h Sx‘ -¥ Rx' 

(3119) Pars I*. Tractatus Bougainvillii in Lemmate, quod exsm pag*. 23:*. ae Num®, 


CC. 
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CC.XL"'°. Idem ia Tbtorematc i“. ad pag*®. 246”'’. numerumque CC. XLIV'““. 

(o^') Caput XIX"®. Fartis I”, eiusdem BougalnviUii Tractatus . 

(3:1) Opera notissima sunt, pr.ietcr Volumen 11 ““’. latniiuctiouit ia Analifiu la/ai- 
earum anno M.DCC.XLVIIl'“. evulgatum , quae iain memoravi in Aifnotathmiut 
33 ■ Aatelogii , et Exertitatiaait 135'*. ac iSu**". Eauascratio Newtoni Litsea- 
rum IU . ordiais , omnium liuiuseemodi speculationum prima, in lucem edita fuit 
vertente anno , cuius mentio facta sub initium 49*”* 

(jT-) Qiiairc ProUcTues ttr de aamrllef Cauriet de M'. Alexit Clairaut le Fih . 
Huius Dissertationis in calce fides exstat Academicorum ex autographo transcripta , 
nec modo Annum M.DCC.XXVf". , sed etiam primam Septembris diem procul 
dubio definiens, qua impuber ille inventionem suam dedicabat Scientiarum Acade- 
miae Parisiensi . Harumce Lineatum unam , scilicet 1 *“. , iam pt.aeoccupaverac 
Guido Grandus in llu^taiauit impressis anno M.DCC.I®". et signanter ad pag*®. 
19;*®- in EfistaU Ceametriea ad Thomam Cevaas Itsmtum. Tractatuat „ Dc novis Li- 
neis curvis „ pleniorem idem Grandus pollicitus fuerat usque ab anno ALDCCX®”. 
( Vide 3'^““. editionem Quadraturae Circuli et Hyperlielae ad pag"®. I05”". ) . 

(373) In EJopo Clairautii , quod est in HiJIoriae Academiae Scieatiaruia Parisieitjls 
Volumine ad annum relato M.DCC.LXV*”. , preli fortasse vitio Miicel/attea Ben- 
Uaeu/itt »nni M.DCC.XXIV". citantur. Narrat idem Ehgii scriptor Clairautium 
ipsum sextumdecimum aetatis annum agentem complevisse etiam Tractatum Ke- 
eherehet tur Ut Caurhes a ehuile cauriure i quod ad unguem consosut cum adpro- 
bationibus initio Opusculi praemissis editionis anni M.DCC.XXXI"'^ 

(374) Huius Curvae Aequationem, Figutamque Apollonii Hyperbolum imitantem 
(jr*jr’ — 3 «***-^ «♦ = o) reperies quoque, sed obiter animadversam , in Tomo II^°. 
ad pag"®. 390®*®. Ceuri da Mathematiquet Abbatis Bossuti editionis Patisinae anni 
M.DCC.LXXXl®*. 

(375I Fundamento hoc simplicissimo innititur omnis Conicarum Sectionum doctrina . 
Specimen istius argumenti typis paratum habeo in Collectionum Academicarum 
usum sub titulo Saggi» ua nastte metadt fer ditaefirart It fnfriati dtlle Setiani 
Ctaickt , 

(376) Dc Tatula loquor, quae exstat in pag**. 154'*. et I55". 

( 3 It) Quam praestiterit ob inventorum copiam , precium , et elegantiam Torricellius 
Viviano , nemo prae Viviano ipsomet magis, si recte iudico, demonstravit. Ite- 
rum iteromque iubentibus Ferdinando 11 ^“. ac Leopoldo ab Etruria , semel ac bis in- 
stante Ludovico Francisci Setenai Metropolitanae Florentinae sacrarum Aedium 

Adminisccationis Tabellario , et TorriceUii Assis ac praesertim MSS*®". , ut publi- 
cam 
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cam cito viderent lucem , er testamento curatore renunciato , nunquam Vivianus 
voto cessit» nunquam Hdcm promissis Uberavit » nunquam passus est ut typis para- 
ta cius Geometrae maximi ANEK*AOTA omnium expcctationi facerent satis . Utrum 
maioris famae Torricellii suspicio , aut perantiqua aemulationis imparis oborta re- 
cordatio quum divini Galilaei familiaritate atque consuetudine simul cum Torri- 
cellio frueretur in Marcelllnorum Rure ad D. Matthaei Suburbanum, Viviani ani- 
mum occupaverit , fusius in Pcrc/lianh meis conicctabo . interim legenda est Epi- 
stola ad loannem Lamium, Florentiae scripta sub diem Septembris verten- 

tis anni M-DCCX™'. , et in AVwr Uferanit Florentlnis inserta ad Num**”*. 38''“"’. , 
ac praecipue in loco sartbhc che infot-maffi ec. Dc Screnaio , rerum prae- 

sertim astrologicarum amantissimo , plura inveni in Codice chartaceo Fitza di 
stiftationt XF". ntUa Cancelleria dtlC Opera , ac dc illius itinere in Romandiolam 
TonicclUorum Patriam anno M.DC. XXXVII*”®. quum Admlnisrrationis antea di- 
ctae Praefectus esset Senator amplissimus Alexander loannis Caccinl, Curatorque 
Baccius Lapi De Tovaglia ( N®. 155. pag'. 20p; 1 *. c*. ); dc summo autem Screnai 
eiusdem studio molesclaque perpessa a die 29"*. Iulii M.DC.LI. usque ad C;****. 
Novembris M.DC.LXTC. ut Vivianum , morae fustidiosissimac accusatum , quoad 
poterat excitaret, in MS. percelebri Palatino. 

(378) Vixdum Aegidius Robervallius inventi Torricelliani nuncium accepit, demon- 

strationem suam Marino Mersenno illtco commtinicavic . (Vide Epistolam citatam 
sn Aduotatipfte ad pag**”. 279”**". atque $eqq. , quibus demonstratio illa con- 

tinetur , summtsque laudibus a Geometra Gallo Torricellius idem, extollitur). 
Quod non alia de caussa h;c iuverit monuisse, nisi ad emendandum errorem Elo- 
gtographt Torricellii ad pag*"*. doS**"*. ( 1 - c. in Soia II*”*.), ubi ait TarricelU «r 

date da* dimo/hatJoui , RUerval a* utC altr a diversa, ch* fi i perda^ 

ta . Nam demonstratio ibi exstat, quam deperditam dixit. 

(379) Exercitationes Geometricae sex — Auctore F. Ilouaventura Cavalerio = Bononiae 
M.DC.XLVll. in Exercitatione VI**. De quibusdam propofitionihat miscellaneis ad 
pag*®. 536**"*. De Solido iufiuite lonp aequali finito, nempe ad Propositionem 
XXXVIIl**®. eiusque Scholium . Cavalerius minime adnotavic Curvam suam esse 
Hyperbolam Apollonii, et quidem aeqailateram , quod tamen cx illius generatione 
ab ipso tradita liquido constat, quum /i sit Lineae-reccae. llodienum cum 

Fonrencllio {Hifioire de F Academie Roynle det Sciemcet^c, M.DCC.XI. ad pag**. 6r. 
62. ) dicendum merveilles dont on ne dai'ne pius preseutesaent s* etenner , qua Domii 
reperta ( /«r /e Trerfr/Vr) ( pag*. 58. ctc. ), scilicet et dc Area infinite -longa Qua- 
dranti Circuli tangentem Curvae pro Radio habentis, et dc Solido pariter infinite- 
longo Quadranti Sphaerae eiusdem Radii aequali, fortasse primus recensuit. H‘c 
aurem de /»/;<* illa loquor Tractrict , quam Geometrae primitus animadverteiant , 

haudqua- 
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haudqniqotm d« verit TrtttricHtt «b Eulero anipllssiine teeensitit in Vola- 
mine novcnm Actomm AcaJemiae Jmferia/is Scientiarum Petrofalitanae edito ver- 
tente anno M.DCC.LXXXVIII”. ( Deux Memoirtt coaceraant uae ttfecc it Ligat 
eturit apftUie Traetrix). 

(380) In rei mathematicae Fascis cclcbcicima fuit olim Formula A (~~) X 
—frx 

jgA(r-)-jr) ^ ci x — — r dum ex natura Froblematis Physici , ad quod 

pertinebat , infinitum valorem consequi debuisset, abire in nihilum 

(a(— ) .E^®) videbatur, aut potius in expressionem vagam o.» finitae ma- 


gnitudinis , sed indeterminatae , atque Calculo inutilis , nodumque paene insolubi- 
lem obiiciebat. Veruntamen illa Functio rite recceque perpensa nulli ptrtitxa lo- 

fr' 


cum linquit, proptereaquod A ex regulis Analyseos 


clementaribus est reapse Infinitum . Passim exstant exempla similia et in hac Exer- 
citatioae et in IV°. potissimum Capite Theoriae novae Magnieuiiinum Exfoaeatia- 
lium etc. ( Consulatur Saggio Analitieo itlle aittnze iarometricke in lucem editum 
( ni fallor ) anno M.DCC.LXXl™. , praesertim ad pag”. 58. 59. 66. 6’. et 68. ) . 

(381) Ad Num””. XIX'^‘“., quem continent pag“. XXXIV'V ac XXXV'*. ( Vide Torricellii 
Opera edita anno M.DC.XLIV". ad pag’". Iij’". numerationis a"*”. , et MS. Palati- 
num eius Aneeiotun ad Num"". rubrum qa. )• 

(382J Asymptotae Hyperbolamm timilium sunt in proportione Axium vel Parametro- 
tum . Si Circuli Ordinata super Diametrum I evanescat, erit J:o:o-"-. F.adcm 
recurrunt in SiStemate Circulorum innumerorum , quorum Circumferentiae eodem 
in puncto sese tetigerint , quae symbolum sunt adfectionum Hyperbolae conicae 
eiusque Asymptotae etc. etc, ( Consulantur prae ceteris Opere ii Orontio Eineo iel 
Dr/fiiiato , traiottt ia Cijtiao Bartoli ei Ereolt Bottrigaro etc. — ia Venetia 
M.D.LVn. = . et signanter prope finem ubi titulus exstat Vantnggi delle eott to- 
praielte). Silentio praetereundum non est Aream Hyperbolae -circuli aut aeguHa- 
terae aut tealtnae xonis suis analogiam quoque servare cum zonis Sphaericae Super- 
ficiei a genitore Circulo genitae , eandemque analogiam in Quadratrice Dinostrati 
repositam esse . 

** ijun tam 

(3F3 Legatur Appendix Tomr eitati ad pag . 423 . et 424 . 

(3R4I In pag'. Artit eoaieetandi editionis Basileensis anni M.DCC.XIU . a Nico- 
lao Bctnoullio e.e fratre Nepote curatae . 

(385) Tametsi hac in Figura, quae illi est 2"**. , nosque transcripsimus , praesidio petito 
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ab Infinitis Sericbnf ottffidfric Spscium infinite - longum ABFI—FB', fucritqne 
haec proprietas ex anterioribbs inventis llugenii ad Logaritbmicam pertinens etc. 

(3S6) Id intelllgi velim eo sensu solummodo, quem explicavi in Adnotttunt guo" *. 

(S8~) Pluries ista in Fxtreitatint , sed praesertim in N»ta 18”. Aateitpi , de huius* 
cemodi Infinito disserui (vid. etiam pag'". Actorum BeroUnu/ium pro anno 

M.DCCXX'"®. , ubi loanncs Albertus Eulerus haec scripsit \ /X , qui tjl unt 
quautite iufnie four uinfi dirt du flus iat ordre , parce que la raciue quarree te tire 
du hgarithme d'ua iufui, qui efl diji hfnimeat plui petit que ). IIoc Infinitum 
prae omnibus abunde satis doctissimeque versavit Gregorius Fontana in Disquiii- 

thue XIH'*. De lufuito Lagarithmiee a pag*. 303'*. ad 323'^™. alias inter Physico • 
mathematicas Papiae excusas anno M.DCCLXXX°. 

(388) Istud Theorema videbis in Lectionum Geometricarum XII'"*. Isaaci Barrowii ad 

pag 105'*“. et Numeros 1 “"*. ac 11 ^“”'. Figurasque ac 15;'”*". 

(389) De Sphaera et So/idii Sphaeralitnt — F/orratiae anno M.DCXLIV'". , Horalo- 
gium otcillatorium Lutetiae Parisiorum in lucem editum a pag*. ju"**. usque ad 

, Supplemeat tur la Geometrie, & lur la Statique eF Arehimedet XXXI*. Me- 
moire ad pag*". 453*”“. Voluminis Hi'*. E}saii et Recherchet de Mathematique et de 
Phj/ique — Par M. Parent 2***'. editionis Parisiensis anni M.DCC.XIH". 

(390) Philippus De La Hite I*. c°. in Adnotatioue J'"”*. sine exhauflionum methodo ne- 
gativa, et absque limitibui vel infinite -parvis hoc Archimedis inventum fortasse 
unicas demonstravit. 

(391) In Perellianit, (Vide Notam 74”™.) 

(392) Saggia tepra C Architettura Gotica — in limrn» M.DCC.LXVT. = Pauli Frisii. 

(393) Carali Renaldini Sereninimi Cerni III. M. £. D. Philosophi ac Mathematici , et 
in Patavino Lyceo Philosophi primae sedit Geometra promotus eidem Serenissimo M. 
D. dicatus — Patavii — . Mediceas Lineas in tria genera distinctas, quibus et aliud 
quoddam Auctor addidit genus , a pag*. IS*”, usque ad 42'**". haud parum com- 
mendavit lacobus Gregoryus . Sed meo iudicio multo magis laudandae eae , quas 
Chrisrianas Hagenius Academiae Parisiensi dicavit in Epifiola de Curvis quibusdam 
peculiaribus memorata inter Geometrica varia ad pag*". 351“'*“'. Volumiisis II'. re- 
teris Hijloriae eiusdem Academiae . ( Vide Netam 431*™. ) . 

(394I Ipsius momenti sunt cetera , quae Renaldinus in lucem ediderat ad promo- 
vendam Mathesin, veluti Ars Analjtica- Mathematica in tres partet dijiributa 
= Florentiae M.DCXXV. , Artit Aua/jtieae-Mathematicae part secunda — Patavii 
M.DC.LXIX. , De resolutione ac cempojitione Mathematica Libri duo ad Principem 

Cardinalem 
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CarJhjItm Letp»Uam al Etruria = Patavii M.Df.I,X\ HT. <tc. Patria erat Anco- 
nitanus, in qna fato cessit anno Tcrttnre M.DC.XCVlli”, ad instituendum in Ma- 
thesi Cosmum Medices Etruriae Principem deindeque huius nominis M. D. 

a Ferdinando 11'“°. vocatus fuit, et usque ab anno M.DCXXVH'"". ad Philosophiam 
prohtendam in Patavina Academia a Senatu Veneto renunciatus, atque fortunae 
faventis miraculo 1200. Florenorum aureorum annuo stipendio conductus (scilicet 
ducentis amplius divino illo Galilaeo ) et postmodum iSoce etc. etc. 

(39.0 Problema 2:''"'. ad pag””. ri:**”. in Capite V". Sectionis I“. Partis 1". Inflitu- 
tiouum Ctilcnii Integr^iis Euleri . 

(39<5) Vide 1"“'. nuperrime memoratum , necnon Volumen ir”". Tractatui Fluxionum 

Maclaurini ad pag'"'. 2S0"". Neminem profecto latet esse 1 ^ 

raoj.(45“--^ e) 

L Tans- ( 45* -4- ^ ) signervm consideratione rciecta . Ceterum antiquior hu- 


iusce Theoriae investigatio exstat in WatlisU Epistola ad Richardum Korrisium 
coueenia^ the C$iU’ctie» of Stc»nt$ , ^nd the tru/ divifon of tht Meridians in 
the Sea-Chars. (N*. i:6. T. XV. Trans. Phifos.. a pag*. lip>. ad 


(39t) si in Fuuctiont 



substituatur ex Elementis- p 


illud Diffcrentiale vertitur in rationalem Formulam ( -V ^ ub Hyper- 

2 V a* — a* V 

bolae fuaJratura , Logatithmisve pendentem . Quo ad proprietatem Parabolae in- 
ferius adsertam consulendum est Caput IX'"". Speculi ujiorii , vel Vl". Exercitatio- 
nam MathomatUanm Cavalerii ad pag*“. 5J6'*”, edit. Bon. anni M. DC. XLVIP"*. , 
Liberve ni'“*. Dt Ltcit Salidit tti. Vincentis Vtviani ad pag*”. 51'”'". in Propo- 
sitione U^*. 

(398) Consulantur l'. c*. in AJnotaticut 38”. , et signanter pag’. 4391 Voluminis I"”'. 
Operum Omnium Johuaait Bemamilii . 

(399) Ad Num”-". CC.LXir“”. et a pag’. 268'*. usque ad 2::"“*, medietatem . Tam 
hoc , quam sequens Caput XIX"'". innituntur repertis ab Alembcrro in Articulo 
11°. Dissertationis editae inter alias Voluminis Academiae Bctollnensis pro anno 
M. DCC. L'—’. De la Quadrature dee Couriee , dout lee dfuations ont ervis eu quatre 
termes a pag’. 363*. usque ad 369""“. 

(400I Si nolis Barrowium consulere (ad pag”". 10'r. N XI. Fig”" 58. XH"”. Le- 
ttieuum Geometricarum ) , vide Grandum in Demeu/Iratieue Problematum Viviaueoi um 


\ 
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ftc. impressa Florentiae sub annum M.DC.XCIX"”. aJ pag’”. 89“*. , rt qua Iil 
fatilc derivatur eidem ferme ratiocinatione manente . 

(401) Fst unum ex Torricellii inventis ineditis iuxta obiter dicta in J°. 49“. Lega- 
tur potissimum eius Epistola MS*. sub diem 5'*”. Augusti anni M. DC. XLVII®* . 

(402) Quamplutimas clegantissimas formas combinatio Curvarum suppeditaret in Mu- 

siva , Anaglypha , Toreumata ( ««j Au<f « , rcfiv/Mcrx ) , totamque Rem graphicam , 
quae ad onmtum referatur , perficiendam , dum satis exculta , et ab Architectis ve- 
re Geometris locupletata promoveretur. 'n. 

(403) Nimirum per abseitsas in eidem recta positas trJiHOtasfue inter se parallelas. 
Paucae enim Curvarum, ac plerumque tranctHdtnttt , veluti Spiralis Archimedea 
ctc. , ad focos referebantur in Analysi Cartesiana. Exemplum habes hulusce me- 
thodi nulli secundum in Diiitrtath»t eiusdem Euleri typis edita vertente anno 
M.DCC.LVI". sub titulo Rijltxiuas sur un PreUtme dt Giemitrit , traitt far gatl- 
gues Citmctrti , & gai tfi niamaoiat impofflbU a pag*. IJ3'’. usque aJ 200°”"'. Acta- 
rum Berolinensium pro anno M.DCC.LIV"°. Sublimiores ibidem Aequationes con- 

— ti 

siderat inter z et 9, veluti z~ a V l — Cot. Xp , e — - y - —.:: ete. , quarum 

\/ I -+Ce». Ap 

prima Curvam multifoliam , altera Hyperbollcos farnos habentem designat , mito- 
que artificio vertit in algebraicas CartesU de more compositas ($”. 62°'''. huius 
Extrcitatiaait ) . 

(404} Volumen latraductiaiiii iu Aualjfn lufmtarum, praesertim in Capite 


XVn“°. ad pag*". 212. atque sequentes. 

(405I Etsi Hilpitalius in Propositione Vn"“. Sectionis 11 ^*'. ( Aaalytt dtt Injimmiat- 
frtitt) Conchoidem Istam prouti Cotichaidem-Circuli animadverterit, et Hyperbolam 
Apollonii veluti Rectae Conchoidem ( Id primus , quod sciam , demonstrasti in meis 
PraUfomtait ante Tractatam Magnltudiuum Exfauntialium ctc. ad pag*“. XXXin**™.) 
nihilo tamen minus non esc harum prior cum vera Coachoidc-CircuU confundenda. 
Hic autem loquor de omnium simplicissimae Aequatione Conchoidis, quam etiam 
dedit Leonhardus Eulcrus in Capite XVII"". Tomi II"*'. Introducthuit praecitatae , 
ac potissimum ad pag . 224 . et 225 . , atque N . 414 . ctc. Interea mo- 

neo eodem in Volumine corrigendum esse (lin*. la pag*‘. 225.) mendam ty- 


pographicum z=u 


Cos, p 


, scribendamque ( quemadmodum infra lin*. 30. ) veram 


Aequationem e =: t e pro veterum Conchoide sistenda . 

Cos. p 

(406) Universalissimam Conchoidis huiuscemodi Aequationem habes in nuper ad- 

serto Euleri Volumine ad Caput idem XVII””. Dc iaveutio.vt Cur.arum ex a/iis 

frofrie- 
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' fn^rittatUm . (Vide, ut de OtR tibi eonnet tbeorice > Nvm . 414. 41$. 416. 41;. 
41 y. a pag*. 234''. uaque ad finem Sld**’. Leonatdiu idem Enlenu nsnm fecit uber- 
ximum doctrinae ab iptomet in antecemm prolatae DiJTirttthatm conscribens in 
Nota 403'^, memoratam , qoa non modo Fnaboien Apotlonii Aeqtutione s = 

. 'YZ^'cot~p recensuit ( pag'. iS8. ) ■ veriun etiam ( pag*. 195. ac Fig. 1 1”*. ) 

CarJhidtm amplissimam z— ** ^ ^ ~*~ prae illa in Nnffl*. VII"". Ttialte 

ll-e.iCar.p)'* ‘ ^ ^ 

§*. 61”'. consideravit . 

(407) Sublimior Astronomiae pars , et praesertim ad caleulorsim praxin accommoda- 
ta in Sysumate Nesrtoniano boc innititur fundamento, Epoebam vide novi huisisce 
algfrithmi trigonomecrici in AJattatiom 343''.! ct eius fsndameon' passim in I*. 
Irntroauctimit ttt. antea typis excusae ( M.DCCXLVIU. ) Volumine. ^ , 

(408) Flaram Cttmctficorun maaifu/ut Rtpao Societati txhiiitai ete. (S^jS. Art. I. a 

pag’. 3_s5*. ad in Traataclieaiiat PbUotopbicis Londinenaibns pro anno 

M.DCC.XXIII °. ( Vol. XXXII. ) . Floret Geometrici ex Hhodtaearam et Cleeliamm 
Curvaram deicriflione retaltantet ete. Florentiae anno M.DCC.XXVII 1 ’*. Rursum 
Lucae vertente anno M.DCC.XXIX"®, =: / Fiori Geometrici dei P. Aiate Grandi tra- 
do! ti in Toteano dal Si f. Tommato Nardiieci coli' a^ianta ec . (Cramenu 1 “. 
c“. cd Exemflam IV°“’. N*. rxo. Capitis X“”. scu pag*™. 4t4'*“. ). Flores illi perti- 
nebant fortasse ad Viridarium ineditum, cuius in Aduotatione Sja’**. prope finem 
quaedam recensui . 

(409) Scilicet in Perelliaetit . Exstat Opusculnm notissimum ita inscriptum Thomaa 
Cevae e S. I. iattrumentam pro sectione euiuseamfae aurali rectiliaei ia partes guot- 
eamqae aequales — Mediolani M. DC. XCV. = . Ipsius inventum sibi vindicavit 
Tsebimbausenus usque ab anno M.DCXXXV'*, , quo illud Clerselerio communicave- 
rat. (Excerptam ete. in Lipsiensi £pAem/r;Ve ad annum M.DCXCV'"". pag'*. 322, ac 


323.). (Consule idem Diarium etiam ad pag*'". 290"““. et seqq. , necnon Praefa- 
tionem Cuidonis Ciandi ad Oputcuhim £>r quadratura Circuli et Hjperlolae 3*^**. 
editionis anni M.DCC.X. , quae Marchionem Hiipimlium in Tractatu postumo De 
Seetiouilat Conicis (Traite det Sect. Conij.) instrumentum idem veluti suum pro- 
duxisse Lectores admonuit ) . 

(410) Quam Cousions in Parte 1 *. Lectioaam Calculi dijerealiolit et iaterralis Aequa- 
. .... • c±:l--*-eCat.x , 

tionem tradidit — e= ^ ( ubi e cofittant-tst luxta singulares casat 

determinanda , i primus ex Radiis • Vectoriins ) Sectionibus Conicis universis ad fo- 

B b b cum 
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■' nimo non riJcr'.' NiTm cortsensus iste 'ponitur in apem semil atque fiant , 

n=(2f±:r)i,^ — *.« = r. * .scilicet bteviut ,jF = a,* = p, r = », 

:tr^c=l — #. *r: ±c( l -r-»H *= !■)• Q“<xl '“i S/urUas achiuet, faten- 

,dum est Lineae beic contemplatae Radios z Elementis Perimetri cuiusdam Eliipseus 

* conicae rfo/ir ptop'’”*®"*”' SCtvate per ea, quae*de Formulis a Cl. Le Cendre pri- 

* r.muiu anlinadversis explicavi in <^dtiatationiltis 112"*^ et 148 *. Exinde lucem per- 

quam maximam mutuantur genesis et descriptio ipsius Lineae , quam alibi 
protuli in meo dc Liatis Persei Sfetimme , ratioque tum constabit geometrica rm- 
ssstdustae derivationis fundanteati doctrinae Le Cendre a doctrina Pascalii. Tau- 
■ dem aequipollcntes esse Aequationes , etsi prima frontedlversat , c = ±=« V^— C»s.2p 

* “ ±; a VCer-ip {iaullo postea discriptas , Eulerus ipse exposuerat , pro expressio- 
ne saltem eidem sistenda ■+Cas.^ aut — Csr. p ad Lineatum constructionem , in 

’ Corollario s'*®. ad 'pag"". is6“". Disguijitiotsis suae, de qua loquitur Neta '403*. , 

' nosque procul dubio multoties innuimus. > 

(4tl) Maxintopete divetsa est ista Curva a pariter nodata , sed tresisetssdentt , de 

qua superins cgl Sub finem 44'*. , cuiusque symptomata exstant in 1 °. antea c°. 
Missusiras de l' ddademit IntferiaU et Raja/e des Seiincts et Belltt - Lettret de Bru- 
.yeHei — Tome lertad = M.DCC.LXXX. , et signanter ad pag*™. 145“°'. et seqq. 
Vistertatioait inscriptae Memoire sur les Coartet que deerit an Corft qai s' apfro- 
eke oa t' eloigae est raitoa donate, eT aa foiat qai fareoart aat lipte dsoitt= Par'M. 
Le Chevatier Nieafort ( 16. Seftemtre ini)- Aequatio enim illius Curvae statim 
concinnata huc reducitur *‘ -+ (>* — e’) H' )* — 4e“j* (at* -+^* ) 
= 0, aut potius (*‘ — iax* arx-^ j' X - laj' )(x' -^‘lax’--^ a'x -¥ j*x -+ lay') 

= 0, vel simplicius *’ — 2ajc* -s- — a«/’ = o (haud confundenda cum ca 
Curvae Parabolici genetis Nevtoni {Speciet 68’*. Fig**. 27°“'. ), namque Asymptota 
gaudet inventu facili per geometricam Synthesin , quum sic illa Ordinatarum a aodo di- 
stans aeque ac aadiu a vertice Folii ) , nimirum esc Lineae [eotaetrieae ( quemadmodum 
observavi), nec novae. Sed ex NcwtonUnii {Speciet 41*. ac Fig*. 50*.) . (Vide 
Crametum in Exemplo 1 "'°. N°. IJO. pag*. 4II. Capitis X“'. Operis, cuius loqui- 
tur Nota 135'*- ) • 

(412) Consule Propositiones aut Problemata X*". et Xt"”'. Capitis IIl''. Libri I™. in 

Tomo citato . Fama esc non Villalpandi , sed Christophori Grienbergeri lesuitae 
filias fuisse huiuscemodi Ovales in Fig*'. Jo"*. atque II"'*. dclineatas. (Vide No- 
taat 124 ■ ) • 

(413) De Citsoide quadam a Diaclea diveria. 

(414) Epitheton hmaiteerotitat aptum quidem est liaptlari puncto triplici Cutvae 

indicando 
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* Micao 4 o rt rite recreqtic accoramodAtom lYUttS sp^eiti, «piam frlmiis animadvertit 

• in Lineis ordinis 4’. Cl Bragelongnu* { Sttm Aniehfii \ t baudquaqurim vero 

Cin9idis tin^s , proptereaquod imitatione figurae hederae folU qoammaxime 
0 \'nlls eadem aberret .( V^ide AJnotstionem iRi*®. ). Ceterum puncta singularia //- 
muifcerctica et visibilia et invisibilia consideraverat iamdudum Cramerus , quini» 
mo et in Lineis parum ab ista Ovali diversis, utpote quae praeditae sint Aequatio* 
ribfrt z'* “+■ 2ajyx -t- — 2ux* =0 , iaar* sao,. nomrtiquo indicum pun- 

ctis ipsis poittt de triplicite invijilfte qui unferme virtuiUtmtnl demx FeuUies, (Vide 
httroductiott etc. ad pag**. 422. filo, et 654. Figurasque 128. Tab*'. 207. 

«c 2 c 8. XXVIl"’“.et 225. ad N°'. 4. 8. XXXm'". 

(415) Ad calcem , et lignanter in pag". aSo*^*. ac 381"”. 

(41(5) Repetenda Libri citatio, de qtio iam sctiptum in Hota 81"^*. IttrCeomttricum 
adpellavit Vivianus Olleefarruntum Genetricum. Sed potius verterem littetalitcr in 
Deambulationem ( diporto ) Geometricam . Coutinuaiioue det Diporto Geometrico 
^ Modi vari meccatiici , liutari , t solidi teutati dx V. V. per h coflnrzioni di due 
Uluflri Problems , il primo della divisione delt Angoh iu data proporuioue, il secondo 
deit invtssxdono delU dme Medie propcraiomiii ^ . 

(417) Villalpandus cnim in Fig*. Il“*. 1 *. c*. { Xota 413 .) usus est in eam Lineam 
describendam proportione geometrica quacuor conflata terminis, vel gemino Cir- 

' culo» dum ex adverso tribus Vivianus, et Gcculo unico» ut infra patehic. 

(418) Hst ilU depicta in Fig*. lo"**. Villalpandi . 

(4J9) Vivianus 1 ®, c®, invenii BV = . AB ; Lorgna I®. pariter c*. AV ~ . « 

dom AB —la, et idcirco AV = . AB . Viviami* statnit AB : TV : : i6 : V 32 . 

Lorgna de hoc mnximte Ordinatae valore Analystis Aeqnatione potitis cnrain 
omnem reliquit. 

(420) Opotcnlum Lorgnae superiu» fflemoraran ad pag“. 45'””. et 46”'". 

BoagainviUios in Talnla Partii I***. ad pag*'". 

(421) Consulantur Lib*. VU"’*. Propositiones variae a pag’. 7 r 3 **- usque ad 8^5”"’. in 
decem Partes disttiburae sub titulo praemisso Dt dtul» Ploai i» Planum Tomi 
Il'*l Oftrit mulcoties citati , ac praecipue in Adnvtatione 

(422) Valde differt Solidum meem Cyclo -parabolicum ab altero, quod Cuido Gran* 
dns animadvertit et dimensus est io Gtomttrica Drmou/lratuua Viviauiorum Pro- 
iltmatum ad pag*». 130*». et seqq. , cuius in Pmllianh quaedam nova adnotavi . 

(423) Adseniit tantummodo demonstravitque praesidio Calculi infinite-porvorum do- 
ctissimus Lorgna Ovalis Arcam a Circuli fuadratur» pendere , ( l'^. c"’. in Na- 
ta 420. ) , 



(424) Inter formulas Capitis V'. Oftrii Euletitai superius recensiti id MattUlne 
395''. ac paullo post repetendi , et signanter ad Sthalhii Problematis 25". ( pag*. 153. ) - 

exstat J dp . Cm*. Sin. p.Ctt’. f -+• &'«• P • Ces*. Sia. p . Cet. p 


(42$) Leonardi Euleri acutissimum ingenium, miraque et indefessa Calculorum E>ci> 
litas in eo maxime elucent. 

(426) Neminem bodie latet post editionis cpocham ( M.DCC.XXII. ) Harmoaiae Men- 
surarum llogeri Cotesii Tabatas ipsas servata eadem methodo tri^onometriea per 
Arcus /wefiBarior Arcas quoque Hyperbolicas complecti posse. loannes Ilenricus 
Lambertus post Maclaurinum et Davietnm Foncenexiam hoc praettantissimum ar- 


gumentum usque ab anno M.DCCXXVII"^, (hsius excoluit, novisque adeessioni- 
bus locupletavit. ( Commentarii Berolinrujit Academiae pro anno M.DCC.LXI"'*. , in 
lucem editi verrente anno M.DCC.LXVIII''°. , a pag*. 265**. ad o^S**"*. • ubi exstat 
Memoire tur fueifues frofriites remar^uables des fuaatites tranteendentet circulat- 

r.i & logarithmifuet {hi en )). ( Vid. praesertim j””'. 75"”. atque sequen- 
tes). Hursum egregius ipse Geometra camdem Spartam ornavit in Volumine 
XXIV'°. Academiae praetitatae ad annum M-DCC.LXV'!!!’™. editionis M.DCC. 
LXX. ( Oitervalions Trijonomiirifues a pag*. 327'“. ad 355'"". ) . Sed consulendae 

praesertim sunt Tatulae analytica atque numerica in pag". 334 335. 353. 354 , 
quibus et anguli veri, ac transcendentes , cunctaque continentur , quae eruditissime 
ab Auctore vocantur Parallelisme entre ta Trigonometrie Circulaire & Hyterlolique . 


(427) Enumeratio Linearum tertii ordinis in Opusculorum Volumine I"”. ad pag'“. 
aSs'*”. et Fig*“. :8**“. 

(4!IR) Ciamcrus ad pag*”, 584. ct Fig*”. 2cc. Tabulae XXV***. Nam®. l. in Opere t 
cuius meminit A^aotath T35'** Theoria nova Magnitudinum ExpouentiaUum ete. in 
Capite IX”. et pag*. *ul 384**™. , atque iterura in No/tf ( ) pag*®. 


(4‘-!9) Ex M.S. Palatino CL Angelus Fabronius transcripsit ct in lucem edidit Raeeonto 
fi* alcunt Prope/zioni propojie e paj/ate scamlievolmente tra i Matemetici di Frauda 
e me ( Torricellium ) dal 1(^40. in qua ad pag*"*. 316*’"*. atque seqq. Voluminis 

l"'. eorum , quibus titulum fecit Vitae Itahrum doctrina exce/ientium , qui saeculit 
XVU®. et XVUV. Jioruerunt t Pisis impressi apud Carolum Ginesium vertente an- 
no M.DCC. LXXVnP*. Ibidem igitur pag*. 395**. in Vita Evangelistac TorrieclHl 
Thomae Pcrellio dicata legitur Num'\ XLVIII. La Super/cie dei Ceno Scaleno vien 
mimrata da M, Roherxalo Quejlo ProLlema ^ia touo tuolti auui che e Jijto da lui 

propjjlo » 
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fnpet/Ui /fr M£ora d 4 a/cmu iJUu Ja^4ii«^firMU9e tc, TotriccUiiu au- 

tem vlfik fttncmi esc die 95'\ Octobris Ubentr* anni M.OC.XLVIl”*^ 

(490) Bucsun pcciege AJtto$ktionem i/S***. In Collecrionc Openint Rol»er»alUi ( Sa- 
fa 3**.) miTlibi exstat Superficiei dimensio, dc qua nunc sermonem instituo. Exinde 
oritur quod adfirmas'cric Varignonus »^is item in obliquan^uiit 

Conh , qnoTHm S»if>crfcUs qui 4^'^nlxferh' % neminem «ot/ . Et Eulcrus in sua D/firr* 
tatione inferius citanda ( AVm *l3i- ) 1**^- habet, Celeh. V ari^Miui in 

MiteeU. Societatis He^iae Bctolinenfit Continuatione H. argumentum hoc prorsus «e- 
vum f>rimus tractavit efc, r ... 

(43O ^li/ioirc 4 c i* Academie Koyaie des Sdenaet. ^omt //. Deguit AT. DC. LXXX\ I. 
jusgua tan rcstoavoJleweat en Psi§\. 340. 3 . — U s trai* 

te de sionveau ( AI. \'.vigno« ) Ut gttms ia Spiralet : il a iatmi des Jemon^ 

at-msiAue tttr u des Concs obliques aoc. sz. EiUuo CoJlactiomii bttiuKC {U^o- 

diit Luteriee PeriMiwn eim» M. DGC. XXXTTT'^* ' ' ^ 


(432) Ad pag** 2S0*".' oxsttt f PatPi Wmigmnft Scfieiiatnm Sc ihnetfflom' Snferfeiei 
Coni ad hajim circularem obliqui ope longitudinis Curvae % euiut tOttPfObHiA. 4 ida 
Circuli quadratura f en d e O . 

(AoS) r^s"* '-^ 5 ^** Additio C. C. E. ofTendem explanationem Super/ciei Conoidalit cu~ 
iusennque» et speeiatim explanationem Superfeiei Coni scaleni, ita ut ipii vel eius 
fnrtiani tnitunqua exhibeatur Ktettm^lnm aequale % snttrventu extenjfonit in rectam 
* Curvae, per Geometriam ordinariam confimtndao* 

(434) Di Superfeie Cylindri et Coni scalenorum ^ Auefore Ceorg^o WolS^gango KraSf^ 
sd P^g’"'. yi'*'". 

(4Jj) P»g'. 3 *. X>t Suptrfeit CmonitM tctlttotoa, aHcrmmiut Cerporum etaicwvm . 
(436) Stpiiimt Alimoirt in Articulo =: Dt la Surfact det (imi oHiq«es~ a P^E*- 
334”. utque ad O33**". CoBSimjj in Parte H** LertimMm etc. ad pag**. 4*3. 4t3- 
4'4. cx ipso Aianiberto. . _ , 

(433) Eodem in Volumine 11 “*®. fC/!erUe Academicae , cuius supra mentio fiicta in 

AJaotiitioae 431"“.. ad pag’”. 360*"'. et Annum M.DC.XCV®” baec reccnscotur de 
Varignono II a donae dans une Memoire ta reetifcatioH & !a quadrature de fEvo- 
' lAe da Cercie . Id fortasse ignoraverat Grandus scribens Prejlafin suam ad Vari^uonii 
excepthnes etc. ( Pisis M.DCC.XUI. pag*. 39. ) . Ceterum in illius Geometrae Sche- 
diatmate ( tcota 433. ) ad J"'", 2“*“"'. sub finem habccur elementum Conicae tcaleaae 
V"eerr — 'iffrc -\-ffsx 

Superficiei sive jdx — dx , atque in KraffUi Lucubratione 

iy -irx— XX 


(iV«;a 434, ) idem ,</*•=: (ad 10”™.) —dx 


V^( 


C c c 


rr 6x)* -h /»*»•* 
2V^r‘ - a* 


(438) 
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( 438 ) In praecitata Mtmtria Japtima {AHaMati» 436“. ), eni Auctor ipse titulum po- 
tuit SuffUmtut tux Memoirtt d* l' Ac aUimie Lityale dtt Seunett ic frutitdt 1(46. & 


1:48., haec verba exstant Pnarnii ad pag"". 231“*"’. !a fxxdnttn dt U Surfitet 
dts Conti oiliquil; tuoucre qu' kh Ccomtirt tres - ccUtre a dejt traitet daut /-•/ Nouv. 
Mfm. de Petersb. T. I. , mnit tn ridmiant !a quadrature dt celte Surjace i la rf 
riifcatiou d' aue lignt du lixicme trdri, Eulerus etiam in §°. 1'. ( 435. ) 
idem statuit Qaamobrem oferam meam nou iuutiiitir lutki equidem collocaffe videor, 
fi primo Superficiem Coui ica/eui ope reclifieutiouit Liueae a/gelraicae erdiuii lexti 
exhibuero, ete. 

( 4 .'i 9 ) Oceumat de udem hoc PrMemute Difiertatioutt Leilaitii , atque Variguouii i» 
Miicellaueii Beroiiueufibui , Coulluui II. ^ quorum htc pro lo/utioue Curvam dedit de" 
peudentem a quadratura Circuli , trd cuiui Oc;« Curvae rectificatio Problemati quaefitu 
iiofiro iuierolt , ted modo valde prolixo et imperfecto^ ille autem quaefiionit huiut 
retpoufiouem dedit iugeuioiam quidem, ted molefiifiimam , per rri,ijc,„*i,m,m Cmramt 
alicuiui deteriptu valde dUficilii , euiut Aequatio , ti ad eoordiuatai erthogouiat rt~ 


duceretur, ad iageutem uumerum dimeufiouum ateeudeeet . (Vide$°"’. 11 °’""’. i', c*. 
tn Aduotatioue 434'*. ) . 


(440) Oritur ista Linea ex Cousini Fonmila — dx 


_j„ V'/»» -t-jax-iy 




qdhm pose 


Alcmbertum ipsum ( Nota 436*. ) ad Elementum protulit Superficiei Conicae teale- 
«ae repraesentandum. Haec autem 4'^ Ordinis Linea cum ea KraStii perfecte con- 
sentit i quod luculenter patebit si rursum perlegeris Adnotatiouit calcem 43 ’"’'*. 

(441) Qninirao Alembertus ex adverso statuit in Corollario ad pag*”. 236'*™. l'. antea 
descripti nunquam Problema ab arta Circuli resolutum iri , nisi unica hypothesi 
Coai recti concessa. * 

(442) Vide Aduotatiouem 436*"*. Hoc in loco emendavit Cousinns typothetica vitia , 
quorum Notae inferios scribendae 44(^'. et 447"’'. mentionem faciunt. 

(443) De huius Lineae Arca disseruit Grandus in Propositione IV**. ad pag”". 7"““. 
editionis 2^^*. OpuKuli sui Quadraturae Circuli & Hyperbolae . Ipsam ego Curvam 


versavi in Capite VI°. ad Num""’. 261““’. paginamque 351“". mei Tractatus Ma- 
•uitudiuum Expoueutialium etc. 

(444) Ab eodem Circulo genitore IPHQ , ut in Fig*. 52'**., innumerae gigni possunt 
Venoriae quo ad Grandianam inscriptae vel circumscriptae , tam eodem vertice 
H , quam e^dem asymptota IlIK gaudentes , et Aequatione communi simul expres- 
sae ar>* = ».«*(« — ar) , posita diametro RH~a, abscissis x computatis a pun- 
cto H cius extremo, et ordinatis diametre ipsi normalibus . Numero n— 1 respon- 
det 
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-- , dummodo roordinatarum 


ifecifs permutentur, vcrtaturque Aequatio in alteram x — ■ 


■ . Quum autem 


y -t-a- 

»>l innumerae oriuntur cireumter/ftji Vtrioriai-, et c contra quum * < I inna* 
merae ra/rr/ptar, prouti Schema demonstrat. Sed et aucto vcl diminuto genitore 
Circulo Vertoriamm species ac numerus in immensum excrescunt . Nonnullae ad 
diametros adtinentes VH ,TH , Kll ,SH etc. gtmtor»in depictae sunt in Figura, 
carumque forma varia propinque satis delineata, adeo ut, si totam velis universi- 
tatem Vertoriamm complecti. Aequatio ad eas spectet oecumenica arjr* = >/. a'* 


(o‘ — x), in qua, praeter x,j, etiam u' , a' variaiilet effingantur. In §. 10™“. ad 
pag*”. 262^*”'. citatae dudum Eaiimeretioaii Ncwtor.ianae ( T. I. Ofatealorum etc.) 
castigandus est error Aequationis xyy -¥ eyzz ex d , quum scribi debuisset xyy->r 
ey = — ex-¥d iuxta praedicta in §°. ji"". 

(445) Epistola data fuit. Kal. Aprilibus armi M.DCCXIX"'. et a pag*. XITl**. usque ad 
dimidium nitra XEIV'**, Exereitathai inferius memorandae praemissa. Venoriam 
quaere universalissimam in Specit ama Capitis IX'. ad pag’”. 125'*“’. Tomi II"*'. 
Eulerianae latradartitaic ia Aaa/yfia hfaitoram . 

(446) Formulae tamen a Cl. Auctore traditae ( Nota 436. ) , prouti 


V* 1 — 


etc. ad pag'” .035 , in hoc peccant, quod desit in De* 


nominatore numerus faetor 3 ( ^Adaotatio 440. ) , et idcirco duplum clementi Superfi- 
ciei conicae repraesentent. Iterum dum agit de Cono elliptico tam scaleao , quam 
neto. 

(447) Alembertus 1®. c“. in Adnotatioat 441“*. sic ait dant tout autre eat la quadra- 
ture de la Sarfaeo eoaiqat depeadra de celle di" ane Courle d'aa tnifieme geare. Se- 
ctiones ideo conicas non modo praetermisit , verum etiam nomen Coarie vice ra 


Ligae oscitanter adhibuit. (Vide Netam 367*".) 

(448) De la Sarfact d'aa Ciae qai a poar iatt tote Elliptt a pag*. 236'*. usque ad 


244””. Voluminis Opatcaloram, cuius mentio facta in Adaotalioae 436'*. At prae- 
cipue omnium legendus est §°‘. 1 °’. in pag*. 337”“. 

(449) Videl‘.t'.55". ir”. ac m*"”. ad pag". 237*“. 238"”. ac 239“”. 

(450) Appendicula s"*'. ad Propositionem IV“”. et Fig*”. 1*9"’"'. sub finem Pag’®. 
120”*®. — Lectioaet XVIII. Caatairigiae ia Scholis puilieit haiitae, ia gaihat Opti- 
corum phaeaomeaua genuinae ratioatt tavtfligantur . Aaeexae taat Lectioaet aliquot 
Ceometrieae — Typis Calielmi Codlid =c . 

( 45 «) 
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(451) luiiio vertent* aJ pag*"'. et S*qq. SuppUmiUtnm Gi^fnitriat Car^ 

tefiantte rtc. Df cowplaMatioae Sttp^rfeitrum Conoidearum et Sphatroidearutn etc. in 
Collectione O/>ensrfW0;ffff/««rloanmi BernouiiiaUNum'’™. XXX» et peg*®. 155**'". Volu- 
minis et signanter quo loci (p«g. i6a l6i.) scriptam exsut //r>c etiam 
emergit injignis Ceui ueti proprietas ese. Revera Theorema Cooicum illud banc pri* 
roam epecham noscit» tametsi Guido Crandus idem vulgaverit* et iisdem paene 
ornatum a Bernoulllo aJnotatts { pag\ t6i.) testadinibas tire tentoriis, tabente 
anno M.DC.IC**. (videatur pag*. XTV*^ Praefationis ^ cuius meminit Neta 409"*. ) , 
deindeque anno M.DCC.V'°. Antonius Parentus. (Consule Volumina 11 '*“”’. ad 
pag”". 4"9'“"'. ac IIl'”"’. ad 444'*™. ct N“”. 4"". EjTait etc, ut in AJiiofatioae 

(Vide etiam Notam i;!*™. ). 

/ \ Ai — dzV^bbaa cea» — 'Jct’! .. , ,, ... , , 

(452) Ad pag . 239 leroit mtme i\ductihle a la re- 

Va» — zi 

ctifeathn Ju cercie , ti bbaa -{ ecaa— 2ccz etoit tiu mnltifle V» « — a . Or cette eoa- 
ditioa donae 2ce* =cbba - 4 - eea etc, 

( 4 .%>) If> Pag’- 2 oT"“- Corrige insuper erratum Auctoris ad pag’™. 240"”™. </ep«u^ * 
/a tjuadratare det Sectioat Comquci , quufu scribi debuisset dc !» reetifcHha ■ 

(454) Ad 5 “™. 1“™. pag*'. 23"'”'. in hypothesi r=:o. 

( 45 5) Haudquaquam Vo' -b e' ut Alemberto placuit. Alias id observaveram de Co- 
no quoque circulari in Adaot atloae 446'*. 

(45.1) Duobus simul numeris deliberato animo htc lunetis citatione unica satisfaciam. 
'6 

Preilemata Mathematica Neafoli ad Collectoret Actarum Eruditorum trausmlfa ad 
pag**. 28. ct seqq. (Vide etiam Notam 429“*".) 

(45t) Perlege 1 “™. c"™. in Aduotatioue 26“. 

(458) A linea quoque recta, nedum a Circulo, enasci potest Ellipsis ApoUoniana. 
Hoc tradidit evidentissimum Gregorius a Sancto Vlncentio in Prop“. C.XLIX"*, 
Partis V'*'. Libri iv". Tomi I™'. ad pag". 322. 23. sui Oferis a “2^*. Nota nun- 
«inti , Istius origiaii memini in mea Sectituum Caaicamm Syua/>fi ( Adnoiatloncs 
188”. et 335'*.) praeter Newtoni priocipium uberrimum tic e.'(pressum Efyfertoli- 
taimn Figurae voeo, cuius ordiuata frodit affUeaudo contentum sub ordinata Figu- 
rae illius et Recta data ad alsciffam couimuuem . (Vid. Pag’"'. 261’™. aj Xumerum 
9"™. Euumeratiomt Linearam tertii Ordiuit ) . 

(459) Affeudix Opusculi rcccnsiri superius iu Hota 408", 

(460) Ad Pag’™. 550. Numerumque 366'“™. 

( 4 rtl) 
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(4<5i) Scilicet tam in PtrtViami , qttam iu Tractat» dt Salidit Cachlcarihii . (Vide 
Nctai -V"". et ttf""’. ) . 

(4fc) Exstat 1 “. c*. in Adnetatiatu ist™- 

( 4 ^ 3 ) Pag’, ac seqq. Dts Ccuriet pnpret i iiahr la Init tt C aiattcmeat dei 
Pont -Levit, Tab*. lIl'*. det Piecet aoavtUet in Fig*. 4'*. Det Ctmriet fnprei i ega- 
ler la Init det Piiloai &e. 

(4^4) Memairtt det Piecet ntmvelUi de Maihem-ttifui & de Phj/fue ad pag'"’. t*”". 

atque seqq. 3'“. numerationis in Pag’, tp”. et Seqq. ac Fig*. 4”. Tabulae III”'. 
etsi typothetae vitio scriptum fuerit Plemche II. 

(4155) Confer pag”. 82. 83. I*. antea citati. Inservit etiam eadem Curva dtaliam Ro- 
tarum figuris sistendis , ut Parenrus ipse in Articulo 1 “°. disseruit a pag’. l”“. 

usque ad 3j"”"" Det fs*rn dei denti on ailei de rodet etc. ele.', quod mechanico - 
geometricum argumentum post Philippi De - La - Hire meditadones perquam ma- 
xime illustravit Lotharingius Camusius in Afemoraiiliint Scientiarum Academiae 

Farisiensis relatis ad annum M.DCC.XXXIIl'"". 

(466) Consulatur Adnotatio 43’"“. 

(46;) Apologorum Scriptor repetitis editionibus celeberrimus, quondam tnihi amicis- 
simus , hasce Mathematicas Dideroti raritate caras A/eiua/rr» d'r. in 8’". eleganter 
impressas , cique multis abhinc annis expostulanti a me motuum datas , hactenus 
maximi aestimat . 

(468) De Vocum discrimine minus noto itTfiya, E‘'Xt^ nonnulla scripsi in 

Opnteuh Inedito, cui titulum feci Specimen inlerpritationit oitcnriorum iu Graeca 
Mathefi locorum T luutTpixt . 

(469) Ad hoc enim sufiicit ut instar Lineae rectae Cochlea ista consideretur. (Vide 
Notam ) . 

(4’o) Elementa Calculi Utepralit in Sectionis I”. Partis 1 ”. Capite V'°. , et signan- 
ter in Problemate 25'°. 

(4J1) Analjie det Infnimeut • petiit =p*r M. De L’ IUpital= In Exemplo IX"®. Pro- 
positionis II’*”. Sectionis V"'., in 11". IIl'”. IV'\ Propositionis I’*. Sectionis VI'’*. , 
et rursus io Sectione IX"”. a 5 ". IIl"”. usque ad 186“°'., Trantactioni Philoiophi- 
eal passim , Nicolius in Adit Academiae Farisiensis anni M.DCC.VIIl”. , Iterum 
que Nicolius Ipse, Bernoullius, Maupertuisius , et CUIraotIus in Actit Iisdem anni 
M.DCC.XXXIl'*'. , coniunctis etiam S/>h«rr/V/< Epicycloidibus ; ne dicam de Ncsrtono 
in Principal ad Propositiones XLVIII. ac XLIX. sive Theoremata XA’I. ac XVII. 
Sectionis X"”*. Libii 1 *“. , ac Iohanne BernoulUo in Lecthailai Calculi Intetralii , 

Ddd et 
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, et praecipue XX 1 "“. XXir*'. ac XXin*’. ad pag*“. 448”“'. atque «eqq. Ofertim 
omnium Voluminis III". Adde pro omnigenis Epicycloidibus Gtomrtriam Orgamcam 
Maclaurini in pag'*. 40. et seqq. , de qna loquitur 5 '“, 63'“'. nccnon Aduotatio 508’'. , 
et nupcrtimas meditationes ingeniosissimas /«<• /e» roalettis Aloysii De La Crange in 
Articulo II'’", a pag*. 133'*. ad 13S’*”'. Voluminis , dc quo sermo est in Sutu 525“. , 
Regiae Bcrolinensis Academiae . 

(472) Propositione usus sum VincentiI Viviani XCIH”. vel Problemate XVl'*. ad 
pag’"”. 128’"°'. Libri II"’’. Dhioatiouis ia Afotlonii Ptr;aci df .Maximit ct d/i- 

iiimis ctc. , qmc tamen ex £«f/rV/r Propositionibus III". Libri IV’’. ac XXVII"". 
Libri Vl". sine Vivianeae methodi adiumento potest illico demonstrari et resolvi 
cum Thoma Percllio 1 ". c”. in Adnotatiout 521™*. Quomodo haud in auxilium vo- 
cato Calculo Diffcrcntiali idgenus Maximum pro Epicycloidibus invenerit Htipita- 

lius , videndum est in Propositione lll’*. Sectionis IX"'". Aaaljseot infaite- pomo- 
rum . 

(4"3) Occasione Curvae cuiusdam pol , pctalae . quam summopere illustravit Cl. Cre- 
gorius Fontana l’’. c". sub finem J'. O )/'. , talem protulit Cardioidii descriptionem , 
qualem procul dubio est primariao Conefaoidi- circuli convenire. (Vide pag""*. 
204'*'". ad Num""'. Vir™. ) . 

(4‘4) Collectio sub titulo Dhrrs Ouvrapt etc. pluries citata, ad pag’*. 159. et 200. 

(475) Hoc adfirmat Vivianus in Apptudict memorata ab Adaotatioaiius 87"“. ct 
416”. 

( 47 < 5 ) Aliqui Geometrarum haud recte Interpretati sunt hedtractam , quia serpat iu 
Citrulo »f hedera ( vid. Archimedem Rivalti initio Libri II'’'. De sphaera et cylin- 
dro ad pag*™. 92'*'"'., atque iterum ex interpretatione Eutocii ad 96”'”. in Lem- 
mate Vn'"°. Ad modum Dioclit , et picturam liaeae ei/Joideae, seu hederaceae). Ve- 
*ra enim vocis significatio ab eo pendet, quod Geometrae veteres nec totam nec 
asymptoticam Cissoidem ipsam animadverterint, veluti fusius ostendi in Opusculo 

Notae 4/S8”*. 

(417) Liber II"*. iDe Sphaera et Cylindro in Lemmate I“*. post I"”. Problema ad 
pag””. 93'’“. Iterum ad pag’”. oSs'*'". •" Lemmate Libri flEPI EAIKflN. 

(478) Cave ne istam Lineam commisceas cum antiquorum Conchoide teeuudaria con- 
tracta vel protracta huiusccmodi, qualem primus, qund sciam, consideravit Wal- 
lisius in Operum omnium IP’°, Volumine ad pag”. 848. 849. atque 850. Nomen au- 
tem Conchoidit , quod Soverus in illud vertit Lineae Conchyliatae , male indicum 
Conthoidi - cire ttJi , eoquod recedat summopere a Conchae figura. ( Nere 473. ). 

Grandus 
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Crandas in Schtlio 1 ’”. Proporitionii XXIV'*'. Tractatas sui T)e QjoJratura C.ir- 
culi rt lljftrioUf ( ad pag". 43. “5. ) Conchoidcm veram nuncupavit circulanm , 
sed addidit, ne forte error irreperet, t Nicumtdt frofojitam. Cctcroquiii consule 
Tractatum iesuitac Nicolas de Conchiidihitt et Cijfaidiittt . 

(479) De hac Auctor ipse Tractatum scripsit, hodie deperditum , cui titulum posue- 
rat De Lineii Conehouiihut , in quo Eudoxo Cnidio succensuit. Easdem Curvas Ge- 
minus Rhodius denuo illustravit in Enarratitmihvt suis, praeter Hippiam Eleum , 
ubi artut tradidit Sfiricmmm , et Caaehaidum , Hederaefue limi/iam Uaearmtt . ( Vid® 
Proclum Libri II"**. Capite XI'""., atque Eutocium Ascalonitam in Cammentariii ad 

Librum II'*""'. Archimedis De Sphaera et C^liadra, ac signanter ubi inscriptum ex- 
stat Modttt Sicomedit etc . ) . 

(450) Sixieme exempte de jxetquet autret Cauchoidet ad pag"". S;'" Callectiaait ci- 
tatae in Nola 434'*. 

(451) Consulatur Adnotatio 40(5'*. 

(4Su) In Numero 414'*., ad Figurat vero 83. 84. 85. X.X""'. Tabulae. ^ 

(483) Par"*, nuper citatus , et signanter in lineis antepenultima ac penultima Pag'', 
224"'., secunda vero 225"'. 

(484) Vide Notat 191“'". et 410'"*“. 

(485) Praefatio Libri V'. ad pag””. 2V3'*”. Operis Bartlrolomaei Soveri , Patavii ia 
lucem editi anno M.DC.XXX". sub titulo Curvi ac Recti proportio . Pappus autem 
in Propositione XXIX"*. Libri iv". , et in Proremio ad eiusdem Libri Problema do 
Anguli triteetioue post XXX’"’. Propositionem pag*. 6l"“. Collecliomim etc. Superfi- 
cierum TAqieTMt/ai!' aut TAtxreei/i'» mentionem iniens sic loquitur. Una autem 
aliqua ex iptii ett , quae et admirahiUs a Menelao appellatur (ex Commandini ver- 
tione ) . Fortasse ipsemet est Menelaus, qui primo Aerae Christianae vertente sae- 
culo ternos ie Sphaericorum doctritsa trigonometrica conscripsit Libros , ab Erudi- 
tis Britannis impassos gracco-latinos . 

(486' Tam ista enim Aequatio, quam altera, quae sequitur, permutatis Coordinata- 
rum ipecieiut x , y, eodem redit cum ( Jr* -e j>’ )* — <*(**•+ 7* ) -t- 2e’jr’ =0, cc 
(*'-+•>’)* — e*i *’ -t- ji* ) -E =: 0, vcluti habent pag*'. 79"*. 84'*. 80'*. at- 
que 86'*. Exereitatiouit huiusce . 

(48V) H c odfnitatrm Curvarum toto caelo diversam intelligo ab ea, quam excogita- 
vit ac definivit Leonardus Eulerus in Capite XVin’*. De fimilitudine & afSniiate 4 /- 
fuarum curvarum Tomi. 11 '*'. Introductionis ia Aaalyjln hifniterum ad . 442. et 
pag"”. 239. atque sequentes. Nam Aequationum compositionis imperfectam, sed 
aliqualem similitudinem vel dicas etiam analogiam et cognationem quamdam anim- 
advertere cordi habui. 
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(488} DiijuiJithms tittiluJ eit Stfra t tquttirnt «Z* una Curva ( vide peg*". 176'*". 
sub finem 52 . huius Exercitationis), tofra la falfiti Ji Jut famnfi Trertmi 
( Adnotationem consule 25""’. in Antelogio ) , e sofra fe Strie armoniche a ttrmiui 
infuitameute fiecoU . In vecsione autem Italica illius Encydopatdiat sic inscriptae 
Dizionaria uuivenale Jcl/t Arti t dtllt Seieuze, di E/raimo Chamten editionis Ve- 
netae anui M.DCCXLIX"'. frustra Cardiaidit vocem pervestigavi , 

(489) Fassim in $°. 41"°°. praecitato , sed quemadmodum monet Admtatia 48^'. ter- 
mino adbibito 2«*Ji* vice rJ 2**jr* . 

(490) Nata iSl"”. , Auctoresque ibidem recensiti vultum doctissimi Iohannis Domi- 

nici Cassini ab hac Curva summopere recedentem ostendunt, quae aliquando bi- 
ceps est, quinimo et in puncta vel in nihilum vertitur. Minori fortasse iniuria 
Willebrordus Snellius in Cyclamctrica , Lugduni - Patavorum impresso vertente an- 
no M.DC.XXI“'°. , dixit Helicem Cononis Samii vel Archimedis. (Vide 

Praefationem etc. ). 

(491) Quod in Intraductiane etc. Eulerus non fecerat . ut ostendam in §°. du"*". ad 
pag**. 2 o 9 . 209. , propinque satis persensit 1 *. c°. Commentariorum Berolinensium 
ab Adnatatiane 403'^. , at pro frimaria tantum Coneboide , haud tamen universali- 
ter pro lecmtdariit quemadmodum infra patebit. Epicycloidem Cordi similem Ga- 
britl C rame ros cognovit (Capite X"'". ad Extmfluat lIl'”"’. Numeri 173. et pag*™. 
431. 1 *. c'. Figuramque 132. Tabulae XVIH”*. ) , sed Conchoidem ab ea Cutsra 
significari a Circulo generatam vel nescivit vel in abscondito tenuit. 

(492) Ad pag*™. sd'*™. atque sequentes . Aequatio vero exstat ad titulum- 

que habet Diatriba lUufirit Marehiauit tiatf ita/ii talutia Prallimatit PhjJica • ma- 
thematici ah erudita quadam Ceametra profejlti . 

y 

(4P3) Vide l*"". c**”. p«g\ 59'“.» quum e contra 7I x statuerimus in 60**^®. a pun- 
cto C vcl D vernis B. {A diffhtstiM Mt thi ntt of tht xtisthe fym i* Aiithrm 
ly Francis Maseres ^Londan 1758.== memorata ettanf in Sptn 18'’*. At$- 
ttlogii ) . 

(494) En eius verba in 1 “, c®. ad pag**"- Caeterum hoe Ftvtlema mihi 

fropeftum fuit s Geometra qupifam in Anatyfi Cartefana exereiiatifimp , affwf 
ravit te quidem reperifje tandem viam perveniendi nd tuitttiowm , sed opus habere, ut 
27. anaiogiat deferentes tufUtaerett prhtquawt detegeret mntnt^eem Curvae ^ adeoque 
cum oh niMiam ^iixHdtem veUde operpfi ea/culi te/ut ionem imperfectam reliquiffet , 
contentum fuijje determinatione approximante punctorum in Curva , id quod ad praxin 

tufeere credehut u Bernoulliuf insuper ad 61*”’. 1*. c*. partim etiam quod cr/f* 

hrit / 7 /f, quisquis ft, Anaty/ia Certefanus pofi 27. iapltotat anaJogias lahore cah 
culandi omnino fessus ah ulteriori dis^uiftione alfinuit . 

im) 
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(^ 95 ) L"*- c"*. ad pag''”. praecipue in Numeris 5**. ac 7®*. Addidit etiam 

in Nom*. 6*^. quaedam de ftxu^ contrario t quod tamen punctum, ubi locum ha- 

I beat ( N. % ) , facili labore profluit ex notissihia ac pure geometrica tangentium 
EpicNclotdum doctrina. . ^ 

(496) In Num“, 7*®. et praedicta pftg\ 57 ™V ' » r ' 

k 4 VZ) Continet sexies Cirevhsts smnm t^mroiorem ad pag'®. 58**'". 

(498) Acta Erudittnm Lifjiae istius anni ad pag*®. 59*““. atque leqq. Operam eawriaw 
Iohannis Bernoullii Volumen 1 "". in Num*. XX!!! **. ac paginis 13-2. 133. etc. 
usque ad 139 ****» Animadverfo in praecedentem sofationem iliujiris D. Afarchionis 
Ihspitalii . t)emoffPratio identitatis Curvae ae/juililrationis cum Cjcioidt descripta 
ex circumvo/utii/ne retae super rota aequali, Conflrnctio etc. 

(499) In eiusdem anni Actis iJpfienftbus nd pag*“. 372***™. Tl. Marchiouis Jlospitalii 
Theorema aevum de quadrandis C^cleidilus hafum circularium pro quavis difiantia 
pnucti descriieutit a centro Circuli mobilis usque ad pag**". 3 t 4 **"'* 

(5C0) Consulatur Propositio V Sectionis IX**. Aua/jse des in/uimerrt petits (pag*. 
2‘25^\ sub finem in editione anni 176S. ), quod Opus, ut norunt omnes, primitus 
impressum fuit vertente anno M.DCXCVl'° 

(501) Praesertim legenda in hoc adstruendum pag*. 61®*. 1 *. primum c*. in Adnota* 
thue 498**. 

(502) itt primo casu dum a=:b Curva integra efl aequalis sexdecuph radia Circuli /e* 

meratorii , et geueratim quaelibet porri» ctc, { Hopitalius ad pag**. 58''*“. et Nume- 
rum l*. c*. in Sota 492*^*. . necnon ad Corollarium 1 ®"'. Propositionis IV**®, 
Sectionis Anaf)se des tufniment petits etc.), 

(5C3) Initium Animadversionis , culus meminit paulo antea 498’*. Aduotatio. Nam ibi- 
dem pag*. Cum autem iu resolutiout proilcmatum id praecipue iuteadamus » ut 

peractis quae ad thtoriam spectante via inveuic<tur factlis % quae tios ad couPructio^ 
uem ffnplicijimam deducat , eum conpruendi modum in praxi commodiffmum ceuseot 
qui peragitur vel per fuxionen» puncti t vet per tractionem Ixiluitianam et 

proinde motu perqnasn JivpUci et ad praxin apt^lfmo deteribi po^e ‘(Identidem 

in Volumire 1 "'“: cius Operum ad ^C-**^*- Num®. XXIIl"*. hhanuis BermnUi 

animadverfo etc, vduti supia in Sota .) 

(504) Depicrum exstat in pag*. cSdem 93 . , quam citavimus in superiori Nete 477*"*. 

(505) Wtcrum Geometria prueter illud Nicomedis ab Eratostbeni: ‘vituperatum . 

6 

quod hic geminata Sota ob intimum argumenti foedus comf lector, referra pro- 
fecto fuerat organis ingcnlosmimis Inservientibus descriptioni Curvarum .* Ll- 

E.C e brl 
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bri HajiCcfiKuia Ilcronii Sectionum piaeicctim Coni aliorumque Corporum de- 
scriptioni otganicae usui erant . Esemplum sic cctcbcrrimum Parabolae organum , 
iniuiia a recentioribus vindicatum > quod alibi illustrandum suscepi . -De ipso Eu- 

tocius sic loquitur in Commeiittriit suis ad Librum Archimedis II De Sfhaera 
tt C^lia.in , et signanter in Mtd» Meneehmi { vido qunque pag'"'. pp. , qua Lemma 
X""*. sic inscriptum MoJmm Meutthmi, fui fi Ctrftmm SectioMut , 'erflteare illu- 
stratur , necnon De CenuJUm et SfhieniJihii ad 233. 234. , ac tandem ad 380“"”. 
editionis a liivalto curatae Diahetom He/ieegruphen^. Deserifta eit autem Seetiete- 
ctaaea/i Ccui cum diabeta invento a Mitejio mechanico i/doTo magijiro uojiro 1 cum 
/it ab eo tcriftum in Commentum camaricarnm Heiauit fili factum . Diabetum iajiru- 
meutum efl fimile elemento pateo A . Rivalius insuper T' c° in Libro De Coaoidi- 
lui et Sphaeroidibnt post Propositiones VIll'*“. IX''"". ac X"’". Instrumentum 
ipsum deperditum adsequi studuit ( pra.ecuntc tamen Batocio ad eius bdem ) , we- 
xime eum non mate Graecae X fisuram praeseferat ut idem adfirmat. 

(5c^) Francisci a Sebooten Leydenfis de organica Conicarum Sectionum ia plano de~ 
tcriptiont = Lugduni Batavorum ex ojfieiua Elteviriorum — , Liber alias laudatus 

in Nota 85”. 

(S°l) Oputculorum Volumen I"”. in Enumeratione Linearam tertii ordinit ad S""- 
VI*"“. et pag*”. 265“'". atque sequentes — De Curvarum deteriptione ergamea=:. 
(50S) Vide Operis buiusce compendium An aceount a Book , entituled = Geometria or- 
ganica, sive Descriptio Linearum Curvarum universalis Auctore Colin Maclaurin = 
in Volumine XXXI™. Pbilosophical Trantaceiont pro annis M.DCC.XX. ac XXL ad 

Num““.3<i4'™. , et a pag’. 3S”. usque ad 43'*'”. in Articulo X""'. 

(509) Nutvi IJlromtuti per la deterizione di diverse Curve aniiehe e moderat ee. —iu 
Breseia = . 

(510) Laudandi praesertim loannes Polenus, qui inter Epittolat suas Instrumenta no- 
ira descripsit in Traetnriam Perraulti et Nepeti Logarithmicatn delineandas ( Comes 

Suardus 1 °. c*. ad pag"". 26“'”. atque seqq. ) , nccnon Eques D’ Atcy , qui in Actir 
Scientiarum Academiae Parifitufit relatis ad annum M DCC-LVUI*''"’. Ovales Carte- 
sii bio circa /acet apte disposito non secus ab Ova/i conica depingere docuit, tametsi 
auetbodum istam antea aperuerint Boscovichius ( anno M.DCC.XLVII 1 ’°. ) atque Suar- 
dus . { Vide Opus praecitatum pag*. 6a et sequentibus ) . 

(511) Commentarii Eutocii Atcaloiiitae in Theorema 1 “”'. Lfbri It . Archimedis Da 

Sphaera et Cylindro Modus Platonis — . Volumen l"*". Elementorum Geometriae 
■Andrtat Taegue^ editionis Romanae anni M.DCC.XLV". ad pag""., Nemi- 

Bcm autem latet Platonem iv'*. ante Christum natum saeculo floruisse . 

( 5 ' 2 ) 
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( 5 J 2 ) Esc Axioma iJtntUath gecmerricac Figararum^ quo posito Lineae receac» C»t* 
culi arcuum. Anulorum, Polygonorumque adfectiones p.mc omnes ilitco de- 
monstrantur . ' 

(513) Idgcnus periculum feci in Elementis Stereometrtae faciliori methodo conscriben- 
dis ad instar Planorum . 

(5*4) Perseo iam dixi in Adnotatiouivut Ipl*”*. et 410'"*. ac J** Geminus 

autem iunior, qui dicitur Procli magister» praeter Opus antea citatum in Soiu 
4*39"*. et di Mathtmaticarum ditcifltuurum ordiut Librum conscripsit et saltem sex 
Mathemaficarum praereptionttm Libros ct Euarrsthmt Gtomitricas , quas una cum 
aliis iniuria temporum deletis, simulque cum Libris aeque deperditis 
r’fa';xtr/rij«5y.Theophrasti Ereiii ex Insula Lesbo, Aristotelis discipuli, nccnon Eu- 
demi Rhodii de eodem argumento divinare ac restituere cordi habui . Seniorem 
Geminum Tyrium fuisse, iuniorem Rhodium Fabricius adserit in Libro m'®. Bi- 
hliothecat Craetai t editionis Hamburgemis anni M.DCC.VII™^. Consulatur ecUm e* 
xuditissima Difjertatiu Meloti sub titulo lUchtnhts tur tu vit d* Archimedi puur 
Strvir s t Ibpoin des Mathematiquet tn Volumine XIV** Parisiis edico vertente 
anno M.DCC.XLITl'*. a pag*. liS**. ad 144*1". Hijloire di V Acadimle Royute des 
Inseriptiout it Belles • Lettns avec les Mimoiret depuis Pannee 11'^%. jusques & 
tompris l* anuee 1740. Etiam Hippocratem ex Insula Chio Elementa scripsisse /re- 
metrica Proclus adfirmac . Mathematica antiquorum Scripta , quae supersunt , col- 
legit Philippus De la llire anno M.DC.XCIII". ( Veterum Mathematicorai» Opera 
Grtfrr. et Lat. — Parifiit e Typ, Reg. = ) . ( Consulatur ad Num”®. lo"™. et pag*®, 
367““®. Volumen II"®. Acfonsm vettrum Academiae Parijtcnfit editionis Parisinae 
amni M.DCC.XXXin**. 

($15) Brevem, icd copionim Inscitationum Geomenicarum Cunum solata oratione 
ad instar anti<]aissimi TKeonU in Euclidem Colloquii nobilibus oUm Ephebis , de 
quibas loquitur AJuttatio l88’\ , dedicaveram . Ibidem ec inventorum pleraque Fe- 
dericl Commandini de Frustis Pyramidum «atque Conorum dimetiendis, et Ma- 
cbometi Bagdedini de Supcrficicrum divisionibus , sive ut vqlgo dicitur Geodesia, 
complexus eram, praescium excerpta ex Bibliothecae Marucelliorum Florentinae 
Codice typographico Saeculi XVl'*. ( Errat Cb Winkelmannus pag*. 266'’. T'. 11*1 • 
praescantifsimi Operis sui in Nutu 5'*. Auttlogii citati dum Euclidem Alexandrinum 
Elemeutorum Qeometriat Scripeotem cum Philosopho Euclide Megarensi Saeculo 
ante florente confundit). Nonsulla etiam ct nova ex Lhuiiierii divinaveram Po~ 
lytauomttriu Genevae in lucem edita vertente anno M.DCC.XIC°. 

(516) Potissimam illustraveram in Afelltui» muftrriaio ea, quae perducunt ad demon- 
strationes Problematum Hugenianorum de Conoidalium Superficiernm mensura , 
celeberrimi illius Theorematis ad Parabolen pcrtiiKotis, quo innititur eximia Rt- 

guU 
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£uls Thomac Ba/cri {The Geemetrieai fCejt or cotiflrKCthn ef ait Eqaathns ti~ 
near. Quadratu ^ Culfic t aad Biqmadratic ,, hy a Cire/e, and oue only Parai/oU 

l68 )( Trans. Phi/. N®. 15;™“. ad pag *. 549. ct 550.)» alterius, a quo eiusdem 

Parabolae per tangentes descriptio deducitur , etc. etc. 

( 5 *T) Vide Adnotatienes 378'^“. ac 379 ”^'" inter Opera in lucem edita a Torri- 

ccllio illud De Solido Dyperbolico etc. in Secunda Paginatum numeratione ad pag'*”. 
ian» 

93 . atque sequentes. 

(518) Ceomctiis antiquioribus praeter Rectas parallelas nonnisi X\xfx>dy,\st xCaA:! inno- 
tuerant. Primus omnium Leibnitius Parallelas omnimodas Curvas ab evolutione 
ipsius Lineae genitas fuit contemplatus in Diario Lipslcnsi Novembris anni M.DC. 
XCV^'. (a pag*. 93**. ad 95 *”*. sub titulo C. G. L. De novo usu Centri gravitatit ad 
dimenjionet , et speeiatim pro Areit iuter Cut^as parallelas descriptis t seu Fxectangtf 
lis cttrvilimeit \ ubi & de Parallelis in universum»^. (Videantur etiam O^rrj Tnannis 
BernoulU in Tomo I“. ad Num®*”. XXIX"*’"'. et pag’*..l53‘*". ac 154***". ) . Hupita- 
lius argumentum idem exornavit in Lemmate ac Corollariis I®. ac II'*'’. Propositio- 
nis 11 ^**. Sectionis IX"*. Analyse des lafnimem petit s . Postrnodum Varignonus inter 
Memorabilia Regiae Scientiarum Academiae Parislcnsis anni M.DCC.XIV”, Re- 
fexiont sur tuiage » que la Mechauique peut aveir e» Ceowetrie) acu rem tetigit et 
Centrobaryca valde promovit • 

(:;I9) Saggio tulla twova Teoria dei Calore^ quod specimen adhuc servo imperfectum 
ac MS. in illustiationem inventorum Adairi Crawfordi, et Dissertationis egregiae. 
CUI titulus adposirus Mtmoire sur la Chalessr /J d V Academie Rayule des Sciences 
le 28. Juiu 1 783. par AT', Lavoijter 6* De La Place de la mlwt Academie • 

(520) Consulatur Aduotatio 25 \ loh. Herriei Latmberti Tentamen de vi caleris , qua 
corpora dilatat, elusque dimenfiame a pag*. nu***. usque ad 243'""*. Idem Lambertus 
in Beroliuessfbut Commentariis pro anno M.DCC.LXXIi** . biennio post editis elegan- 
tissimas alias Curvas tam sAermaiwerr/rai , quam hy;rometricas consideravit. {Suite de 

t Effai d* Hyerometrie a png*. < 55 **- ad IC3'*". ). 

(521) Nam «X Theoremate, quod Lcgr.iithmicam veluti Parabolam spectans demon- 

stravi I®. c®. in Sota tl"*. Antelogii, quodlibct spatium ARFz:^ PEG — PEfA — 
PGFAz=i{ PA-fF)OV^{PA^CF)OR=-PAA{V~EF.OV'^ GF .ORMco- 
que pcometrice guadrabile , et infinite - Icrtgae areae mensuram Coronidis ad instar 
complectens. Ceterum modus itlc, quo supra usi sumus ad Lineae I ambertianae 
maximum determinandum , originem ducit a Nicolao Berncullio artificium pene 
idem experto in Methode pour trouver tes Tevtechroues dant des Milieux rrfiflantt 
comme le quarte des VlteJJes , ct signanter ad p 2 . 93 MimerabUiumV^iWur^" 
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sis Scienrismm Academiae reUtIs ad annnm M.DCC.XXX””*. * editis tamen vertente 
anno M.DCC.XXX 11 ^°. Fortasse ab eodem fonte Thomas Perellins solutionem Pro- 
blematis sui derivaverat , quod legitur pag*. 8**. Partis I**. Voluminis VII®'. 
rii Uttratorum Florentini impressi sub annum M.DCC.LV'“"*. 

(5*22) Quam prolixa taedilque plena fuerit in argumento etiam levissimo didascalica 
methodus antiquorum Geometrarum , abunde docet Ismacl fiullialdus in Opere pu- 
blici iuris facto labente anno M.DCLVII®®, sub titulo Exercitatio geometrica de 
inscriptione et circumscriptione Figurarum , conicis Sectionibus » et Porismotibus, Kul- 
lialdi tamen ingenio parum &vcc Cardinalis Michaelis-Angeli Riccii iudlcium in 
epistola sua scripta sub diem 22****”. Martii anni M.DCXXVII"'’* ( LeStere inedite 
d* Vomi ni illuflri T. II. Angelo Fabronio curante ctc.). 

C 5 'o) Dimensionis ad instar rccentiorum Geomerriae omnium Corporum rotundorum 
lineamenta fortasse prima invenies in Libro IX"®. Parris IV“*. Voluminis II**'. ad 

pag'”‘. 1005*®. er seqq. {Comparatio Ungulae Cylindricae cum Sphaerica 9 et atiif 
Corporibus ) in Opere quampluries clcuto Gregorii a Sancto Vincentio . 

(524} Ira Hdpitalius effecit in Propositione I"“. Sectionis V“*. ad pag*®. lofi***”. 3’". 

erf/ 

editionis Analyse det Injtniment pttits. Cave vero ne censeat rb minimum quid- 
dam esse, proptcrcaquod cius differesttiale evanescat. Aliud est enim 
privatio in magnitudine eonjianti , aliud differentia nullesccns in magnitudine varia^ 
Sili semel atque maxima vcl minima fuerit. Injuria igitur ab Aequatione dX^o, 
si dc maximis vel minimis agatur, altera XzzC derivaretur, quemadmodum liqui- 
do constat. 

(5*5) Cregorius Fontana Literis mihi scriptis die 7®*. Maii anni M.DCC.LXXXP*, 
expostulabat an Radius Circuli oscuUteris absque praesidio differesttialimm 2***. ordi- 
nis determinari umquam posset ? ( Di grauia crede VS. Ill”^, possibile di trovare pe 
raggj osculatori una formola libera dalle seconde differente^ E quando ndl sia » qua* 
le crede Elia dover ejferne la ragione? ll soh ragionamento metajiftco dovreble sispon* 
dtre a queflt due quijtiotri , Responsum dedi negativum, quum 1 ®'. ordinis differen* 
tialia statum Curvae quo ad Lineam rectam tangentem sistere valeant, sed inter 
Curvam ac Tangentem innumerae ex Elementis duci queant Circulares Circumfe- 
rentiae , quarum una tantummodo , per differentias secundas idcirco enucleanda. 
Curvae ipsius otculatrix » Hanc autem doctrinam maximopere postmodum amplifi- 
caverunt Aloysius De La Grange in Commentariis Beroltnenftbns pro anno M.DCC. 
LXXIX®'’. editis anno M.DCC.XXXI®*. a pag*. 138**. ad 149'“°'. = Article troi/fc- 
tne = Des diffrtvus ordres de Contacta et de la maniere de trouver det Courbes qui 
aieut avec une infuite de Courbes donniet des Cor.tacts un ordre Bernoullius 

F ff iunior 
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iunior in Etsai ttuue nouvdlif manter^ d‘envitapr Ut DiffifrtMCiS AU Ut Fiuxioms det 
quantitit variabUs inter Memoires des Cerrespoudaus ad png***« 151“". ct seqq. Par- 
tis II**. Voluminis Actorum Academiae Taurinenfs pro annis M.DCCXXXXIV"*. et 
LXXXV^°. , ac doctissimus Abbas Tbomas Valperga Dc Caluso a Secretis eiusdem 
Academiae in Addition etc. et praesertim a pag*. 15?'^. usque ad calcem suae 
Ayn^.dcrf//3ifC praecitato Volumine comprehensae, quo loci dc contactibus ct oscu- 
lis varii gradus (quorum postremorum prima species eadcni est cum contactu se- 
cundi ordinis) mirum in modum summaque memis acie disceptat. lucunda est 
etiam ac succiplena altera Disquifitio in Partes duo distiibuta eiusdem Auctoris , 
atque inserta in Volumine Taurinensi pro annis 1^86. — itS*. , cdiio vertente an- 
no M.DCCXXXXV^m*". (a pag*. 489"*. ad 591"**™.) sub titulo Dtt diSerentes Wtf- 
nieret de traiter ceite partie des Matkematiquet que les uns appellent Catcul di^erea» 
tUly & les aut res Methode det fiuxiont » 

(526) De Curvis , quas voco rectifcatricet atque complanatriees , in ipsa Calculi Intc- 
gralium origine perlege Memorabilia Scientiarum Academiae Pari/ien/is pro anno 
M.DCC.I"*®. , et signanter ad pag*™. 159*“. ubi titulus exstat Methode pour la rectU 
fcatiou des Upses courbes par Ut Taugeutet . ( Editio Parisina M.DCC.XIX. ) . Ad- 
de Disquisitionem Sur la Quadrature des Courbet iu Historia eiusdem Academiae 
anni M.DCC.XI”^. a pag*. 62***. usque ad 67"*'”. par M. Bragehuue , ne loquar de 
antiquiore ct iam memocato Craigii Tractatu circa Quadraturas etc , , edito ver- 
tente anno M.DCXCIU**. 

(537) Quomodo SuperBciei culuscomqu* dimensio, %c\\\cet t J* dxdy V i -i- p^ ^ q* 

dum Aequatio Superficiei datae fuerit dz^pdx-¥qdy, ab Elementis 
prosiliat, videbis in lU'*. Sectione mei Tractatus alias recensiti de Solidis Cochlea» 
ribus . Interea mirari non desinam quanam de caussa per tot tantasque ambages 
erraverit in elementum Superficiei statuendum Auctor Dijjertatioais illius, cuius 


meminit initium Notae 171“**. 

(528) Ad calcem chartacei manipuli , cui a Vincentio Viviano titulus fuit olim prae- 
positus sermone itallco Solidi. Plurima hfc loci inveniuntur elegantissima dc Indi- 
visibilium armillarium Conicorum usu, ac geometrica comparatione. 

(529) Calculi facillimi typum fortasse iuverit oculis I.ectorum subucere . Supposito 

1 Radio Circuli getntaris fit Areae quaesitae elementum aequale f 1 Cot. x ) 


/ /!-♦• Cos. X \ 
'V Sin.x ) 


Si», jr— ix . Si*, ip ^ — Cos. x — 


, , _ - _ Cor*. X X* 

{ — <# Cot. Jf ) = — Cor. X — — H- 4P . 

Cot*.x X* ^ 

■ •+* X . S/*. X Cos. jr -4* C — 
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. 1 — c»»*.» C«j*. * 1 . 

¥x. 5/».»-»- — (quia dum « = o cst ; — — — — )• tin- 

•2 -i li 4 

( X-+ S/». ;r )* ^ ^ 

dcm=*“- , scu dinuJio Quadrati Cycloiais ut praedicta rtgttld 


iusserat. Exinde fluit Areae Curvae dimidium par semissi Quadrati scmicircumfc- 
renciae Circuli gtnitoris ob S'm. x eo casu evanescentem; totaque idcirco Area ae- 
qualis Quadrato eiusdem semicircumferentiae • nimirum ad productum ipsius se- 
micircumfcrentiac in Radium» vel Aream gtxitorit t ut scmlcircumfercntia ad 
Badium» aut Circumferentia ad Diametrum» quemadmodum innui. Quod au- 

X x^dx X X 

tem ab Euclide paulo superius deduxi de d(c )( = e — r ) — e dx l\x- 
culcntissime ostendit quanti maior facilitas adsit in lutegrale detegendam 

~ ^ ■♦■c. fusins peruactatum 

a Cl. Gregorio Fontana in lU'*. Papiensium DisquifiMuam alibi recensitarum ( vi- 
de eiusdem Dhiaifititmt §. 1 1™"®. paginasqne 66'’“. ac 67“’“. invicem comparan- 
das ) , quum nihil aliud sit praeter e [p(x-*-dx) — fx]=z apx -b C universaliter 


haustum ex ipsamet Diferntialis Calculi definitione . 

(530) Tota hniosee Lucubrationis ars studiumque in eo positum esc , quod formulae 

«taasthaum ctadititaaliam in unicam resolvantur = 

-V dxdji djdx 

Aequatio illa simplicior ab Eulero seniore faciliter admodum demonstratur in 
Commintariit Benlinmfiiui anni M.DCC.LIll". ad pag"". et 5'"”. XXI'”'"". 

RemarfKtt sar Itt Mimoirn frictdtus de M.' BenoatU . Quam caute aliquando 
Aequatio eadem tractari debeat docet Le Cendte in Volumine Parifiajii Scientia- 
ram Academiae anni M.DCC.LXXXVII'"l , edito vertente anno M.DCC.LXXXIX"*. 
{Nata (») ad pag’“. 311*“. rije Memaire emr f latigratiam d» fatifaet E'^aati»at 
aax difereaeei ■ fartiellet ) , Ceterum demonstratio postremo loco ab Eulero tradita 
valde dutat ab ea, quam adpellare liceat totius doctrinae caput et columen, omni- 
que rei de variathaam Ca/calo promovendae parem , et primus invenit Leibnitius . 
Hoc potissimum duce Alexis Fontainius vertente anno M.DCC.XXXVI1I°. Integra- 
lem Algorithmum a novis potius fundamentis erexisse quam instaurasse censendus 
est , quod argumentum ferius equidem at elegantissime mote suo et noviter acu 


tetigit loannes - Henricus Lambertus in Classe rije- Phihetphie Sfecalative a pag*. 
441™. ad 485“'". Voluminis XVUl". ad annum M.DCCXXII’"'". Benliaenfit Scien- 
tiaram et Hamanhram Litteraram Academiae . Nam usque ab anno M.DCC.LXVIH". 
labente ( /d U 15. de Decemire) Disquisitionem protulit ita inscriptam Sar la me- 
thode d» Caicnl Jat/£ra/ . Quacaua O. Condorccto debeantur incrementa doctrinae, 

qnibusve 
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quibusvc eadem coerceam limitibaj ad posteriorum Lucubratiomim fidem doctis- 
simorum Geometrarum De La Place, Monge, ac Lcxcllii, brevi edisseram , si fors 
dederit, in Prodromi Continuatione iam rypis parata. Interea ut eruditissimo Guldo- 
ri Savino Senensis Academiae Curatori publicum tester obsequii mei monumen- 
tum, cius de Prodromo ipso iudiclum , quod equidem maximi censeo , in vulgus 
prodire baud ingratum futurum iii sum arbitratus. Eximius itaque Scriptor Pridie 
Kal. Apriles verrentis anni M.DCC.XCI"''. Eplsrolam misit, quae sequitur ex apo- 
grapho impressa, ad amplissimum cxccllcntissimumque Virum Vincentium Mar- 
tinum (ingenii acumine nulli secandum) Senensis Ditionis universae Praefectum 
et R. e. FERDIXANDI III '. Domini mei a Consiliis sancrioribus . Nel IreviJJimo 
ternio , che ho avnto , ko letto e pcrcono con sommo piacerc il Prodromo di 
zioui sopra il Trattato di C.alcoto Interralt det Sig. Marchete di Condorcet . Sei reif 
der dunque viuflixia alta profondita dei safii re dei ekiarissimo Autore, e mio rispelta* 
hilissimo Amico mi dispiate alV e stremo che il mio giuditio fia di pbchijjima autorita, 
Soa pPante io devo iugenuamente eottfijjare di avere ammirato eon$* e^li eon V ultima 
tvidenza e cen semmi solidith di ragionamenti provi ia due Articofi che t equationi 
di coudizione flabilite dal Marchete di Condorcet hanno tutto il loro fondamento nel 
Teorema di Leibnftz, e da effo derivauo dirertamente tutte t Equazioui di condiztoae 
tranate da i\P. Fontaine , t di ptit che petsoao coi suddetto priueipio Leibnitziaao con 
eleganza e speditezza tuaggiore dimojlrarj* , et auco divertamcate dal £euerslq 

utato dolio ftejjo Si^, di Condorcet, 

Le Sote poi , eon U quali il dottijpmo Autore adorna et erricchisce la sua Memoria, 
noa pojjouo al parer mio etsere piu confaetnti a dimoflrare e a confermare il suo ajun* 
to , ffc piU proprie per far vedere la sua erudizione solida e Jlesa sopra tutta la Pro* 
vineta Filosofea e Matematica , 

Preqo V. E, di fargli per mia parte i piu vivi ringraziamenti per t ovorevot memo* 
ria , che conserva di me, che e Punica cosa, di cui couragioue pofjo effer vano. Esc, 
Qua in Epistolae humanissima communicatione vel me a perantiqua, quam plurimi 
fiicio , Martini consuetudine summopere honestatum , vel a Savini comitate et fa- 
cundia, nescire magis quaps scire lubet, quum maxima laudum ft a laudata Vira 
laudari • 
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SYNOPSIS 
EXERCITATIONIS MATH EMAT IC/E 
DE INTEGRAUBVS ABELLIPSEOS ET HYPERBOLAE ARCVBVS DERIVANDIS. 


/i StthpHm , in qno ritlo pocissimiun patet perantlqm hu- 
^ luscc argumenti tractandi . 

Notse in Antelogium , quarum praecipua sunt quae sequuntur . 
( 1 ) Nonnulla de PnUrvmo etc. In Calculum Integraicm Con- 


dorceti . Adde praeter Natam (5) qoae in Num*. XIV**. 
tfluMtriaum Ramauamiu recensentur ineuncit Anni M. 

DCC.XCI"’*., et in AJaatatiaat 530"*. sive postrema. Cura 
tpatmariaitas autem ipsis a percelebri conscriptis Geo- 
metra confer , amice Lector, quae rescripsit M. L. {Nat. 
U. 25. 3;o. ) in Novit Litirariit Flartvtimt eiusdem Anni 


Pag*. 


vn. 

XV. 


ad Numeros XXIV^ . et XLIV‘“. argumento Coimopolita- 
no tractando nimium impar, quemadmodum constat e* 

Aditatalionitut enarratis, non secus atque ex Num^. XLT***. 
ad pag”. 641. 43. 

(4) Solutio nora Problematis veteris a Comierso Italis quon- 
dam propositi . 

Animadversiones^ in nonnulla Algebraica scriptorum Tin- 
scau et Bossuti , facillima Synthesi consequenda, 
lloj Formula Bmoinii tam Ncwtoni , quam Euleri ante Ae- 
prnum et Pnzium universaliter demonstrata .( Adce^t 

Neta in pag*. 221®*,). 

(11) Logarithmic.ie proprietas quaedam ab adfccclonibus de- 
ducta Parabolarum . 

(t2) Series aliquae tuaetianum Circuli er Eltmintii derisra- 
tae . llfc addendum putem ad maiorem rei inlustrationem 


ibiJ. et XVt 

ibid. et XVII 

ibid. et XVm. 

XX. et XXL 

ibid. 


acutissimum etiam Lambertum anno M.DCCXVIIl”. , sci- 
licet , in V qlnmine III °. Attarum Htlvetieoram ( Pag*. 1 38. ) 

adtnlisse ne nominato quidem Eulero . ibid. et XXII. XXIIL 
(1.8) Theorema, quod Seriei adeinet, wmonscracum et il- 
lustratum . ibid. 

(I4) Casus celebris enarratio omissae ctmttantit in Formulae 


tntegratioM. (Vide insuper Adnotationem u8 

(18) Machinii Series vindicata ab erroribus, qui in Tabu- 
las Sherwini irrepserunt. 

Adnotanda de harmonia Hypetbolarum et Ellipsium toniu^a- 
tarum . 

(19) Quam absonum sit a Mathesi viros non mathematicos 
de rc mathematica scribere. 

(25) Theorematis minus noti de Qoadrilatero in Circulo 
simplicissima demonstratio. 

Dubia in quaedam Condotccti , et Canterzani de radicihut 
Aequationum . 

Eulcri Theorema celeberrimum propugnatum . 

Novum Scrierum Theorema, in quo varii effulgent ordines 
T» lijiaiti , 

Ggg 


XXIV. 

xxvn.et xxvm. 

XXX. et XXXL 

ibid. et XXXn. 

XXX\TL 

xxxvm. et XXXIX. 
XL. et XLI. 

XLn. 
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THtquifitU it vtm FuttettoBUm Dlfflrtatialtum orightt, qua- 
rum Integraiia a rectifcatiout peud<ut Arcuum Eitipieot tt 
H}Ptt'hoiae ApoUouianae , Ibidem inprimis Operis argamen-* 
tum proamialiter explicatur. 

Sectio I*, , qua In vittr uc dilucide demonflratur Theorema Pascalii 
cum aliis adfiuibus itt ipfius Theorematis ornamentum . 

§, I. Lxpressio generalis mensurae superficiei Cylindri /r4/rW, 
eiusque partium. 

J 2. Fnrmula universalis Summae Secanciam exccntricarum 
in Circulo, partiumque illius Summae. 

f. 3. Reductio unius ad alteram Formulam. 

§. 4. Summa praedicta ope semissis perimetri Ellipsexs coni- 
cae exhibetur, eiusque Arcuum. 

§. 5. Geometrica constructio facilis ad hoc consequendum pro- 
ponitur . et demonstratur . 

6. Vice Scmiellipseos idem obtinetur Ellipseos integrae de- 
scriptione . 

§. Z’ Cylindrorum innumerorum /ca/ewirm series consideratur, 
eorumque varii olliquitatit gradus Formula facili expressi 
adseruntur dum varietur utcumque distantia puncti emis- 
sionis Secantium exccntricarum a centrn Circuli dati. 

Casus Cylindricae Superficiei scalenae in Planum se verren- 

, ris , ec Sum%nac Secantium, eiusque partium geometrice 
fldsignabilium animadvertitur. 

Subiungitur reUcio harmonica inter punctorum situs exterio- 
rum, et i/jteriorum emissionis Secantium quo ad Circulum 
datum . 

Inter ceteros casias ille etiam Cylindri recti in mentem re- 
vocatur . 

5. 8. Iisdem respondent hypotheslhus variae Hcmiellipsium co- 
nicarum species, earumque aliquando verslones in Circu- 
lum , et Lineam rectam . 

Commodior liaearts constructio h'c adhibita Scmiclllpscs , 
Ellipsesque integras sistit harmonica inter se relatione 
connexas etiam illis in casibus , quibus impossibilitatem 
offendunt methodi praecedentes . 

Varii constructionis modi dimanant eiusdem Sttmmae Secan- 
tium . 

problema gemina semper (sed /tmili) resolvi potest Scmiel- 

* Upsi , aut Ellipsi . 

Casus quoque infuitae a centro distantiae puncti emissionis 
Secantium non praetermittitur . 

5. 9. Modus tam loannis Bernoulli quam Leonardi Euleri di- 
metiendi proxime Ellipseos datae perimetrum ope Circu- 
laris circumferentiae heic sine Calculo derivatur a Pascalii 
doctrina. 

§. Io. Idem, sed alia Secantium, et Grcttlorum dispositione 
exhibetur . , , , . 

5. II. Nova proponitur, ostenditurque methodus tyathetice, 
et solo Euclide praecunte, ducendi Tangentes Cycloidum 
quarumvis a Circulo genitarum . 

Rectijicatio exhibetur Cycloidum contractarum protraetarumve 
ope Ellipsium absque Calculo , qua in rectifcatioue Cyclois 
quoque primaria locum habet . 

§. 12. Elegans casus occurrit Cycloidum isoperimetrarum , etsi 
earum una contracta, altera protracta fuerit. 

Areae tam primariae quam secttndatiae cuiusque Cycloidis 
cum Area semissis Ellipseos conicae comparantur eiusdem 
Raseos , et Altitudinis . 
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Cycloidis coHtrtctai Aret eam aliquanda HemielUpseos adae« 
quat. ibid. 

5. 13. Summa Laterum cuiuslibet Coni scatem iisdem principiis 
supra expositis innititur , cunsequiturque ab ejdem men« 
sura Supcficiei Cylindricae scalenae ^ atque perimerri £1- 
lipseos conicae . ibld4et 

Quinimo modus describitur » quo Summa Laterum Coni sea~ 
leni ad easdem specie Supctficics Cylindricas, EUipsesque 
reduci facile possit, non secus atque de Secantibus in Pla- 
no Circuli positis, praesidio puncti vicarii. ibid, 

f. 14- Extenditur postrema Theoria ad innumeros Conos /ctf- 
qui omnes simul, vertices habentes dispositos in 
Circuli (eiipbcria, ad eumdem Cylindrum scalenum t £1- 
Itpsimquc perducunt . 

Demonstratur Theorema universaliiK illo Galilaei in Dialo- 


gis ddle due nuQve Seiem.e explicato. ibld. 

Dcindc Theorema hac occasione producitur Geometricum 
clegantissimum , a quo veluti casut singularis oritur per- 
celebre Pythagoricum de erthogonio Triangulo. ibid.et 

f. 15. Areae inveniuntur methodo simplicissima tam Figura- 
rum, quas circumscribunt Lineae Cyclocylindricac , quasn 
Ungularum Cylindri reesi . ibid. 

Ac primum inventa omnia BobervalUi facillime demon- 
strantur , ibid. 


Postmodum inventa Laloverac . 

Succedit aequipollencia Figurae Cyclocylindticae et Unc- 
iae , a qua pendent reperta omnia a Viviano de Fornice 
aut Testudine vehformi Florentina, aliisque, Trtnngula 
Cylindrica Pascalii, reetifeatio quarumdam Linearum du‘ 
flieis curvaturae per Ellipseos perimetrum ctc. Castigatur 
error aliquorum Geometrarum, qui Lineam - Sinuum gri* 
tuatiam t aut seeuudariam CMtnTtochoidc coutraeta, protra^ 
rMve commiscent . ibid.et 

§. 16. Curva quaedam a Tschirnhauseno descripta examini sub- 
iicicur, statuiturque hatidquaquam novam esse, neque cius 
Aream ignotam quomodo supposuerat. ibid. 

Arguitur laesae geometricae simplicitatis methodus ab Hcr- 
tensteino olim producta dimetiendi Ungulae Cylindricae 
solfditaiem . ibid. et 

Proprietates vere mirabiles exponuntur Hllipseof conicae a 
Circulo genitae iuxta modum TnrricelUi , ec Gregorii a 
Sancto V incentio . Tangentes , Maxima quaedam , Axes » 
Diametri , Area etc. determinantur £llipsin ipsam consi- 
derando veluti Ungulam iaeeutem . ibid. 

Adeedunt symptomata smria Ungulae Cylindri reeti t Helicis 
Apollonianae sive Cochleae , ac Figurae Cyclocylindri- 
cac , altcrinsqne in Cylindro eodem recta a tota Ellipsi 
rescissae, eas omnes Lineas simul comparando tam super 
Cylindrum descriptas quam expansas in Plano. ibid.et 

§. 17. Profluit a Pascalii doctrina non modo aequalitas Late- 
rum singulorum Coni rca/rar , quoque , perpendicu- 

laribus singulis ab oppositae Baseos semissis Cylindri phli^ 
circumferentia ductis ad Baseos Tangentes, verum 
etiam haec ipsa proprietas , nihil obstante Conorum ac Cy- 
lindrorum discre^ntla , innumeros simul adrinet Cylindros. 

Quod ficiliter demonstrator ope Cylindrorum sttuilimm. ibid. et 
Ratio Paradoxi explicatur , undenam hac cuncta haec vera 
esse in Conis et Hemicylindris , at oumquam in Conis in- 
tegrisque Cylindris? ibid. 


>9- 


19. et 20. 
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Summa Laterum tam Conorum hceutium quam erectorum , 
ciusdcmquc Summae partes ab innumeris repetuntur Cy* 
lindris scaltait Ellipsibusque fmihbut , invocato praesidio 
Hyperbolae conicae locer utymftotas. indecerminatum esc 
igitur hoc Problema . If. 

i8. Idem ostenditur alio modo. ibid. et 30. 

jpL probtema solvitur directum inveniendi Secantes excenrri- 
cas in Plano Circuli singulas aequales Lateribus dati Coni 
scaleni . ^ ibid. eC 3^» 

Sinuaris casut a Pascallo resolutus Tbeoriani huiusmodi 
generalem confirmac. ibid. 

Sequitur Problema inversum » cui satisfaciunt innumeri Coni 
scaleni t et esc idcirco indeterminatum , 

Qui Coni omnes facili constructione geometrica rcperion- 
tur, et panlateri demonstrantur ex nota Galilaei doctrina . 

Adsignancur limttet Basium horumce Conorum . idemque 
argumentum latius patet tam pro puncto exteriori quam 
pro interiori emissionis secantium. 

5. 20. Adsunt h‘c Corollaria nonnulla 1 inter quae primum ef- 
fulget demonstratio methodi , cuius ope Robcrvalliuf Cy- 
clocylindricas quasdam Figuras dimensus fuit. o3* 

Praeterea ulterius porrigitur , et quammaxime amplificatur 

Robervallii Theoria . ^ ibid.et 34. 

Tandem in censum venit modus Pascalii , quo Conos duos 

scalenos invicem parilateros adstrucre docuit . SS* 

f. 21. tadem Ellipsis, quae a sectione oritur Cylindri scaleni , 

in Cono quoque aualoi^o oriri potest . ^ ^ ibid. et 3^ 

Ad hec consequendum Problemate utimur iam resoluto in 
antiquorum Analysi de Locis Planis . ^ *»jd. 

tLii ! — ....... «...J:.... <->nrvaafm . ibid. 


ibid. 
ibid. ct 


ibid. 


Nihilominus nova traditur ipsius Pidblcmatis enodatio . 

Duae semper emergunt Ellipses idtHticac . 

§. 3'i. Ad spectUationis istius complementum eadem omma ten- 

tantur et in Cono »««»/« . ibid. et 

Ellipses tamen geminae in unicam abeunt , eiusquc situs _ 
apte determinatur. j r- i- 

Occasio fert quod argumentum ipsum traducatur ad Cylin- 
dros iaerntci t ubi Ellipsis in Lineam scinper rectam ** 
vertit. _ ,, ibid. et 

Nova, et simplicissima ab isto fonte dimanat mensura Un- 
gularis Superficiei . ... j ■ 

Steno n*. Dt Formulis lutr^ralistm a Pascalis Theorsaiatc asrs-jaSss . 

§. 23. Quaedam praecedunt de rscsifcaliout aut euOvait conicae 
Ellipseus . 

S. 24. Quomodo per Analysin sptciosasss ab Aequatione et pto- 
piietatibus Ellipseos , introductis apte riteque . 

transitus fiat ad Aequationem et proprietates Hyperbolae . ibid. et 
Hoc exemplis selectis illustratur . . r 

(S oc Pascafii doctrina pomstrica in Formulam aut Fuuctsa- 
utm vertitur Isstigralem , quae caput est Fuuetsaafsm omniunt 
ope rsetifcationis Ellipseos conicae sattpatslsum , tametsi 
minus nota Analystis. 

Definiuntur Axes Ellipseos quaesitae . . . 

Futtesio eadem ad duas similes Ellipses refertur, miro qui- 
dem consensu Geometriae et Analysei.s. 

Casus singulares enumerantut ac resolvuntur , in quibus rssss- 
esies praedicta aut ab ea, aut ab o perturbetur , aut tan- 
dem in Lineam rectam se vertat. . 

Ncc difficultatem parit vetslo alicuiu* ex quantitatibus po- 
sitivis in negativam . 
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26. Praemissa comparatione Formulae a PaJcalii Theore- 
mate derivatae cum iis , quae deducuntur a vulgata me- 
thodo Analyscarum , ostenditur Formulam ipsam non ablu- 
dere ab expressionibus Analyricis . quas pluries protulit 
Leonardus Fuierus de rectiheanda Ellipsi aisserens , neque 


a laboribus in 5° 9"*- explicatis lohannis Bernoulli. 

5 - 2 T* A Formula dirteta enascitur facile altera con- 

cinnata de more solito Geometrarum, sed clarius, sim- 
pliciutque quam in methodo tradita a Maclaurtno , Alem- 
berto, Bougainvillio , Riccato, Cousino, aliisque rtptUn~ 
tibus Analystis, qui ct Calculi diffcrtntia/is cc Parabolae 
et Hyperbolae opes impetraverunt. 

Quaedam adiiciuntur ut omnia melius constent ad Ellipsem 
Formulae integrandae idoneam, quam voco reetifcatricem, 
dignoscendam et experiundam. 'ibia. 

23 . Ab Ellipsi directa ^ quam doctrina Pascalii suppeditat» 


eiusque /rmrVi, quae superius in 5$**. 8”. ac 25 . produ- 
cta fuit, dimanant illico aliae geminae Ellipses» commo- 
diores fortasse in Calculo, sed indirectae^ quibus contem- 
plandis adsueti sunt Analystae. 

5. 29. Vel Ellipses directae, quarum alterutri haud immerito 
nomen inditum rectijtcatricis* natae, vel indirectae eligan- 
tur » constructio facilis et geometrica perbibetur Functio^ 


tiis celeberrimae 


h 


dz\J ) 


earumque Ellipsium 


^ — ts — gg 

omnium consensus, HtnitKqat illius Formulae statuuntur, ibid. 
f. 30. Isthuc i[>sum illustratur in auxilium perita Aequatione 
Circuli ad instar Algcbrae Cartesianae , nitidiusque oculis 
subiiciunrtir Formulae limite s , aliaeque adfectiones. ibid.et 
§. 31. No dubium quiddam supersit, abunde ostenditur cam- 


dem esse sipnificationem constructionum in praece- 
dentibus comparatarum, illamqiie' tam a Pascalio derlva- 
tam «PJ^am ao Alemberto etc. ad eamdem metam perdu- 
cere. Tota innititur res fundamento Ellipsium limilium . ibii 
$. $ 2 . laveria quoque methodus traditur regenerandi Formu- 
lam friaitivam ex Pascalio deductam , scilicet , ab 


44 - 


45. et 4<S. 


et 48. 


49. et 501 


S'. 


S 2 . 53 - et £ 4 . 


/: 


d^^/ t 


V/t.^ 


retorto itinere redeundi ad fundamen- 




nim et caput huiusce doctrinae. 

Hoc ipsum, quod paulo ante FJlipsiiim timilium praesidio 
compertum esc , generali Foimula perficitur adm^umele- 
^nti. 

Qutnimo analogia duce» ct imaginariis rite recteque adhibi- 
tis consequitur etiam Fdimula universalis primitiva pro 
Arcu Hvpjrbohe conicae , quae ideo fructibus ( sed iudi» 
rectii) ipsius doctrinae Pascalii erlc adnumcianda. 

5 * 33 « Exoritur statim nuperrime parata Functio transcendens , 


nimirum , rb 


/; 
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dttiH. 


Hyperbolae Arcu iategran- 


II hh 


ibid.et 

ibid.et 

ibid. et 
ibid. et 
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Axes Hyperbolae » Limitet FormnUe » aliaeque passiones 
omnes non modo evolvuntur , verum etiam et cum adtV- 
ccionibus £lHpseu:s comparativae et cum iis ab Alember* 
to atque Eulero determinatis cuncta haec convenire poni*» 
tur inaperto, ibid. et 5S>* 

Umitilus iis praetergressis claritcr docetur quidnam signifi* 
cet ipsa ex Pascalio deducta Formula primitiva . Circulo 
subest acquilatera Hypcrbola, cuius antiqua cum primo 
harmoMia denuo luculentissime cfFulgct. Sensus autem For- ^ 

mulae idem manet, huiusque sensus constantia ab Imaxi- 
nariorum Calculo educitur. ibid. er 6a 

Idem ftlitcr demonstratur. ibid. et 6l. 

Qua data occasione plurimae profluunt conversiones unius 
Formulae ad Ellipsin relatae in alteram Hyperbolae perti- 
nentem, atque viclssim, Imaunarih ipsis in auxilium vo- .... ^ 

catis . et 03 « 

• ■ • . s 

Axis Ellipsc:iJS imapnariut producit Fu/tetionem A ■ ■ ■ 

nihilominus reaUm t praesidio tamen Elliptici simul ct Hy- 
perbolict Arcus integrandam . Patet enim evidenti‘^sime 

Imafinaria invicem destrui , quomodo alias in 3::^® con- 
tigerat . ibid. et 63. 

Undenam hoc eveniat, quam servet nova Formula analogiam 
cum doctrina Pascalit . qua constructione ad Hyperbolam 
acquilateram tran$f»rnt\iT , quid significet in hac Hyper- 
bola . quanam ratione eliminentur , r.^iu» oic ^ 

traditur . ibid. «t 64. 

5. 34, Constructio ipsi geometrica rursum examini subiicitur, 
effulgerque perinde ac si Corollarium esset simplicissimum 
doctrinae Pascalii. ^ ibid. et 65. 

Corollariis iisdem adsertbirar iterum Functio Arcus Hyper- 


bolae conicae . 


^ dvV V 

V ti* ±= 


ibid. et 66 . 


. r fi 

Peculians Funetto f • '■ . 

J v/.»— 


in qua tummonds ealde 


J 

desudavit Maclaurinus, duobus modis elucet Pascalio sub- 


Etiam Functio 


/ dttV u 

V7^ 


Arcum significans Hyperbo- 


lae ipsius aequilaterae simul cum Linea recta, a Pascalii 
theoricc oritur. 6 Z> 

Formulae omnes er/w/fr/r/er a Pascalit doctrina deductae ite- 
rum variis modis exhibentur, atque invicem comparantur 
ut clarius pareat in quo congruant, aut in quo differant 
infer se Functiones transcendentes , quae ad rectifeationem 
Circuli, Ellipseos , et Hyperbolae pertinent. ibid. Ct 69 , 

. 35. A Geometrico idiomate in Algebraicum transfertur 

13*®“. de Summa sistenda produetotum ex Lateribus Co- 
ni cuiusvis scaleni in arcus Circuli infinice-parvos sive Ba- 
scos ipsius . 
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Iny-cnluntnr ScmlaxcJ Ellipsea», a qui Summa i!Ia depcmlet 
in toto ct in partibus, eorum Proportio, varii Functionis 
eiusdem adspccrus etc. et 69. 

5. 3 *^ ^b eodem Cylindro scahnoj sive a doctrina Pascalii , 

Formula deducitur elementi Arcus Elliptici ad Axem mi- 
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norem «dati 




Va'-i 


, quam alii a Calcu- 


lo Diffirtntiallum sunt consequuti. 

Quin etiam universalius Integrale eidem r/e- 

. , , Vh-kx' 

«ifMjr/ doc>rinae refertur. ibid. 

Axes, Abscissae , Parameter , Coiiflicientes , /;■*>//« etc. Be- 

ncr-alibus bormulis perhibentur . ibid. et pL 

y- 3.- ‘dem de elemento praedicatur consimili Arcus Ellipscuis 
ad maiorem Aaem spectantis. ibid. 

Idem de altero Integcali /~ ge’ ^ 

Vh-ku' 

§. 38. Transitu facto ab Ellipsi .id Hyperbolen conicam , non 
modo profluit imajiuariorum ope Functio rrautcradcni , 
quae praebeat elementum Arcus HypctboUci 


11. 




v^' 


> dum Carva ad secundam Axem 


referatur , verum etiam Integrale universalius 

VxV/y-t- jfx* 


/ 


■ quoad limitet sininr 


Vh -»• kx' 

g. 39. Simplicior denique arguendi modus , et pariter imagina- 
riit rite recteque adhibitis , elementum tribuit Arcus Hy- 
perbolae ad primum Aaem comparatae, nimirum. 


•bid. et ?4- 


«)**-'* 


Vx'-a' 

Exinde nascitur Integrale huius formae generalioris 

• dxVfx» -f 


ibid. 


Vkx' 


ix\/ f- 


• cum suis llmUibus . 


Quum autem - 
Vkx'-h ^ */-■ 

/ 


V-I-V kx'-h 


quod postremum Integrale non ad 


y/h-kx'^ 

Arcum Hyperbolae, jed Ellipseos pertlner per g'”. 3:' 
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huius parsdoxi species resolvinir, plena tamen illius Inlu* 

stratlone^ad 44*“”’. demandata. 

^o. lacobus Berncullius omnium primus egit de Integrali- 
bus a iccriAcacionc Sectionum Cornearum dependentibus, 

ac praesertim de / , , 

J 

Ad Integralia cetera huiusce ordinis consequenda valde con* 
tulisse dicendi sunt lacobus ec Iohannes Bernoullius statim 
atque Isochronam-paracentricam, ac Lemniscatam tracta- 
verunt. 

Iulii Caroli Fagnani inventa de Arcubus Lemniscatae Ber- 
noullianae a doctrina Fascalli brevissime deducuntur. 
Consimiliter Functiones aliae transcendentes ab lacobo Ber- 
noulUo traditae . 

•Rcctificaiio Arcus primae Parabolae eulicae » sive 

fd.Vl 


ibid. 


ibld. et 


ibid. 


ibid. et 


* , potius lobanni BernoulUo, quam Fagnano 


debetur. 

5. 41. Lemniscatarum simplicissimae, cuius Aequatio 

4*.v* -i = o, origo, descriptio, proprietates praeci- 

puae, Aequatio ad punctum scu focum iciata etc. obiter, 
sed latissime enucleantur. 

Aequatio Lemniscatae Bernoullionim definitur radiorum ct 
angulorum praesidio. 

Huius ope generatio Lemniscatae a MacLaurino data facilli- 
me demonstratur . 

Proprietates quaedam evolvuntur insigniores, 

Vmhilici ipsius Lemniscatae definiuntur; speciemque Cur- 
vae Cassinianae esse Lineam Bernoullionim ponitur in a- 
perto . 

Differentia statuitur Aequationum Lemniscatae si ad nodum 
vcl ccncium cius , aut ad umbilicorum alterutrum eam re- 
ferre placuerit. 

Area tota atque partialis amplissime explicatur ac simplicis- 
sime . 

Adeedunt nonnullae illius Curvae minoris pretii adfectiones. 

Animadversio in descriptionem Cassinianae nuper a Malfat- 
to vulgatam . 

Dato eodem Circulo innumerae Curvae Lemniscatae oriun- 
tur, quarum Aequatio ct Ordinatis orthogonnlibus ct Ba- 
diis a centro eductis exhibetur , usque ad limitet huiusce 
Linearum familiae, qui sunt Linea recta , Circulique duo 
pares exterius se contingentes, 

Quam MacLaurinus Lemniscatam ab Hyperbola aeauUaterx 
derivavit, et nunc primum porrectam vidimus ad Hyper- 
bolas omnes scalenas, contemplamur in Ellipsibus conicis. 

Novae istius Curvarum familiae Aequatio statuitur tam 
Badiis Angulisquc composita quam Coordinatis orthogo- 
ralifaus; limites perhibentur , qui sunt duo Grculi aequa- 
les sese tangentes, altcrque Circulus duplam habens dia- 
metrum; et ostenditur tandem quomodo praesidio Circuli , 
fion secus atque in Lemniscata unica Bernoulliorum Mac- 
Lavrinus effecerat, describi eae facile possint. 

Concluditur postremas basee Lineas perunerc ad Spiricat 
^ antiquissima» . 


ibid. 

ibid. et 
ibid. 

ibid. 

ibid. et 

ibul. 

ibid. et 
ibid. 


ibid. ct 
ibid. 


:s*- 

80. 

81. 

82. 
« 3 - 

84. 

S 6 . 
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42. Quas Formulas vcl hmomiattt vel triHomhUt op« Aicuum 
Sectionum Conicarum MacLaurinus integrare docuerit ex- 
ponitur. ^ ^ ibid.et 8 t. 

Larum enumeratio imperfecta a Vincentio Ricento tradita, ibid.et 88. 

Quomodo tres primae trinomialium posita Fascalii doctrina 
illico integrentur, brevi explicatur. ibid. 

Hadem praecepta sequendo profluit Formula trinoffsialis Ar- 
cus Hyperbolae ad tecundum Axem relatae, passim ne- 
glecta. ibid.ct Bg. 

tius nunc analogia cum Formula Arcus Fllinseus amplis- 
sime effulget . ibid. 

ceterae omnes Maclaurin i breviori methodo, et 
Pascalii tantummodo principiis adbibitis inccgcanrur , quas 
inter eminet illa Lemniscatam adtinens, quam Maclauri- 
nus ipse tractavit, sed innominato Fagnano. Primum au- 
tem m censum venit quarta et difficilior trittomiafis . ibid.et po. 

Quas Lormulas Maclaurinus integraverat aut IwotniaUt aut 
trtnomiahi methodo synthetica, Pascalii doctrina vel novi- 
ter vcl mutuato ab aliis Analystis artificio suppeditat. ' 

Functiones aliae, quas Maclaurinus non tra- 
didit , integrantur . ibid.ct 93. 

Exponitur, ac resolvitur per Pascalii doctrinam insigne Ma- 


A * 

claurini Theorema , Integrationis, scilicet, — V^- . ibid.et 94, 

%/% fc/r* 

I' 43 - Alembcrtl pereximios labores de h?rumce differentialium 
Funetiouum integratione quomodo eadem doctrina Pascalii 
complectatur, ostenditur. 95, 

Qu«e lacobus Dcrnoullius , Fiignamii , Maclaurinnt , Riccarat 
in antrccs.um invenerint, in quibas Alemberco praestent, 
in quo differant, explicatur. ibid.et 95. 

Quanam ratione universale Theorema Alemberci, scilicet, 

A. f * . r 

/ ./ “ / ”7= . ab iis- 

V « -f- #jr H- txx J V X • V a-¥ bx-¥ cxx 

dem tpeeit ac mignitxdixt Sectionibus Conicis dependente , 
Bougainvillius in singulare converterit, non equidem con- 
stat. p» 

Alembertus aliquid humani passus est dum adiirmavit 

f JzV e ... 

/ / — dependere ab nnica rtetifextione coni- 

Vt*-/a- 4 -/y 

eac Ellipseus. ibid.et pS. 

Rite instituto molescusirno Calculo ostenditur Intcgrale il- 
lud a rcctificatione consequi LIlipseus simul et Hyperbo- 
lae conicae. pp. < 

Exempla ab Alcmberto adlata errori huic emendando haud 

potis sunt. ibid.et Ici. 

Qunram ratione etror ipse manaverit inquiritur, et demon- 
stratur. ibid.ct 1C2. 

Ex adverso ab unico Ellipsc'..s arcu hoc potius Integralc 

f dzs/ 8 ■ . . 

/ — dependete noviter adsetitut , ac de- 

taonsuatut praesidio methodi traditae ab Alcmberto. ibid.ct icg. 

lii 
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Statuitur adfcctio elegans Axiam geminarum Ellipsium , 


quae integrationi di;Jertntialiiim inserviunt . 






Vtz -+•/* ■+ff' 
adversa etiam illa 
ditur . 

Eadem theoria adeinet quoque 

/ </s\/ z /• 

V ' — V ’ J' 

\ ZZ — iz-Z- ct9 


s/ zz —Jz ■+ f 
; idemque praedicatur de Hpperbolis , anim- 


quae in postremo Integralium cli- 
Integralia universaliora 


ibU.et I04. 




/; 


dz 


■/- 


dz 


V z-V zz —fz -t- gx J \/ Z‘\' zz-\-fz-z- XX 

Origo istius adfectionis, analogia Formulae biformis, a qua 
Eliipseus Axes derivantur , alteriusque Axes Hyperbolae 
complectentis , quomodo ipsamet adfectio valeat etiam de 
Axibus imaxiiuriit etc. etc. fuse explicantur . 
rundamentuin huiusce novae Theoriae positum est in For- 
mula Arcus Hyperbolae ad secandum Axem relatae, quam 
Geometrarum plerique omiserunt. 

Earum Fuaeiionum traaictudtntium , quarum una 


ibid. et loj. 


ibii I06. et Io;. 


ibid. 


/: 


dzsTt 


Vzz-i-Jz—xx 


altera 


z 

V zz—fz — 


, aut vicevet- 


sa, quarum scilicet discrimen in sola consistat diversitate 
tigni coCdicientis f, huiuscemodi proprietas est , ut prior 
ab arcu dependeat Hyperbolae ad primum Axem compa- 
ratae, secunda ad secundum , atque vicissim . 

Fusius disseritur de gemina constructione Integralis 

/ dz\/ z . f dzs/ z . . 

. Sive / — , mnurum, aut 

\zz-¥fz — rt J \ zz — fz—t 


loS.etiog. 


Vac —fz—xx 

ad Axem ptimum , aut per Ar- 


*■/» — K 

per Arcum Hyperbolae 

cum Hyperbolae ad Axem secundum , non secus atque in 
Ellipsi . 

Quanam ratione gemina haec constructio efficiatur , quinam 
sint Hyperbolarum Axes, quaenam Farabolae intercedant, 
quomodo duae constructiones in H/perbolarum discrimi- 
ne ad eumdem Integralis valotem perducant inquiritur , et 
demonstratur , ibid. 

Ubi Alembertus egit de trnnteendeute quadam Puuetiouo , ope 
solius Arcus Hyperbolici integranda , rite recteque calcu- 
lum instituit suum . ibid. et 1 13. 

Alembertus autem haud recte explicavit casus aliquot singu- 


tle. 


III. etII2. 


lares dum de Functioat locatus fuit 




de-Vs 


zz±zfz-\-bb 

Id primum cx noviter descripta Tabula analytica ostenditur. 
Quod ut procul dubio efficiatur . in usum traducitur ipsa 
methodus Alemherti , tametsi determinatio Quantitatum 
quarunidam molestissima sit ob Calculi prolixitatem . 


ibid. et II4. 


ns- 


ibid. llAetli;. 
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Problema Vr* . Alemberti qttomodo emmcianduRi fuitset, 

et in partes divideniium , ex praemissis consequitur* ibid.et Il8. 
Quaedam formularum transfonmitionis , in anteces- 

sum Ci>nieccatione cantum praecognita, vcl potius divina- 
ta, explicantur et demonsrranriir. ibid.ec llp* 

Summae, ac Differentiae Arcuum quorumdam tam EUipteos 
quam ilvpcrbolac profluunt ex hac theoria geometrice 
rrctifcabiUt. ibid. 

Error Vinccnrii Riccari ab Alemberto deteems , pericula 
quaedam Tractatus Quadraturae Curvarum Newtoni , la* 
psus P. Reyncau in Auatjtt drmoutrce, quae a Maclaurino 
mutuaverit, aut mutuare potuerit Alembcrtus etc. etc. ibid. 12C. etI21. 
Kilulo tamen minus evincitur Alembertum hanc lotegralium 
provinciam pene in immensum auxisse, ct ingeniosissime 
post MaeJaurinum ad sublimiorem Physicen adplicuitse , 
ex. «r. ad perturbationes mutuas Jovis et Saturni» veluti 
ex FaKalii doctrina facilius etiam comprobator. ibid.et 122. 


5. 44* Adeedic consideratio Functionis f a Ric- 

V p -P qsA 

cato, Eulero, Lexellio, aUisque tractatae. ibid. 

Tabulae casuum duodecim a postremia compositae mire con- 
sentiunt cum Tabula vigintiduorum casuum a V'incentio 
Riccato ante omnes conscripta . ibid. et I23. 

Id ostenditur simplicissime sratim atque anlmadverrr.ntur 
casus quidam geminati , aliique inutiles, quia ima^aarii, ibid. 

Componuntur in unicam Tabulam oecutuatucam universae ^ 

Tabulae ad hoc usque aevum impressae . I24.et I2C. 

Nonnullae adeedunt in Tabulas editas considetatiooes , ni- 


mirum, P*. de Formulae casilnt ^ quibus Arcui EUIpseos 

addatur Linea recta vel IntegraJe algcbraicum ; 126. ec 127. 

IT**. in quo repositum sic criterium illud in iintecessom 
quaesitum, scilicet, undenam liquido constet Formula- 
rum c.iar prima fronte idnticos dependere ab EUipseuS , 

Tei Hj;perbolae potius rtctiftatimt . ibid. 

Ex praemissa Pascalii doctrina totum opus, quod quaeri- 
tur , et in cocfficientium cmJithaUtts manet , perHcicot . ibid. 

Ab ipsa superiori Pascalii theoria universi Tabulae oecu- 
menicae casat cum adpositis eoaditiaaitus novicec dedu- 
cuntur, faciliusque methodis illis admodum implicatis, 
quas possim adhibuerunt Riccatns, Eulcrus, atque Le- 
xellius, aliique Analysta*. _ _ ibid. 

Eulerus ternos tantummodo catas resolvit dirtett , quar- 
tum vero indirecte . qui Arcum respicit Hyperbolicum ad 
secundum Axem relatum . Riccatus tamen , et Lexelliue _ 
tion item. ibid. et 128. 

Catas quacuor directi, colifficientiumque etadititact detectae 
ex uno Pascalio . _ ibid. et 129. 

Comparatio communit methodi Analystarum ccun magis 
nativa , simpliciorique a Superficie Cylindri scaleni de- ^ 
prompta. ibid. eti3o. 

Peculiares Formularum casat ad Ellipsin .tinguletem perti- 
nentes, cuius axes sint ut y 2 ; I , vel quarum Integralia 
sine Lioeae tectae, evolvuntur. Identidem reliqui ndno« 


Digitized by Google 



3 . 1 ^ 

tamur eotus , in quibus Integralia vettantut aut in Arcus 
Circuli, auc Parabolae Apollonianas . 

Eulcri Theorema de geminis Ellipsibus eidem Integrali sa- 
tisfacientibus illico ostenditur, ac novitee de Hypccbolis 
rraediettor . 

Adccdunr singulares r«rtrr Fotmularum , quibus Hyperboli- 
ci Arcus vcl abeunt in rectam Lineam, vel Parvolam, 
vcl Hypcrbolam adtinent acquilatcram . 

Ideo potuit Luicrus casum quartum directum Mincte resol- 
vere , quia ex antea dictis eius methodus atque altera a 
Pascalii Theoremate derivata eumdem Hyperbolae Arcum 
designant . 

Octo, <mi remanent, eatut Mireeti nova methodo , et unico 
duce Pascalio solvuntur , 

Nova Tabula casuum omnium cum Euleriana comparata con- 
scribitur. 


ibid. 131. et 132. 
ibid. et 133. 
ibid. et 134. 

ibid. 

135. et 13A 13». 
138. «139. 


. Quae Mallacrus clTecerit in promovendam Riccati Theoricen 
examini subiicittir, et in quibus Malfatto ipsi praecess^ 
rint Riccatus idem , Eulcrus , atque Aleml^rcus investi- 
gatur . 

Series a Malfatto tradita differentiam finitam sistent inter 
Crus Hyperbolae Apollonlanae, ciusque Asymptoton , cum 
ea iamdiu a Maclaurino data perfecte congruit. 

Exemplum promitur alterius Curvae, cuius Hami Perimerer, 
infinite- longi finita ac praeterea adsignabili longitudine 
ab Asymptoto differt. 

Etiam Series a Malfatto tradita pro Quadrante EUipseos co- 
nicae dimetiendo cum illa consonat a Maclautino eodem 
in antecessum vulgata. 

Series insuper ante Malfattum ab Eulero typis excusa magis 
ctmvergeat ostenditur in Ellipticam perimetrum numeris 
proximis exprimendam . 

Antiquior de eodem argumento ipsius Euleri Series cum al- 
tera Maclaurini cohaeret. 

'Quomodo a .Scriebus istis enascantur valor Quadrantis Pe- 
ripheriae Circularis, Summae Scricrum cleganiissimarum , 
Series pro ^repraesentando , aliaquc Consectaria non 
iniucunda fusius exponitur , 


140, et 141. 
142. «143. 

ibid. 

ibid. et I44. 
ibid. 

ibid. et 145. 


ibid. et 146, 


Sectio Hi'*. Quae aeeafiaue Thearematit Pascalii varias complectitur 

elegautsat doctrinae Curvarum . I43. 

5, 45. Nonnulla praemittuntur de Functione Xdx a guadra- 

turis et reetifeatiouilui Curvarum dependente , quae recti- 
fcatiouet cum guadruturit congruunt Cylindricarum varii 
generis Superficicrum . - ibid. et 14®* 

Parabolicus Cylinder utcumque Plano sectus Curvam suae 
Basi jfmrVvn» ^gnit. _ ibid. 

5. 46. Inventa Eujeri ift De-La-Grange de Aequatione quaodo- 


dx 


que ahebraica, ad quam dSiCft Aequatio 

. w. „,i : ... • i yx 


dy. < : 


■Js 


= —r=r, haud infitrngnru d sdi t a in ■praecedente II » 'Se- ' 


I 



ctione de rraareeixflriigtf M Integralibus a perimetro Coni- . i; 
catum deductis. ibid. et 149. 


Digitized by Google 


Id cTcmpli» comprobatur tx praemissa Tabula 44 . de- ^ 

promptis. ibid.Ct 150. 

Rursum exemplum aliud adferrur omnium luculentissimum. 

Iterum ex Alcmbcrct nuperrlmls meditationibus. ibid-et 15.'. 

$. 4Z- Quaedam adduntur de Linek 4^ ordinis « cuius quaira^ 
tuta a rtetifeatiane Conicarum Actionum dependet tam in 
catu ^ quo enascarur a Formula universali Riccati, Eule- 
ri • Lexellii etc. quam in altero originem ducente a For* 
mula oecumenica Maclaurini • Alcmberti etc. ibid.et 153 * 

Experimentum idem promovetur de Curva genita ex 

la generali concinnata iuxta Pascalii doctrinam. ibld- 

Inquiritur quanam de causa numquam memoraverit Alem- 
bertus rtcfifcatioium Conicarum Sectionum sublimius esse 
Problema prae quadratura Arcarum » haud geometrice 
. quadrtbilium neque praesidio Circuli aut (^perbolaci 

Linearum V*. ordinis . 

Adcedit Tabula canonica catuum omnium • in quibus qua- 


dratura praedicta Lineae illius ad 4“°*. ordinem pertinentis 
vcl ab Arcu tantum Ellipseu;s impetretur, vel ab Arcu Hy- 
perbolae» vel ab £lUpsc;«js et Hyperbolae Arcubus simul 
lunctis . 

{. 48. Ex Tabula ipsa deducuntur singulares nonnullae adre- 

ctiones Lineae illius oecumenicae ordinis 4'^ , ac prae- 
sertim de numero ac qualitate ramorum infinitorum» de 
tafbut Lineae eiusdem in Ovalem unicam » aut geminam 
se convertentis, de limitibmt Linearum» quarum sermo 
hjc occurrit etc. 

Brevi additur quomodo quadratura illius Lineae consequa- 
tur aliquando a Circuli Arcu, sive Parabolae Apollonia- 
rine, alioque remittitur investigatio dc singularissimis ra- 
iihus » quibus » si quadftnomiaUs Aequatio Lineae abeat in 
tvinomittltm , vel perfectam recipiat quadraturam vcl a 
anadratura Circuli depcndenrem . 

Solidum rotundum ab eadem Linea genitum obtinerur ex 
quadratura Conicarum Sectionum universalissime animad- 
versarum . 

f. 4p. Una Linearum iamdudum a Clairautio rccensitiruni » 
cique etiam generalior perpenditur» atque cx dictis in 
antecessum dimanat 


^ 5 +« 155 - 


l$6. 




jbid. 


ibid. et 158. 

Eius genesis traditur ab praemissa Pascalii doctrina, nomen- 
que illi tribuitur Hypcrbolae-CircuU cx imitatione Newtoni. 

Aequatio illius adsignatur iuxta morem trigo>tomefricum ^ ex 
qua facillime profluit eius quadratura t quae deinceps per . 
tlementa Geometriae confirmatur. ibid.ee I^p. 

Area istius Curvae , urpotc infinitc-longa , at finitae magnitu- 
dinis , esc insuper analoga in toto ac partibus non modo 
Solido acuto Hyperbolico Evangelistae TorricelUi , verum 
etiam Arcae Logarithmicae relatae ad Asymptotam ex 
ipsomet Torricellio. 

Ab atquilat<ra Hyperbola -Circuli gradus fit ad considera- 
tionem scaltnarum eiusdem familiae Curvarum a variatio- 
ne Parametri dependentium . 

Areae cuiuscumque postremarum ab ea Ellipseus 

conicae impetratur , quemadmodum in afquilattra ab Ar- 


Ibid. 


ibid.Ct 160. 


cu Circuli . 


ibid. 


Kkk 




pcrbolico acuto. 

Limius Curvarum harumce inluscrantur , quaesitisque exem- 
plis ostenditur varii ordinis prodire Infinita , et Infinite - 
parva ab ipsis Umisitus : 

Tacile demonstratur quod Alemberrus, aliique adscruerant, 
dum Hypetbolam scilicet Apollonii simulque Logaritlimi- 
cam ad eamdem Asymptotam relatam animadversi de In- 
finito ftsratfoxo disseruerunt. 

Ab Hyperbolae -Circuli Area ptoFluit dimensio Superficiei 
Rotundi illius Solidi geniti a circumvolutione cuiuslibet 
Segmenti Circularis in gyrum acti circum Chordam ipsius , 
nimirum Testudinis aut Tholi , quem Gothicam nuncu- 
pant . Quinimo et mensura ab Archimede tradita integrae 
Sphaericae Superficiei nova hac methodo confirmatur, 
f . 50. Ternae aliae Clairautii Curvae occasione data exami- 
* ni subiiciuntur . Ac primum obiter enarratur nuantojiere 
Clairautii ipsius et Christiani Hugenii novae Lineae illis 
praestent a Comite Carolo Renaldino Mtdictis vocaris . 

• Symptomata proferuntur illius Curvae, quam Medianam - 
Parabolicam Clairautios idem adpellat, et praesertim eius 
mirabilis harmeuia cum Lemniscatis ac Linea recta . 


ibid. et l6l. 
ibid. 

ibid. et l6.r. 

ibid. et l6j. 
ibid. 

ibid.ct 164. 


ibid. et idfi. 


ibid. et 166. 


/ d p 
Cor‘~p~ 

Taaf* P » . , sbid. 

Prodit faciliter a Linea recta Medinna -Hyperbolica Clai- 
rantii . Praecipue autem solvitur faradoxo» io eius Ae- 
quatione consistens . 

Area investigatur Clairautio incognita, quae a gaadratara 
dependet Hyperbolae conicae seu Logarithmicis Tainlit , 
et signanter analogiam ptoportionemque servat Numeris 
illis traatetadeatiius , quos vocant Geometrae Latituditus 
crtscentet . • . « ■ 

Eadem Linea Locus est Cenorum rectorum, exceptis Basi- 
bus , Superficie isoftrimeSra gaudentium, ideoque analo- 
ga Hyperbolae , Parabolae, Lineae rectae, etc. _ ibid. 

Postrema Linearum Alexis Clairautii est omniuni unica, 
quae in se redeat. Parabolae Apollonianae adfinitatem 
quamdam habet, sed est quadrigiila. Quatuor puncta, in 
quibus tumet, a Clairaurio reperta ope <//#rr«tr«a/««Bi , in- 
veniuntur et demonstrantur syathrttcn ac praeterea m 
quo conveniat adseritur cum gatdriiiH» percelebri Iohan- .j^., ^ jg 
nis Bernoulii . . , , 

Curvae eiusdem Area , Solidumque rotundum ab illiUS r^o- 
lutionc genitum . tametsi Oairautio inter incognita fue- 
rint primum adseruntur. Solidum profecto a quadratura 
Circuli pendet . Arca veto ab Arcubus simul Ellipseas atque 
Hyperbolae, et signanter ab Arcu Lemmscatte BernouUio- 
Tum ex inventis Fagnani. _ 

Per rtctifcatiofiem Conicarum integrantur Fumiautt quae- 
dam novae Maclaurinianis absimiles . 

5. 51. Trium Curvarum geometrice quadratilsum Aequationes 

triaomialet. , u *“*"■ 

Unius quadratura facile derivatur a dimensione Areae Hy- 
perbolae - circuli superius tradita, et cum ea Ungulae Cy- 
lindri recti circularis mirifice congruit . 

Simplicissimae Curvarum harumce AeqtUOO tiadinir »m 


ibid. et x68. 
ibid. 
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Cartesiant qntm Trigottoffletriea *, eia» preptietttei »!- 
stuntur potissimae , quas inter comparatio illius Areae et 
cum Hyperbola-circuU et cum Logarithmica . ibid. Ct I^*. 

Intersectio perimetrorum ipsius Curvae et Logisticae con- 
sideratur , non modo praesidio Calculi , sed etiam Analy- 
seos, uti vocant, impetrata. ibid. et IJI. 

Duarum , quae remanent , Curvarum origo consideratur ab 
aequilatera Hyperbolo . ibid. 

Simpliciorum Aequatio subit Carteshuia , et Trigonome- 

trica. 1-2. 

Triplicis anteactae Curvae Systema examini subiicitnr , eius 
symptomata admiranda in censum veniunt, triumque pro- 
deunt et confirmantur Curvarum Areae ope Synthesews 
geometricae. _ ibid. et 

{• 52. Quaedam de Linearum omnigenarum enumeratione insta 
ordirem trigonometricum olim tentata enarrantur . Ac pri- 
mum de Linea recta aut simplici aut geminata , de Cir- 
culo paritet vel unico vel ingeminato ad instar Lemnisca- 
tae , de Nicomedis ct Circuli Coneboide , de Mediana -pa- 
rabolica Clairautii etc. 

Insuper de Mediana - byperbolica , Lemniscata Bernoulliana , 

Grandi Hhodoneis , Cissoide Dioclea, Lineis Gen/erenfi Ce- 


533 


srae, Sectionibus Conicis , Spiricarum elegantiori , aliisque. S-5. 

Pr.icterea de Curva quadam meJata algebraica , quae 

ecndtuttm Equitis Nicuporti alibi animadversam aemu- 
latur, 1-5. 

Tandem de Quadrantaria-polari sive Iitfmtifitah ab Eulcro, 
vel cius Paraphraste, et Gregorio Fontana ad Geometriae 
truti lam revocato . ibid. ct 17;. 

§■ 53- Ovales Villalpandi considerantur, et illustrantur. Ac 
primum Curvam illam ab Equite Lorgna descriptam , et 
Cissoidls-lemnisceroticae nomine decoraram , eamdem esse 
ostenditur non modo cum Ovali Villalpandi aut Griem- 
bergerl , sed etiam cum Linea contemplata a Viviano . ibid. ct l^S. 

Analogia ipsius Ovalis elucet cum Mediana-parabolica Clal- 
rautii ; descriptio Curvae desumitur a Viviano elcgantis- 
aima t Mnimam , Arca etc. unica Synthesi duce ac nova 
methodo eruuntur; et universa conveniunt cum inventis 
Viviani, ac Calculo Lorgnae atque Eulcti . ibid. 179.eClS«. 

Exemplis demum ab Anaiysi Curvarum petitis de iinats hac 
Ovdi disseritur , ne cum simplici confundatur, vel sim- 
plex ipsamet mutila adparcat . ibid, 

f, 54. Adcedit historia tentaminum pro dimetienda Superficie 
Coni tcalem a Robervallio ad Alembertum usque , quod 
temporis intervallum praesertim complent inventa a Vari- 
gnooo, Lcibnitio, Ktafltio, et Eulero. ibid. et I8I, 

Varignonus, Krafibins etc. hoc Problema solverunt non di- 
versimode a Lcibnitio , Eulero , Alembetto etc. si Quadrf 
trictm spectes Curvam , quae omnibus erat Linea oidinU 


4 . , at cuncti diSemnt inter le dum pottremam admove- ^ 

TUnt manum Problemati perficiendo. itnd. et iSS. 

Cttut ab Alembetto neglectos a ^««drexvns Circuli pendens, ibid. 

Fnsins evolvitur carar iste, dnbiumque omne amovetnr . ibid. et 183. 

QHadrttriK S^erficiei Coni iacentis ictieiri est Curva Kcr- 
itria dum Coni ipsius vertex sit in Baseos circutaris Pe- 
xipheiia . Non autem Vtrstrit Grandi aut f rimari» , $ei 
tttaatlaria. ibid. et l84* 
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Quncdam dc V^rsorianinfCirCMVi familia, ct de eftrnm ana- 
logia cum Hypcrbolu metolabica , ibid. 

Aliorum Conorum iaccncium scaltnorum QnaArotrix esc Li- 
nea ordinis 4^ analoga Hypcrbolae-circuli (ilUusque Areae 
dimensio idcirco a mensura Spatiorum circularium de- 
pendet . lbid.ee 185. 

SuperHcics Coni circularis oUitjui sd quod transetndentium 
genus pertineat cum Lc Gendre explicatur. ibid. 

Casus SupcrHcici Coni elliptici sealtni a quadratura Circuli 
impetrandae facilius resolvitur quam per fiarrowii sive 
Alcmbcrri methodum . ibd. 

Lormula quaedam difertntialis , cuius integrationem Alem- 
bertus ait a rectilicatione Circuli consequi, est cx adver- 
so algcbraice integrnbilis . ibid. 

Quemadmodum Superficies Coni recti circularis in eam tra- 
ducitur Cylindri pariter circularis ac recti , ita etiam su- 
perficies Cylindri elliptici recti fit facile aequatis Super- 
ficiei Cylindri circularis scaleni. Analogia exinde oritur 
nova doctrinam inrer Pascalii ct Alcmberti ihcoriccn . 
f‘ 55* Comparatio Cylindri ct Coni circularis scaleni longius 
porrigitur, exemplo ducto a perinsigni Problemate Nea- 
politano. ibid. ct j 83. 

lloc Problema in singulari cius casu primum et simplicissi- 
me solvitur ac demonstratur, iilique periucundum accedit 
ornamentum tam ex Grandi Mesolabo» quam cx novircr 
detecta b.armonia inter Ilyperbolam aequilatctam ac pW- 
mariam Cyclocylindricam . 

Idem Problema dc universis obliquarum Conorum cofibuf prae- 
dicatum facili demonstratione firmatur, unde constat Su- 
perficiem cuiusvis obliqui Coni circularis sibi semper ae- 
qualem habere partem quamdam Superficiei recti circula- ^ 
ris Cylindri. ibid.ct I90. 

Quomodo eadem Hypcrbola gemino inserviat Cono scaleno 
exhibetur. Iterum effulget analogia doctrinae Pascalii ct 
Neapolitani Problematis. Corollaria eiusdem Problematis 
abunde sequuntur. ibid.ct Ipl. 

Quae inter Corollaria illud potissimum occurrit resolutionis 

f eometricac oaradoJti si Theorices ipsa Neapolitana ad 
upcrficiem aecernendam Coni recti traduccictur . 

I>e quibusdam maximis ac minimis , ct quandoque geminatis , 
in doctrina eadem Neapolitana . 

Id, quod Hyperbolae in Conis scaUnit efficiunt, in Cylin- 
dris obliquis perficiunt Parabolae Apollonianac. 

Nova exinde acquiritur analogiarum aut similitudinum se- 
ges Cylindros inter ct Conos , novaque fluit inlustratio 
Cyclocylindricarum Robervallii, et Laloverac. ibid.ct Ip3* 

f Descriptio traditur facilis Curvae illius in se redeuntis, 

^ ‘quae transit per innumera punem concursuum tangentium 
isiscos Cylindri circularis scaleni t ct perpendicularium a 
margine superioris Baseos ad tangentes ipsas ductarum . 
fi. q-;. Aliter, ct commodius, eadem Curva describitur, dc- 
* claritturqiie ipsam congruere cum altera iampridem a Pa- 
rento conxiderata , led usibus tantum snerkanicis inserviente, ibid. 

Curvae eaedem dividuntur in species , miraque ipsarum cna- 

scitur cum Evolutis Circuli analogia . I90. 

f. Iterum praedictae Curvae animadvertuntur ad instar 
‘Vngulae CvUndri ruti per tangentes Cascos expamae 


ibid. 


ibid. 
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Quo facto per Elementa sistitur rarum Area ope Circuli rei 
Ellipsews , Euleri Theorema ftometrice connrmatur , no- 
vumque prodit illaium foedus cum Cycioidibus et Hyper- 
bolis «circuli. 

In Linearum earumdem pnmaria , aut vera Patenti Curva» 
synthetict ostenditur ubinam sit punctum maximae Ordina- 
tae » quinam ilU abscissae valor » quacnam Chorda» Angu* 
lusque cum Axe respondeant etc. 

Idem de maximo in secundariis, cuius inventio ud Problemu 
reducitur simplicissimum angulare . 

Problema ipsum maximi in Conchoidum primaria per Lemni- 
scatam simpliciorem aut eam Aenigmatis Florentini resol- 
vitur » simuique nova prostat istius Lemniscatae constru- 
ctio. 

5. 59. Curva occursuum etc » quam hactenas consideravimus 
in Cylindro scaleno , endem etiam est in Cono obliquo ei- 
dem Basi atque cxcentricitare praedico. 

Quod in Cono llobcrvallius demonstravit h;c facilius osten- 
ditur, scilicet I Lineam illam esse Conchoidem -Circuli . 

'Brevis traditur huiusce Conchocidos historia, ipsiusque spe^ 
eierum fiut protractae aut contractae fuerint» et eius com- 
paratio perpenditur cum V^cterum aut Lineae-rcctae Con- 
chnidc . 

f. 60. Tam crigonometrica quam Carcesiana adeedit Conchoi- 
dum -Circuli Aequatio, simul animadversis primariis^ et 
secundariis , Idem comparationis ergo conhcirur in Con- 
choide Nicomedea, ciusque derivatis contraettt sive pro* 
tractis. 

Sequitur Aequatio Conchoidum secundariarum initio abscis- 
sarum extra polum posito, sed in i>\sncio /tngulari quemad- 
modum in primaria , Identidem datur Aequationis Con- 
choidum omnium Circuli cum illa ab Eulcro exarata con- 
sensus. 

$. 61. Dum abscissae numerentur a centro « harumce Conchoi- 
dum -Circuli cuiusque speciei nova oritur Aequatio in con- 
textu explicata. 

Analogia detegitur istius Aequationis » elusquc adtinentis ad 
universalissimam Spiricarum . Insuper fcedus admirabile 

E rofluit inter Lemniscatam Bernoullianam et quamdam e 
incis .Spiricis, quam fortasse Graeci Geomeuae para* 
doxam dixerunt. 

^iospectut consequitur Linearum quamplurium ordinis 4*'. , 
quae vel eaedem sunt, aut maximoperc analogae. 

62. Curva Aequilibrationis congruit cum Circuli Coneboide 
primaria % haec autem (ideoque et prior) cum simplicissi- 
ma Lpicycloidum; 

Id primum ostenditur ex Aequatione gemina ab Hopitalio 


OOO 

107. 

tP», 

ibid.ee 199. 

ibid. 

ibid. 

soo. 
ibid. et aor. 

ibid. et SOS. 

ibid. 

* 

ibid. 

ibid. et SC3. 

204. 205. 2c 6. 
ibid. et 20J. 


tradita , et rite recteque perpensa . ibid. 

Insuper et Figurarum comparatione, et analysi earumdem. ibid. 
Ac randem ex Arearum mensura tam ab Hopitalio ipso de 


Curira sua atgnUiinthiiii quam a praecedentibus §§ . re* 

censita . ibid. et 2 cS. 

Hflpitalium. qui e’dem tempestate, qua Curvam ttquUibra- 
tinis invenerat . de Hpicycloidum adfectionibos et prae- 
sertim de earum q»aJratun cogitationes suas conllgcbat , 
latuit praedicta iJettitas , quam illico repetit loanncs Oci* 
stouUiliS. • 

Lll 


Digilized by Googie 



.■?36 

Ncquidem Eulerat iJnthattm eniuidim Epi^clo^iun . tam 
frimtrUrum quam tceatdtrunm , cum Circuli Coochoi* 
de persensit . 

Haec idtntitat demonstratur ftcilUme per geometricam Syn- 
thesin . 

Communia quaedam Ungulae tnetat Cylindricae , Ucentir , 
atque per tangentes expaatae. 

§. 63. Novum describitur, ac simplicissimum Instrumentum 
pro delineanda Coochoide^Tircnli et primaria et ttcaada- 
ria , ideoqne etiam Curva arpailibratimit , ac nonnullis 
Epicycloidibus . Quod Rivaltui aut antiquior Archimedis 
Paraphrastes tenuverat, quod erat loanni Bernoullio in 
desideratis , ac denique qui^ ad historiae specimen perti- 
net organicai Geometriae , paucis narratur , 

{. 6q. Derivata quaedam adeedunt doctrinae Curvatum , quae 
promotae per intervallum maius minusve elEngantur . Po- 
tissimum promotae Rectae , Hyperbolae conicae , et Lo- 
{prithmicae Theoremata colliguntur. At omnium elegan- 
tissime sunt quae ab ista profluunt doctrina ad Ceroeaa 
ealorii Lamberti adplicata tam in quiddam Maximam 
quam in Areae infinite - longae dimensionem finitam de- 
terminandam . 

§. 65. Maaimam sublimioris praeterito saeculo excultae Geo- 
metriae partem a 35". Propositione Libri m''. Euclidis et 

15'*. Libri 1 *. Archimedis Je Sfhaera et Cjtiadro consequi 
sponte et natura sua demonstratur , nequidem excepta 
mensura eurvatarae Curvarum . 

$■ 66. Ab eodem Euclide facile prosiliunt innumerae Arearum 
Cnrvilinearum quadratarae . Exempla dantur tam in Lineis 
algetraieir quam In transcendentiiut . Inter postremas novk 
emicat Curva a Cyclolde genita . Diffenatia/ia praeterea 
a Magnitudinum exfoantiaUam emergunt , finisque adest 
EXEfiaXATIONlS. 


ibid. et 209. 
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SELECTA 

EX ADNOTATIONIBVS PR^CIPVIS IN TOTIVS 
EXERCITATIONIS CONTEXTVM. 


XXXXXXXXXXXX 

In AJHtttthne ( I ) Erempla quaeJam perhibentur dc Synthe- Pag'', 
scxs geometricae pretio, et perquam maxima utilitate. 

(10) Boscovichii omissio in Historia Cycloidis . 

(11) Cuiusdam Elogiograpbi expressio emendata de Cycloidis , 

mensura . ibid. 

(13) Cenotaphii Florentini nuperrima illustratur epigraphe . 

(251 Nc infinite-parvorum usus in vitium vertatur, monituni 
ad Geometras. 

(27) Divisio arcus Elllpseus conicae in data ratione reducitur 
ad Problema staticum . 

(29' Quadratura statuitur geometrica SuperEciei cuiusvis Cy 
Undri scaUni iacenth, 

(3O Ope antiquae theoriae Problema resolvitur pulcherrimum 
de Dinoscrati, Nicomedis, et Hippiae ( haua tamen EUi ) 
Quadratrice t quam alii nuncupant SpUaUm aut Helicem 
dtiumbatam . (Vide Praefationem Operis, cui titulus Cjr- 
clometricut WUlebrordi Sntllii, impressionis Lugdum*Batu« 
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217. 

219. 

220 . 
221 . 

223. 

224. 
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vorum anni M.DC.XXI*"*. ) . 

(32) Ars in Geometrico Problemate imagiaar/a evitandt . 

(^) Erroris arguitur praxls quorumdam EI!ip$c;is conicae pe- 
rimetrum dimetientium, li . quibus dexterior ac verita- 
ti proximior regula practlca fastidium excitaverit, ab 
ingenii tantummodo desiderio Ingcineri vernacula lingua 
nuncupari deberent. 

(45) Lapsus adnotantur SchoUastis Hipltalii, Senatoris Ferma- 
tii , ac Mootuclae dc tangentibus adCycloides tecuudariat 
ducendis. 

(47) Solutionem ab Evangellsta Torricellio traditam Proble- 
matis tangentium omnimodarum Circuli Cycloidom osten- 
ditur faciliori congruere in contextu propositae . Quaedam 
adccdunt, ex Platone praesertim derivata , de utu Mecha- 
nices in Geometria « ( Vide RobervalUum in Traite dts 
mouvrmtnt composct , Cromttriam motat etc. loannis Cevae 

Mediolanensis Bononiae editam anno M . DC . XCIl^^. 
ctc. etc. ) . 

(48) Admirabili quadam simplicitate inveniuntur in Cycloidi- , 
bus setundariis flexus-contrarii , nodi . folia , maxima etc. ibid. 

(49) Quomodo Cycloidum omnimodarum perimetri ope Calcu- 
li integralls mensurentur, et ad Ellipsium margines redu- 
cantur iuxta effatum Monniclae • breviter explicatur. Ro- 
bervallii ius vindicatum . Improbus equidem labor exstat 
Carraei ( Rectificatioa de la Cyehide ) in Actis Academiae 

Parisiensis pro anno M.DCC. 1 "*“. (a*pag*. 163™. ad 170^”'. ), 

(50) Pascalii Calculus de eodem argumento» eui deperditus» 

facile restituitur. ibid. 


ibid. et 225. 
ibid. 
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(51) IJem diverss methodo. ibid. 

(.V5) Antiquus error Mersenni de Cycloide nantiarar. ibid. 

(54) Castigatur obiter Torricellii error de regulari Octagono, ibid. ct 

(6i) Demonstratur Theorema novum lintdrt , expositum in 

contextu. ibid. 

(63) Corollaria quaedam ipsius Theorematis adstruuntur , addi- 

turque pulcherrimum Theorema Torricellii . ibid. et 

(71) Haud satis recte Montucla de vero loquutus est invento- 
re demonstrationis mensurae Arearum quarumdam cyrif 
cy/indrieanitu . 

(*2) Qui piimus guadrttmam repercrit Ungulae Cylindri poni- 
tur in aperto. ibid. et 

ili) Mendosa Montuclae expressio, alionimque Mathematico- 
rum de Socia Cycloidis frimaria vel itcHndaria corrigi- 
tur, ac praecipue Alemberti et Huleri. ibidv et 

(76) Nonnulla adseruntut de Helice Apolloniana. ibid. 

(17) Excellentissimum memoratur Ceometriae Euclideae moli- 
mentum a De La-Hire confectum ad consequendam Su- 
perlicici Ungulae dimensionem ex polyhcdris Ungulis deri- 
vatam . ibid. ct 

(79) Documenta in iudicium ferendum de nova Curva micha- 

eica Tschirnhauseni . ibid. ct 

(81) Consensus antiqui Theorematis Torricellii cum recentiori 
Francisci Zanotti de Solidis quibuslibet Sphaerae circum- 
scriptis . ibid. 

(83) Descriptio Eilipseos conicae iuxta Torricellium , et Gre- 

gorium-a-Sancto-Vincentio maiori etiam universalitate geo- 
metrice comprobatur. ibid. et 

(84) Quaedam de iacente Ungula demonstrantur.- ibid. 

(85) Antiquorum Lineae Camaricae quaenam fuerint? An He- 
ro, qui de Camaricit scripsit, iunior fuerit, ille nimirum. 


233. 

233 - 

334 - 

235 - 

236. 

237. 

238. 


239. 


qui vulgaris Aer.ae Saeculo floruit atit Heraclio 

imperante. Tractatusque de Ceodesia, Maebinisque belli- 
cis composuerat , ( vid. Profe/hions dc Cromitrie tt de Tri- 
genomeirit elimentaire . demenSr. et if une mauiere nouvtlle 
far M. de CafiUha in Berolinensibus Actis pro anno M. 

DCCLXVl'".) incertum existimo. Nec Bihlhtheca Grate» 

Fabricii , nec Aaaleetorum Graecorum Tomus II’*'*. Pati- 


liis vulgatus anno M.DC.LXXXVIIl cum versione Bet- 
nardi De Montfaucon Ejceerftorum de meusurii Eferonis e 
Codice Regio, neque Achillis Tatii Sacculo V”. aut VI*. 
florentis auctoritas de Herone secundo , neque Leonis 
Efallatii Diatriia 4 t Herotuim faciunt satis huic dirimen- 


dae quaestioni . ibid. 

(83) Linea Archytae Tarentini admodum diversa est ab Apol- 
lonii Cochlea . , S40. 

(Sp) Adfectiones praecipuae sistuntur Lineae Sinuum ■ vel So- 

ci.ne - Cycloidis . ibid. et 241. 

(po) Arcarum tam Ungulae expansae quam Lineae Tschirnhau- 

seni comparatio . ibid. 

(93) Generatio vulgatae Hyperbolae a Linea recta. _ ibid. 
teli Pappi Alexandrini , vel Galilaei Problema celeberrimum 

duos semper Circulos praebet. ‘ 343. 

(104) Fermatii sententia de Analysi veterum Geometrarum. 


(Vide Thomae Petellii Articulum 1““’. in Patte I'"“.Vo- 
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luminis Diarii Litiratorum Florntim a fag*. 4' *. 

ad 7”“®. usque editionis anni M.DCC.LV''. ) . 

(105} Alterius Problematis generalioris historia exhibetur ab 
eodem Pappo nuntiati , idemque Problema aliter praedi- 
catur . ibid. 

(106) Paraiaxon rcsoiriiur, quo HypctboU cum Parabola con- 
funderetur. _ ibid. ct 

(llo) Modus facilis exhibetur inscribendae Ellipseos conicae 
datat in Angulo data. 

(112) Ostenditur simplicissime methodus ab Edmundo Halleyo 
tradita in Ungulam Cylindri recti quadrandam , ipsaque 
profluit quadratura a nuperrima Le Gendre doctrina. 

(1 13) .Specimen Theoi iae novae acutissimi Le Gendre ( praeter 
Alcmberti labores ) tribuitur ram in Ellipsin rcctihcandam 
^am in Hyperbniam ab Ellipsi dependentem sistendam, 
Tabulasque horumce Arcuum condendas . Quid Fagnanus, 

Eulerus , Landenius de argumento ipso meruerint , paucis 
adseritur . 

(114 Principia condendarum Tabularum istorum Integtalium , 
quae ex nuperrimis inventis, a Le Gendre potissimum in- 
lustratis , ex solis Ellipsium conicarum Arcubus depende- 
rent . 

(118) De couflautii additione in determinanda complendaque 
Intcgralia curiosum anccdotnn. 

(119) Formula frimignia , ex qua ceterae omnes originem du- 
cunt a rectilicatione Sectionum Conicarum dependentes. 
Mathematicis minus nota . 

(I29I Quadratum ( /1 H- B s/_ , )’ est semper imaginarium ea- 
dem , ut supra , Biuamii forma manente . 

(133) Bougainvillius emendatus. 

(138) Tentamen analyticum , quo rursum coniicitur haud re- 
pugnare Calculi legibus fraduetum Arcus Ellipseos imagh 
aariat in c -+ « \/ — 1 Quantitatem rta/tm efficere . Exem- 
plum additur celebre iunioris Eulcri, at a Lconhardo Pa- 
tre suo praeoccupatum . 

('39) Etiam sine subfiitutiaae ars analytica potis est ad For- 
mulam — — vertendam in alteram 
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(145) Ellipsis gemina evotiritur in eatu etiam rectarum, quae 
latera fuerint iacentia super Coni tcaleni Superheiem . 

(148) Ostenditur breviter quomodo Formulae recentissimae , 
pertractatae a Malfatto et Le Gendre, doctrina sint innixae 
Pascalii hactenus animadversa. Species autem r, sive ea- 

tntricitat Ellipseus iuxta Le Gendre , exaequat — vel ter- 

b 

tiam geometrice proportionalem post distantiam b centri a 
dirictrict, qua Malfattus utitur , et .Semiaxem I trantaenam. ibid. 
(15;) lacobus Bcrnoullius primus omnium de hoc Integtalium 
argumento dissetuit . 

(>55r Nomen perpenditur Lemniteatat . ibid. 

Mmm 


52. 

53- 
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(^59^ Ele^ns dc$cnptio conicae EIIIpscxS tribuitur , cuius (a 
Le Gcndrc etiam animadversae) Axes sint vcluri VT: i; 
novaque eiusdem cum FaraboU detegitur analogia. Rur- 
sum occurrit in Adnotationum Themate > quae sequuntur^ 


«e potissimum 344“*. 

(161) Haud satis lacobus Bcrnoullius /^envet/on/V 


Sj «4— Jt4 


na- 


255, et Zifk 


turam , viresque cognovit. LandeniI quaedam E/af?tca. 

(162) Vincentius Kiccatus methodo fr »lixiore usus fuit in 

ctionem ipsam summandat/i , . , i 

(163) A Formulis occumcnicis Lconhardi Euleri integratio con- 
sequitur FM/tef/ouit illius , sed minori facilitate . 

(164) Inlustratur historia rtctificationis primae Parabolae culh 
i-ijfc», ab ea VViihelmi Ncilii (165?) et Van Heuraetii i quae 
secunda esc, valde diversae, multoque magis ab altera a 
Fagnano praeter primam novis aucta adfectionibus . 

(l6.s) Additamentum ad praecedentem inluscrationem . 

(166) Recensentur errores quurundam in Ke-mathematica con- 
scribenda . 

(l63) Notantur de slmjjliciore Lemniscata typograpbici lapsus 
in Lucensis editionis Evcyclopatdia . 

(i-o) Quo loci Eulcrus de celebri loqucns Aenigmate Florenti- 
no simpliciorem memoret Lcmniicatnm indicatur. 

(171) Genuina historia retexitur dii^ensionis Curvarum Super- 


ibid. 

ibid. 

25?;- 

ibid. et 259. 


ibid. 

ibid. et 260. 
ibid. 


ficieium in saeculo XVII™®. 

(l72)»Praesidio Symhcscu;s geometricae passiones alibi traditae 
dcmoKstrantur Lemniscatae simplicioris . 

(174) Ipsius Lemaheatae sistitur harmonia cum una Ovalium 

Viltalpandi aut Gricmbccgcri , iiecnon cum Linea quadam 
Clairautii . . . » • 

(175) Proprietates Lemniscatae Bernoullianac etiam ex descri- 
ptione ab loanne Bernoullio data dimanant. Adeedunc non- 
nulla de IV®. Olusculo Petri Paoli Liburni edito . 

(176) Alia de eodem adduntur argumento, 

(17S) Cuncta cum iis ab lulro Fagnano evulgatis consen- 
tiunt . 

(179) Modus ducendi tangente» a craevis puncto 

deducitur ab antiqua methodo Varignonii , quae facilita- 
te praecellit tam illi a Fagnano datae, quam nupernmae 
explicatae ab loanne Francisco Malfiitto. 

(i8l) Commentarius in Ovalem Cassini, nomenque ab aliqui- 
bus et Curvae inditum Cassinoidis . , . 

(»85) Cassiaiatiae Curvae et Ltmmscdtae quadam la bypotncsi 
confirmatur 

(186) Quadratura indefinita Lemmsentae a Fagnano tradita per 
Formulam irratianalem cum rationali noviter exposita con- 
gruere procul dubio statuitur , quae nova quadratura ele- 
gans ndeo est, ut nulli hactenus notae concedat. 

(ipn Inlustrantur Lineae Sfificae tam historice quam matUc- 


(108) Vincentio Riccnto praeivit Maclaunnus , huic aurem la- 
cobus BernoulUus in proprietate mechanica Line»5 
Jiiije dcTcgcnda, quemadmodum Hugemo , et Lcibnitio 
TorricciUus in -dscrenda coujUuti LogancUmuac $ubtan- 
leut: . 


ibid. et 261. 
ibid. et 252. 

ibid. et 25J. 

ibid. 

ibid. et 264. 
ibid. 

ibid. ce 265. 
ibid. et 256. 
ibid. et 267. 

ibid. 

258. 


ibid. et 2691 
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(200) Maclaurini TractatM F/tixhnttm error fortfl* 5 e typofra- 

fhicus emendatur , aliaque adduntur in Analyscos simpli- 
citatem, ct ordinem restituendum. ibid. et 2*0. 

(201) Statuitur quam bene meruerit Fagnanus dc fuacfhaJs 

difFcrcntialis — — — ~ ir.;egrationc, ibid, 

V jr . V a±=xx 

(207) Actas sistitur Alemberti dum primos de Calculo lotegra- 

li promovendo commentarios conscripsit* ibid. 

(210) Nomina , quibus utitur Apollonius, Sectionum •conica- 
rum Archimedis tempestate usui non erant. 2*t, 

(211) Uursum disseritur de harmonia £inpsium,etHyperbola- 

fum castigaturque expressio UobertiSimsoni . ibid. et 2^2* 

(232) Xheotema universale Alemberti iniuria a BougEinvillio 

nimium arctis coercetur limitibus. 213 . ct 2^^ 


(250) Preli vitio error forrassc irrepsit in pag. 2l6. Partis 

Tractatus Bougainvillii . 2*6. 

(O^j) Laudes Amicorum quorumdam obiter celebrantur . ibid. 

(263) Comicas praedicatur lani Attilii Arnolfini, ibid* et 2;‘I* 

(265) Recentissima quorumdam Integralium correctio ab Alem- 
berto Mathematicis omnibus communicata » mcisque con- 
gruent animadversionibus diversa methodo antea firmatis, ibid* 

(266) Ne homines maleftriati contextum in cnlumiiias verrant, 

exponitur ratio , qua permotus expressiorem r:/uftifir- 
mem nuncupaverim hoc in casu singulari biformtfn * ibid. 

(270) Maclaurinus et Alembertus Summam aut DifFcrentiara 
Hyperbolicorum Arcuum aliquando geometrice rtctijicabl» 
l<m esse longius eriam , quam par fuerat , post Fagimni in- 
venta sunt iniiciati . Laudes Fagnani a Le Gendre summo- 
pere celebratae. Euleri ac Candenti de hoc argumento, et 
de Lemniscata recensentur labores . 2 ^ 3 . ct 2^9» 

(2^3) Alemberti sententia de Vincentii Riccati lapsu, et cu- 
iusdam Problematis resolutione * 

(27*^) Tractatus Newroni laudes Je Quadratura Curvarum, ad 
calcem Optieaa suae primum editi . 

(280) Ab Eulero quoque integratae functiones multiplices per 
Arcus Conicarum Sectionum. (Lcxcllius insuper idem ef- 
fecit in Additamento ad Differtatiouem de reductione For^ 
mutarum inte^a/ium ad rectifeationem Ellipsrat tf Hyper» 
bolae, quod Petropoli editum fiiic inter Acca Academica 


vertente anno M.DCC.LXXXl™®. ) . (Idem fecerunt pericu- 
lum Riccarus, Lc Cendre, De La Grange etc. ). 2?o. 

(282) Punctiones quaedam differentialts , quas Alembertus ope 
Arcuum tantummodo Sectionum Coni integrare neutiquam 
potuit. ^ ^ 28 r. 

(283! Landenii Integralium Talulae rcccntiorcs laudantur. ibid. et 282. 
(3C2) Primatus adserirur Vincentii Riccati in Hyperbolae ad 

secundum Axem relatae primigenia Formula pertractanda. 283« 

(320) Non modo Gregorii-a-Sancto-Vinccntlo, sed etiamRo- 
bervallif tus adserirur inventionis Theorematis pulcherri- 
mi hiarithmici de Arcis Hyperbolae , quorum iurium po- 


stremum Grando etiam incognitum . ( Coroll. II. Prop'* 

XVTIl'**. ad pag. 65. editionis 2^*'. Quadraturae Circuli et 

Hy^trhlae). 284. et 285. 
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(S- 3 ^ /'fltw/irBnj pro anivcrsit IntJgralibui ab Areo vel Arcu- 
bus Secrionum Conicarum pendentibus condendarum a so- 
la Ellipseus rictifcttioiie artem consequi post loannem Lan- 
denium aiiosque statuitur , ibid. 

(3o4) lutegralia quaedam elcgantissima tradita a Riccato et 

Eulero. ( Addantur l'*. c”. quae postremus Auctor recen- 
suit in §°. 334'°. Volominis l‘. hftituihiium Calcali Intf 
ptlis ) . 

(338) Post Riccari , et Alemberti tentitmina in sanandam vel 
arcendam a Calculo differentiam Cruris infinite^longi Hy** 
perbolici ab Asymptoto sua , in praecedentibus Notit ex- 
planata, quam optime ante Malfatrum meruerit de hoc ar- 
gumento Landcnius , documentis positis perhibetur. 

(343) Typographicus emendatur error cuiusdam loci Disstrta^ 
tionis Mulfatri in Actis Italicae Societatis. 

(344) Tam Landcnii, quam Lc Gendrc inventa paucis expo- 

nuntur de valore transccndcNtc finitis quantitatibus sisten- 
do differi-nt/ae illius, cuius meminit Adnotath 33b’*., in 
Nocac ipsius supplementum. ihid. 

(349) Historia retexirur antiquioris Seriei Infinitae ab Eulcro 
vulgame in rectifeatianem conicae bllipseuis , novique mc- 
moiantur De La Grange labores pro Ellipsi simul et Hy* 
perbole rectificandis . 

(351) Comparatio eiusdem Eolcri Seriei a fundamentis expo- 
li nitur cum ea muUis ante annis a Maclaurino producta, ibld. 

SiCTio III . (357) Formula universalis a Lc Gcndre nuperrime data pro 
Arcu Eilipse*:s Apollonianae recensetur*, atque obiter ex- 
plicatur quomodo ab Arcu Elliptico HyperboUcttS pro- 
fluae . 

Lcviusculum Bougainvillii sphalma. 

(37>) Quacnam a Grando depicta iam fuerit quatuor novansm 
Claiiautii Curvarum . 

(3'3) Castigatur error cbtonologicus Scriptoris Elogii CUirau- 
tii eiusdem in Ilifhna Parisiensis Scientiarum Academiae. 

(3T4) Hyperbola-circuli etiam a Bossuto considerata . ihiJ. 

(3;*) Historice agitur et inquiritur quonam praesertim fato 

aif{xi 67 ix Torricellii sint adhuc inedita . ibid. et 

(2*8) Florentini Elogiographi de Torricellii Solido acuto Hy 

pcrbolico error adnotatur. ibid. 

(oT9) Bonaventura Cavalerius quo loci Solidum illud in im- 
mensum porrexerit exhibetur, sed Hyperbola innominata, ibid. 

(380) Paradoxon quiddam ope Elementorum resolvitur. 

(381) Ab Elementorum penore facile prosiliunt quae de Infi- 
nitis cc Infinite -pai vis agitamur miracula • 

dx^ 

(39") Integratio Functionis di§'eresttialh * ad Log- 

arithmos reducitur . 

(40!) Quadratura Areae Logarithmicae infinite productae Tor- 
riccllio dcbenir ante Cnristianum Ilugenlum. 

(405) Corrigitur typographicus error de Nicomedis et Hippiae 

^Conchoidc in lutroducfiaue in A^^lfsh Infinitorum Huleri . ibid. 

(410) Concordia Aequationis trigonometrieae ad universas Co- 
ni-sectiones , licet variis modis expressae, ct derivatio su- 
blimioiis doctrinae Lc Gendrc, atque cuiusdam e Lineis 


386 . 


s8:. 

388. 


389. et 390. 


39(. 

393. 


ibid. 


393 - 


394. 


295 - 


2p:- 

298. 
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343 


1 AI msni V 

/ a. ... W» 3oa 

(411) Aequatio traditur lamdudum nocae Newtono, Crame* 

ro ere. cuiusdam Lineae no<i 9 ct as^mftot* praeditae . ibid. 

(414) Lorgnae Ctssoit male sonat. ibid. et 30T. 

(426) loannis Henrici Lamberti pMraUditmus H/perbolae et 
Circuli valde promotus notatur tam quam imaginm* 

riit valoribus adbibitis , quibus Theoriam Cotesii, MacLau- 
rint , Walmesleyi . VincenciiRiccaci .er Fonceoexii perfecit. 

(4'9) lura Robervallii documentis vindicata dc Superficie Co- 
ni scaleni , 

(444) De universali Versoria aut 3 . EUipsewf HyperboUsmo 
observationes variae . 

(446) Lmendandus Alemberti locus. 

(447) Locus alter erratus . 

(45O Vindiciae Iohannis Bernoolli i dc partium Superficiei Coni 
recti mensura. 

(453) Correctus iterum Alemberti naevus. 

(45^) Ellipsis a Linea etiam recta» nedum a Circulo, gigni po* 
test. 

(46S) Aliqua de Mathematicorum veterum vocibus praedican* 
tur rectius interpretandis. 

(47^) Cissois quanam de causa penes antiquos Hederam imi- 
taretur, et quonam vitio dicta a recentioribus hederacea* 

(47^) Wallisius omnium primos secundarias Rectae Conchoides 
animadvertit. S* Graecam voo«m improprium esc 

Conchoidis nomen inditum Curvae , cuius d//>rrrrf> lit Cir- 
culus. 

(479) Nonnulli Tractatus veteres memorantor Nicomedis, et 
Gemini . 

(485) Quaedam obiter de miralili Menelai. 

(490) Irerum de Cassinoide ^ ct primum de Snellii ^ 

vel Qua Jrataria . ‘ ' 

(505) In antiquissimum Apollonlanae Parabolae ex- 

cursus. 

(S^) Pretiosa quaedam enarrantur deperdita de Veterum Geo- 
metria . 

(518) Nonnulla de parallelis universalibus. 

(521) Quadratuia traditur indefnita Curvae Lamberti thermo^ 
metricae , 

(524) Obiter quaedam monentur dc Maximis atque Minimis* ibid. 

(525) Curvarum oscula multiplicia l"'. 3**'. 3". etc. gradus , 

* non secus ac poims de serpententens a celeberrimo Mauper- 

tuisio (Svr quelques affeetrons des Coartes) in Actis exhi- 
bita Scieatioruas Academiae Porifenfis relatis ad annum 

M.DCC.XXIX***". ( Crameri Introductio» etc. ad pag*". 403. 
ct 569. ) . Ea tamen oscula primi gradus nonnisi dtfferea* 

ope 2^' ordinis determinantur. ibid. ct 31(5. 

(539) Calculi analyttei ratio ac modus exponuntur pro dime- 
tienda novae cuiusdam Lineae Area , genita a Cyctoide 

r imaria. ibid. et 317. 

Animadversiones in Prodromum etc* impressum anno 



303. 

ibid. et 

303- 

ibid. 

ibid. 

304. et 305. 

i 

ibid. 

306. 

ibid» 

30:. 


308. 

ibid. et 

3=4»- 

ibid. 

ibid. 

3TO. 


31 1. et 313. 


313- 

3'4- 

ibid. et 

3>5- 


M.DCC.XC"*. ( Vide priorem Antelogii Notam , neque ho- 

dicoum inutilia polemica repetam ) . ibid. ct 318. 
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Sequuntur TabuUe tte* xrc insculptae . Sphalmata in re difficili molestaqne fcttasse 

detegenda ad mentem Adattationum l66'“. ac 24/'*. eruditui Lector castiget . 
Aureas vero ad hoc ius statuendum moderandumque summorum hominum su^ 
iuncias sententias aequus iudex sibi semper obiiciat oportet. Latirus aliquando 
voces et earum syntaxin uno alretove modo, sed Scriptorum exemplis innixus me- 
rioris notae, indisctiminatim adhibui, paueisque, quod sciam, usus sum a f«ta 
Grammauce recedentibus, at Mathematicorum consuetudine sancitis dictionibus. 

/1» hae ueaada Priaeifioram aditiaat multa tfarfim emtudamur , tt utuunlla adiitiuutur . 

(NewtOBUt in Praefatione editionis Cantabrigiensis 

anni M.DCC.Xin‘'.). 


M D' Altmlrrt aiaut fah thoautur a ma ttiutitn du PniUme dti ^rdat vtiraMitdc 
i' attaijutr sar qutlqun pointt far ua Eerit fartieulitT imfrime dant It frimitr l o- 
i«f de itt Ofutcultt Mathematiquei &c. 

( De La Granee initio Disquisitionis , cui titulum posuit Additiou a la 
fremien fanit det Rtcherchti tur la «aturc it la frafaiatiaa du 

Sea &e. , ad pag”'. 323“” Voluminis Mcla«-tl dt Philoiofhlt et de 
Mathematique &c. four Itt amett 1760 — i;6l Regiae Augustae - 
Taurinorum Societatis.) 

It taUt ttut f Itate la flaiiauterie qu’ il e(faye de me faire fas- 3 13. , farte que P et- 
uatitl u'eft fat iei 4'dtrt flahant . 


Ant 


( Alembertui in Danielem BernouUium ad pag*". 24a Voluminis Ac^ 
' demiae Berollnensis pro anno 1763. Extrait de diffiriati Lettrtt at 

M’. tt Alemhert a AT. De La Craage VH"". ) 
iouorum apopbtegmatwn collectanea, ex Socrate praesertim, Platone, Diogene-, 
^uti^e, Timone sapientibus . viuer.da sunt gallice versa ab 

eruditissimo Abbate Batthelemy in l'cjagt da Jeune Aaatharft em Creet , quo- 
tum aUbi singulariter mentionem inibo. Interea consulatur pag’. 189“ Volu- 
minis VI". editionU M.DCC.XC., memotiacque commendetur effatum illud ex- 

eellenussimun . ,r - 

A'AmOcLZ XJCi i /AUf • 


finis. 
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